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Resumo

A oscilagao de neutrinos é um modelo muito bem sucedido em explicar uma
grande variedade de experimentos. O modelo se embasa na premissa de que
os neutrinos que interagem através da forca fraca por corrente carregada nao
sao autoestados de massa, mas uma superposicao destes. De forma geral, a
superposicao em sistemas quanticos estd sujeita a perda de coeréncia de forma
que estados puros tendem a estados mistos. Esse tipo de evolugao nao é possivel
no contexto de sistemas quanticos isolados pois a evolugao é unitaria e, portanto,
invariante por inversao temporal. A quebra da unitariedade permite que uma
seta do tempo seja introduzida e o efeito caracteristico para os neutrinos é o
amortecimento das oscilagoes.

Investigamos aqui alguns modelos fenomenologicos de descoeréncia e decai-
mento que podem ser observados por MINOS, um experimento de oscilagao de
neutrinos que consiste em medir o fluxo de neutrinos produzidos num acelerador
de particulas a 735 km de distancia. Para esta tese, analisamos o desapareci-
mento de neutrinos muoénicos em MINOS. Informagoes de outros experimentos
sao utilizadas para restringir o nimero de parametros de forma que apenas um
parametro extra é introduzido para cada modelo. Adotamos uma dependéncia
energética em forma de lei de poténcia para o parametro de descoeréncia. A
simulagao e software oficiais do experimento MINOS sao utilizados para obter a

sensibilidade do experimento aos efeitos de quebra de unitariedade considerados.
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Abstract

The neutrino oscillation model is very successful in explaining a large variety
of experiments. The model is based on the premise that the neutrinos that
interact through the weak force via charged current are not mass eigenstates,
but a superposition of them. In general, a quantum superposition is subject to
loss of coherence, so that pure states tend toward mixed states. This type of
evolution is not possible within the context of isolated quantum systems because
the evolution is unitary and, therefore, is invariant under time reversal. By
breaking unitarity, an arrow of time is introduced and the characteristic effect
for neutrinos is a damping of oscillations.

In this thesis, some phenomonological decoherence and decay models are in-
vestigated, which could be observed by MINOS, a neutrino oscillation experiment,
that consists of measuring the neutrino flux produced in a particle accelerator
735 km away. We analyse the disappearance of muon neutrinos in MINOS.
Information from other experiments is used to constrain the number of parame-
ters, leaving only one extra parameter in each model. We assume a power law
energy dependence of the decoherence parameter. The official MINOS software
and simulation are used to obtain the experiment’s sensitivities to the effects of

unitarity breaking considered.
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Capitulo 1

Introducao

Em 1968, o fluxo de neutrinos solares foi medido pela primeira vez pelo ex-
perimento Homestake [1]. A conclusdo que desafiou a comunidade cientifica por
mais de 30 anos foi que estavam faltando neutrinos. O problema, chamado de
problema dos neutrinos solares, foi solucionado apenas em 2002 pelo experimento
SNO [2], confirmando o fenémeno de oscilagdo de neutrinos.

Analogamente, um déficit de neutrinos muonicos produzidos na atmosfera
terrestre foi observado pelo experimento Kamiokande IT [3] em 1988 e confirmado
como um efeito de oscilagao de neutrinos pelo experimento Super-Kamiokande
[4] em 1998, determinando assim uma segunda escala de frequéncia de oscilagao,
muito maior que a frequéncia de oscilacao de neutrinos solares.

Um grande niimero de experimentos confirmam as previsoes do modelo de
oscilagdo de neutrinos [5-14|, de forma que ele é considerado um fato experi-
mental e mecanismos alternativos de conversao de sabor estao relegados a efeitos
subdominantes.

A conclusao a que se chega é que neutrinos possuem massa nao nula e o Mo-
delo Padrao precisa ser revisto. A introducao de massa para os neutrinos nao é
apenas uma revisao trivial do Modelo Padrao. Por serem os tinicos férmions com
carga elétrica nula no Modelo Padrao, os neutrinos sao as tinicas particulas que
permitem a existéncia de termos de massa de Majorana [15]. E se esses termos

podem existir, porque nao existiriam? Neutrinos de Majorana seriam suas pro-



2 CAPITULO 1. INTRODUCAO

prias antiparticulas possibilitando assim uma violacao do niimero leptonico que
pode estar relacionada a solucao do problema da assimetria bariénica no universo
[16]. Além disso, um dos possiveis termos de massa dos neutrinos corresponde
a0 lnico termo nao renormalizavel de dimensao 5 permitido no Modelo Padrao.
Assim, a massa dos neutrinos pode ser a primeira manifestagdo de uma teoria

mais fundamental [17].

Independente de como as massas dos neutrinos sao geradas, os autoestados
correspondentes a essas massas em geral serdao diferentes dos autoestados da
interagao fraca. Assim, os neutrinos gerados em qualquer interagao fraca corres-
pondem a uma superposi¢ao de autoestados de massa cuja interferéncia gera um
padrao oscilatorio na probabilidade de criagao de 1éptons carregados de um dado

sabor.

E essa oscilacao de sabor que o experimento MINOS [18] se propde a medir.
Utilizando um feixe de neutrinos gerado num acelerador de particulas no Fermi-
lab, o experimento MINOS observa o fluxo de neutrinos que atinge um detector
a 735 km de distancia da origem do feixe. As distor¢des do espectro de ener-
gia observado nesse fluxo carregam informacao sobre as massas e misturas dos

neutrinos.

Nesta tese, investigamos alguns efeitos paralelos que poderiam ser medidos
por MINOS dado este cenario de superposicao de neutrinos massivos. A nossa
questao basica é: Existe perda de coeréncia na evolucao dos neutrinos? Para
buscar respostas a essa pergunta vamos investigar alguns modelos em que a
unitariedade da evolucao é destruida. Ao quebrarmos a unitariedade do sistema,
estamos impondo a ele uma seta do tempo que ird transformar estados puros
em estados mistos e eliminar a interferéncia que gera a oscilacao de neutrinos.
A possibilidade de observacao dessa destruicao da interferéncia de neutrinos no

experimento MINOS seré avaliada.

Comecaremos com uma revisao do Modelo Padrao de particulas elementares
e a geracao de massa dos neutrinos no Capitulo 2. Em seguida, vamos descrever

como a superposicao de neutrinos aparece a partir dos termos de massa dos neu-



trinos e derivar sua evolucao temporal no Capitulo 3. Para a evolucao temporal,

consideraremos trés modelos principais:

e Evolucao unitaria: Corresponde & oscilagao de neutrinos simples. Também

mencionaremos brevemente efeitos de interacao com a matéria.

e Evolucao nao-unitaria com conservacao de probabilidade: Introduziremos

aqui efeitos de descoeréncia de neutrinos.

e Decaimento de neutrinos massivos: Este é um possivel efeito de evolucao

nao-unitaria em que a probabilidade nao se conserva.

Ao final do capitulo, faremos mencao a possiveis efeitos de neutrinos estéreis
e interacoes além do Modelo Padrao para as probabilidades de conversao de
sabor dos neutrinos. No Capitulo 4, vamos avaliar a relevancia dos diversos
parametros para a configuracao de energia e distancia de MINOS. Faremos uma
anélise simples dos dados do experimento KamLAND [19] para mostrar que a
descoeréncia, assim como a oscilacao, pode ser simplificada por uma aproximacao
de duas familias para os neutrinos em MINOS.

Uma descricao detalhada do experimento MINOS sera dada no Capitulo 5.
Em seguida, as analises de oscilacao pura mais recentes serao descritas nos Capi-
tulos 6 e 7. No Capitulo 8, os detalhes especificos da anéalise de modelos alterna-
tivos desenvolvida para esta tese serao apresentados e obteremos a sensibilidade
do experimento MINOS a um modelo de descoeréncia. Por fim, mencionamos

brevemente os resultados de algumas anéalises de outros modelos alternativos
realizadas por MINOS.
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Capitulo 2
Neutrinos Massivos

O Modelo Padrao das particulas elementares é uma teoria extremamente
bem sucedida. Contudo, o grande nimero de parametros livres do modelo é
um motivo de preocupagao para a maioria dos fisicos e que poderia significar a
existéncia de uma teoria mais fundamental. A massa dos neutrinos pode ser uma
janela para essa nova teoria, visto que alguns termos que dao origem a massa dos
neutrinos de Majorana, através da quebra espontanea de simetria [20-24], ndo

sao renormalizaveis, fazendo do Modelo Padrao uma teoria efetiva.

2.1 Modelo Padrao

A fisica de particulas estuda os componentes fundamentais da matéria e suas
interagoes. O Modelo Padrao representa o nosso melhor conhecimento teérico
nessa questao. Ele incorpora trés forcas fundamentais através de teorias de gauge
onde cada forca é relacionada a um grupo de simetria. Assim, dizemos que a
simetria do Modelo Padrao ¢ dada pelos grupo SU (3) x SU (2) x U (1), onde a
simetria SU (2) x U (1) é espontaneamente quebrada através da introducdo de

um campo escalar com um valor esperado do vacuo nao nulo [25-29].
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Além disso, devemos incluir o contetido de férmions do Modelo Padrao. Essa é
uma escolha empirica e ocorre que existem 3 copias idénticas, exceto pela massa',
de um conjunto de 4 férmions fundamentais. Por simplicidade, vamos nos ater,
por enquanto, a apenas uma dessas copias. Assim, temos 4 férmions: os quarks
up e down, o elétron e o neutrino do elétron.

Cada uma das simetrias SU (N) é responsavel por uma forma de interagao.
Isso ocorre da seguinte forma. Se escrevermos uma Lagrangiana de um campo

fermidénico massivo v, na representacao fundamental do grupo SU (N), teremos:

L = PO — iy @.1)

Essa Lagrangiana nao é invariante por transformagoes locais de SU (V) no
entanto. Se quisermos que essa Lagrangiana respeite a simetria de gauge lo-
cal de SU (N), devemos substituir a derivada 0, pela chamada derivada co-
variante D, = 0, +igA;T", onde g ¢ a constante de acoplamento, T sao os
geradores de SU (N) e o indice a corre de 1 a N? — 1. Isso ira introduzir os
campos vetoriais A}, em nossa Lagrangiana. Para que ela fique completa te-
mos que adicionar também um termo cinético correspondente —iFﬁuF @ - onde
Fi, = 0,A] — 0,A; + gfabcAzA(; sdo os tensores do campo de gauge e £ sao
os fatores de estrutura de SU (N). A Lagrangiana fica entao:

L = O — T — g AT — =, o (2.2)
4 2
onde j* = )y*T%) é a corrente associada & interacdo com o boson de gauge.
Entao, ao impormos a simetria SU (N), somos obrigados a transformar nossa
Lagrangiana de forma a incluir bésons de interagao entre os férmions iniciais.

E importante notar que termos do tipo A} A ndo sdo invariantes de gauge e
portanto nao podem ser incluidos. Isso significa que o campo vetorial introduzido
pela simetria de gauge nao pode ter massa. A forca fraca é descrita através de
interacoes entre férmions e bosons massivos, por isso ha a necessidade de quebra

da simetria de gauge no setor eletrofraco.

1Qu, se preferir, pelos acoplamentos de Yukawa
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Os quarks interagem através de todas as forcas do Modelo Padrao. Eles
entram na Lagrangiana do Modelo Padrao como tripletos de SU (3), que repre-
senta a interacao forte ou a cromodinamica, e sdo os tinicos férmions que possuem
carga de cor. O elétron e o neutrino sao representados por singletos de SU (3) e
possuem carga de cor nula.

O setor eletrofraco, SU (2) x U (1), é um pouco mais complicado devido a
quebra espontanea de simetria e da violacdo de paridade na interacao fraca.

De forma a descrever corretamente a violacao de paridade nas interacoes

1—s
2

dubletos de SU (2), ou seja, apenas as componentes de mao esquerda interagem

fracas, apenas os campos de mao esquerda v, = 1) sao representados por
através da forca fraca representada por SU (2). As componentes de mao direita
Yp = lgilb sao representadas por singletos de SU (2).

Assim nos temos quarks e 1éptons de mao esquerda formando os dubletos:

wz=<§L>7 wlL:(”@L) (23)
L €r

As componentes de mao direita formam os singletos ug, dg e eg. Como o
neutrino interage apenas através da forca fraca, nao ha observacgao que indique
a existéncia de uma componente de mao direita para o neutrino. Por isso, no
Modelo Padrao, nao existe o singleto correspondente ao neutrino de mao direita.

Aqui introduz-se um novo problema. Como as componentes de mao direita
e esquerda dos campos estao em representacoes diferentes do grupo SU (2), os
termos do tipo 1) = 1), g + Yz Ndo sdo invariantes de gauge. Esse ¢ um
segundo motivo pelo qual precisamos de uma quebra da simetria SU (2) x U (1).
Independente disso, vemos que o neutrino nao pode ter massa no Modelo Padrao,
ja que este prescinde de uma componente de mao direita.

Consideremos agora o mecanismo de quebra de espontanea de simetria no
Modelo Padrao. Para tanto, incluimos um campo escalar complexo através da

seguinte Lagrangiana:

Ly = (D5o)" (D) -V (610) (2.4)
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onde ¢ & um dubleto de SU (2), ij =0, + ig%a“le’ + ig’%Y¢BM, Wi e B, sdo
os bosons de gauge de SU (2) e U (1) respectivamente, g e ¢’ sdo constantes de
acoplamento, o sao as matrizes de Pauli que geram SU (2), Y, = 1 é o gerador

de U (1) que chamaremos de hiper-carga do campo ¢ e:

V() = —pPe 4+ A = A (z — p2/20)7 — pit /4 (2.5)

com p? e \ positivos. A escolha do valor da hiper-carga nesse ponto é arbitraria
pois ela pode ser redefinida em relacao a ¢'.

Devido ao potencial V' ((ngzS), o valor esperado no vicuo < ¢'¢ >¢= v?/2, com
v? = p? /). Existe uma liberdade de escolha da forma de ¢ que corresponde a esse
valor esperado no vacuo que esta relacionada & invariancia de gauge em SU (2).

De forma geral podemos escrever o campo ¢ como:

iloaga (g 0
¢ () = 370" @) ( o+ H() ) (2.6)

V2
Essa forma foi escolhida de forma que os campos reais 0% e H tém valor
esperado do vacuo nulo. As fases relacionadas aos campos reais #* podem ser
eliminadas por uma transformacao de gauge local de forma que o campo ¢ passa
a ser parametrizado apenas por H. Os graus de liberdade de 6 serao transferidos
para os campos de gauge de SU (2) o que possibilita a geracao de massa para os
mesmos.

Substituindo a equagao (2.6) em (2.4) temos:

]_ A 2\ 2
Ly = F0HOH =7 (20H + HY)
2 2 12
+ 5+ B wWiw e 2 gg (wt+ H? Z, 2" (27)
onde redefinimos os campos
1 )
W, = NG (W, TiW?2), Z, = cos 0w W, — sen by B, (2.8)
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/

onde cos Oy, = \/gir? esenfy = \/gir?. Wf e Z, sao agora identificados como

os bosons W+ e Z° da forga fraca. O campo H é um boson escalar de carga nula

que identificamos como o boson de Higgs. Na Lagrangiana (2.7) identificamos
termos de massa para os campos Wj, Z, e H:
L2 W L, PR S
m = my W, W™+ §mZZuZ — §mHH (2.9)

onde mj, = 1g*v?, m% = 1 (¢* + ¢*) v? e m}; = 2)\v* = 2%, O campo ortogonal

a Z, é dado por:
A, =sen QWW3 + cosOw B, (2.10)

e representa o féton que permanece sem massa.

Analisemos agora o termo cinético dos bosons de gauge de SU (2):

1 apur a 1 v
Lo =~ WW, — BB, (2.11)

Os termos que contém derivadas de Wf aparecem apenas em Wi, la=1,2. Esses
dois termos podem ser escritos como:

W, WY L W2 WY = (W, — iW3) (WH W) = WEW = (2.12)

Temos entao que:

Wi, =DYW; —DYWr (2.13)

onde D)} = 0, +igW? = 0, +ig (sen Oy A, — cos Oy Z,,) é uma derivada covari-
ante. Essa derivada covariante serd responsavel pela interacao eletromagnética

do boson W através do foton. Como queremos que o béson W tenha carga e:

e = gsen by = ¢ cos Oy (2.14)
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Agora consideremos as implicacoes da quebra de simetria para a Lagrangiana
da interacao eletrofraca. A interacgao eletrofraca se daré através da derivada cova-
riante D" = 0, + igT* W + ig'3Y B, onde T = 15 para dubletos de SU (2)

e T* = 0 para singletos. Apos a quebra de simetria temos:

1 0o Wt 1
EW  _ , , 3
DY = 0+ 159 ( - 0“ ) +ie (T + §Y> A,

1
+ie <T3 cot Oy — §Y tan 9W> Z, (2.15)

Identificamos assim a carga eletromagnética ) = T° + %Y que é a relacao
de Gell-Mann-Nishijima [30, 31]. A Tabela 2.1 mostra os valores de diversos

ntmeros quanticos dos férmions da primeira familia.

T T Y Q T T° Y Q
up | 5 43 +5 43 up | 0 0 +3% 42
ARG s BRI
er |2 -3 -1 -1 er | 0 0 =2 -1
Ver, % +% —1 0

Tabela 2.1: Numeros quanticos associados aos campos fermionicos. T é o isos-
pin, cuja terceira componente ¢ dada por T3, Y é a hiper-carga e (Q é a carga
eletromagnética do campo em questao.

A Lagrangiana eletrofraca é dada por:
— —1
Low = Wy DL+ DY YL
+itpgy" DV ug + idpy" DV dg + iegy" D]V er  (2.16)

Utilizando a equac@o (2.15) obtemos a seguinte Lagrangiana de interagao

eletrofracas:
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g ;. .
Ll = -7 (W 4 h.e) —ejh, A,
g 3 2 .
— I3 — Ow it ) Z 2.1
— ( sen® Oy it ) Z,, (2.17)

onde:

Jee = Ury*dy + Tepyter
— —
T3 = I ART3T 4 ) ATk (2.18)

gh = %ﬂy“u — %Ev”d —evte

Temos assim os termos correspondentes as interacoes fracas de corrente car-
regada e corrente neutra, intermediadas pelos bosons W+ e Z° respectivamente,
e a interacao eletromagnética intermediada pelo féton.

As massas dos férmions sao incluidas a partir de termos de interagao com o
campo escalar através dos chamados acoplamentos de Yukawa. Podemos escrever

a Lagrangiana de Yukawa como:

\/5 _ ~ _
L = Y ("gb%muuR(b +Pymadre + ¢lee6R¢ + h-0-> (2.19)

onde 5 = i0?¢* é o dubleto de Higgs conjugado. O uso desse dubleto no caso
do quark up é necesséario para assegurar a invariancia de gauge U (1). Apéds a

quebra de simetria temos:

H —
gy = — <1 + —> (muﬂLuR + mddeR +meerer + hC) (220)
(%

Assim vemos que a interagao entre o campo escalar e os férmions é respon-
sével pela geracao de massa para os mesmos. Além disso obtemos um termo de
interacao entre os férmions e o boson de Higgs que é proporcional & massa do

férmion. A massa dos férmions entra no entanto como um parametro livre do
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modelo. Em principio essa massa pode inclusive ser complexa, porém a fase adi-
cional seria absorvida por uma transformacao de gauge dos campos fermionicos
de forma que podemos sempre escolher massas reais. Como indicado anterior-
mente, nao temos um termo de massa para o neutrino pois este nao possui uma

componente de mao direita.

2.2 Mistura de quarks

As trés copias dos férmions fundamentais descritos na se¢ao anterior possuem

propriedades idénticas exceto por suas massas. Assim temos os seguintes campos:

qa_ [ UL @2 _ [ ‘L a3 _ tr
L dy, 7 L SL 7 g br,
n__ | Ver 12 [ Yer ¢l3 _ [ VYL
L — 9 L — ) L —
€r, KL TL
URr, Cr, tr,  dgr, Sr, br,  €Rr, [lr, TR (2.21)

A grande diferenca é que agora os termos do acoplamento de Yukawa se

tornam:

H\ _ _ _
fy = — <1—|—;) (ULMUUR+DLMDDR+5LM85R+h-C-) (222)

onde My, Mp e Mg, sao matrizes 3 X 3 complexas arbitrarias e Up g, Dp g e

&r.r sao dados por:

UL.R dr.r €L.R
Uwr=1| cor | Der=1| ser | o= prr (2.23)

tLR br.r TL.R
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Para encontrarmos as massas das particulas temos que diagonalizar as ma-

trizes My, Mp e Mg de forma que:

My = VI MY py, = VP MEayPY N = VEMEVE! (2.24)

. di di di ~ . . o L. .
As matrizes M, My* e Mg sdo diagonais e positivas e as matrizes

UDE _x . e . .
V%" sao matrizes 3 x 3 unitarias. Assim, podemos redefinir os campos:

Ur = ViU, Dir— VErDrg e ELr — VEr€Lr (2.25)

A Lagrangiana de Yukawa fica entao:

Ly = — (1 + —) (ULM(C}W’UR + D Mp*Dp + E, M€ + h-0-> (2.26)
v

. UD,E s L. )
Como as matrizes V" sao unitarias, o tinico termo da Lagrangiana com-
pleta do Modelo Padrao que seré alterado pela redefinicao dos campos fermionicos

é a Lagrangiana de interagao fraca por corrente carregada.

jhe = UV DL + Ny"VEEL (2.27)

onde definimos V' = VLUTVLD e N = (Ver Uy Vr). Porém, como os neutrinos
nao tém massa no Modelo Padrao, nao houve necessidade de diagonalizacao
dos acoplamentos de Yukawa para eles e portanto a parte leptonica da corrente

carregada permanece inalterada com a transformagao N7, — VENT.

Vemos assim que a interacao fraca por corrente carregada ocorre numa su-
perposigao dos autoestados de massa dos quarks dada por D7 =V Dy onde
V' é uma matriz unitaria chamada matriz CKM (Cabibbo-Kobayashi-Maskawa)
[32, 33]. O mesmo nao ocorre no setor leptonico pois os neutrinos ndo tém massa

no Modelo Padrao. Toda matriz unitaria possui 9 parametros reais: 3 angulos e
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6 fases. Porém, 5 fases podem ser absorvidas por rotagoes de fase dos campos U

e D. A matriz CKM é portanto parametrizada por 3 angulos e 1 fase.

2.3 Além do Modelo Padrao

O Modelo Padrao descrevia bem os resultados experimentais até a descoberta
da oscilacao de neutrinos. Resultados de experimentos com neutrinos solares,
neutrinos de reatores nucleares, neutrinos atmosféricos e neutrinos produzidos
em aceleradores, todos indicam a existéncia de uma mistura entre neutrinos de
diferentes sabores de forma andloga & mistura que ocorre entre os quarks no
Modelo Padrao. A conclusao légica é que neutrinos devem ter massa, de forma
que os autoestados de massa nao coincidam com os autoestados que se acoplam

com a interagao fraca por corrente carregada.

A origem da massa dos neutrinos ainda é uma questao em aberto. A forma
mais simples de gerar massa para os neutrinos é seguir o mesmo procedimento
utilizado para os quarks, adicionando um campo de mao direita para cada neu-
trino, que nao ird se acoplar a nenhum bdéson de gauge pois possui carga nula.
Entretanto, a auséncia de carga elétrica no neutrino possibilita a existéncia de
um novo termo de massa para o campo de mao direita. Com efeito, temos a
seguinte Lagrangiana de massa para os neutrinos ap6s a quebra espontanea de

simetria:

— 1
.,S/ﬂmu = _NLmDNR - iNgC*IMMNR -+ h.c. (228)

onde C' é a matriz unitaria de conjugacao de carga e mp e M), sdo matrizes
de acoplamento 3 x 3, sendo mp uma matriz complexa arbitraria e M,, uma
matriz complexa simétrica. O primeiro termo é proveniente do acoplamento de
Yukawa com o campo de Higgs e é chamada massa de Dirac. A conjugacao de
carga possibilita a construcao do segundo termo pois ela inverte a quiralidade do

neutrino. Esse termo nao pode existir para férmions carregados no entanto, pois
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ele ndo conservaria carga, e ¢ chamada massa de Majorana. A Lagrangiana de

massa pode ser reescrita da seguinte forma:

1 _ T 1 0 mp Cﬁf
. he. 2.2
7. Q(NL NIC >(m”g MM><NR +he  (229)

A matriz de massa 6 x 6 simétrica que aparece nessa equacao deve ser diago-
nalizada para que encontremos os 6 autoestados de massa correspondentes. Eles

serao combinagoes de neutrinos de mao direita e mao esquerda.

Uma possibilidade interessante ocorre quando M;; > mp. Nesse caso, pode-

mos transformar a matriz de massa através da seguinte matriz de transformacao:

~1
—M,,;'m}, 1
Em primeira ordem em ]\'Z—Z, a matriz U satisfaz UTU = 1. Obtemos entao a
seguinte forma aproximada da matriz de massa:
0 m —mpMyrmE 0
Ur . DV~ b D (2.31)
mp MM/ 0 MM

Com isso, obtemos duas escalas de massa. A primeira é da ordem de
m32,/My; < mp de tal forma que esses neutrinos terao massas muito pequenas
mesmo que o acoplamento de Yukawa nao seja pequeno. Esses neutrinos serao
dominantemente de mao esquerda e correspondem aos neutrinos ativos que ob-
servamos nos experimentos. A segunda é da ordem de M, > mp e corresponde
a novas particulas de massa muito grande que sao dominantemente neutrinos de

mao direita estéreis.

Existem muitos outros modelos de geragao de massa para os neutrinos. Eles
incluem a possibilidade de termos nao renormalizéveis com acoplamento duplo

com o dubleto de Higgs, acoplamentos com um tripleto de Higgs, que seria mais
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um campo escalar no Modelo Padrao, etc. Porém a baixas energias todos os

modelos devem recair sobre termos de massa do tipo:

+ h.c. 2.32
m:LF) MAI} Ng ( )

.= =3 (W0 Mg )
onde ML corresponde a um termo de massa de Majorana para neutrinos de mao
direita, ME corresponde a um termo de massa de Majorana para neutrinos de
mao esquerda e mp corresponde ao termo de massa de Dirac proveniente do
acoplamento de Yukawa.

A diagonalizacao dessa Lagrangiana implica na determinagao de autoestados
de massa dos neutrinos que por sua vez podem nao corresponder aos autoestados
da interacao fraca. Um aspecto diferente ocorre com os neutrinos. Se houver
uma massa de Majorana nao nula, o termo correspondente nao é invariante por
transformacoes de gauge globais o que implica na violagao de niimero leptonico
e fixa a fase dos campos dos neutrinos. Isso tém implicacoes para a mistura de
neutrinos pois estes nao poderao mais absorver as fases da matriz de mistura.
Assim, a matriz de mistura para neutrinos de Majorana deve ser parametrizada
por 3 angulos e 3 fases.

Para uma revisao mais detalhada dos mecanismos de geracao de massa para

os neutrinos, recomenda-se as notas de aula de Bilenky [34] e suas referéncias.



Capitulo 3
Modelos de transicao de sabor

No capitulo anterior, vimos como a massa das particulas é gerada a partir
do acoplamento com o béson de Higgs e como isso implica na defini¢do de auto-
estados de massa que podem diferir dos autoestados da interacao fraca. Vamos

agora investigar as consequéncias disso para mistura e evoluc¢ao dos neutrinos.

3.1 Mistura de neutrinos

Os autoestados de massa e os autoestados de sabor se relacionam através de

uma transformagao unitaria que podemos parametrizar da seguinte forma:

U =ST(B)US () (3.1)

onde S (a) = diag ("', ¢, 1), S (B) = diag ("', ¢, ¢"%) e U é uma matriz
unitaria. As matrizes S podem ser escolhidas de forma a remover 5 fases de U tal
que restam 3 angulos e 1 fase apenas. A matriz U, conhecida como matriz PMNS

(Pontecorvo-Maki-Nakagawa-Sakata) [35, 36|, pode agora ser parametrizada por:

17
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1 0 0 C13 0 813671'6013 C12 S12 0
U= 0 Ca3 S923 0 1 0 —S12 C12 0
0 —S93 (o3 _81361'60}3 0 Co3 0 0 1
[ C12€13 512€13 size”%cr
= | —S12Co3 — C12523513€°CF  ClaCa3 — S12823813€"°CF 523C13 (3.2)
12893 — C12023813€7°CT  —C12823 — $12C03513€0C7  Ca3C13

onde ¢;; = cosb;; e s;; = senb;;. A partir da equagao (2.27), a corrente carregada

leptonica fica entao:

(jlgg)“ — NSt (@) UTS (8)v*€L (3.3)

A matriz S (8) pode ser absorvida pelos campos dos léptons carregados por
transformacoes de fase. A matriz S (), no entanto, s6 podera ser absorvida pelos
campos dos neutrinos se estes nao possuirem um termo de massa de Majorana
que fixa suas fases. Assim, temos que os neutrinos que participam da interagao
por corrente carregada se relacionam com os autoestados de massa dos neutrinos

da seguinte forma:

‘l/f> = Z Ufjeio‘j ‘I/j> (3.4)

onde ‘Vf> sao os autoestados de interacao, com f = e, u, T, ‘Vj> sao os autoestados
de massa, com j =1,2,3, e a3 = 1. No formalismo de matriz densidade, dado

um sabor f temos que os elementos de p; = ‘Vf><l/f| sao dados por:

(vjlpslve) = UpUpei@i=e) (3.5)

Nessa equacao, indices repetidos nao estao sendo somados.
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3.2 Evolucao temporal

Vamos nos concentrar agora na evolugao temporal dos neutrinos. Nesta se¢ao,
descreveremos uma evolucao genérica, descrita por uma equagao diferencial de

primeira ordem linear e homogénea, dada por:

Op = T |p] (3.6)

Em analogia ao desenvolvimento de Bennatti e Floreanini [37], vamos expan-

dir todos os operadores na seguinte base:

1 1
—I3, F;=—A; (=12,...,8 3.7
\/g 3 Vi \/5 Vi (] ) ( )

onde I3 é a matriz identidade 3 x 3 e A; sao as matrizes de Gell-Mann. Vamos

Iy =

adotar uma ordenacdo nao convencional para as matrizes de Gell-Mann para
simplificar a visualizacao de matrizes que definiremos em breve. Nesta tese, as

matrizes de Gell-Mann serao dadas por:

0 0] 10 0
Ay = -1 0 AQZ% 01 0
0 0] 00 —2
[0 1 0] [0 —i 0]
As=110 0 A=11i 0
0 0 0] 0 0 0|
[0 0 1] [0 0 —i |
As=100 0 A¢=10 0
1.0 0 i 0 |
[0 0 0] [0 0 0
Ar=100 1 As=10 0 —i (3.8)
01 0 (0 i 0
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A base satisfaz:

[Fquk}:iijlez . tr[FjFg] = 6k (3.9)
!

onde fj; sao as constantes de estrutura do SU (3). Qualquer operador que atua

nesse espaco de Hilbert pode ser expandido da seguinte forma:

0 => tr[0F)]F (3.10)

J

A equacgao de evolucao entao se torna:

o= Tp (3.11)

que é um sistema de 9 equagoes diferenciais lineares de primeira ordem acopla-
das onde p é um vetor de componentes p; = tr [pF;] e .7 é uma matriz 9 X 9

arbitraria. A solugao desse sistema é dada por:

(t) =e7'5(0) = VeV 5 (0) (3.12)

onde % —V-LIV ¢ a matriz 7 diagonalizada pela matriz V' de autovetores

de 7. Assim, resumimos a solu¢ao a um problema de autovalores e autovetores.

Agora consideremos uma transformacao S tal que p’ = SpS~—t. Expandindo

na base [ temos:

o =S THSG (3.13)

onde §jk =Y tr[SEtr [STUE, ] tr [F;F iy EF,]. Vemos que se [i §} =0 en-
tao a evolugao é invariante por transformacoes do tipo S.

Um caso de interesse sera a matriz das fases de Majorana S (), que na base

de autoestados de massa pode ser representada por:
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I3 0 0
=+ | 0 R(ay—a) 0 0
S(a) = 0 0 Rla) 0 (3.14)
0 R ((XQ)

cosf) senf

onde R (0) = [ ] e I3 é a matriz identidade 3 x 3.

—senf cosf

3.3 Oscilacao de neutrinos

Vamos nos concentrar agora na evolu¢ao temporal unitaria usual da mecanica

quantica dada pela equacao de Liouville-von Neumann:

Oip = —i[H, p] (3.15)

onde H é a hamiltoniana do sistema. Aqui, vamos trabalhar com a propagacao
de neutrinos no vacuo. A Hamiltoniana na base dos autoestados de massa é dada

por:

[ E, 0 0
Hype = 0 F, 0 (3.16)
0 0 B
[ —2 (Ao + Agy) 0 0
= 0 (A9 — A) 0 +E
i 0 0 % (Asy + Asp)

onde FE; sao as energias dos autoestados de massa, F = é (E1+ Ey + E3) e
A;; = E; — E;. Na prética, neutrinos sao altamente relativisticos. Supondo que

um neutrino é produzido com um momento p ~ F bem definido, podemos ex-

m2—m?2

J
2F

2
. . L, m*
pandir as energias até ordem +5 de forma que Ay ~

Expandindo na base F; temos:
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Ouf = Hyueff (3.17)

onde (]:Twc) _

= >, tr [Hyee F1 firj, cuja forma explicita é:
Jk

O3x3 0 0 0
~ 0 —iosA 0 0
Hvac - 1725 . (318)
0 0 —ZO’gAgl 0
0 0 0 —i02A32
0 —i ) . .
onde oy = [ ) ] ¢ uma matriz de Pauli e 0343 é a matriz nula 3 x 3.
i

H,,. é diagonal por blocos de forma que podemos resolver o sistema sepa-
radamente para cada bloco. Vemos entao que os autovalores serao da forma
Aji = A ;. Portanto temos 3 autovalores nulos, que nao alteram suas componen-
tes, de forma que p; (t) = p; (0) para j = 0, 3,8. As outras equagdes envolverao
iA

termos oscilatorios do tipo e*~i* e darao origem ao que chamamos de oscilagao

de neutrinos.

Na base dos autoestados de massa, a evolucao temporal da matriz densidade

fica:

pr0)  O)eS p 0)es
p(t) =] par(0)e 2t poy (0) p3s (0) 2! (3.19)
pa1 (0) e85t pay (0) e 2328 pag (0)

Como R (#) comuta com oy, vemos que a evolugdo nao dependera das fases de
Majorana e por isso elas nao podem ser medidas através de oscilagdao. As proba-
bilidades de deteccao de neutrinos em autoestados de sabor sera entao dada pelos
elementos diagonais Up (t) UT. Supondo que o neutrino foi criado inicialmente
num autoestado de sabor f, temos que a probabilidade P, ., = (Upf (1) UT)f,f,
de encontrar o neutrino num autoestado de sabor f’ ap6s um tempo ¢ é dada

por:
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Porosvy = > UpUpUpUjpe™ %
jk
= Opp =4 Re (UpUpUpUsfy) sen® (At /2)
>k
—QZIID (Uf/jU;jUka}f/k) Sen (Aj;df) (320)

J>k

Aqui vemos que a probabilidade de transicao de sabor oscila com frequéncias
Aji, e amplitudes que dependem dos elementos da matriz de mistura U. A unita-
riedade da matriz de mistura implica que >, Uy ;U = e 32 UpiUfy = dji.
Com isso, podemos mostrar que » p Popovy =1, de forma que a probabilidade

Se conserva.

3.3.1 Aproximacgoes relevantes

Suponha que as massas dos neutrinos sao tais que Am3, < Am3, ~ Am3,
e ainda que estamos observando neutrinos gerados inicialmente num autoestado
de sabor e que se propagaram por um tempo tal que Aot < Agst ~ 1. Esse
cenério condiz com as medidas experimentais de Am32, e Am3, e com os tempos
de propagacao de experimentos com neutrinos de reatores, atmosféricos e de

aceleradores. A equacdo (3.20) é aproximadamente dada por:

Am2,L m
Puysvy = 0pp = Agypr sen? < 4;2 ) , = EglL <1 (3.21)

onde Aypr = 4|Uss]? (074 — |Upi3|?) e levamos em conta que os neutrinos sao ultra-
relativisticos de forma que ¢ ~ L. Vamos considerar a probabilidade de sobre-
vivéncia de neutrinos eletronicos por exemplo. Neste caso temos [ = f'=e¢ e
|Ues|* = sen? 613. A equagao (3.21) fica:
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Am3,L .
Pl/e—)l/e ~1-— SeIl2 (2913) S€Il2 < M52 ) , A %1L

) TEe<1 (3.22)

Esse é o cenario que obtemos para a maior parte dos experimentos de oscilacao
com neutrinos de reatores. Dados do experimento CHOOZ [38] com neutrinos
de reatores nao obtiveram evidéncia de desaparecimento de antineutrinos® ele-
tronicos. Dessa forma sabemos que sen? (20;3) < 1. Portanto, para pequenas
distancias, apenas oscilacoes entre v, e v, ocorrem.

Agora vamos considerar a probabilidade de sobrevivéncia de neutrinos muo-
nicos nessas mesmas condi¢oes, mas levando em conta que ;3 < 1, o que é

realizado no experimento MINOS por exemplo.

Temos que |U,3|* = sen? O3 cos® 013 ~ sen? fa3. A equagdo (3.21) é dada por:

Am3,L .
PV#—Hju ~1-— Sen2 (2023) Sen2 < m32 ) , A %1[/

Entao temos que para curtas distancias, neutrinos muonicos sofrem transicoes

para neutrinos taudnicos e vice versa numa frequéncia caracterizada por Am3,.

Vimos que a oscilacao entre v, e v,/ ¢ muito pequena para curtas distancias.

w/T
Contudo, é justamente nesse canal de oscilagao que temos acesso a U,z de forma
a medir o angulo #3. Assim, vamos calcular a probabilidade de transicao de
um neutrino mudnico para um neutrino eletréonico desprezando termos de ordem

AzlL.

Pymsve & sen” fy3 sen” (20,3) sen? ( E2 <1 (3.24)

1 As probabilidades para antineutrinos diferem da dos neutrinos apenas através da fase
0cp. Para obter as probabilidades de antineutrinos basta trocar o sinal desta fase. Como a
probabilidade mostrada aqui nao depende de d¢p, as probabilidades sao iguais para neutrinos
e antineutrinos.
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Por fim, vamos considerar a probabilidade de sobrevivéncia de neutrinos
eletronicos para distancias muito grandes em que Aoy L 2 1. Nesse caso, pre-
cisamos da féormula completa de oscilagio, mas vamos notar que |Ugsl* < 1

) e3 ’

|Uet|* & cos? 05 e |Uws|?* & sen? 15. Temos entdo que:

2
Ams, L

. A~ 1 — sen? (20;5) sen?
Presve sen” ( 12)%en( 1B

) , O3kl (3.25)
Assim, para longas distancias, neutrinos eletronicos sofrem transicoes para

neutrinos mudnicos e taudnicos com uma frequéncia caracterizada por Ams3,.

Esse é o modelo de oscilacao que melhor descreve os dados experimentais que

temos atualmente.

3.3.2 Efeitos de matéria

Neutrinos que se propagam na matéria se comportam de maneira diferente
[39, 40]. O motivo é que na matéria comum muons e taus sdo extremamente
raros. Assim, quando um neutrino se propaga na matéria, apenas a componente
V. interage via corrente carregada com os elétrons presentes. O espalhamento
elastico coerente de neutrinos eletronicos modifica a Hamiltoniana significati-
vamente. Foi demonstrado que para neutrinos de baixa energia com relacao a
massa do béson W a Hamiltoniana efetiva de interacao, na base de autoestados

de sabor, é dada por:

e}

1
Hip ~ V2Gpn. | 0 (3.26)
0

o O O
o O

V292

2
8miy,

onde G'r é a constante de Fermi, definida como G = em que g é a constante
de acoplamento eletrofraca e m?, é a massa do boson W, e n, é a densidade de

elétrons na matéria.
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Na base de autoestados de massa, a Hamiltoniana efetiva completa do sistema

de neutrinos fica:

Hepp = Hyge + U Hyp U (3.27)

Essa Hamiltoniana,em geral, nao é diagonal, portanto o efeito da matéria seréa
uma modificacao dos autoestados de propagacao e massas efetivas dos neutrinos,
ou seja, obteremos uma matriz de mistura modificada U.ss (n.) e diferengas de

massa ao quadrado também modificadas Am?ke y (ne).

Esse fenomeno foi extremamente importante para a compreensao das oscila-
coes de neutrinos solares, onde encontramos densidades de elétrons extremamente
> Am%l
~ T2E
para neutrinos de alguns MeV e a Hamiltoniana de interagao é comparavel em

altas. De fato, na regido onde os neutrinos sio produzidos temos v/2Gpn,

intensidade & Hamiltoniana no vacuo. Assim, a Hamiltoniana de interacao acaba
por dominar a evolugao de forma que esses neutrinos solares sao produzidos em
um quasi-autoestado de massa. A evolugao dentro do Sol faz com que os auto-
estados de massa efetivos se transformem adiabaticamente nos autoestados de
massa no vacuo, entao esses neutrinos solares podem ser considerados aproxima-

damente como o autoestado de massa v,.

No entanto, para o experimento MINOS, efeitos de matéria sdo muito pe-
quenos e serao desconsiderados para a analise de desaparecimento de neutrinos

muonicos.

3.4 Evolucao nao-unitaria

Na se¢ao anterior mostramos como a massa dos neutrinos da origem ao feno-
meno de oscilagao de neutrinos. Nesta se¢ao vamos investigar a possibilidade de

uma evolucao temporal mais geral.
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Nosso ponto de partida serd a equagdo mestra de Lindblad [41, 42]. Essa

2 mais geral possivel que inclui

é a equacao de evolucao temporal Markoviana
conservacao de probabilidade para qualquer estado inicial, ou seja, preserva o
trago da matriz densidade e é completamente positiva, o que garante que todas
as probabilidades serao positivas ou nulas inclusive num espaco de Hilbert maior
que o do sistema de interesse. A equacao de Lindblad é frequentemente usada
para descrever sistemas quanticos abertos, onde um sistema de interesse se acopla
com um meio, mas as variaveis do meio nao sao observadas. A restricao de
positividade completa garante que as probabilidades serao positivas inclusive
nesse meio hipotético que se acopla com o sistema de interesse. A equacao de

Lindblad é dada por:

Op = —i[H,p| + % 3 (2Aij} — {pA}, Aj}) (3.28)
J

Os operadores A; formam uma base ortogonal do espaco de Hilbert de inte-
resse. Se esses operadores forem hermitianos, entao a entropia de von Neumann
sempre crescerd com o tempo [43]. Aqui, nos restringiremos a essa condicao.

Expandindo a equacao mestra na base F}; temos:

Gtﬁ: (ﬁ - Z) ﬁ 5 ij = = Z (al : 6m) flknfnmj (329)

Imn

onde ﬁjk = Zj tr [HF)] flkj, d, = tr [ZF;C] e A & um vetor de componentes A;.
Os produtos d; - @, constituem 36 novos parametros desse modelo, 8 médulos e
28 angulos. Isso significa que em geral temos uma fenomenologia muito complexa
e dificil de se analisar. Nesta tese consideraremos apenas a possibilidade de o

sistema conservar energia. Essa é uma imposicao razoavelmente forte e nao se

2A equacdo ¢ Markoviana pois nio considera efeitos de memoria, ou seja, é integrada num
periodo longo em comparagdo ao tempo que os efeitos de memoéria persistem. No entanto,
o periodo de integracdo deve ser curto o suficiente para que o sistema de interesse nao seja
alterado significativamente.
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justifica completamente pois sistemas abertos em geral nao conservam a ener-
gia. No entanto, efeitos de perda de energia caracterizam dissipacao enquanto a
nao-unitariedade com conservacao de energia é caracterizada como descoeréncia.
Espera-se que a descoeréncia ocorra antes da dissipagao [44], porém, sem um
modelo microscépico, nao podemos determinar a magnitude relativa entre esses
dois efeitos.

Tomando H = H,,., ao impor a conservagao de energia (0 tr [Hyu.p] = 0),
podemos mostrar que @, = 0 para k > 3, eliminando com isso 33 parametros (6

modulos e 27 angulos). A matriz L assume a seguinte forma:

Os5 O 0 0
- 0 Lly 0 0
L= 2 (3.30)
0 0 Lly 0

0 0 0 Il

onde I, é a matriz identidade 2 x 2 e:

- 1. . 1. .
Iy = ’%’27 I3 = Z\@s + \/§a8’27 I3y = Z\@s - \/508’2 (3.31)

E importante notar que I';; nao sao parametros independentes, mas devem
obedecer a inequacao x > (\/1_ — \/2)2 onde {z,y, z} representa qualquer per-
mutacdo de {I's1,1'51,'s2}. Podemos ver entao que, se qualquer I';; for nulo, os
outros dois devem ser iguais.

Obviamente, L comuta com f[vac eS , portanto as fases de Majorana também
nao podem ser medidas com essa evolucao. Além disso, L possui 0s mesmos
autovetores que Hyoe. Assim, a solucao do problema é exatamente a mesma,
apenas subtraindo os autovalores de L (') dos autovalores de Hype (£iA k).

Na base de autoestados de massa obtemos:

p11(0) par (0) e7TtHiB2l - pgy (0) e~ Fartitat
p (t) = p21 (0) €*F21t*iA2]t ,022 (0) p32 (O) €7F32t+iA32t (3'32)
P31 (0) e—F31t—iA31t P32 (O) e—Fggt—iAggt D33 (0)
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Analogamente ao caso de oscilacao pura, a probabilidade de transicao de um

autoestado de sabor f para um autoestado de sabor f’ é dado por:

Pujsvy = Z Up UG UprUspe et =8kt
ik
= Ofpp — 2 Z Re (Uf/jU;?jUka;?,k) [1— e "% cos (Ajt)]
P>k
=2 " Im (UpUpUpUsy ) €755 sen (At (3.33)
j>k

onde definimos I';; = 0. Como podemos ver, obtemos oscila¢oes amortecidas em
escalas de tempo Fj’kl. Pela unitariedade de U, obtemos que p Pussw s =1lea

probabilidade total se conserva, ou seja, nao temos perda de neutrinos.

3.4.1 Aproximacgoes relevantes

Em primeiro lugar, vamos escrever a probabilidade geral de sobrevivéncia de

neutrinos eletrénicos:

2K

1 . Am2 L
-3 sen? (20,3) cos? 01, [1 — e Pt cog <2—;’71)]

1 Am3, L
Presve = 1— 3 cos* 013 sen? (20,,) [1 _ e Tt g < May )}

| R Am2, L
—= 2013) sen® Oy |1 — e "5 —2 3.34
5 Sen (2013) sen” 05 [ e cos | —7 (3.34)
Vamos agora investigar as probabilidades para distancias curtas e supondo
que Am3, < Am2, e ;3 < 1, como no caso de oscilagdo pura. A probabilidade

de sobrevivéncia de neutrinos eletronicos fica:

1 m
P =1 — 5 sen? (201) [1 — e‘rQlL} , AT%L el3 <1 (3.35)
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Temos entao que, mesmo para curtas distancias e dadas as ordens de grandeza
dos parametros de oscilacao medidos, a evolugao nao unitaria prevé o desapa-
recimento de neutrinos eletronicos se I's; for grande o suficiente. Como esse
desaparecimento nao foi observado por CHOOZ, ja podemos intuir que I's; deve
ser menor que Ags, para esse experimento. E necessario um pouco de cuidado
no entanto, pois estamos supondo que os parametros de oscilacao nao mudariam
muito com a inclusao de um novo parametro na analise dos dados experimentais.
Apesar disso, devido & grande quantidade de dados que corroboram o modelo
de oscilacao, também esperamos que um ajuste com mais parametros acabe por

nao mudar a situagao drasticamente.

A probabilidade de sobrevivéncia de v, para longas distancias é essencialmente

a mesma, mas o termo de oscilacao nao poderia ser desprezado e temos:

Am3, L

1
Poosy, =1 — 5 sen? (201) [1 — e T2l cog <T

)] , bz 1 (3.36)

Agora, consideraremos a probabilidade de transicao de v, para v, supondo
distancias curtas de forma a desprezar termos da ordem de A, L e ainda com
013 < 1.

1
Pusv. = 5 sen” (2612) cos® s [1 — e~ "7 (3.37)

Vemos que a perda de coeréncia pode causar transicoes de sabor mesmo
quando nenhuma oscilacao teve tempo de ocorrer. Em experimentos de apare-
cimento de neutrinos eletrénicos, esse termo da probabilidade ir&4 concorrer com
o termo da equacao (3.24). A ndo observagao de aparecimento ird impor limites
sobre a soma desses dois termos, o que implica o limite mais fraco sobre cada

termo corresponde a anulacao do outro termo.

Por fim, vamos considerar a probabilidade de sobrevivéncia de neutrinos do
muon para Ay L < 1e O3 < 1:
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Py

i

1
S A1 — 5 cos® O3 sen? (26;) [1 — e‘FQlL] (3.38)

1 Am3,L
—5 86112 (2923) |:1 — (COS2 912671—‘32[’ + 86112 912671—‘31[/) coS ( ZLE?)? ):|

Supondo que I'y; < I'so =~ I'31 e '91 L < 1, essa expressao é simplificada para:

1 Am32,L
P, =1 — 3 sen? (20,3) [1 — e P2l cos < 7;?’32 )} (3.39)

Essa é exatamente a expressao que obteriamos ao evoluir um sistema com
apenas duas familias de neutrinos, como ¢ feito usualmente na literatura [45-47].
Sem mais informacoes experimentais sobre as ordens de grandeza de I'j; nao
podemos saber exatamente que aproximagoes sao validas para o caso de MINOS.

Por fim, notamos que os parametros I';; podem, em principio, depender da
energia dos neutrinos. Uma parametrizagdo comum na literatura [46, 48, 49|

supoe uma lei de poténcia tal que:

Ly =2 E" (3.40)

Dois casos especiais merecem mencao. O caso n = —1 pode ser interpretado

como 71-(]-_1)

um boost para o referencial do laboratorio. Além disso, essa dependéncia ener-

gética imita a oscilagao de neutrinos de forma que %(j_l)

sendo um escalar de Lorentz. O fator 1/F seria entdo proveniente de

pode ser relativamente
grande sem destruir a concordancia com os dados experimentais. O outro caso
de interesse ¢ n = 2, pois alguns modelos de gravitagao quantica sugerem que
possiveis efeitos de descoeréncia devido a interagao de neutrinos com o proprio
espago-tempo teriam uma dependéncia energética de dimensoes E?/Mp, onde
Mp é a massa de Planck [50-52]. A ordem de grandeza esperada para essa
possivel dependéncia energética é acessivel aos experimentos de oscilagao de neu-

trinos. Um ansatz mais pessimista sugere uma dependéncia com n = —2 tal que



32 CAPITULO 3. MODELOS DE TRANSICAO DE SABOR

Am?k)2
B2 Mp
de neutrinos [53].

[ o< , 0 que seria completamente inacessivel a experimentos de oscilagao

3.5 Decaimento de neutrinos

Até agora, tratamos apenas de sistemas que conservam probabilidade. No
entanto, existe uma outra possibilidade de evolucao nao-unitaria que é o decai-
mento de neutrinos. Neste caso, como existe um desaparecimento de neutrinos
sem transicao para outros autoestados, devemos descrever um sistema cuja pro-
babilidade nao se conserva. O motivo para esta violagao de probabilidade esta no
fato que ignoramos o estado final para o qual os neutrinos decaem. Se expandir-
mos o espaco de Hilbert para levar isso em conta, a conservacao de probabilidade
pode ser reestabelecida, recaindo numa equagao de Lindblad [54]. Nesta tese,
vamos nos ater a decaimentos de neutrinos para estados finais invisiveis que mo-
delamos adicionando um termo imaginario na Hamiltoniana do sistema de forma

que:

H = Hy.+1iA

onde H,,. = diag (E1, Es, E3) e A = diag (A1, Ao, A3) /2F sdo diagonais e reais na

base de autoestados de massa. A representa uma taxa de decaimento e o fator

1/2F corresponde a dilatagao temporal, pois os neutrinos sao relativisticos.
Como a Hamiltoniana nao é hermitiana, a equagao de evolugao temporal deve

ser escrita como:

Oip=i(Hp— H'p) =i [Hyae, p] — {A, p} (3.41)

Expandindo na base F; temos:

0,5 = <ﬁ1 - K) Fi (3.42)
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onde Kjk = > tr[AF]tr [{F}, Fi} Fj]. A matriz A fica entdo:

K (A) 0
~ 1 0 I (A + A 0
R=— 21+ ) (3.43)
2K 0 0 I ()\1 + )\3) 0
0 0 L (s + As)

1 20+ A2+ A3)  VE(AL—A2) V2(Ar+ A —2)3)
onde K (A) = 3 V6 (AL — o) 3 (A1 + A V3 (A1 — A)
V2 (A1 4+ —2X3) V3 (A1 — X)) (A A+ 4))

Vemos facilmente que esta matriz comuta com S , portanto as fases de Majo-
rana também nao podem ser medidas por esta evolugao. Ela comuta também com
ﬁwc, portanto compartilham autovetores. A evolucao ird adicionar autovalores
reais e negativos aos autovalores nao nulos de f[wc, causando uma descoeréncia
de forma similar a secao 3.4. Além disso, os autovalores de K (A) serdao respon-
saveis por uma supressao exponencial dos termos diagonais da matriz densidade,

0 que caracteriza o decaimento dos neutrinos massivos.

Na base dos autoestados de massa, a evolucao temporal da matriz densidade

fica:
pir ()™t 3, (0) =2t g, (0) ="
0

p(t) = | par(0)e ™=t pyy (0) =22t p3, (0) e (3.44)
ps1 (0) e paa (0) =20 paz (0) e~

onde Q, = % (/\j + A\ + iAm?k). Supondo o neutrino foi criado inicialmente
num autoestado de sabor f, temos que a probabilidade de encontrar o neutrino

num autoestado de sabor [’ apés um tempo ¢ é dada por:
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Pl’f—”/f/ — ZUf/]U;jUka;’ke_ijt
ik

>\V
= Y |Up U e B!
j

XA
+2 3 Re (UpUj,UnUfy) 75 cos (At
>k
. N i
=2 Im (UpUp,UpUsy) €27 sen (Aget)  (3.45)
J>k
Novamente temos oscilagoes amortecidas, agora numa escala de tempo ?f/\k,
J

e além disso, o termo que nao oscila também é suprimido exponencialmente, ca-
racterizando o decaimento dos neutrinos. Pela unitariedade da matriz de mistura,

A.
podemos mostrar que fo Puposvp = zj |Ufj|26_fjt,

3.5.1 Aproximagoes relevantes

As interagoes fracas por corrente neutra sao diagonais na base dos autoestados
de sabor e portanto nao distinguem entre neutrinos de familias diferentes. Assim,
interagbes por corrente neutra medem a probabilidade conjunta 71 Pussu =
Supondo que inicialmente um neutrino eletronico foi produzido e que 03 < 1,

temos que a probabilidade conjunta é dada aproximadamente por:

A L Ao L
Z Pye_,l,f, ~ cos? 6126_% + sen? 9126_%, A3 < 1 (3.46)
I

Essa probabilidade foi medida para neutrinos solares através de interacoes
de corrente neutra pelo experimento SNO [55] e ndo houve evidéncia de desapa-
recimento de neutrinos. No entanto, devido a efeitos de matéria, sabemos que
esses neutrinos sao aproximadamente o autoestado de massa 5. Assim, SNO

pode impor limites apenas sobre \,. Dada a distancia solar de aproximadamente
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1,5 x 10® km e a energia dos neutrinos da ordem de 10 MeV, concluimos que
Ay <107 eV2. Assim podemos desprezar A, em qualquer experimento terres-

tre.

Supondo que 013 < 1 e ’\ZTL < 1, a probabilidade de sobrevivéncia de v, fica:

4 4 NI
Po.—sv. ~ sen” s+ cos Ope” F

+2 sen? 015 cos? (9126_% coS (AL%L> (3.47)
2F

Essa probabilidade pode ser medida pelo experimento KamLAND numa es-
cala de L/E da ordem de 10° V2. KamLAND observa distor¢oes espectrais
de forma claramente oscilatoria, o que implica que o efeito de decaimento nao
pode ser forte o suficiente para destruir a coeréncia. Assim, podemos estimar que
A1 <1075 eV2. Esse ainda é um valor relativamente pequeno para ser observado
em MINOS. Por isso, vamos considerar a probabilidade de sobrevivéncia de v,

2
Amsz,

no cenario em que 63 < 1, % < 1, % <Lle TL < 1. Temos entao:

Posv, = cos* O3 + sen* 9236_%
AmZ, L
+2 sen? o3 cos® 92367% cos (2—22) (3.48)

Finalmente, consideraremos a transi¢ao de v, para v, no cendrio em que

% < 1, % <le AT%%L < 1. A probabilidade de transicao é dada por:

1 Am3, L
Py—ve R 1 sen” fp3 sen” (203) (1 + e~ Bt — 2¢73Bt cos (%)] (3.49)

Vemos assim que o decaimento do autoestado de massa 3 causa o apare-
cimento de neutrinos eletronicos, porém esse aparecimento estd vinculado ao

parametro 13 que é pequeno. O efeito mais relevante serda uma modificacao do
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espectro de energia dos neutrinos eletronicos medidos, para a qual os experimen-

tos atuais tém pouca sensibilidade.

3.6 QOutros modelos

Existem diversos outros modelos que podem ser combinados & oscilagao de
neutrinos. Aqui vamos apenas comentar sobre duas possibilidades relevantes
para o experimento MINOS.

A primeira delas é possibilidade de existéncia de neutrinos estéreis que se
misturam aos neutrinos ativos. Neutrinos estéreis sao originados a partir das
componentes de mao direita que foram incorporadas para gerar massa aos neu-
trinos. Em principio, qualquer niimero de neutrinos de mao direita pode ser
incluido na Lagrangiana do modelo padrao, de forma que podemos incluir um
nimero arbitrério de neutrinos estéreis.

A presenca de neutrinos estéreis amplia a matriz de mistura do setor de
neutrinos, de forma que neutrinos ativos podem oscilar para neutrinos estéreis.
Esse tipo de oscilagao poderia ser observada inclusive em interacoes de corrente
neutra, ja que neutrinos estéreis, por serem de mao direita, nao interagem nem
mesmo via for¢a fraca. Uma revisao de neutrinos estéreis pode ser encontrada
na referéncia [56].

O segundo modelo que vamos mencionar é relativo a possibilidade de existi-
rem interagoes que nao estao descritas no modelo padrao [39, 57]. Quando um
neutrino viaja pela matéria, essas interacoes nao-padrao poderiam modificar a
dinamica dos neutrinos de forma analoga ao efeito de matéria descrito na se-
¢ao 3.3.2. Como nao sabemos a forma dessas interagdes, podemos simplesmente

parametrizar a Hamiltoniana de interacao efetiva como:

L+ € €cp €or

NSI ., %
H., 0"~ V2G pn. € Cup Cur (3.50)
€ € €

et uT
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O efeito dessas interagoes iria modificar as probabilidades de transicao de neu-
trinos e antineutrinos diferentemente, de forma que ele pode ser medido mesmo

para densidades eletronicas constantes.
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Capitulo 4

MINOS, KamLAND e a

aproximacao de duas familias

O modelo de oscilagdo de neutrinos descreve muito bem os dados experimen-
tais que temos hoje. Dados de MINOS, KamLAND e CHOOZ sao suficientes
para mostrar que o angulo de mistura 3 é pequeno e que existem duas esca-
las de diferengas de massa muito diferentes onde Am3; < Am2,. Os neutrinos
observados em MINOS possuem energias de alguns GeV e viajam 735 km até o
FD. Isso significa que MINOS sera sensivel a Am? > E/L ~ 1073 eV2. Assim,

podemos utilizar, para MINOS a aproximacao Am3, ~ 0.

Neste capitulo, vamos considerar a sensibilidade de MINOS aos parametros de

d . (-1
escoerencla ’yjk

= 7,,/2 com o intuito de justificar uma aproximagao de duas
familias na nossa anélise de dados. Para isso, faremos um estudo simples de
dados de KamLAND supondo apenas que Am32, = 2.4 x 1073 eV? e 03 = 7/4.
Essas suposicoes correspondem a existéncia de uma escala de oscilacao relati-
vamente rapida para KamLAND e com mistura maxima, como observado em
MINOS, Super-Kamiokande e K2K. A nao observacao dessa oscilacao rapida em

KamLAND ira impor limites sobre o tamanho de 6;5.

39
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Reescrevamos as equagoes (3.36) e (3.37), que sdo boas aproximagoes das pro-
babilidades de oscilagao com descoeréncia para 013 < 1 em KamLAND e MINOS

respectivamente.
1 21 L Am2 L
o, 21— —sen® (2012) |1 — e 2B 21 4.1
Presve 5 sen (26012) [ e cos ( 5F (4.1)
Lo 2 S
P ~ 5 sen (2012) cos” O3 [1 — e 2E } (4.2)

A partir dessas equagoes, podemos ver que experimentos que detectam neutri-
nos eletronicos, como KamLAND e a analise de aparecimento em MINOS, serao
sensiveis principalmente ao parametro 7, € nao a y3» € y31. No entanto, a anélise
de desaparecimento em MINOS é sensivel a todos os 7;; como fica aparente na

equagao (3.39), reescrita abaixo.

1
Posv, =1 — 3 cos? fy3 sen? (20;) [1 — e—g#} (4.3)
) sen” (20;) [1 - (COS2 9126_% + sen? 9126_%) cos < ;ng )]

Esse fato implica que a aproximagao de duas familias nao pode ser utilizada,
a priori, no estudo da evolugao nao-unitaria mesmo que 63 seja pequeno. Para

recuperarmos a aproximacao de duas familias devemos ter < ~ .
21 32 31

4.1 Analise de KamLAND

KamLAND ¢é um experimento que observa o fluxo de anti-neutrinos eletroni-
cos provenientes de dezenas de reatores nucleares ao redor do Japao. Devido
a escala de energia dos anti-neutrinos e as distancias envolvidas, KamLAND se

torna sensivel a diferencas de massa ao quadrado da ordem de 10~° eV2, que é
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justamente a escala de Ay;. Como Ay e I'y; apresentam comportamentos pa-

2F?

KamLAND tenha sensibilidade da ordem de 10~° ¢V? também para 7o;.

recidos na equagdo (4.1) e estamos parametrizando I';; como esperamos que

Desenvolvemos um algoritmo para ajustar a probabilidade de sobrevivéncia
completa da equacdo (3.34), reescrita abaixo, aos dados ptblicos de KamLAND
[19].

1 Am2, L
Prsve = 1= cos' fizsen” (2012) {1 — e~ cos ( S )]

2 2F
1 il Am?2. L
-3 sen? (20,3) cos® 015 [1 — e 3F cos ( 221 )]

1 v Am?2, L
—3 sen? (260,3) sen? 015 [1 e B os ( ;ng )] (4.4)

O algoritmo se utiliza da eficiéncia, secao de choque e niimero de eventos
previstos em bins de energia para deduzir o fluxo total de anti-neutrinos em bins

de energia. Uma interpolagao é feita para tornar o fluxo continuo em energia.

Por simplicidade, nao incluimos efeitos de resolucao de energia neste estudo.

As distancias de cada reator nao sao publicas, mas o nimero de eventos
esperados sem oscilagao em funcao da distancia pode ser obtida pela Figura 4.1.
Como a resolucao obtida com esse grafico é de 25 km e a precisao com que
sabemos essas distancias influi na probabilidade efetiva de transicao, utilizamos
as previsoes osciladas para ajustar o valor “central” de cada bin de forma que a
previsao para o melhor ajuste de KamLAND com oscilacao simples fosse o mais

proximo possivel do obtido pela colaboragao.

De posse desses dados podemos calcular o espectro de energia de anti-neutri-
nos em funcao de todos os parametros de oscilacao e descoeréncia. A Figura

4.2 mostra alguns espectros de energia e a comparagao com o espectro original
divulgado por KamLAND.

Um ajuste envolvendo todos os parametros de oscilagao e descoeréncia, exceto

Am2, e 053 que foram mantidos fixos como mencionado anteriormente, obteve
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Figura 4.1: Ntuimero de eventos previstos para KamLAND em fung¢ao da distancia
percorrida. Retirado de [58]

x? minimo para sen? (20;3) = vo; = 0, sen? (20;5) = 0,869 ¢ Am3, = 7,58 x 107°

eV2. Os outros parametros sao arbitrarios pois #;5 = 0 nesse ponto.

Nesse ajuste, supusemos erros sistematicos nao correlacionados de 5% sobre
o nimero esperado de eventos sem oscilacdo para cada bin de energia e o >

utilizado é dado por:

2

2 (ei — o)
e Z 0; + (0,05¢;)° (4.5)

onde, para cada bin de energia 7, e; ¢ o nimero esperado de eventos oscilados,
0; ¢ o numero de eventos observados e t; é o nimero esperado de eventos sem

oscilacao.

Regioes permitidas foram computadas apenas para Am3,, sen? (2013) e va1.

Todos os outros parametros foram fixados com sen? (26,3) = 0,03, dcp =0 e
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Figura 4.2: Cima: Espectros originais obtidos por KamLAND [19]. Baixo: Es-
pectros de energia obtidos pelo nosso algoritmo.

Y31 = Y32 = Y21. Como sen? (2013) < 1, os outros parametros fixados nao con-
tribuem significativamente para o espectro de energia.
Para verificar a qualidade do ajuste, regioes de confianca para Am?2, e tan? 0,

foram computadas fixando 7,5, = 0 e comparadas visualmente com as regioes de
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confianca oficiais obtidas por KamLAND. As regioes de confianca obtidas com o

nosso ajuste de KamLAND podem ser vistas na Figura 4.3 junto com as regioes

CAPITULO 4.

de confianga originais produzidas por KamLAND.
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Figura 4.3: Cima: Regides de confianga originais obtidas por KamLAND [19].
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Baixo: Regioes de confianca obtidas pelo nosso algoritmo.

DUAS FAMILIAS
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A distribuicao de Ay? obtida em funcdo de v,; pode ser vista na Figura 4.4,
onde Am3,, 05 foram mantidos livres. Como podemos observar os dados de
KamLAND indicam que 72; < 107° eV? com mais de 99,73% de confianga (30).

20—

15+

0 L L L L ' PR L PR L PR B P
0.0 0.5 1.0 15 2.0 25 3.0
yu (107 eV?)

Figura 4.4: Distribuicao de Ax? em funcao de 7,; para o ajuste de KamLAND.

4.2 Sensibilidade de MINOS a 7y

Dado o limite imposto por KamLAND, devemos agora estudar a sensibilidade
aproximada de MINOS a v,; ~ 107° eV2. No caso de MINOS, a escala de energia
foi otimizada para a escala de neutrinos atmosféricos, e o experimento é sensivel
a diferencas de massa ao quadrado da ordem de 1073 eV2. Contudo, devido
a maior estatistica, podemos esperar que MINOS tenha uma sensibilidade um
pouco melhor que 1073 eV?2.

Um estudo de sensibilidade nao oficial de MINOS foi realizado em que apenas
parametros de descoeréncia estao livres. Apenas dados publicos foram utilizados
nesta andlise. Os parametros fixos utilizados aqui sdo os mesmos do estudo
de KamLAND com a inclusdao de Am3; =8 x 107> eV? e sen? (2015) = 0,86. A
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densidade de eventos de neutrinos foi modelada como puramente v, a partir da

seguinte expressao empirica:

E3[2 4+ tanh (4 — F)]

E)=14
¢ (E) 3 2284 + 4

(4.6)

A eficiéncia para eventos de v, por corrente carregada (CC) foi escolhida
como 100%, equanto para eventos de v, CC ela foi de 57% de forma a obter o
nimero esperado de 2450 eventos de v, CC sem oscilagao e 5 eventos de v, CC
com sen? (20;3) = 0,03. A contaminagio por corrente neutra (NC) foi incluida
no espectro de v, CC e foi modelado pela mesma densidade de eventos, mas
desviada por 1 GeV no sentido negativo da energia. Para a andlise de v, CC,
a contaminacgao total foi fixada em 49 eventos. Em ambas as anélises, um erro
sisteméatico de 5% nao correlacionado foi suposto.

O esquema de bins usado para v, CC foi:

e Um bin de 0 GeV a 1 GeV

e De 1 GeV a b GeV, 16 bins de largura 0,25 GeV
e De 5 GeV a 10 GeV, 10 bins de largura 0,5 GeV
e De 10 GeV a 20 GeV, 10 bins de largura 1 GeV

e De 20 GeV a 50 GeV, 15 bins de largura 2 GeV

e De 50 GeV a 100 GeV, 10 bins de largura 5 GeV

e De 100 GeV a 200 GeV, 10 bins de largura 10 GeV

Para a analise de v, CC, um tnico bin foi usado, de 1 GeV a 8 GeV. Dados
simulados foram gerados com oscilagao pura e uma flutuacao estatistica foi apli-
cada numa escala 10 vezes menor que o esperado para esse niimero de eventos.
Essa flutuacao serve apenas para verificar que o ajuste converge para a regiao
desejada mesmo na presenca de ruido, porém sem modificar significativamente

as regioes de confianca obtidas.
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Alguns espectros de energia utilizados nesse estudo sao mostrados na Figura
4.5. Nos espectros de energia com descoeréncia, tomamos v;; = 5 x 107* eV2.

A Figura 4.6 mostra as sensibilidades obtidas através desta andlise.

Esse estudo preliminar revela que MINOS tem muito menos sensibilidade
a v91 que KamLAND, como esperado. Além disso, os parametros que foram
fixados contribuiriam para a redugao da sensibilidade de MINOS em maior grau
que KamLAND. Por fim, experimentos com neutrinos solares nao observaram
evidéncias de descoeréncia, restringindo v,; muito além de KamLAND [59].

Mesmo que considerassemos apenas os resultados de KamLAND, o efeito
de um valor nao nulo de 7,; na probabilidade de sobrevivéncia de neutrinos
mudnicos com descoeréncia seria muito pequeno para MINOS, como mostrado
na Figura 4.7. Dessa forma, concluimos que os mesmos experimentos que validam
a aproximacao de duas familias para a evolucao unitéria, justificam a utilizacao
de uma aproximagao de duas familias na evolu¢ao nao-unitaria.

No restante desta tese iremos adotar a aproximacgao de duas familias com
Y91 = 0 e 35 = 31 = 7. Como a anélise de aparecimento de v, nao é sensivel a
v, apenas estudaremos os efeitos da evolucao nao-unitaria na analise de desapa-

recimento de v,.
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Figura 4.5: Cima: Espectro de energia de eventos selecionados como v,,. Meio:
Probabilidade de transi¢cao associada ao espectro de v,. Baixo: Espectro de
energias de eventos selecionados como v..
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Figura 4.6: Sensibilidade nao oficial de MINOS aos parametros de descoeréncia.
As linhas cheias representam a sensibilidade apenas através de desaparecimento
de v, enquanto as linhas tracejadas representam a sensibilidade conjunta de
desaparecimento de v, e aparecimento de v,
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Capitulo 5

O Experimento MINOS

A transicao de sabor de neutrinos é hoje um fato e o modelo de oscilagao
¢ muito bem sucedido em explicar a imensa maioria dos dados experimentais
que temos até agora. Esse modelo adiciona parametros ao modelo padrao que
devem ser determinados experimentalmente e essa é a principal motivagao para
o experimento MINOS.

MINOS é um experimento do Fermilab que consiste em gerar um feixe de
neutrinos a partir de um acelerador e direciona-lo para um detector, chamado
“Far Detector” (FD) situado a 735 km de distancia, numa mina de ferro no
estado de Minnesota, a 705 m de profundidade. Um segundo detector, chamado
“Near Detector” (ND), é posicionado a 1km da origem do feixe, a 100 m de
profundidade, para medir o fluxo de neutrinos inicial.

O principio basico do experimento é a comparacao entre o fluxo de neutrinos
nesses dois detectores. Os neutrinos gerados possuem uma energia tipica de 3
GeV. Para o ND, isso significa que a fase de oscilacao ¢np = % ~2x 1073,
fazendo com que o fluxo medido no ND represente aproximadamente o fluxo ini-
cial de neutrinos, sem efeitos de oscilagao. Em contraposicao, a fase de oscilagao
no FD é ¢pp ~ 1, de forma que os neutrinos se encontram proximos do primeiro
méximo de oscilagao.

Por utilizar dois detectores funcionalmente idénticos, MINOS pode comparar

diretamente fluxos oscilados e nao oscilados, o que o torna pouco sensivel a

o1
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Fermilab

Figura 5.1: Utilizando aceleradores no Fermilab, um feixe de neutrinos é gerado
e apontado para baixo, na direcao da mina de Soudan. Dois detectores sao
utilizados para medir o fluxo de neutrinos desse feixe em duas posigoes diferentes.
Os detectores se encontram em cavernas subterraneas de forma a obter blindagem
contra raios cosmicos.

incertezas na producao e deteccao dos neutrinos. Uma representacao esquemaética

do experimento é mostrada na Figura 5.1.

5.1 O feixe NuMI

Os neutrinos medidos por MINOS provém de um feixe gerado pelo complexo
NuMI (Neutrinos at the Main Injector) [60, 61]. Esse feixe é gerado da seguinte
forma.

fons H™ sdo gerados a partir de um gas de hidrogénio e acelerados a 400
MeV por um acelerador linear. Esses ions sao transformados em prétons ao
atravessar uma pelicula de carbono e alimentam um pequeno acelerador circular,

chamado “Booster”. O “Booster” ird acelerar os protons a 8 GeV e entdo inseri-los
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Figura 5.2: Vistas de planta e elevacao do complexo do feixe NuMI. Um feixe de
protons é direcionado para um alvo, onde pions e kdons secundérios sao focaliza-
dos por lentes magnéticas em um tubo de decaimento. Camaras de ionizagao ao
final da linha do feixe medem os feixes de hadrons secundéarios e miions terciarios.

num acelerador maior, chamado “Main Injector”. Em seguida, o “Main Injector”
acelera esses protons a 120 GeV, que serao entao extraidos a uma taxa de 0,53
Hz em pulsos de 10 us contendo cerca de 10'® protons. Os protons sdo guiados
58 mrad para baixo, em dire¢ao ao FD, devido a curvatura da Terra. Uma
representacao do complexo NuMI é mostrada na Figura 5.2.

Os protons entao colidem com um alvo de grafite, formado por 47 segmentos
longitudinais, com dimensoes de 940 mm de comprimento, 6,4 mm de largura e
15 mm de altura. Uma representagao do alvo pode ser vista na Figura 5.3. Um
colimador, com didmetro interno de 11 mm, é posicionado antes do alvo para
proteger o alvo e seus componentes. O experimento MINOS mede a exposicao
do feixe em unidades de protons no alvo (PoT, da sigla em inglés “Protons on
Target”). Cada pulso, portanto, equivale a uma exposi¢ao da ordem de 102 PoT.
Essa taxa se reflete numa exposi¢ao anual da ordem de 10%° PoT.

A colisao de protons no alvo gera diversas particulas, entre elas pions e kaons.

Apo6s o alvo, um par de lentes magnéticas, separadas por 10 m, selecionam e
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Figura 5.3: Concepcao do alvo do feixe NuMI. O alvo consiste de 47 segmentos
longitudinais, formando um bastao retangular longo que facilita o escape dos
hédrons gerados com minima interacao dentro do alvo. Ele é continuamente
resfriado por uma corrente de dgua que passa por tubos de resfriamento em seu
involucro de aluminio.

colimam essas particulas. As lentes magnéticas recebem uma corrente pulsada
de até 200 kA o que gera um campo magnético toroidal de intensidade méaxima
30 kG e que decai como 1/r. Para obter esse perfil de campo magnético, as
lentes tém a forma de dois paraboldides orientados em sentidos opostos, por isso
foram apelidadas de “magnetic horns” ou cornetas magnéticas. A posicao relativa
entre as lentes magnéticas e o alvo e a corrente aplicada nas lentes magnéticas
determinam a energia das particulas que serdao bem colimadas. O experimento
ajusta esses parametros para otimizar a producao de neutrinos entre 1 e 5 GeV
em sua configuragao padrao em que o alvo é posicionado a 10 cm da primeira
lente magnética e a corrente aplicada é de 185 kA. Uma representacao grafica do

funcionamento das lentes magnéticas pode ser vista na Figura 5.4.
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Figura 5.4: Representagao do funcionamento das lentes magnéticas. Na configu-
racao padrao, as lentes magnéticas 1 e 2 sao separadas por 10 m. Um colimador
é posicionado a frente do alvo para protegé-lo da exposicao direta a pulsos de
protons mal direcionados. A escala vertical é 4 vezes a escala horizontal nesta
figura.

Os pions entao entram num tubo de decaimento de 675 m de comprimento e
2 m de diametro, preenchido com gas hélio', onde decaem em mitions e neutrinos.
Esse comprimento é aproximadamente o comprimento de decaimento de um pion
de 10 GeV. Devido a alta energia dos pions os neutrinos oriundos desses decai-
mentos sao razoavelmente bem colimados de forma que o feixe final de neutrinos
possui uma divergéncia de alguns mrad.

Apos o tubo de decaimento, um absorvedor é utilizado para conter os hadrons
remanescentes. Uma camada de rocha é responsével por absorver os miions
produzidos. Hadrons e muions sao monitorados para fins de controle do feixe.
Ao final deste processo um feixe de neutrinos mudénicos foi criado. A composicao
esperada do feixe é de 92,9% v, 58% 7, e 1,3% v, + U..

Uma representacao do processo completo de geracao do feixe de neutrinos

pode ser vista na Figura 5.5.

!Antes de Outubro de 2007 este tubo era evacuado para minimizar interacdes. Porém,
devido & radiagao do feixe, a vedagao do tubo estava se degradando e uma implosao catastréfica
poderia ocorrer. Para reduzir os riscos, o tubo passou a ser preenchido com gas hélio préximo
da pressdo atmosférica, diminuindo a diferenga de pressdao no tubo.
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Figura 5.5: Visao geral da criagao do feixe de neutrinos.

5.2 Os detectores de MINOS

O proximo passo é detectar os neutrinos produzidos. Os detectores sao idénti-
cos em termos de funcionalidade, e sdo basicamente calorimetros de rastreamento.

Eles consistem de placas de ago de 2,54 cm (1 in) de espessura intercaladas
com tiras de cintiladores plasticos de 1 cm de espessura por 4,1 cm de largura.
Cada camada de cintiladores é orientada a 90° com relagdo a proxima camada, de
forma que uma trajetoria tridimensional pode ser reconstruida. Entre a camada
de cintiladores e a proxima camada de ago existe um vao de ar de forma que a
distancia interplanar total é de 5,94 cm. Uma representacao do padrao de planos
no FD pode ser vista na Figura 5.6.

Os neutrinos interagem com os ntcleos atomicos no ago gerando particulas
carregadas que, ao passar pelos cintiladores, emitem luz. As tiras de cintilador
sao cobertas por uma camada refletora que confina a luz emitida no interior das
tiras. A luz é guiada para as extremidades das tiras através de fibras oticas
dopadas com “wavelength shifters”. Os fétons sao medidos nas extremidades
através de fotomultiplicadoras. Representagoes do funcionamento das tiras de
cintilador e do sistema de leitura das tiras podem ser vistas nas Figuras 5.7 e
5.8.

Uma bobina atravessa os detectores gerando um campo magnético toroidal

de aproximadamente 1T ao longo dos planos de aco. Esse campo magnético
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Figura 5.6: Representacao do padrao de planos de aco e tiras de cintilador no
FD. A orientagao das tiras de cintilador se alterna entre as diregoes U e V, a
45° com relagao ao plano horizontal e a 90° entre si. Esse padrao possibilita a
reconstrucao de eventos em trés dimensoes.

curva as particulas carregadas de forma que sua carga pode ser medida para
identificagdo. Além disso, a curvatura das particulas pode ser usada para medir
seu momento e tem a finalidade de conter as particulas desejadas no interior do
detector, curvando-as em diregao & bobina no centro do detector.

A seguir vamos descrever os dois detectores de MINOS individualmente. Uma

descri¢ao mais completa pode ser encontrada na referéncia [62].

5.2.1 Near Detector

Apesar de funcionalmente idénticos, existem algumas diferencas entre os de-
tectors de MINOS. O ND é menor, com 0,98 kton contra 5,4 kton do FD, porém
o fluxo de neutrinos é cerca de 10* vezes maior devido & proximidade da origem
do feixe.

O ND possui 282 planos de aco na forma de octégonos achatados com 3,8 m
de altura e 4,8 m de largura. A bobina do ND esta deslocada horizonalmente
55,8 cm do centro do plano. Essa geometria foi escolhida para disponibilizar uma

area completamente instrumentada ao redor do centro do feixe, de forma a obter
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Figura 5.7: Representacao do funcionamento das tiras de cintilador. As tiras
sao revestidas por uma camada refletora de poliestireno dopado com TiO,. O
canal onde a fibra 6tica ¢ inserida é selado com uma fita refletora. Apés algumas
reflexdes a luz é capturada pela fibra 6tica e é guiada para as extremidades da
tira até as fotomultiplicadoras.

uma alta taxa de eventos inteiramente contidos nessa regiao, e ainda assim obter

um perfil de magnetizacao similar ao FD.

Dos 282 planos do ND, apenas 153 sao instrumentados. Os primeiros 120 pla-
nos sao todos instrumentados, porém 80% deles possuem instrumentacao apenas
parcial, cobrindo uma area de 6 m? suficiente para conter todos os chuveiros
gerados por interagoes de neutrinos. Os outros 20% dos planos, igualmente espa-
cados, sao completamente instrumentados com uma area de 13,2 m? de forma a
conter também os muons de longo alcance em interagoes de corrente carregada.
Os planos 121 a 281 sao completamente instrumentados a cada cinco planos e
servem apenas para medir trajetorias de muions. Os padroes de tiras do ND estao

representados na Figura 5.9.
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Figura 5.8: Representacao do sistema de leitura das tiras de cintilador por fo-
tomultiplicadoras. A luz dos cintiladores capturada pelas fibras 6ticas dopadas
com “wavelength shifters” é transferida para as fotomultiplicadoras através de
fibras oticas transparentes. O FD usa fotomultiplicadoras de 16 anodos e o ND
usa fotomultiplicadoras de 64 anodos. No FD, 8 fibras 6ticas sao somadas em um
mesmo pixel num padrao que permite que a ambiguidade seja quebrada durate
a reconstrucao dos eventos.

As tiras de cintilador sao lidas apenas por uma das suas extremidades no
ND. Nos primeiros 120 planos, as tiras sao lidas individualmente por um anodo
numa fotomultiplicadoras de 64 anodos [63]. Para reduzir a quantidade de ele-
mentos eletronicos, as tiras dos planos restantes sao lidas em grupos de 4 num
mesmo anodo. A ambiguidade resultante é resolvida através de extrapolacao das

trajetorias medidas na primeira parte do detector.

Na configuracao padrao do feixe, com uma intensidade tipica de 2,2 x 10'3
PoT /pulso, uma média de 16 neutrinos interagem no ND. Cerca de metade deles

interagem na metade inicial do detector e podem ser plenamente reconstruidos.
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G G
Figura 5.9: Representagao do padrao de tiras de cintilador no ND. As figuras
superiores mostram os planos parcialmente instrumentados enquanto as figuras
inferiores mostram os planos completamente instrumentados. Planos orientados
na dire¢ao U estao a esquerda, e V, a direita. As letras G-N denotam as diferentes
formas dos modulos de cintilador. Os planos U e V requerem pequenas variagoes
na forma dos moédulos, implicando num total de 16 tipos de moédulo. O feixe

é centralizado a meio caminho entre o buraco da bobina e o lado esquerdo do
plano, portanto os cintiladores precisam cobrir apenas aquela area.

5.2.2 Far Detector

O FD é constituido de 486 planos de aco separados em dois super-modulos
por um vao de ar de 1,15 m. Os planos sao octégonos de 8 m de diametro e as
tiras de cintilador cobrem toda a sua area totalizando 192 tiras por plano. Os

padroes de tiras do FD estao representados na Figura 5.10.

As fibras 6ticas sao lidas em ambas as extremidades no FD através de foto-
multiplicadoras de 16 anodos [64]. Grupos de 8 fibras 6ticas sao lidas em paralelo
num mesmo anodo. O padrao de agrupamento é feito de forma diferente em cada

extremidade das fibras de forma que a ambiguidade resultante seja quebrada.
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Figura 5.10: Representacao do padrao de tiras de cintilador nas diregdes U (es-
querda) e V (direita) no FD. Os modulos A e B contém 28 tiras de cintilador
cada e os outros contém 20 tiras cada. O primeiro plano de tiras de cintilador
em cada super-moédulo é do tipo V.

A parte superior do detector é coberta por duas camadas de tiras de cin-
tiladores, idénticos aos utilizados no interior dos detectores, que identificam a
passagem de raios cosmicos. Esse sistema possui 99,9% de eficiéncia para iden-
tificacao de raios coésmicos que acionam 8 ou mais planos do detector, exceto os

que entram pelas faces frontal e traseira do detector.

5.3 Eletronica e triggers

O sistema de aquisi¢do de dados (DAQ) 1é continuamente a atividade nos
detectores. Um sistema de GPS permite que os dados dos dois detectores sejam
sincronizados com os pulsos do feixe. A eletronica dos dois detectores é dis-
tinta devido a enorme diferenca entre as taxas de interacao de neutrinos e raios
coésmicos nas duas cavernas.

A eletronica do ND foi desenvolvida para medir todos os neutrino de cada
pulso do feixe, sem tempo morto, e com uma resolucao temporal que permita

a separacao desses eventos. A conversao analogico-digital é feita com uma gra-
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nularidade de 18,8 ns que corresponde a frequéncia de 53 MHz das cavidades
ressonantes do acelerador, ou seja, a menor diferenca de tempo entre dois paco-
tes de protons sendo acelerados no “Main Injector”. A eletrénica opera em dois
modos distintos. Durante um periodo de 13 us, comecando 1,5 us antes de cada
pulsos do feixe, todas as fotomultiplicadoras sao digitalizadas continuamente.
Fora desses periodos de feixe, o detector é usado para detectar raios cosmicos
e a digitalizagdo ocorre independentemente para cada fotomultiplicadora num
periodo de 150 ns quando seu sinal excede cerca de 0,25 fotoelétrons (PE). Em
média, fotomultiplicadoras sao acionadas a uma taxa de 30 Hz.

No FD, a eletronica nao precisa ser tao rapida e algum tempo morto é tole-
rado. Para reduzir esse tempo morto o sinal é digitalizado apenas quando mais
de uma fotomultiplicadora for acionada dentro de um periodo de 400 ns num
grupo de até 24 planos consecutivos. A taxa de acionamento de fotomultipli-
cadoras no FD é de cerca de 4 Hz. O DAQ do FD pode armazenar os dados
por alguns segundos de forma a esperar o sinal de GPS vindo do ND através da
Internet. O sinal de GPS é utilizado para determinar um periodo de 100 us ao
redor do tempo central de cada pulso em que toda atividade é armazenada. Para
evitar que eventos sejam truncados, o trigger é expandido de forma a deixar um
periodo de pelo menos 156 ns sem atividade apds sua borda. Triggers falsos de
pulsos de feixe sao gerados aleatériamente para registrar a atividade no detector
fora dos periodos de pulso e para estudo de raios césmicos.

Nos dois detectores, eventos fora dos periodos de pulso sdao armazenados
como raios césmicos quando acionam ao menos 4 dentre 5 planos consecutivos
ou quando ha alguma atividade em pelo menos 20 planos em todo o detector.

Mais detalhes sobre a eletronica e sistema de aquisicao de dados de MINOS

podem ser encontrados em [65-67].

5.4 Calibracao dos detectores

Para calibrar os detectores de MINOS, trés fontes de dados foram utilizadas.
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Um sistema de LEDs emite luz ultra-violeta periodicamente sobre as fibras
oticas de forma a medir a resposta do detector a uma quantidade de luz pre-
determinada em funcdo do tempo, que muda devido ao envelhecimento do cinti-

lador e variagoes de temperatura ambiente.

A calibracao dos efeitos de atenuagao do sinal luminoso em funcao da po-
sicao da interacao na tira de cintilador foi feita previamente & montagem dos
detectores, expondo os modulos de tiras de cintilador individualmente a fontes
radioativas em diferentes posicoes de forma a mapear a resposta relativa. Esses
dados foram ajustados a modelos empiricos de atenuagao e a parametrizacao

resultante é utilizada para corrigir esses efeitos nos dois detectores.

Raios cosmicos também sao utilizados para determinar a resposta do detector
ao longo do tempo assim como diferencas entre as tiras de cintilador no detector.

As corregoes de atenuacao sao aplicadas também neste processo de calibracao.

Além dessas correcoes, um fator de escala baseado na capacidade de parar
muons que é utilizado para criar um padrao em que os sinais dos dois detectores

podem ser comparados diretamente.

Como forma de testar a calibragao dos detectores, dados de um detector
de calibragao (CalDet) foram usados [68]. O CalDet é uma versdo menor dos

2 cada. Esse detector foi

detectores de MINOS com apenas 60 planos de 1 m
construido no CERN e exposto a feixes de protons, elétrons, mions e pions de
energias conhecidas de forma a estudar a resposta do detector. Testes foram

feitos tanto com a configuracao eletronica do FD quanto do ND.

O CalDet também é usado para estabelecer a escala de energia dos chuveiros
eletromagnéticos e hadronicos. As incertezas observadas com relacdo a essas

energia foram parametrizadas como:
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(56,6 = 0,6) %

®(4,2+1,4)% protons
E[GeV] ( )%

(56,1 +0,3) %

©(2,1+1,5)% pions 5.1
PieEG ( )% p (5.1)

(21,42 + 0,06) %
E[GeV]

® (4,1 £0,2) % elétrons

5.5 Simulacao do feixe

O feixe de neutrinos é modelado em trés estagios. Primeiro, uma simulagao
da producao de hadrons pela colisao de prétons no alvo é gerada. Em seguida
esses hadrons e as particulas provenientes de seus decaimentos sao propagados
através de toda a linha do feixe até a zona de absorcao apds o tubo de decaimento.
Por ultimo, calcula-se a probabilidade de que um neutrino produzido pelo feixe

atravesse cada um dos detectores.

A interagao dos protons no alvo e consequente producao de hddrons é simu-
lada utilizando a simulacao de Monte Carlo FLUKA [69], enquanto a propagacao
desses hadrons é feita através de uma simulagao detalhada da linha de feixe NuMI
pelo software GEANT4 [70]. O pacote GEANT-FLUKA é denominado FLUGG
e resulta num conjunto de neutrinos em seu ponto de criacao com respectivos

sabores armazenados.

Esses neutrinos sao entao usados como entrada para a simulacao de eventos no
ND e FD. Cada neutrino é forcado a atravessar pelo menos um dos detectores com
um angulo escolhido aleatoriamente, porém com pesos devido a probabilidade de

decaimento do méson dados por:

dP 1 49*(1 + tan® 9u)3/2
dQ, 4w (1+2tan20,)’

(5.2)
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onde v = E/M é o fator de Lorentz do méson que decai e 6, é o dngulo entre os
momentos do neutrino e do méson que decaiu. A energia do neutrino resultante

¢ dada em decaimentos de mésons em dois corpos (7/K — pv) por:

0,43E
— . T — UV
(1 — z%) E 1+(0,1/1C9}ZV/E)2
T e, 53)
v v 0,95E K — v

U (omtvrr)
onde m, e M sao as massas do muion e do méson respectivamente e £ é a energia
do méson. Ambas as espressoes supoem que 0os mésons sao relativisticos de forma
que 3 = /1 —~72 ~ 1. Decaimentos de kdons e mions em trés corpos também

sao simulados mas contribuem < 0,1% para o fluxo de v,.?

5.6 Simulacao dos detectores

As interagoes de neutrinos sao simuladas pelo software NEUGEN3 [71]. NEU-
GEN simula tanto espalhamentos quasi-elasticos quanto de resonancia e alta-
mente inelasticos.

A simulacao dos detectores de MINOS ¢é baseada no software GEANT3 [72]
e ¢ usada para determinar a energia depositada em cada tira de cintilador que
serve de entrada para o modelo de resposta do detector. O software GCALOR
[73] é utilizado para simular as interacGes de chuveiros hadronicos no detector.

Eventos da simulagao do feixe sao selecionados aleatoriamente, tracando-os

estruturas de suporte e a rocha ao redor dos detectores. Eventos sao gerados em
qualquer uma dessas estruturas e nao apenas no interior dos detectores. No ND,
eventos sao gerados individualmente e em seguida sobrepostos num tnico pulso
de acordo com a intensidade que se pretende simular.

O modelo de resposta é obtido através dos softwares desenvolvidos por MI-

NOS PhotonTransport e DetSim que simulam o depésito de energia no cintilador

2Eles sdo relevantes para o fluxo de v. no entanto.
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e a propagacao deste através das fibras dticas até as fotomultiplicadoras. DetSim
simula a resposta das fotomultiplicadoras gerando uma saida no mesmo formato

obtido pelos dados reais.

A Figura 5.11 mostra exemplos de eventos simulados de diferentes tipos de
interagao. Cada tipo de interagao produz uma topologia caracteristica nos detec-
tores e a informagao topologica é a principal ferramenta de sele¢ao de eventos no
experimento MINOS. De uma forma geral, os eventos simulados sao utilizados

para estabelecer os padroes topolégicos da interacao de interesse.
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Figura 5.11: Exemplos de eventos simulados em MINOS. Esquerda: Interacao de
v, por corrente carregada (CC) gerando um muon que deixa um longo traco no
detector e um pequeno chuveiro hadronico. Centro: Interagdo de um neutrino
por corrente neutra (NC) em que um chuveiro predominantemente hadrénico
difuso é formado. Direita: Interacao de v, por corrente carregada gerando um
elétron que forma um chuveiro predominantemente eletromagnético compacto.
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5.6.1 Simulacao de intensidade

Estudos mostraram que a intensidade do feixe pode ter efeitos significativos
na eficiéncia de métodos selecao de eventos no ND. Para modelar esses efeitos,
a simulacao foi gerada em conjuntos com diversas intensidades, onde a escolha
das intensidades a serem geradas foi baseada no perfil de intensidade observado
nos dados do ND. Foram estudados perfis de intensidade de trés configuracoes

do feixe:

e Configuragao padrao: O alvo é posicionado a 10 cm das lentes magnéticas
e a corrente aplicada nas lentes é de 185 kA. Essa configuracao gera um
feixe com fluxo mais intenso em baixa energia devido a focalizacao de pions

de baixa energia.

e Configuragao com lentes desligadas: O alvo é posicionado a 10 cm das lentes
magnéticas, mas nenhuma corrente é aplicada a elas. Essa configuracao
gera um feixe de alta energia devido a pions de alta energia que nao sao

focalizados.

e Configuragao de pseudo-alta energia: O alvo é posicionado a 250 cm das
lentes magnéticas e a corrente aplicada nas lentes é de 200 kA. Essa confi-
guracao gera um feixe de alta energia com fluxo maior devido a focalizagao
de pions de alta energia. O fluxo é chamado de pseudo-alta energia, pois

apenas a posicao do alvo é alterada com relacao a configuracao padrao.

O espectro de energia dos neutrinos esperado no ND devido a essas trés
configuragoes pode ser visto na Figura 5.12.

A configuracao padrao possui um perfil de intensidade difuso, por isso a simu-
lagao foi gerada em 10 intensidades diferentes que correspondem ao valor médio
de 10 quantis de pulsos do feixe. As outras duas configuracoes apresentam perfis
de intensidade com picos relativamente estreitos, de forma que a simulagao foi
gerada com intensidades definidas pelo valor médio ao redor de cada pico. Para a

configuracao de lentes desligadas foram geradas 8 intensidades diferentes, e para
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Figura 5.12: Distribuicao de energia dos neutrinos na simulacao de MC do Near
Detector para as configuracoes de feixe padrao, lentes desligadas e pseudo-alta
energia.

a configuracao de pseudo-alta energia, 7 intensidades. Os perfis de intensidade
utilizados para determinar essas regioes sao mostrados nas Figuras 5.13, 5.14,
5.15 e 5.16.

A fracao dos eventos simulados com cada intensidade foi determinada de
forma a coincidir com a fragdo da exposigdo (PoT) dos dados nas regides de
intensidade correspondentes. Simulacoes de periodos diferentes de tomada de
dados foram geradas e as fracoes de eventos em cada intensidade foram determi-

nadas independentemente para cada uma delas.

A calibragao do detector varia com o tempo, de forma que a informacao
temporal dos eventos da simulacao é relevante para comparacao com os dados.
Os eventos gerados para cada intensidade foram associados a tempos através

de um sorteio aleatorio com pesos baseados nos perfis de tempo observados nos
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Figura 5.13: Perfil de intensidade para a configuracao padrao. Os pontos pretos
representam o valor médio da distribuicao de pulsos do feixe em azul na re-
giao demarcada pelas linhas tracejadas. As barras de erro representam o desvio
quadratico médio de cada regiao.
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Figura 5.14: Perfil de intensidade para a configuragao com lentes desligadas até o
dia 01/03/2009. Os pontos pretos representam o valor médio da distribuic¢ao de
pulsos do feixe em azul na regiao demarcada pelas linhas tracejadas. As barras
de erro representam o desvio quadratico médio de cada regiao.

dados do ND na regiao de intensidade correspondente. Apesar de o perfil de
intensidade nao ser relevante no FD, o mesmo método para determinacao da

informagao de tempo foi usada na simulagao do FD, considerando apenas uma
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Figura 5.15: Perfil de intensidade para a configuragdo com lentes desligadas a
partir do dia 01/03/2009. Os pontos pretos representam o valor médio da distri-
buicao de pulsos do feixe em azul na regiao demarcada pelas linhas tracejadas.
As barras de erro representam o desvio quadréatico médio de cada regiao.
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Figura 5.16: Perfil de intensidade para a configuracao de pseudo-alta energia. Os
pontos pretos representam o valor médio da distribuicao de pulsos do feixe em
azul na regiao demarcada pelas linhas tracejadas. As barras de erro representam
o desvio quadratico médio de cada regiao.

intensidade de feixe. Outras configuracoes de feixe cujos perfis de tempo nao
foram avaliados utilizam uma distribuicao uniforme para sortear os tempos dos

eventos da simulagao.
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5.7 Reconstrugao de eventos

Eventos nos detectores de MINOS sao caracterizados por pixels de intensidade
proporcional a deposicao de energia nos cintiladores. A topologia e informacao
temporal desses pixels sao utilizadas para reconstruir trajetérias de miions e
chuveiros de particulas. A existéncia de um traco de mion num evento é o
principal discriminante de eventos gerados por v,.

No ND, a reconstrucao se inicia separando-se eventos que ocorrem dentro
de um mesmo pulso. Essa separacao é feita baseada em informacoes temporais
e espaciais. A probabilidade de dois ou mais eventos ocorrerem dentro de um
mesmo pulso no FD é desprezivel devido a divergéncia do feixe e portanto toda
informagao dentro de um pulso é tratada como um tinico evento.

Em cada evento, a reconstrucao comeca pela identificacao de segmentos de
tracos que sao identificados através de uma transformada de Hough [74]. Os seg-
mentos sao entao encadeados baseado em correlacoes espaciais e temporais para
formar tragos maiores. O momento associado ao traco é estimado por curvatura
ou distancia percorrida dependendo se o evento esta ou nao inteiramente contido
no detector. A curvatura é medida pela técnica de Kalman filter [75] e é utilizada
também para determinar a carga do mtion.

Os pixels restantes formam chuveiros de particulas que sao determinados por
correlacao espacial e temporal. A energia do chuveiro é determinada pela soma
das energias depositadas em cada pixel subtraindo-se a energia correpondente ao
miion em pixels que coincidem com o pixel de um traco.

Cada evento pode conter qualquer ntimero de chuveiros e tragos, mas um
trago e chuveiro principais sao escolhidos. O vértice é determinado pelo primeiro
pixel do trago do mion. A energia total do evento é a soma da energia do trago

de mtion principal com as energias de todos os chuveiros obtidos.
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Capitulo 6

Analises de oscilacao pura:

Desaparecimento

O experimento MINOS esta adquirindo dados com o feixe desde maio de
2005 e ja acumulou mais de 14 x 10%* PoT em diversos periodos de tomada de
dados. Quatro desses periodos ja foram analisados para medida de parametros
de oscilagao de neutrinos [76] somando 7,25 x 10?*° PoT. Outros dois periodos,
com o feixe no modo de antineutrinos, foram usados para medir os parametros de
oscilagdao para antineutrinos [77] somando 2,95 x 10?° PoT. Dois outros perfodos,
no modo de neutrinos, foram incluidos apenas na analise de aparecimento de
neutrinos eletronicos de MINOS [78], somando mais 1,16 x 10 PoT. A Figura
6.1 mostra a distribui¢ao de intensidade do feixe ao longo do tempo e a exposig¢ao

acumulada.

Neste capitulo descreveremos o método de andlise utilizado para medir a
oscilagao de neutrinos via desaparecimento de neutrinos do miion. Se o modelo
de oscilacdo de neutrinos estid correto, devemos observar um déficit no fluxo
de neutrinos muodnicos no FD devido & conversao de sabor dos neutrinos. A
razao entre o fluxo observado e fluxo previsto deve exibir um comportamento
oscilatorio cuja frequéncia e amplitude sao medidas diretas dos parametros de

oscilagio Am3, e sen? (20y3).
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Figura 6.1: Intensidade do feixe ao longo do tempo medida em protons no alvo
por semana. A linha azul mostra o valor acumulado ao longo do tempo. Os
periodos em modo de neutrinos sao mostrados em verde, os periodos em modo

de antineutrinos em laranja e os periodos com o feixe na configuracao de pseudo-
alta energia em vermelho.

O fluxo no FD é medido a partir do niimero de interagoes de neutrinos muo-
nicos por corrente carregada em bins de energia. De uma forma geral, a relacao
entre o niimero de eventos num determinado bin de energia e o fluxo de neutrinos
naquele intervalo de energias é dada por:

Eo+d0E
N (Ey) =TN, dE/dE’qﬁ (EYo(E)e(E)YR(E—FE" (6.1)
—0E
onde N (FEp) é o niimero de eventos observados num tempo 7' com energias entre
Ey—0FE e Ey+ dE, N, é o nimero de alvos (ntcleos de Fe) no detector, ¢ é o
fluxo de neutrinos, o é a se¢cao de choque da interacao, € é a eficiéncia do detector
e R é a resolucao de energia do detector.

Nao ha muitos dados de secdo de choque de neutrinos na faixa de energia

que MINOS observa, por isso temos incertezas grandes no niimero de eventos em
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cada detector. Essa é a motivagao principal para a construcao do ND. Como
os dois detectores sao formados dos mesmos materiais, uma comparagao entre o
nimero de eventos de cada detector serd pouco sensivel a incertezas na secao de

choque de forma que o erro sisteméatico pode ser reduzido drasticamente.

6.1 Correcoes de fluxo

Ao analisar os dados do ND, observamos uma discrepancia consideravel com
relacdo & previsao da simulagao. Contudo, se essa discrepancia fosse devido ao
processo de deteccao de neutrinos, esperariamos que as discrepancias ocorressem
em regioes de energia similares para diferentes configuracoes do feixe. Dados de
diferentes configuragoes de feixe foram analisados e conluiu-se que as discrepan-
cias eram provenientes de incertezas na producao de hadrons pelo alvo. Esses
dados foram entao utilizados para determinar fatores de forma que sao embuti-
dos na féormula que descreve a producao de pions em funcao de seus momentos
transverso e longitudinal [79]. A Figura 6.2 mostra os fatores de forma obtidos

e o efeito desse procedimento na redugao das incertezas relacionadas ao feixe.

6.2 Previsao no Far Detector

Nao podemos comparar o niimero de eventos diretamente, pois os fluxos dos
dois detectores nao sao idénticos. As diferencas no fluxo sao relacionadas a
geometria do feixe. O ND estd proximo o suficiente do tubo de decaimento
para que as dimensoes do tubo sejam relevantes, ou seja, para o ND, a fonte
de neutrinos nao é pontual. Em contraposicao, o FD est4 muito longe para que
efeitos da geometria do feixe sejam relevantes e podemos considerar uma fonte
pontual para o FD.

Os dados do ND sao usados para gerar uma previsao para o niimero de even-
tos em bins de energia no FD [80]. Essa previsao é comparada diretamente com o

nimero de eventos observado no FD. O processo pelo que essa previsao é gerada
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Figura 6.2: Mapa dos fatores de forma obtidos no ajuste de dados de diferentes
configuracoes de feixe no ND e o efeito desse ajuste na corregao do espectro
e redugao dos erros sisteméaticos. Na figura da direita temos a razao entre os
espectros no ND e FD. Devido as diferencgas espectrais observadas, os dados do
ND nao podem ser comparados diretamente com os dados do FD.

¢ denominado extrapolacao e estd representado esquematicamente na Figura 6.3.
O processo corresponde a deconvolugao do nimero de eventos para determinar o
fluxo no ND, depois o fluxo é transformado através de uma matriz de transferén-
cia B tal que F; = i B;jNj, onde F; e N; sao os fluxos de neutrinos integrados
no bin de energia ¢ para o FD e ND respectivamente. Apods essa transformacao,

o fluxo no FD ¢é obtido e convoluido para obter a previsao do niimero de eventos
no FD.

A matriz B é obtida comparando a energia de um neutrino que passa pelo
ND com a energia de um neutrino que passa pelo FD para uma mesma particula
da simulagao do feixe que decai no tubo de decaimento. Esse processo é feito
independentemente para cada periodo de tomada de dados, para levar em conta
possiveis diferengas no feixe, assim como para neutrinos e antineutrinos, ja que
eles provém de decaimentos diferentes. A Figura 6.4 mostra um exemplo de

matriz de transferéncia.
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Figura 6.3: Fluxograma do processo de extrapolagao dos dados do ND para uma
previsao do FD.

6.3 Selecao de eventos

A sensibilidade do experimento aos parametros de oscilagao dependem forte-
mente da capacidade de discriminar entre interagoes de neutrinos muénicos do
feixe via corrente carregada e outros tipos de eventos que contaminam os dados.
Ambos os detectores se encontram subterraneos de forma que as maiores fon-
tes contaminacao vém de neutrinos atmosféricos e outros tipos de interagao de
neutrinos do feixe, principalmente via corrente neutra. A maior parte dos neu-
trinos atmosféricos é facilmente eliminada exigindo que os neutrinos detectados
coincidam temporalmente com os pulsos de protons no detector. Além disso a
direcao de chegada do neutrinos pode ser medida e a verticalidade das trajetorias

é utilizada para reduzir ainda mais o fundo de neutrinos atmosféricos.

Para reduzir a contaminacgao por interacoes de corrente neutra selecionamos
apenas eventos que contenham miions. Fazemos isso identificando mtions re-
construidos em cada evento e analisando as caracteristicas de seus tracos. Dois

algoritmos de selecao sao implementados.
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Figura 6.4: Efeito de distorcao do espectro de energia e a matriz de transferéncia
obtida na simulagdao. Cada bin de energia no ND corresponde a uma distribuicao
de bins no FD.

No primeiro [81], uma pre-selegao é feita em que apenas eventos que conte-

nham tracos de miion com 10 planos ou mais de comprimento sao escolhidos. O
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algoritmo entao utiliza quatro variaveis topolégicas dos tragos gerando um mapa
quadridimensional de eventos. As distribui¢oes dessas quatro variaveis no ND

sao mostradas na Figura 6.5. As quatro variaveis utilizadas sao:

e Niumero de planos atravessados: Miions reais irao deixar tragos em meédia
mais longos que muons erroneamente reconstruidos a partir de interagoes

hadronicas.

e Energia média depositada em cada tira de cintilador: Mrtons depositam
uma quantidade de energia baixa por tira de cintilador comparado com
particulas num chuveiro hadrénico. A energia média é calculada usando
as tiras nos tltimos 70% dos planos do trago para obter uma regidao com

minima presenca de chuveiros.

e Flutuagao da energia depositada: Miions depositam energia de forma bas-
tante uniforme, com pouca flutuacao, enquanto a energia depositada por
hadrons flutua consideravelmente. Essa variavel também é calculada ape-
nas nos ultimos 70% dos planos do traco e é dada pela razao entre as ener-
gias médias depositadas na metade das tiras de menor sinal e na metade

das tiras de maior sinal.

e Perfil transversal: Miuons tipicamente depositam energia numa tnica tira
por plano. A varidvel é a fracdo da energia numa janela de 4 tiras ao
redor do miion que é associada ao traco do muion. Essa variével é calculada

apenas nos ultimos 50% dos planos do traco.

Usando uma amostra de treinamento gerada por Monte Carlo identificamos
a fragdo dos 80 eventos simulados mais préoximos do evento a ser analisado no
espaco quadridimensional que sao de fato interagoes de neutrinos mudnicos por
corrente carregada. Essa fracdo constitui um parametro de separagao R. Esse
valor foi escolhido de forma a otimizar a sensibilidade ao desaparecimento dos
neutrinos. As variaveis sdo normalizadas de forma que 80% dos eventos simula-

dos esteja contida num mesmo intervalo para qualquer variavel e uma métrica
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Figura 6.5: Distribuicao das quatro varidveis usadas no primeiro algoritmo de
selecao no ND. De cima pra baixo e da esquerda para a direita temos respectiva-
mente: Nimero de planos atravessados, energia média depositada, flutuacao da
energia depositada e perfil transversal.

euclidiana é utilizada para medir a distancia entre os eventos. A distribuicao do

parametro de separagao obtida para o ND é mostrada na Figura 6.6.

Com o objetivo melhorar a eficiéncia da selegdo em baixas energias, um se-
gundo parametro de separacao J foi desenvolvido de maneira similar a R, utili-
zando outras trés varidveis topologicas de tragos de muions [82]. Nesse segundo
algoritmo, a restricao minima de 10 planos num trago é removida, pois eventos do
baixa energia frequentemente nao satisfazem esse critério. A Figura 6.7 mostra

as distribuicoes dessas trés variaveis no ND. As trés variaveis sao:
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Figura 6.6: Distribuicao do parametro de separagao R para o ND.

e Nimero de planos atravessados: Idéntico ao utilizado para R, mas inclui

todas as tiras de cintilador do trago.

e Energia depositada nas tltimas 5 tiras: Hadrons podem depositar grandes
energias ao final de sua trajetoria numa interacao nuclear, o que nao ocorre

para muons.

e Grau de espalhamento: Hadrons costumam sofrer mais espalhamentos num
espaco curto de forma que suas trajetorias sao menos retas. Essa variavel
é calculada para os planos do tipo U e V, gerando duas entradas indepen-

dentes no algoritmo.

A distribuicao do parametro de separacao .J obtida para o ND é mostrada
na Figura 6.8. As variaveis de separacao R e J sao combinadas de forma que
um evento seré selecionado se R > 0,25 ou J > 0,5. Os cortes foram otimizados
para maximizar a sensibilidade aos parametros de oscilacao e o potencial de

discriminacao de modelos alternativos. Essa selecao obtem eficiéncia e pureza
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Figura 6.7: Distribuicao das trés variaveis usadas no segundo algoritmo de selegao
no ND. Em cima: Nimero de planos atravessados. Em baixo, da esquerda para
a direita: Energia depositada nas tltimas 5 tiras e grau de espalhamento.

bastante altas para energias acima de 1 GeV. A Figura 6.9 mostra a eficiéncia e

contaminacao por corrente neutra no ND em funcao da energia do neutrino.

6.4 Aprimoramento da resolucao de energia

A resolucao de energia é um fator muito importante para a sensibilidade do
experimento. Uma baixa resolugao de energia fard com que a distor¢ao caracteris-
tica de oscilagao de neutrinos se dilua. Para sen? (20) = 1, por exemplo, existem
energias em que o fluxo de neutrinos muénicos esperado é nulo, porém, devido

a resolugao de energia, eventos com energias proximas irao popular esse minimo
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de oscilagao gerando uma incerteza maior na medida de sen? (20). O efeito da
resolucao de energia sobre as regioes de confianca do experimento MINOS pode

ser visto na Figura 6.10.

2.8 . :
270 E
© 2.6F s

@ - 1
2250 -
N - —— Reco energy »
i 245_ —— 10% better resolution _E
3‘23:— —— 50% better resolution =
- —— True energy .

226 85 0.9 0.95 !

sSin20

Figura 6.10: Regices de 90% de confianga para eventos simulados com diferentes
resolucoes de energia. A curva preta representa a resolucao de energia padrao de
MINOS, com medidas calorimétricas das energias dos chuveiros.

Tendo em vista o forte impacto da resolucao de energia na sensibilidade do
experimento, um algoritmo similar ao utilizado para selecao de neutrinos muo-
nicos foi desenvolvido para estimar a energia dos chuveiros hadronicos em cada
evento [83]. O algoritmo utiliza trés variaveis para montar um espago tridimen-
sional. Para cada ponto neste espago, a energia do chuveiro é estimada como a
energia média dos 400 eventos simulados mais proximos. As variaveis utilizadas

foram:

e Nimero de planos atingidos pelo chuveiro principal.

e A energia “deweighted” do chuveiro nos primeiros 1 m a partir do vértice.

A energia “deweighted” é uma estimativa de energia em que a energia de
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cada tira é elevada a uma poténcia entre 0 e 1 que depende do tamanho
do chuveiro. Para chuveiros grandes a poténcia tende a 1 e para chuveiros

pequenos a 0.

e A energia calorimétrica dos dois maiores chuveiros.

O algoritmo introduz um viés no valor médio da energia devido a anisotropia
de eventos no espaco gerado. Esse viés é medido por simulacoes e ajustado por
um polindmio que é usado corrigir a energia estimada. O método melhora a
resolucao de energia consideravelmente para baixas energias. Para eventos entre
1,0 e 1,5 GeV, a resolugao passa de 55% para 43%, por exemplo. O impacto
do aprimoramento da estimativa de energia dos chuveiros hadronicos sobre a

sensibilidade do experimento pode ser visto na Figura 6.11.

6.5 Conjuntos de dados

Os dados do FD sao separados em 12 conjuntos, para cada periodo de tomada
de dados, que sao ajustados simultaneamente com as respectivas previsoes. Nesta
analise, foram utilizados 4 periodos de tomada de dados. Trés periodos na con-
figuracao padrao de baixa energia e um periodo na configuracao de pseudo-alta
energia.

Seis conjuntos sao formados por eventos cujo vértice se encontra dentro de um
volume fiducial no detector. O volume fiducial no FD ¢é definido por um cilindro
de 3,74 m de raio, alinhado horizontalmente no centro do detector, excluindo-se a
parte central de raio 0,4 m onde se encontra a bobina do detector. Os primeiros 3
planos de cada super-mdédulo do detector e os tiltimos 10 planos do primeiro e 22
planos do segundo, sao excluidos do volume fiducial. Eventos desses 6 conjuntos
utilizam dados do ND extrapolados como descrito na secao 6.2 deste capitulo.
Um volume fiducial também é definido para o ND, de forma mais conservadora

devido a alta taxa de eventos neste. O volume fiducial do ND consiste de um

1O conjunto de dados de mions com carga positiva ndo ¢ utilizado para o periodo de
configuracdo com pseudo-alta energia pois o namero de eventos é muito pequeno.
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Figura 6.11: Regioes de 90% de confianga para eventos simulados considerando
as diferentes melhorias implementadas com relacao a anélise de 2008. O maior
impacto se deve ao aprimoramento da estimativa de energia de chuveiros hadro-
nicos. A subdivisao em quantis de resolucao de energia e incorporagao de eventos
fora do volume fiducial sao outras melhorias significativas.

cilindro de 0,8 m de raio, alinhado e centralizado na diregao do feixe, cerca de 3°
para baixo. O volume inclui apenas a regidao entre os planos 14 e 68 do detector
de forma que todos os chuveiros estejam contidos na regiao mais instrumentada

do detector.

Os 6 conjuntos de eventos fiduciais consistem de um conjunto de eventos em
que a carga do muon reconstruido é positiva, o que é associado com antineutrinos
do mton, e 5 conjuntos de eventos em que a carga do miion reconstruido é
negativa, caracterizando neutrinos do miion. Nossa simulacdo mostra que uma
parte significativa dos eventos de baixa energia com carga reconstruida positiva
é formada por mions cuja carga foi erroneamente determinada como mostrado

na Figura 6.12.
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Figura 6.12: Espectro de energia reconstruida no ND. Os eventos com carga
reconstruida positiva possuem uma fragao significativa de eventos de neutrinos
muonicos em baixas energias.

Os 5 conjuntos de eventos com miions de carga negativa sao separados em
quantis de resolucao de energia [84]. A resolucao de energia de um evento é dada
PO Oio1 = Tshw D Ok, ONde 0gpy € a resolucao de energia do chuveiro e oy, € a
resolucao de energia do miion. A determinacao da energia do mion depende da
contencao deste no detector. Mions totalmente contidos no detector tém suas
energias estimadas a partir da distancia percorrida enquanto miions que escapam
do detector tém energias estimadas pela curvatura do trago. As resolugoes de

energia de chuveiros e miions sao parametrizadas da seguinte forma:
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Os quantis de resolugao sao definidos em func¢ao da energia como mostrado
na Figura 6.13. A separacao em quantis de energia possibilita extrair uma quan-
tidade maior de informacao de eventos cujas energias sao bem conhecidas sem

excluir eventos de baixa resolucao.
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Figura 6.13: Resolu¢ao de energia em fun¢ao da energia reconstruida do neutrino
e as regioes que definem cada quantil de resolugao.

Por fim, temos 6 conjuntos de dados que consistem de eventos cujo vértice
se encontra fora do volume fiducial [85]. Esses eventos sdo provenientes de neu-
trinos que interagem nas bordas do detector, assim como na rocha e materiais
dentro da caverna do detector. Os 6 conjuntos sao obtidos separando os eventos
provenientes de diferentes partes do detector mostradas na Figura 6.14. Como os

chuveiros desse eventos em geral nao estao completamente contidos no detector,
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a energia é estimada apenas através do muion gerado. A separagao em 6 con-
juntos funciona como uma separacao em bins de resolu¢ao, uma vez que mions
que entram por diferentes bordas do detector tém graus de contencao diferentes.
Devido as grandes diferencas entre as cavernas do ND e FD, o método de extra-
polacao para esses eventos é diferente e utiliza eventos dentro do volume ficucial
no ND para gerar um fator de correcao em fungao da energia para a simulacao

dos eventos fora do volume fiducial no FD.
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Figura 6.14: Regioes utilizadas para formar os 6 conjuntos de dados anti-fiduciais
no FD.

O impacto da inclusao dos conjuntos de dados antifiduciais e a separagao
em quantis de resolugao sobre a sensibilidade do experimento pode ser visto na
Figura 6.11.

6.6 Erros sistematicos

Uma grande quantidade de efeitos sistematicos foram avaliados em termos
de seus impactos sobre o melhor ajuste dos dados [86]. Os efeitos avaliados se

enquadram nos seguintes tipos:

e Energia hadronica: Se refere a incertezas na escala de energia de chuveiros

hadrénicos devido a fatores comuns aos dois detectores. Esse erro depende
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da energia do feixe e é aproximadamente 7% para energias menores que 3

GeV.

e Energia do muon: Se refere a incertezas na escala de energia dos miions
devido a fatores comuns aos dois detectores. Os erros sio de 2% para

medidas por alcance e 3% para medidas por curvatura.

e Normalizagao: Incertezas em fatores que independem da energia e deter-
minam apenas um fator de escala relativo entre os dois detectores. Esse

erro é estimado em 1,6%.

e Contaminacao por corrente neutra: Incertezas na normalizagao dos eventos

de corrente neutra, estimado em 20%

e Energia hadronica relativa: Se refere a incertezas na calibragao da energia

de chuveiros hadronicos nos dois detectores, estimada em 2,2%.

e Secao de choque: Engloba incertezas em diversos parametros e modelos de

secao de choque para neutrinos.

e Fluxo do feixe: As incertezas obtidas pelo método de correcao de fluxo do

feixe.

e Separacao de neutrinos e antineutrinos: Incertezas na determinacao da

fragao de antineutrinos no conjunto de eventos de carga negativa, estimado
em 40%.

e Eventos antifiduciais: Incertezas relativas ao conjunto de dados de eventos

fora do volume fiducial que nao estao incluidas em outras categorias.

Para determinar o impacto dos diferentes efeitos sistematicos, simulagoes em
que cada efeito foi alterado em 1o foram utilizadas para obter um ajuste através
do método completo de analise. O ajuste é feito minimizando-se a seguinte funcao

baseada na verossimilhanca L de eventos com distribuicao de Poisson:
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n ;[e o;i+o n(ei (6.3)

onde ¢; e o; sdao, respectivamente, o valor esperado e observado no bin 7. Os
valores esperados e; dependem dos parametros de oscilagao. O resultado do
estudo do impacto dos efeitos sistematicos no ajuste de dados é mostrado na
Figura 6.15. Os trés efeitos sisteméticos de maior impacto sobre a medida de
Am? foram a energia hadronica, a energia do miion e a normalizacao. O efeito
dominante para a medida de sen? (20) foi a contaminagao por corrente neutra.
Esses quatro efeitos foram incluidos como parametros livres no ajuste final dos
dados e um termo de penalidade foi incluido no x?. A funcao a ser minimizada

passa entao a ser:

Y :—anL_QZ{e, ol+oln( )] i—‘; (6.4)

onde Ny é o nimero de efeitos sisteméaticos ajustados, s; é o desvio do efeito
sistematico j, o; € o erro correspondente e e; agora depende também dos quatro
parametros s;. Para determinar a dependéncia dos valores esperados com os
desvios sistematicos, simulacoes com desvios de no, com —2<n <2 ené€Z,
foram interpoladas para gerar fatores de escala para cada bin de energia em

funcao do desvio sistematico [87].

6.7 Resultados

A analise descrita aqui foi aplicada a 4 periodos de tomada de dados que
somados acumularam 7,25 x 10%** PoT. Todos os elementos da analise foram de-
finidos antes de aplica-los aos dados. Os espectros de energia obtidos para os
dados e a previsao no FD sdo mostrados na Figura 6.16 para os conjuntos fidu-
ciais e antifiduciais.

A razao entre o espectro previsto sem oscilacdo e os dados obtidos no FD

podem ser vistos na Figura 6.17 e mostram claramente uma escassez de neutrinos
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Figura 6.15: Impacto dos diferentes efeitos sistematicos sobre o ajuste de dados
no FD. Para cada efeito sistematico, uma simulagao foi gerada com desvio de +1o
e ajustado usando a analise padrao. Os pontos de melhor ajuste sao mostrados
como extremidades das diversas linhas e o ponto central corresponde ao melhor
ajuste com a simulagao nominal.

na regiao de baixa energia que parece formar um minimo entre 1 e 2 GeV. O
melhor ajuste de oscilagdo para esses dados nos fornece Am? = (2,3270:2) x 1073
eV? e sen? (20) > 0,9 com 90% de confianga. Esse é o valor mais preciso de Am3,
j& obtido em experimentos de oscilagao.

Além disso, dois modelos alternativos também foram ajustados aos dados,
decaimento [88] e descoeréncia [89] puros, e estao excluidos com 7 e 9 o respecti-
vamente. Contudo, os dois modelos analisados impdem Am? = 0 e ainda existe
a possibilidade de detectar efeitos de descoeréncia subdominantes nos dados ob-
tidos por MINOS.

As regioes de confianca para os parametros de oscilacao sao dadas na Figura
6.18 junto com as regides de confianga obtidas em anélises anteriores de dados
de MINOS e Super-Kamiokande.
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Figura 6.16: Espectros de energia no FD, incluindo todos os periodos de tomada
de dados. Combinacao de todos os conjuntos de dados com eventos dentro do
volume fiducial (cima) e fora do volume fiducial (baixo).
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Figura 6.17: Razao entre diferentes espectros e o espectro previsto sem oscilagao
no FD, incluindo todos os periodos de tomada de dados e todos os conjuntos
de dados com eventos dentro do volume fiducial. Todos os espectros tiveram a
contaminagao por corrente neutra subtraida. Os dados sdo bem ajustados pelo
modelo de oscilagao, enquanto modelos de decaimento e descoeréncia pura nao
ajustam bem os dados.
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Figura 6.18: Regides de 68% e 90% de confianca referentes a analise de dados
de MINOS. Sao mostradas também as regioes de 90% de confianga da analise
anterior de MINOS, cuja exposi¢ao foi de 3,36 x 10?°, e das analises de Super-
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Kamiokande de angulo zenital [90] e L/E [91].
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Capitulo 7

Analises de oscilacao pura:

Aparecimento

O angulo de mistura medido através do desaparecimento de neutrinos muoni-
cos corresponde & mistura dos estados de massa 1, e 3 e por isso é denominado
f23. Da mesma forma a diferenca de massa medida é Am3,. Sabemos que o
angulo 0} também ¢ grande, porém Am3; < AmZ, e 613 é pequeno, por isso a

oscilacao para o estado de massa v; é suprimida.

Na pratica, isso significa que o aparecimento de neutrinos eletronicos é tam-
bém suprimido. Ignorando termos da ordem de Am3,L/E, temos que a probabi-
lidade de aparecimento de neutrinos eletronicos é dada pela equagao (3.24), que
reescrevemos abaixo. Portanto, medir o aparecimento de neutrinos eletronicos

nos da informacao sobre o angulo 63.

Am32, L
Posv. & sen’ baz sen” (20;3) sen” (%) (7.1)

97
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7.1 Selecao de eventos

A analise é uma busca por eventos de v, em excesso no FD. Espera-se que esse
excesso seja muito pequeno, devido aos limites conhecidos sobre 63, de forma
que a contaminacao por eventos identificados de forma equivocada é a maior
limitacao para a sensibilidade do experimento. Assim, a selecao de eventos é o
fator mais relevante para esta anélise.

O sinal de um evento de corrente carregada de neutrinos eletrénicos é muito
diferente do sinal de neutrinos muoénicos. Elétrons interagem no detector na
forma de chuveiros eletromagnéticos relativamente curtos, enquanto muions pro-
duzem longos tracos no detector. De forma a eliminar a maior parte dos eventos
que contém mions, uma pre-selecao é feita em que eventos que claramente iden-
tificados como contaminagoes sao eliminados. Essa pre-selecao é constituida dos

seguintes critérios:

e Eventos se encontram dentro do volume fiducial: A caracteristica basica dos
eventos que buscamos ¢ um chuveiro eletromagnético, portanto chuveiros

devem estar totalmente contidos no detector.

e Ao menos um chuveiro reconstruido: Novamente, a presenca de um chuveiro

caracteriza os eventos de v,

e Cinco ou mais planos contiguos com energia depositada de ao menos me-
tade da energia de ionizagao minima: Chuveiros hadronicos que dominam
eventos de corrente neutra costumam ser mais difusos e nem sempre in-
teragem com todos os planos. Chuveiros eletrmagnéticos sao compactos e

raramente nao interagem com um plano que atravessa.

e Nenhum traco reconstruido com mais de 24 planos: Apenas miions sao

capazes de deixar tragos longos no detector.

e Menos de 15 planos com apenas o traco reconstruido: Novamente, tracos

longos sao caracteristicas claras de eventos que contém mions.
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e Energia reconstruida entre 1 e 8 GeV: Eventos de alta energia possuem pro-
babilidade de oscilagao desprezivel enquanto que eventos de baixa energia
sao extremamente dominados por interacoes de corrente neutra em que o

neutrino nao é absorvido e parte da energia é perdida.

Apos a pre-sele¢do, um algoritmo entitulado Library Event Matching (LEM)
é utilizado para identificar eventos de neutrinos eletronicos [92]. O algoritmo
se baseia na comparagao de cada evento com uma biblioteca de eventos simu-
lados contendo 50 milhoes de eventos. Os eventos passam por um processo de
padronizagao, para que eventos de diferentes partes dos detectores possam ser
comparados com os eventos da biblioteca, e compactificacao, de forma a reduzir
o tempo de processamento das comparacoes. Os eventos sao comparados tira
por tira de acordo com a probabilidade de uma mesma deposicao de energia ter
gerado as respostas observadas e simuladas no detector. Os 50 eventos simulados
com maior probabilidade de terem sido gerados pelo mesmo padrao de deposicao
de energia do evento a ser identificado sao escolhidos para gerar trés variaveis

listadas a seguir:

e A fracao dos 50 melhores eventos que sao realmente v.-CC

e A inelasticidade média dos eventos que sao realmente v.-CC dentre os 50

melhores eventos

e A fragao média das cargas medidas que coincidem com as cargas dos eventos

v.-CC dentre os 50 melhores eventos

Essas trés variaveis sao usadas como parametros de entrada num rede neural,
cujo parametro de saida é o discriminante que estamos procurando. De forma
geral, a rede neural gera uma fungao das trés varidveis, cujos parametros sao
otimizados para maximizar a significancia do sinal sobre a contaminacao. A
performance em separacao de eventos pelo algoritmo LEM é mostrada na Figura
7.1.
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Figura 7.1: Distribui¢oes do parametro de separagao obtido pelo algoritmo LEM
para as diferentes interagoes no FD.

Eventos com parametro de separacao LEM> 0,6 sao escolhidos. A anélise
ajusta os dados em funcao do parametro de separagao, a escolha do corte em
0,6 foi feita para eliminar a regiao dominada por eventos de contaminagao que
contribui pouco para a sensibilidade e para a qual as incertezas devido a efeitos
sistematicos sao pouco conhecidas. Uma otimizacao de sensibilidade para um
experimento em que a dependéncia na varidvel de separacao é ignorada resulta
num corte em LEM> 0,7. A Figura 7.2 mostra a distribuicao do parametro de
separacao LEM para dados e MC no ND.

7.2 Erros sistematicos

Uma grande quantidade de efeitos sisteméticos foram avaliados para esta ané-
lise [93]. Para cada efeito considerado, distribuigGes de eventos para o ND e FD,

em bins de energia e do parametro de separacao LEM, foram gerados a partir de



7.2. ERROS SISTEMATICOS 101

8000 ‘

- M|INO§ Ne‘ar Dtletecior .

o
o
S
S
\
l

—— Data

L —— Monte Carlo -

Events / 10" POT
\
|

N
(=
(=4
o

0 | | | | | | | |
¢ 01 02 03 04 05 06 07 08 09 1

LEM Discriminant

Figura 7.2: Distribuicoes do parametro de separagao obtido pelo algoritmo LEM
para os dados e simulacao de MC no ND.

simulagoes em que o efeito foi aplicado com desvios de +10. Essas distribuicoes
sao usadas para calcular o erro sistematico correspondente a cada efeito na razao
entre eventos de MC do FD e ND que serao utilizados na extrapolagao descrita
na secao 7.4 e também na decomposicao dos dados do ND descrita na préxima
secao.

Uma matriz de covariancia final é obtida para as razoes de MC pela com-
binacao das matrizes de covariancia de cada efeito sistemético em que todos os
bins possuem 100% de correlacdo e ainda da matriz de covariancia resultante
do método de decomposicao. Essa matriz de covariancia sera utilizada durante
o ajuste de dados de forma a incorporar os erros sisteméticos na determinacao
das verossimilhancas. O impacto dos efeitos sistematicos mais relevantes pode
ser visto na Tabela 7.1 para eventos com LEM> 0,7. Considerando a matriz de
covariancia completa, os erros sisteméaticos geram uma perda de sensibilidade a

sen? (26013) de 7% na analise de aparecimento.
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Fonte de Incerteza Erro
Escala de Energia 4,0%
Contaminagao por v, 2.1%
Taxa de Eventos Relativa 1,9%
Modelagem de Chuveiros 11%
Hadroénicos

Outros 1,0%
Total 5,4%

Tabela 7.1: Erros sistematicos sobre a previsao da contaminagao no FD para
LEM> 0,7. A categoria “Outros” inclui incertezas relacionadas ao fluxo, se¢ao
de choque, simulacao do detector e decomposicao dos dados do ND.

7.3 Decomposicao do Near Detector

A busca pelo aparecimento de neutrinos do elétron depende fortemente da
nossa habilidade de determinar as contaminagoes, sendo elas eventos de Corrente
Neutra (NC), v, por Corrente Carregada (CC) e v, CC intrinsecos ao feixe. As
medidas do ND sao utilizadas para prever o espectro de energia do FD, reduzindo
assim os erros sisteméticos. Esse procedimento deve ser feito separadamente para

cada tipo de contaminagao devido a efeitos de oscilagao e geometria do feixe.

Dadas as grandes incertezas nos modelos de hadronizacao usados na simulacao
por Monte Carlo (MC) de MINOS, precisamos de um método que separe os

diferentes componentes dos dados do ND.

As fracoes de eventos selecionados como v, provenientes de cada um dos
tipos de contaminacao podem variar significativamente dependendo da configu-
racao de feixe utilizada. Nos utilizamos deste fato para construir um sistema de
equacoes linearmente independentes e resolvé-lo para obter as trés componentes
da contaminagao.

Em principio, apenas trés configuracoes de feixe sao necessarias para obter
uma solucdo tnica para o sistema proposto aqui. As configuracoes utilizadas

foram a configuracao padrao, a configuracao de pseudo-alta energia e a configu-
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racao com lentes magnéticas desligadas. Na prética, essas configuragoes de feixe
nao possuem composicoes suficientemente diferentes para formar um sistema bem
condicionado. Especificamente, as configuragoes de pseudo-alta energia e lentes
desligadas sao dominadas por eventos de NC, equanto a configuragao padrao de
baixa energia possui contribui¢oes equivalentes de eventos de NC e v,-CC. Por
essa razao, previsoes de MC foram utilizadas para super-determinar o sistema e

torna-lo mais estéavel.

7.3.1 Decomposicao Generalizada

7.3.1.1 Previsao Baseada em Dados

Nosso primeiro passo é construir um sistema da forma AX = b. Comegamos
por notar que qualquer configuracao de feixe satisfaz uma equacao linear da

seguinte forma:

NBC MC BC MC NBC MC
ON data ON data Ve ON data __ BC' data
NON MCN + NON MCN + NON MCN NTotal (72)

BC MC NBC MC g NBC MC
Aqui Ny , N& e N,

sao, respectivamente, o niimero de eventos

de MC das componentes NC, v,-CC e v,-CC intrinseco numa determinada confi-

N MC NON MC NON MC
Ve

guracio de feixe, NQN sao os correspondentes niimeros

ON data Ngé\f data e NON data
Ve

de eventos na configuracao padrao do feixe, Ny re-

presentam os dados na configuracao padrao desmembrados em suas componentes
e NEC data ¢ o ntimero total de eventos nesta configuragdo de feixe. Para qual-
quer niumero de configuracoes de feixe, um sistema linear pode ser construido em

forma matricial como:
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R X = N
BC1 ,.BC1 ,.BC1 NC
NG Tce Tu, X Npci (7.3)
.BC2 ,.BC2 ,.BC?2 cc :
NG TecT Ty, X | Nae2
BC3 BC3 BC3 e -
e Teoo T X" Npcs
Nessa equacao:
BC1 Nﬁgl Me NC ON d BC1 d
. _ _ ata o ata
'Ne = NON MC X - NNC ; NBCl — {VTotal (74)
NC

A mesma convencao é aplicada as outras componentes e configuracées do
feixe. Assim temos o sistema RX = N. Agora queremos achar o vetor X que

minimiza:

x}=(RX —N)"V'(RX — N) (7.5)

onde V' é a matriz de covariancia de RX — N. Isso é feito tomando a derivada de
x? e igualando-a a zero. Essa seria uma tarefa simples se V fosse independente

de X, mas este nao é o caso. De fato, se R e N sao independentes,

V = 9y (RX — N)cov(N)dy (RX — N)"
+8k (RX — N)cov (R) 9z (RX — N)" (7.6)
= cov(N)+ (X" ® IL,) cov (R) (I, ® X)

onde cov (N) é a matriz de covariancia do vetor N e cov (R) é a matriz de
covariancia da matriz R vetorizada. A operacdo ® representa o produto direto
entre matrizes ou o produto de Kronecker e [, é a matriz identidade m x m.
Como V' é uma funcao de X, essa é uma regressao nao-linear de minimos
quadrados que pode ser resolvida numericamente supondo que V' é constante e

entao reiterando a solugao. E imediato derivar a solugao quando V' é constante
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simplesmente tomando a derivada de x? com relacdo a X e igualando-a a zero

tal que:

Oxx? =2R"V'RX —2RTVIN =0 (7.7)
= X = (R"V'R) ' RTV™'N (7.8)

No caso especial em que o sistema tem uma solucao tinica, o minimo de y?
é trivial visto que RX = N é exatamente satisfeito. Este é de fato o caso que
escolhemos resolver em nossa andlise, portanto nds voltaremos a atengao para esse
caso particular. A solucdo que buscamos é simplesmente X = R~'N e podemos

propagar o erro da seguinte forma:

cov (X) = Oy (R™IN) cov (N) Oy (REN)" + 05 (R™'N) cov (R) 8 (R™IN)"
=R cov(N)RT+ (NTRT®R ) cov(R) (RT®R'N) (7.9)

7.3.1.2 Dependéncia Linear e Previsao de MC

Mostramos até agora como obter uma decomposicao baseada em dados a par-
tir de um sistema de trés equagoes e trés incognitas. A motivacao para tal método
foi a de reduzir as grandes incertezas devido aos modelos de hadronizacao usando
apenas razoes de MC. Infelizmente, os dados a que nés temos acesso nao formam
um sistema de equacoes bem condicionado. A razao é que as configuracoes de
lentes desligadas e pseudo-alta energia tém composicoes de contaminagoes muito
similares, como pode ser visto na Figura 7.3, e portanto formam duas equacoes
que sao quase linearmente dependentes. Em outras palavras, o determinante da
matriz de razoes R é grande.

Isso significa que as incertezas no sistema serdao grandes, refletindo a liber-
dade dada a uma das componentes. Por essa razao, outra fonte de informacao
sobre as componentes da contaminacao é necessaria. Embora as incertezas no

MC sejam grandes, nés confiamos que a informacao dada pela previsao de MC
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Figura 7.3: Fracao de eventos pre-selecionados em cada componente de contami-

nacgao.
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seja valida dentro de suas incertezas. As previsdes de MC formam um segundo
conjunto de equacoes que superdeterminam o sistema e limitam as incertezas na
decomposi¢ao de forma que sejam menores que as incertezas no MC.

O novo x? pode entdo ser escrito como:

V2 = [ (X = Xpp)" (X = Xue)' } ‘;DD 1‘//;40; [ ((j((:));]z; ]
_ (AX_P)Tvp—l(AX_P> (710)

onde Xpp = R7'N, que é uma previsdo baseada em dados, Vpp é a matriz
de covariancia desta previsao, X,;c é o valor esperado de X baseado em MC,
Vime € a matriz de covaridncia destes valores esperados e V., representa as

correlacoes entre Xpp e Xy . Também escrevemos o sistema de uma forma

T
mais concisa definindo A = [ I3 I } , onde I3 é a matriz identidade 3 x 3,

T
pP=|XF, X7, } e Vp, que é a matriz de covariancia de P. O sistema

agora pode ser resolvido como na equagao (7.8).

7.3.1.3 Restrigoes Simples e Multiplicadores de Lagrange

Um segundo tipo de restricdo que vamos encontrar é a fixacdo de algumas
combinagoes lineares dos componentes da solu¢ao a um dado valor. Isso é facil-
mente obtido pela adi¢do de Multiplicadores de Lagrange. Um y? genérico com

Multiplicadores de Lagrange é dado por:

2= (Az —b)" V7 (Az — b) + 2\ (Da + d) (7.11)

Aqui, \ e d s@o vetores com s entradas e D é uma matriz s X n, com s < n.
O segundo termo introduz s restrigoes representadas por equacgoes lineares. Se

supusermos que V' é constante, entdo podemos reescrever este xy? como:
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X2 = (Azo—b)" V7 (Azg — b) (7.12)
+ (x —z0)" Vot (x — xo) + 20T (D + d)

onde xy é a solugao do sistema sem restri¢oes e V,, sua correspondente matriz
de covariancia. Como o primeiro termo ¢ constante ele nao afetard a solucao
e podemos minimizar apenas os termos restantes. Tomando a derivada com

respeito a x e A obtemos:

Vot (x —x) + DA =0 (7.13)
Dx+d=0 (7.14)

A primeira equacao adiciona uma correcao a solugao sem restrigoes enquanto
a segunda garante que a solugao satisfaz as restricoes Dz + d = 0. Podemos

mostrar que a solucao é dada por:

v = 29— Ve DT (DV,y DT) ™" (Dazg + d) (7.15)
Vy = Vi — Vio DT (DV,, D7) ™' DV, (7.16)

onde V, é a matriz de covariancia de z. Também podemos mostrar que cada
restricao ¢ independente no sentido de que elas podes ser aplicadas uma por uma
gerando o mesmo resultado. Isso é muito 1til para implementar as restricoes pois

DV, DT torna-se apenas um niimero e nenhuma inversao de matriz ¢ necesséria.

7.3.1.4 Decomposi¢cao Multi-bin

O sistema escrito na equagao (7.3) lida apenas com o nimero total de eventos
selecionados por cada configuracdo de feixe e componente do feixe. E muito

simples generalizé-lo para um sistema de miltiplos bins. Cada bin ¢ contribuira
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com seu proprio conjunto de equagoes R; X; = N;. Um sistema grande diagonal

por bloco pode entao ser escrito como:

R, 0 0 - X N
0 Ry 0 - X N.
’ 2 = ’ (7.17)

0 0 Ry - X; N;

Apesar de cada subsistema ser independente nessas equagoes, a matriz de
covariancia que aparece no Y2 ird introduzir acoplamentos entre os diferentes

bins.

7.3.2 Implementacao
7.3.2.1 Conjuntos de Dados e MC

Descrevemos até aqui a teoria geral por tras do método de decomposicao,
agora é hora de implementa-lo. O primeiro passo é definir nossos conjuntos de
dados e MC. Eles consistem de 3 conjuntos de dados e 3 conjuntos de MC na
configuragao padrao, um conjunto de dados e um conjunto de MC na configuracao
com lentes magnéticas desligadas, e um conjunto de dados e um conjunto de MC

na configuracao de pseudo-alta energia.

Todos os conjuntos foram normalizados para 10 PoT. Um dos conjuntos
de dados engloba 4 periodos de tomada de dados. Como cada periodo tem
pequenas variacoes no fluxo devido a manutencao da linha de feixe, os dados
desse conjunto receberam pesos de forma que a fragao de eventos de cada periodo
no ND coincida com a fragao correspondente no FD. O conjunto correspondente
de MC foi gerado com o fluxo simulado de apenas um periodo, mas pesos foram
aplicados aos eventos para que o perfil de intensidade correspondesse ao perfil

observado nos dados.
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7.3.2.2 Corregoes de Fluxo

O maior erro nas razoes de MC sao provenientes da previsao de fluxo. Essa
incerteza é reduzida introduzindo um peso baseado em dados em funcao da
energia real do neutrino nos eventos de MC. O processo é feito em trés pas-
sos. Primeiro, eventos selecionados como v,-CC de dados e MC sao compara-
dos e um peso em funcao da energia reconstruida do neutrino é definida como
w, (recoE) = N (recoE) /N (recoE), onde recoE é a energia reconstruida,
Nalljgta
mero correspondente de eventos de MC. Entao um segundo peso é definido como
wy (truek) =5

aos eventos de MC selecionados como v.-CC que correspondem a eventos de v,.

, . . 4 , .
¢ o niimero de eventos selecionados como v,-CC nos dados e N}~ é o nii-

reeor Wr (recoE) Ny (recoE, trueE). Finalmente, w; é aplicado

Os dois pesos sao mostrados na Figura 7.4.
~ ~ . . . . 14
Os erros nesses pesos nao sao estatisticamente independentes pois NV, (recog)

é uma soma sobre bins de energia real. Um exemplo de matriz de correlacao para

w; é dado na Figura 7.5.

7.3.2.3 Sistema Linear

Queremos montar um sistema linear como na equacao (7.3). Trés configura-
¢oes de feixe sao utilizadas: padrao, lentes desligadas e pseudo-alta energia. Um
ajuste de miltiplos bins seré usado. Para cada bin de energia reconstruida, LEM

e conjunto de dados o seguinte sistema foi construido:

1 1 1 XNC NON
OFF OFF OFF _
NG Tect Tu. Xce = Norr (7.18)
pHE pHE pHE
'Ne  Too Tue Xy, NpnE

E importante notar que apenas a configuracao padrao é separada em diferen-
tes conjuntos de dados. Isso significa que Norr e N, serao repetidos para cada
conjunto de dados o que precisa ser levado em conta na matriz de covariancia.

Utilizamos 5 bins de energia reconstruida, 4 bins de 1 GeV de 1 a 5 GeV e um
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Figura 7.4: Cima: Pesos em func¢do da energia reconstruida (w,) para cada

conjunto de MC. Baixo: Pesos em fungao da energia real (w;) para cada conjunto
de MC.
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Figura 7.5: Matriz de correlagdo dos pesos em fungdo da energia real (w;) para
o MC do Run I na configuracao padrao.

bin de 3 GeV de 5 a 8 GeV, e 3 bins de LEM, {0,6-0,7;0,7-0,8; 0,8-00}, para cada

um dos trés conjuntos de dados.

7.3.2.4 Matriz de Covariancia

O peso atribuido a cada bin no ajuste do x? é determinado pelo inverso
da matriz de covariancia Vp na equacao (7.10). Além disso, essa matriz serd
responséavel pela determinacao da matriz de covariancia do resultado final da
decomposi¢do. A matriz Vp deve levar em conta todas as incertezas relativas
as previsoes baseadas em dados e MC, assim como suas correlagoes. Incertezas

estatisticas e sistematicas foram avaliadas para ambas as previsoes.

Erros Estatisticos
Existem duas fontes de erros estatisticos no método Multifeixe. O primeiro

sao as incertezas em cada um dos conjuntos de eventos selecionados como v,-CC



7.3. DECOMPOSICAO DO NEAR DETECTOR 113

em dados e MC. Essas incertezas sao estatisticamente independentes para cada
bin. Elas foram incorporadas variando cada bin dos conjuntos de dados e MC
separadamente por lo e calculando o desvio correspondente nas previsoes de
dados e MC. Os desvios foram entao usados para formar a seguinte matriz de
covariancia: (V') =3 ¢ §P%r§ Pk onde 6P,°* & o desvio no bin i de P
devido a um desvio de 1o no bin k£ do conjunto S.

Outra fonte de erros estatisticos vem das incertezas nos pesos do fluxo des-
critos na se¢ao anterior. Como eles nao sao estatisticamente independentes para
cada bin, correlagoes foram introduzidas na propagacao de erro. A matriz de

covariancia para essas incertezas foi construida da seguinte forma:

(Vghm) = Z S P cor [wy, wy] 5Pj5wls (7.19)

Y ks
onde (5]31-5’”7j ¢ 0 desvio no bin i de P devido a um desvio de 1o no bin k do peso
de fluxo w; do conjunto S e cor [wy,w;’] é a correlagdo entre os bins k e [ do

peso de fluxo w; do conjunto S.

Erros Sistematicos

Erros sisteméticos foram incorporados tomando o desvio em todos os conjun-
tos de MC devido a um desvio de 10 em cada efeito sistematico e calculando
o desvio correspondente nas previsoes P. Os desvios foram entao usados para
formar a seguinte matriz de covariancia: (V;y‘gt)ij =>,0P%P;®, onde P;° é o
desvio no bin ¢ de P devido a um desvio de 1o no efeito sistemético s.

Um erro sistematico nao foi avaliado desta maneira. Ele reflete uma dis-
crepancia de 20% observada entre diferentes versoes da simulagdo do feixe para
eventos de v.. Como a fonte desta discrepancia ainda era desconhecida, inclui-
mos uma incerteza de 20% para eventos de v, sem correlacido entre bins. Este é

o tinico efeito sistematico que possui correlagoes arbitrarias no método.

Matriz de Covaridncia Completa

Apos calcular as matrizes de covariancia de cada tipo de incerteza descrita
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acima, tudo que temos de fazer é somar todas elas para formar uma matriz de
covariancia final Vp = Vit 4+ V™" 4 V%' A matriz resultante sera usada na
equagao (7.10). As correlagbes nessa matriz sdo mostradas na Figura 7.6. A
matriz apresenta correlagoes fortes entre os conjuntos de configuracao padrao e
entre as componentes NC e v,-CC tanto na previsao baseada em dados quanto
no MC. Na previsao de MC ha também fortes correlacoes entre bins de energia
e LEM.

MC Pred. Data Driven Pred.

i e .
- L} Ll

270 bins in total

=

©
c
3
x
4
T -0.4
c
=3
* [ -0.6
E -0.8
“ LS
' Pt - - -1
NC CC BNue 270 bins in total

Figura 7.6: Matriz de correlacao com todas as incertezas. Dentro de cada bloco
de componente de contaminagao o esquema de binning é dado por bin; — energia,;
+ LEM x 5.
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Anaélise Anterior | Anélise Presente
NC 7,4% 1,5%
v,-CC 23, 7% 3,1%
v.-CC 24,4% 7,5%

Tabela 7.2: Comparagao entre os erros fracionais no niimero total de eventos de
cada componente dos dados. O algoritmo de selecdo usado nesta comparacao
corresponde & analise anterior para que as duas colunas sejam compativeis.

7.3.2.5 Restricoes Adicionais

O passo final no ajuste é a aplicacao das restrigoes. Primeiro introduzimos
a restricao de que o niimero de eventos total na configuracao padrao coincida
exatamente com os dados para todos os bins. Esse processo elimina todos os
erros estatisticos do conjunto de dados padrao. Noés reintroduzimos esses er-
ros adicionando-os de volta a matriz de covariancia final em propor¢ao a cada
componente de contaminagao. Dessa maneira, ambos os valores centrais e erros
estatisticos no numero total de eventos coincidem perfeitamente com os dados.

Finalmente nés removemos quaisquer eventos negativos restantes igualan-do-
0s a zero com uma nova restricao. Isso fard com que a solugao continue sendo
um minimo do x? reduzido, mas também removera todos os erros da componente
restringida. Como esperamos que esta ultima medida remova apenas alguns

poucos bins muito pequenos, isso ndao deve ter um efeito significativo na incerteza
final.

7.3.3 Resultados

Nesta secao apresentamos os resultados da decomposicao dos dados do ND.
A Tabela 7.2 mostra a reducao dos erros da decomposicao com relagao a andlise
anterior, que utilizou um método similar, mas com uma abordagem diferente na
incorporacao das previsdes de MC e no tratamento dos erros sistematicos. A
melhoria obtida provém principalmente de um tratamento mais detalhado das

correlacoes na avaliagao de erros sistematicos.
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As Figuras 7.7 e 7.8 mostram o resultado da decomposicao e os erros fracionais
correspondentes. Para LEM> 0,7, as fracoes medidas de cada componente do
feixe obtida no ND foram (61 £ 1) % NC, (24 +1) % v,-CC e (15 £ 1) % ,-CC.

LEM
0.6 0.7 0.8 1
- | I
9% = —— Total Data
80 —+— Multibeam NC
= —+— Multibeam vu-CC
70 —— Multibeamv _-CC
= —e—
P 60 =
s 50
@ E
® 40|
sof
20f
1L =
oF e |

12 3 458123 4518123465 8
Reconstructed Energy (GeV)

Figura 7.7: Decomposi¢cao do ND com todos os conjuntos de dados combinados.

As Figuras 7.9 e 7.10 comparam esses resultados com a previsao pura de MC.
A decomposicao obtida concorda com a previsao de MC quando consideradas
as incertezas envolvidas, porém os erros no resultado da decomposicao sao sig-
nificativamente menores. A Figura 7.10 resume a performance do método de
Multifeixe comparando os erros fracionais obtidos pelo método com os erros que

se obteria diretamente das previsoes de MC.

A Figura 7.11 mostra a matriz de correlagao final associada com a decom-
posicao de Multifeixe. A matriz apresenta fortes correlacoes entre as diferentes
componentes do feixe como esperado, ja que a soma das trés componentes deve
corresponder ao valor total dos dados. Alguma correlagao também existe entre

os diferentes conjuntos de dados, principalmente na componente v,-CC.
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Figura 7.8: Erros fracionais na decomposi¢ao do ND com todos os conjuntos de
dados combinados.

7.4 Extrapolacao para o Far Detector

A extrapolacao dos dados do ND nesta anélise é feita simplesmente por fatores de
escala, como se a matriz de transferéncia descrita no capitulo 6 fosse diagonal,
pois a baixa estatistica nao permite um estudo mais detalhado das distorcoes
espectrais [94]. A extrapolagio é feita diretamente em bins de energia recons-
truida e LEM e separadamente para cada componente do ND através da seguinte

formulas:

Fe = (f_z> N (7.20)

n;

onde, para cada componente a no bin 7, temos os nimero de eventos: F, que
representa a previsao para o FD, f& e n{', que representam a simula¢ao de MC
para o FD e ND respectivamente, e N, que representa os dados do ND. Os

valores das razoes de MC em bins de energia reconstruida para LEM> 0,7 podem
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Figura 7.9: Comparagao entre a decomposicao Multifeixe e a previsao de MC
pura com todos os conjuntos de dados combinados.

ser vistos na Figura 7.12. Erros sistematicos sao calculados para as razoes de
MC assim como suas correlagoes.

As previsoes de v,-CC e v,-CC provenientes de oscilagdo sao obtidas a partir
da extrapolacao de eventos selecionados com o parametro de separacao R > 0,3
da analise de desaparecimento, onde a probabilidade de oscilacao, eficiéncia,

pureza e secao de choque sao devidamente aplicados.

7.5 Ajuste de dados

O ajuste de dados foi feito em 5 bins de energia e 3 bins do parametro de

separagdo LEM [94]. A func@o minimizada é dada por:

2 _ 0; —1
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Figura 7.10: Comparacao entre os erros fracionais da decomposicao Multifeixe e

da previsao de MC pura com todos os conjuntos de dados combinados.

onde, dado um bin de energia e LEM i no FD, ¢; é o niimero esperado de eventos,

0; € o nimero de eventos observado, ¢; é o desvio devido a efeitos sistematicos

no numero de eventos e M é a matriz de covaridncia desses desvios. os valores

esperados e; e os desvios 9; sao fungoes dos parametros de oscilacao e efeitos de

matéria foram incluidos.

O método de Feldman-Cousins [95] foi utilizado para corrigir as regices de

confianca, no espaco formado por 6,3 e dcp, obtidas a partir de 2. Na gera-

cao dos fatores de correcao foram incorporadas as incertezas devido a efeitos

sisteméticos e estatisticos, incluindo incertezas nos parametros de oscilagao da-

dos por medidas de outros experimentos. Os valores dos parametros de oscilagao

utilizados foram: Am3, = (2,32%52) x 1073 eV2, Am3, = (7,59"

a3 = 0,785 £ 0,100 e 015 = 0,60 £ 0,02.

) x 1073 eV?,
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Figura 7.11: Matriz de correlacao dos erros da decomposicao Multifeixe. Dentro
de cada bloco de conjunto de dados o esquema de binning é dado por bin; =
energia; + LEMj x 5.

7.6 Resultados

A anélise descrita aqui foi aplicada a 6 periodos de tomada de dados que
somados acumularam 8,2 x <ns1:XMLFault xmlns:ns1="http://cxf.apache.org/bindings/xformat"><ns1:faultstring xmlns:ns1="http://cxf.apache.org/bindings/xformat">java.lang.OutOfMemoryError: Java heap space</ns1:faultstring></ns1:XMLFault>