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RESUMO

Luca Pacioli (1445 - 1517), famoso matematico renascentista, escreveu "Summa di
Arithmetica Geometria Proportione e Proportionalita" (1494), o que podemos considerar a
obra que sintetiza todo o conhecimento matematico europeu acumulado até 1500. Nao
obstante, sua outra obra,"De Divina Proportione" (1509), ¢ a que contém, dentre as teorias
das proporgdes, aqueles temas que mais lhe interessavam e que ele considerava
"secretissima scientia": a "Divina Propor¢do", isto ¢, a "razdo aurea".

Os resultados contidos na obra, o papel que propunha para a Matematica ante as demais
areas do saber, bem como todas as suas concepgdes misticas, muito atrairam a atencao de
artistas, nobres e intelectuais.

Nosso trabalho consiste de uma tradugdo anotada e comentada da referida obra, a partir do
manuscrito que se encontra na Biblioteca Ambrosiana de Milao.



ABSTRACT

Luca Pacioli (1445 - 1517), famous Renaissance mathematician, wrote "Summa de
Arithmetica Geometria Proportione e Proportionalita” (1494). One can consider Summa a
kind of encyclopedia in which Pacioli treats of almost all mathematical knowledge
accumulated in Europe until the early 16th century. However, his other work "De Divina
Proportione” (1509) contains, among the Theories of Proportions, the most important to
him: the "Divine Proportion”, i. e., the "Golden Ratio".

The proposed role of Mathematics in respect of the others branches of knowledge, the
mystical conceptions and the mathematical results presented in De Divina Proportione had
attracted the attention of artists and intellectuals.

This thesis consists of an Annoted and Commented translation into Portuguese of De

Divina Proportione, based on the manuscript that belongs to Biblioteca Ambrosiana di
Milano.
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INTRODUCAO

Nosso primeiro contato direto com os escritos de Luca Pacioli se deu, no primeiro
ano de graduagdo em Matematica na UNESP, por sugestdo do Prof. Dr. Sergio Roberto
Nobre. O Prof. Nobre gentilmente aceitou ser o orientador de nossa pesquisa de Iniciagao
Cientifica, que consistia na analise do conteddo matematico da obra De Divina
Proportione, financiada primeiramente pelo PET/CAPES/SESU e, posteriormente, pela
FAPESP, durante o periodo de 1999 a 2001.

Tanto a Historia quanto os Fundamentos da Matematica sempre nos fascinaram, dai
o desejo de ingressarmos no mestrado em Filosofia (Ldégica) no CLE/IFCH/UNICAMP, em
2002. Fomos agraciados com a orientacdo da Profa. Dra. Itala Maria Loffredo D'Ottaviano,
que aceitou supervisionar a realizagdo de uma tradu¢do comentada da De Divina
Proportione.

Cogitamos a possibilidade de tratar de algum tema relacionado a Lobgica
contemporanea, porém, nosso desejo intimo era o de dar continuidade, na tese de
doutorado, aos trabalhos realizados na graduagdo. Participamos de Congressos e
Semindrios, com trabalhos publicados nos Anais do V Seminario Nacional de Historia da
Matematica' e nos Proceedings do Fourth Summer University History and Epistemology of
Mathematics.> Na Suécia, onde permanecemos com estadia paga pela organizacio do
evento, pudemos contatar diversos pesquisadores da area de Historia da Matematica. Apos
apresentacao do trabalho, recebemos incentivos para que continudssemos a pesquisa sobre a
obra de Pacioli, um convite pessoal para passarmos uma temporada no Canadd e a
solicitagdo de uma tradugdo da De Divina Proportione para o inglés, ja que ndo ha tradugao
alguma nesse idioma, a ndo ser a promessa de varios anos de uma publicacdo pela editora
Abaris Books. Os trabalhos apresentados renderam dois artigos publicados na Revista
Brasileira de Historia da Matemética,” em 2005, que recebeu uma mengdo no periddico
sueco ACTUALITATES" e sua disponibilizagdo on-line no site da Svenska Scllskapet for
Interlingua® ¢ em 2007. Apds o retorno do HPM 2004, entramos em contato com outros
pesquisadores do Brasil, Italia e Australia, que também nos estimularam e, finalmente,
juntamente com a Profa. D’Ottaviano, decidimos enfrentar o desafio de efetivar a traducdo
comentada da referida obra.

Esta tese esta dividida em duas partes e Apéndices. Na Parte I, encontram-se
algumas consideracdes sobre Luca Pacioli e sua obra, uma breve historia do Quadrivium e
a participacao do frade no que denominamos “Querela da Perspectiva”. A Parte II consiste
da traduc¢do da De Divina Proportione e dos Comentarios ¢ Notas. Os Apéndices sdo os
fac-similes da primeira parte da versao impressa e da edicao dos Elementos, preparada por
Pacioli.

" Costuma-se empregar, em italiano, o artigo definido masculino “i/” para o tratado De Divina Proportione (“il tratatto”,

[T9E1}

“il libro”, “il compendio"). Nao obstante, preferimos utilizar em portugués, o artigo definido feminino “a”,
subentendendo “a obra”, “a Divina Propor¢do”. Portanto, em nosso texto, trataremos a obra de Pacioli por “a De Divina
Proportione”.

' BERTATO, 2003.

2 BERTATO, 2004

3 BERTATO, 2005; BERTATO & D’OTTAVIANO, 2007.

* ENFORS, 2005.

3 http://www.interlingua.nu/elibros/Fratre%20Pacioli.pdf

xiil



ALGUMAS CONSIDERAC()ES SOBRE LUCA PACIOLI E SUA OBRA*®
O autor: Fra Luca Pacioli

O frade italiano Luca Pacioli nasceu em Borgo San Sepolcro,” em 1445. Dentre seus
conterraneos destaca-se o grande artista ¢ matematico Piero della Francesca, de quem foi
discipulo e amigo. Manteve contato com Federico di Montefeltro, duque de Urbino, e com
seu filho Guidobaldo. Os progressos de Pacioli em Matematica e outras ciéncias foram tao
notaveis que, com apenas dezenove anos, ja se encontrava como preceptor dos filhos de
Antonio Rompiasi, um rico comerciante veneziano. Durante sua permanéncia em Veneza,
pdde desenvolver-se no conhecimento sobre comércio e assistir as licdes de Domenico
Bragadino.

No ano de 1470, Pacioli escreveu um tratado de algebra, dedicado aos trés filhos de
Rompiasi, e nessa época foi para Roma, onde permaneceu como hdospede de Leon Battista
Alberti. Tornou-se frade na Ordem dos Franciscanos Menores, talvez influenciado por
Alberti. Por volta de 1475 escreveu um tratado de aritmética. Durante sua vida, lecionou
em diversos lugares como na Universidade de Perugia, em Zara,® na Sapienza em Roma,
em Napoles, em Padua, em Mildo, dentre outros.

Em Zara, Pacioli escreveu um tratado de algebra. Em 1494, publicou sua obra
intitulada Summa de Arithmetica, Geometria, Proportioni et Proportionalita, que
apresentou ao mundo o método das Partidas Dobradas, rendendo-lhe o titulo de "Pai da
Contabilidade".

Fez parte da corte de Ludovico Sforza, duque de Mildo, onde conheceu e fez grande
amizade com Leonardo Da Vinci. Este consultava Pacioli nos assuntos relacionados a
Matematica. Em dezembro de 1498, Pacioli concluiu sua obra De Divina Proportione, com
cerca de sessenta ilustragdes feitas por Leonardo.

Quando os franceses derrubaram Ludovico do poder, em setembro de 1499, Pacioli
e Leonardo fugiram e passaram a viver juntos em Florenga. Em 1500, Pacioli foi indicado
para ensinar geometria na Universidade de Pisa, que havia se transferido para Florenca
devido a revolta ocorrida nesta regido em 1494. Posteriormente voltou a ensinar em Perugia
e Bolonha.

Luca Pacioli fez a primeira tradugdo para o italiano dos Elementos de Euclides,
baseado na versdo latina de Campano.” Em 1509, publicou a De Divina Proportione, na
oficina de Paganino de' Paganini em Veneza, ja& com outras duas partes e com o alfabeto
paciolano. Apds esse periodo, foi eleito superior do convento de sua cidade natal. Veio a
falecer ap6s 1514 (possivelmente em 1517), ja que ha noticias suas até 30 de agosto deste
ano.

Dentre as possiveis pessoas influenciadas pelas obras de Pacioli podemos citar
Leonardo Da Vinci, Albrecht Diirer, Girolamo Cardano, Nicolo Tartaglia, Rafael Bombelli
e Pedro Nunes.

® Parte substancial do presente texto corresponde a BERTATO 2005. Observamos que, neste trabalho, as citagdes da De
Divina Proportione em portugués sdo de tradugdo nossa.

7 Atual Sansepolcro.

8 Atual Zadar, Croécia. Neste periodo, esta cidade era territorio de Veneza.

9 Cf. PACIOLI, 1942, p. 16 e TAYLOR, 1942, p. 311.
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Figura 1 - Ritratto di Fra Luca Pacioli con un allievo
(1495) — atribuido a Jacopo De Barbari. Museo e Gallerie
di Capodimonte, Napoles.




A obra: De Divina Proportione

O primeiro cddice da De Divina Proportione, concluido em 9 de dezembro de 1498,
foi dedicado ao Duque Ludovico Sforza e, pouco depois, outro viria a ser preparado para
Galeazzo da Sanseverino, general do duque. O primeiro manuscrito encontra-se na
Bibliotheque Publique et Universitaire de Geneve e o segundo na Biblioteca Ambrosiana di
Milano.'® Pacioli contou com a amizade e prote¢do de Pier Soderini, autoridade de
Florenca, a quem provavelmente ofereceu um terceiro codice de sua obra, hoje totalmente
perdido.

O contetido original desses codices consta basicamente da primeira parte da obra
completa que foi impressa em 1509. Podemos afirmar que Leonardo Da Vinci foi autor das
ilustragdes da De Divina Proportione baseados nas proprias palavras de Pacioli:

“(...) o pequeno livro intitulado Divina Propor¢do. E com tanto
entusiasmo que nele inclui esquemas feitos pela mao de nosso Leonardo
Da Vinci, para fazé-lo mais instrutivo a vista”. (Pacioli, 1509, p. A 11
recto)

O texto da versdo impressa pode ser dividido em trés partes principais, além do
alfabeto paciolano.

A primeira parte € a que mais merece o titulo da obra, pois trata da razao 4urea, ou o
que Pacioli denomina “Divina Propor¢do”. Contém um sumadrio das proposi¢des dos
Elementos de Euclides relacionados com a razdo aurea, um estudo das propriedades dos
poliedros regulares e a descri¢do de poliedros semi-regulares. Nos primeiros capitulos dessa
parte, o autor trata da importancia fundamental e universal da Matematica, além de dar
alguns detalhes sobre o ambiente da Corte de Mildo e apresentar os pré-requisitos para a
compreensdo da obra. Totaliza setenta e um capitulos. Devemos observar que Pacioli
recomenda ao leitor o uso dos Elementos de Euclides como "guia indispenséavel".

A segunda parte ¢ um tratado de arquitetura, baseado em Vitruvius, que considera
medidas e propor¢des do corpo humano como regras para as constru¢des dos edificios e
suas partes. Este tratado foi inspirado nos pedidos dos escultores e arquitetos, alunos de
Pacioli, para que este mostrasse e ensinasse como aplicar em suas profissdes aquilo que
aprendiam sobre aritmética e geometria. Totaliza vinte capitulos.

A terceira parte ¢ uma traducdo, do latim para o italiano, do Libellus de Quinque
Corporibus Regularibus de Piero della Francesca. Esta obra contém uma série de casos e
problemas relacionados aos poligonos, aos poliedros regulares e outros poliedros. Totaliza
138 casos divididos em trés tratados menores.

Ao final da obra encontram-se as ilustragdes dos poliedros, algumas ilustragdes
referentes a arquitetura, e o alfabeto apresentado por Pacioli e por ele denominado
"alphabeto dignissimo antico”. Tal alfabeto ¢ uma tentativa de fornecer regras e principios
para a constru¢do das letras que italianos e estrangeiros encontravam ao estudar os
monumentos antigos. Pacioli ndo copiou o tnico alfabeto conhecido de Damianus Moyllus,
publicado em 1480 e nem pode copiar o manuscrito de Felice Feliciano de Verona,
concluido em 1482. O frade ¢ um dos primeiros que buscam propor¢des e comparagdes

19V, Obras de Luca Pacioli, p. xix.

Xvii



com o corpo humano e que utiliza unicamente a régua € 0 compasso para ensinar aos seus
alunos a reconstrucdo das inscri¢des.''

O livro foi escrito em dialeto italiano e possui citacdes e trechos em latim. E uma
obra escrita com grande preocupacao em ser clara, objetiva e didatica. Suas fontes tedricas
mais importantes foram os Elementos de Euclides, o Timeu de Platdo, as obras de Vitravio,
as idéias dos neoplatonicos florentinos, € outras obras da Idade Média, do mundo cléssico e
do Humanismo da época, cujos nomes ndo sao mencionados explicitamente.

Neste trabalho, deter-nos-emos exclusivamente ao contetdo da primeira parte da De
Divina Proportione, isto ¢, ao conteido do manuscrito.

Sobre o titulo da obra

Pacioli acreditava que a razdo durea era uma manifestagdo do proprio Deus. Afirma
que dentre as semelhangas que encontrou, bastam quatro para justificar esta afirmacao:

1 - Esta proporcao (razdo) ¢ uma e nada mais que uma. Segundo toda escola teologica e
filosofica, esta unidade € o proprio epiteto de Deus.

2 - Correspondéncia com a Santissima Trindade. Como in divinis ha uma mesma substincia
entre trés pessoas, isto €, Pai, Filho e Espirito Santo, da mesma forma uma mesma
proporc¢ao (razao) deste tipo pode sempre ser encontrada entre trés termos.

3 - Como Deus ndo pode ser definido e nem compreendido por palavras, também este tipo
de proporcao nao pode ser determinado por numero inteligivel, nem ser representado por
nimero racional.

4 - Assim como Deus ndo pode mudar, e ¢ tudo em tudo e esta em todas as partes, esta
propor¢ao também ¢ invaridvel em toda quantidade.

Pacioli ¢ adepto da concepgdo platonica de que a cada elemento da natureza
corresponde um  poliedro regular: fogo/tetraedro, terra/hexaedro, ar/octaedro,
agua/icosaedro e quinta-esséncia/dodecaedro. Como o dodecaedro ndao pode ser formado
sem a razao aurea, ele compara a necessidade dessa razdo para formar este poliedro, com a
necessidade de Deus para criar e formar o universo.

Os “efeitos” da Divina Proporc¢ao

Pacioli lista algumas propriedades e resultados da Divina Propor¢do e batiza-os de
effecti. Tais efeitos sdo descritos e tratados do Capitulo VII ao XXIII. O autor afirma que
existem infinitos efeitos, porém, elege apenas treze, “em reveréncia do grupo dos doze e de
Seu Santissimo mestre, Nosso Redentor Jesus Cristo” (Cap. XXIII). Na verdade, o frade
considera as primeiras proposi¢des contidas no Livro XIII dos Elementos de Euclides,
substituindo as demonstragdes geométricas por exemplos numéricos. Cada um dos efeitos
recebe um nome particular: primeiro, essencial, singular, inefavel, admiravel, inominavel,
reciproco do precedente, inestimavel, excelso, supremo, excelentissimo, incompreensivel e
dignissimo.

A seguir, apresentamos os treze efeitos:

11 Cf. MORISON, 1933,
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Capitulo VII - "DO PRIMEIRO EFEITO DE UMA LINHA DIVIDIDA SEGUNDO NOSSA
PROPORCAO. Quando uma linha reta é dividida segundo a propor¢do que tem meio e
dois extremos (...) se a sua maior parte se agrega a metade de toda a linha assim
proporcionalmente dividida, seguirda necessariamente que o quadrado de seu conjunto
sempre sera o quintuplo, isto é, cinco vezes o quadrado da dita metade inteira”.

Capitulo XI - “DE SEU SEGUNDO ESSENCIAL EFEITO." Se uma quantidade é dividida
em duas partes, e a uma soma-se uma quantidade, tal que o quadrado do dito conjunto seja
o quintuplo do quadrado da quantidade acrescida, segue necessariamente que a dita
quantidade acrescida é a metade da primeira quantidade dividida nas duas ditas partes, e
que aquela a qual se acrescenta é a sua maior parte, e que toda ela esta dividida segundo
nossa proporg¢ao.”.

Capitulo XII - “DE SEU TERCEIRO SINGULAR EFEITO. Se uma quantidade ¢ dividida
segundo a nossa propor¢do e a sua menor parte se acrescenta a metade da maior, entdo o
quadrado do conjunto sera sempre o quintuplo do quadrado da metade da dita maior”.

Capitulo XIII - “DE SEU QUARTO INEFAVEL EFEITO. Se uma quantidade se divide
segundo a nossa divina proporg¢do e se a toda dita quantidade se acrescenta a sua maior
parte, entdo o dito conjunto e a dita maior parte serdo partes de uma quantidade assim
dividida, e a maior parte desta segunda quantidade, assim dividida, sera sempre toda a
primeira quantidade”.

Capitulo XIV - “DE SEU QUINTO ADMIRAVEL EFEITO. Se uma quantidade se divide
segundo a nossa dita proporg¢do, o conjunto do quadrado da menor parte com o quadrado
de toda a quantidade integra serd sempre o triplo do quadrado da maior parte”.

Capitulo XV - “DE SEU SEXTO INOMINAVEL EFEITO. Nenhuma quantidade racional
pode dividir-se segundo a nossa dita propor¢do sem que cada uma de suas partes seja
irracional, chamada residuo”.

Capitulo XVI - “DE SEU SETIMO INESTIMAVEL EFEITO. Se o lado do hexdgono
eqiiildatero se une ao lado do decdagono eqiiildtero, entendo ambos como inscritos em um
mesmo circulo, seu conjunto sempre serda uma quantidade dividida segundo a nossa dita

E3]

proporg¢do e a maior parte serd o lado do hexagono.”.

Capitulo XVII - “DO OITAVO EFEITO, RECIPROCO DO PRECEDENTE. Se uma linha é
dividida segundo a propor¢do que tem o médio e dois extremos, a maior parte é sempre o
lado do hexagono daquele circulo e a menor é o lado do decagono do mesmo™.

Capitulo XVIII - “DE SEU NONO EFEITO, O MAIS EXCELSO DE TODOS. Se no circulo
se forma o pentdgono egqiiilatero e de dois dngulos propinquos se subtenda duas linhas
retas movidas dos términos de seus lados, necessariamente aquelas se dividirdo segundo a

12 proposigio falsa que deve ser reescrita. V. Nota 99 da tradugdo.
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nossa propor¢do, e cada uma de suas maiores partes sempre serd o lado do dito
pentdagono”.

Capitulo XIX - “DO SEU DECIMO SUPREMO EFEITO. Se uma quantidade é dividida
segundo a antedita proporg¢do, todos os efeitos que dela e de suas partes podem resultar,
em mesma habitude, numero, espécie e género, resultardo de qualquer outra quantidade
assim dividida”.

Capitulo XX - “DE SEU DECIMO PRIMEIRO EXCELENTISSIMO EFEITO. Se se divide
o lado de um hexagono eqiiilatero segundo a nossa divina propor¢do, sempre a sua maior
parte, necessariamente, serd o lado do decagono circunscrito no mesmo circulo que o
hexagono”.

Capitulo XXI - “DE SEU DECIMO SEGUNDO QUASE INCOMPREENSIVEL EFEITO.
Se se divide uma quantidade segundo a nossa dita propor¢do, a raiz do conjunto do
quadrado de toda a quantidade e do quadrado de sua maior parte, sempre serd, em
propor¢do com a raiz do conjunto do quadrado da dita quantidade e o quadrado de sua
menor parte, como o lado do cubo com o lado do triangulo do corpo de vinte bases”.

Capitulo XXII — “DE SEU DECIMO TERCEIRO DIGNISSIMO EFEITO. (...) ndo é de
pouca admiragdo que sem seu sufrdgio ndo se possa nunca formar o pentagono. B

Exatamente cinco ad decorem universi

Do Capitulo XXIV ao XXXI, o frade trata dos corpos regulares ou solidos de
Platdo. Demonstra que ndo pode haver mais do que cinco poliedros regulares e apela para a
correspondéncia ja mencionada:

“Pois bem, os ditos sdo chamados regulares porque sdo de lados,
angulos e bases iguais, e um esta contido exatamente no outro como se
mostrard, e correspondem aos cinco corpos simples na natureza, a saber,
terra, agua, ar, fogo e quinta-esséncia, isto é, virtude celeste que sustenta
em seu ser todos os demais. E como estes simples sdo bastantes e
suficientes na natureza, se fosse de outra maneira seria argiiir que Deus
proveu em excesso ou em falta a necessidade natural, o que é absurdo,
como afirma o Filosofo, dizendo que Deus e a Natureza ndo operam em
vdo, isto é, ndo faltam a necessidade e ndo a excedem. De maneira
semelhante ocorre com as formas destes cinco corpos”’.

Pacioli ensina como construir cada um desses poliedros inscritos em uma esfera. A
partir do Capitulo XXXIV, trata das inscrigoes de poliedros regulares uns nos outros.

13 Pacioli afirma que na proposi¢do 10 do Livro IV dos Elementos, temos um procedimento para "construir um tridngulo
de forma que um dos dngulos da base seja o dobro do outro” e para tal fim necessitamos dividir um segmento em extrema
¢ média razdo (ou segundo a divina proporgao).
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Capitulo XXXIV — Octaedro inscrito no tetraedro.
Capitulo XXXV — Tetraedro inscrito no cubo.
Capitulo XXXVI — Octaedro inscrito no cubo.
Capitulo XXXVII — Hexaedro inscrito no octaedro.
Capitulo XXXVIII — Tetraedro inscrito no octaedro.
Capitulo XXXIX — Dodecaedro inscrito no icosaedro.
Capitulo XL — Icosaedro inscrito no dodecaedro.
Capitulo XLI — Cubo inscrito no dodecaedro.
Capitulo XLII — Octaedro inscrito no dodecaedro.
Capitulo XLIII — Tetraedro inscito no dodecaedro.
Capitulo XLIV — Cubo inscrito no icosaedro.
Capitulo XLV — Tetraedro inscrito no icosaedro.

Podemos notar que todos os demais poliedros regulares podem ser inscritos no
dodecaedro. Devido a esse fato, afirma o frade, Platdo atribuiu ao dodecaedro a
correspondéncia com o universo. E de muito interesse que tais proposi¢des encontram-se
nos Livros XIV e XV de pseudo-autoria de Euclides.

Os corpos "dependentes"

Nos Capitulos XLVIII ao LIII, Pacioli descreve varios poliedros, dentre os quais
alguns sdo semi-regulares. Tais descricoes sdo acompanhadas de uma enumeracdo
correspondente as ilustragdes encontradas no final do texto.

Em geral, os poliedros obtidos de alguma forma pelo processo de truncar os corpos
regulares, Pacioli denomina-os Abscisus, os obtidos pelo processo de composicdo
(estrelados) de Elevatus e os regulares de Planus. Os corpos solidos sdao chamados Solidus
e os "esqueletos" Vacuus. Cinco dos poliedros de Arquimedes e a Stella Octangula de
Kepler ja aparecem entre as ilustragdes. Este ultimo poliedro ¢ denominado Octahedron
Elevatum Solidum."*

Sdlidos e construcao de edificios

No Capitulo LIV, Pacioli trata do poliedro hoje conhecido como esfera de
Campano. Este poliedro ¢ formado por 48 faces quadrilateras ndo-regulares e por 24
triangulos isosceles. Tal corpo ¢ classificado como nao-dependente, isto €, ndo podemos
obté-lo a partir dos regulares.

O autor declara que tal corpo foi freqiientemente utilizado por arquitetos
contemporaneos nas edificagdes, pois sua forma revela-se de grande utilidade para a
construcdo de tribunas, abobodas ou céus. Declara que o Pantedo, em Roma, a igreja de San
Satiro (ou Santa Maria presso San Satiro) e a tribuna do altar maior de Santa Maria delle
Grazie, em Mildo, foram construidos inspirados nesse corpo de setenta e duas faces.

Segundo Antonio M. Gonzalez, este capitulo constitui, em si mesmo um pequeno
tratado de arquitetura e que tais afirmacdes

'Y Na nomenclatura dos poliedros e colunas ha variagdes entre a versdo impressa e o manuscrito, onde encontramos
Octocedron Elevatus Solidus.
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“(...) no deja de ser sorprendente, pues un atento examen de los
referidos edificios no permite una constatacion literal con lo manifestado en
el texto. De ser cierta, se trataria de una de las mayores novedades para
nuestro conocimiento de la teoria arquitectonica del Renacimiento”
(Pacioli, 1991, p. 24).

O frade ataca os “arquitetos modernos” que, segundo ele, ignoravam a obra de
Vitruvius e empreendiam em uma arte que nao conheciam. Afirma que também o alfaiate e
o0 sapateiro utilizam a geometria sem o saber, bem como toda a classe de trabalhadores, pois
como ja havia afirmado, “tudo consiste em numero, peso e medida ™.

E possivel que Pacioli se refira a um grupo especifico de arquitetos bem conhecido,
j& que ndo menciona nomes explicitamente, podendo ser o grupo responsavel (estilo gético)
pelas ruinas nas obras realizadas em Mildo durante o dominio de Ludovico Sforza. Afirma
que por causa dos erros de alguns construtores, os custos para reparagdo e reconstrugdes
sdo maiores do que os gastos para a constru¢do e que tais individuos se denominam
“arquitetos e nunca viram nem pela capa o excelentissimo volume de nosso dignissimo
arquiteto e grande matemdtico Vitruvius”.

Até o Capitulo LXV, trata sobre piramides e colunas e nos capitulos seguintes
descreve como calcular o volume desses solidos.

No Capitulo LXIX, Pacioli esclarece que basta o que escreveu sobre os corpos e que
muito mais pode ser encontrado em sua obra Summa. Neste capitulo faz inimeros elogios a
Ludovico. O franciscano pede que o leitor ndo atribua o discurso a adulagdo, pois nao ¢ de
“adular tanto pela natureza, como pela profissao”. No Capitulo LXX, o autor esclarece
como encontrar as ilustragdes através dos numeros correspondentes € no seguinte
encontramos um pequeno vocabulario de termos utilizados.

Apo6s o "FINIS", na versao manuscrita, ha o poema, que também se encontra em um
manuscrito de Leonardo Da Vinci, com variagcdes na escrita, e figura no inicio da versado
impressa em 1509, juntamente com outras. Nesta tltima, formando corpo com a primeira,
encontramos a segunda parte, que trata da arquitetura, e depois a traducdo do Libellus de
Francesca, o alfabeto paciolano e as xilogravuras feitas a partir das ilustragdes de
Leonardo.

Podemos inferir que Fra Luca Pacioli contava com grande prestigio entre seus
contemporaneos, tanto pelos ilustres individuos com quem se relacionava, como Leonardo
Da Vinci, Leon Battista Alberti, Piero della Francesca, Jacopo de Barbari, as cortes de
Mildo e Urbino, etc, quanto pelos lugares onde lecionou ou permaneceu, como Perugia,
Veneza, Padua, Mildo, Florenca e Roma, dentre outros. De fato, Pacioli era considerado
um Otimo professor e expositor. Tal era sua fama que foi retratado lecionando sobre os
poliedros regulares (Figura 1) e em um célebre quadro de Piero della Francesca (Figura 2).

O frade n3o economizava elogios a seus protetores € amigos, como também nao
economizava criticas aqueles que ignoravam os conhecimentos que ele acreditava ser de
suma importancia para qualquer individuo. Por sua formacdo e estilo, Pacioli precisava
apresentar um conjunto de idéias e expor todo o "mysterium" por tras do conteudo de sua
obra. Além do contetido matematico, apresenta sua concep¢do mistica, faz citacdes de
filésofos e autores da Antigiiidade e da Patristica, demonstrando sua cultura e dados
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biograficos através de recordagdes pessoais. A sua visdo mistica concordava com o
ambiente renascentista. O conteudo de sua obra, juntamente com suas idéias, criava um
clima de "Geometria Sagrada”, que tanto interessava aos artistas da época e, neste
contexto, Mestre Luca tornava-se o '"sacerdote da matemadtica”. Tais conhecimentos
atrairam Albrecht Diirer, que ansiava por dominar essa "secretissima ciéncia". Podemos
dizer que sua obra De Divina Proportione foi escrita para ser uma obra de acessivel leitura,
podendo ser rapida e facilmente consultada quando necessario.
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PARZE bRt e "
Fig. 2 - "La Madonna col Bambino, Santi e Angeli e il duque Federico II
da Montefeltro” (Piero della Francesca, Pinacoteca de Brera, Mildo).
Pacioli é retratado como Sdo Pedro (em cima, o segundo da direita para
esquerda).
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Obras de Luca Pacioli
Manuscritos

1. Tratado de algebra. Dedicado aos filhos de Antonio Rompiasi. 1470. Paradeiro
desconhecido.

2. Tractatus ad discipulos Perusinos. Ms. Vat. Lat. 3129, Perugia, 1476. Biblioteca
Vaticana.

Obra sobre Aritmética, Geometria, Algebra, etc. (SA, 2005, p. 61). Dedicatodria a
seus discipulos de Perugia em latim: “Suis carissimis discipulis. egregiis clarisque
iuvenibus perusinis nec non ceteris quibuscumque auditoribus dignissimis. eiusdem
civitatis auguste Frate Lucas de Burgo Sancti Sepulcri provincie seraphici patris. nostri
Sancti Francisci S(alutem) P(lurimam) D(icit)”. Texto em italiano.

Manuscrito citado por Pacioli em Summa: “commo nelli altri nostri quatro volumi
de simili discipline per noi copilate hauemo vsati: cioe in quello che ali gioueni de peroscia
in titulati nel 1476" (PACIOLI, 1496, f. 67v).

3. Tratado de aritmética. Ms. Zara, 1481. Paradeiro desconhecido.

4. De Divina Proportione. Ms. Bibliotheque Publique et Universitaire de Geneve. 9 dez.
1498.

Manuscrito dedicado a Ludovico Sforza, duque de Mildo. O céddice Sforzesco estd
encadernado em pergaminho branco e consta de 132 paginas, das quais, 2 constituem a
dedicatoria, 120 o texto, 9 o indice e uma em branco. Junto ao manuscrito estdo os 60
desenhos coloridos de Leonardo da Vinci. Nota: “Legue a la Bibliotheque par Ami Lulli —
1756".

5. De Divina Proportione. Ms. 170 sup.. Biblioteca Ambrosiana de Mildo. 14 dez. 1498.

Manuscrito presenteado a Giangaleazzo da Sanseverino. Versdo fac-simile
publicada por Silvana Editoriale em 1982, 1986 ¢ 2004.

6. De Divina Proportione. Ms. dedicado Pier Soderini. Paradeiro desconhecido.

7. De Viribus Quantitatis. Codice n. 250. Biblioteca Universitaria di Bologna. 309 folios.
Obra dividida em trés partes:
Primeira: Delle forze naturali cioé de Arithmetica.

Segunda: Della virtu et forza lineale et geometria.
Terceira: De documenti morali utilissimi.
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Manuscrito composto possivelmente entre os anos de 1496 e 1509, ja que cita a De
Divina Proportione, mas nao a versao impressa:

“Et non mancho anchora in la sublime altra nr'a opera. detta della diuina proportione
nelli anni similmente salutiferi. 1496. alo Ex."’ et pontent™ Duca de Milano Ludouico
Maria. S F. dicata et con dignifiima gratitudine preesentata [...]” (De Viribus Quantitatis, f.

Ir.).

Esse manuscrito ¢ proveniente da Biblioteca de Giovanni Giacomo Amadei (m.
1768), conego de Santa Maria Maggiore de Bolonha.

Baldassare Boncompagni publicou a epistola dedicatoria desse manuscrito em seu
Bullettino di Bibliografia e di Storia delle Scienze Matematiche e Fisiche, vol. XII, 1879.

8. De ludo scacchorum ou Schifanoia. Ms. Dedicado ao Marqués de Mantua, Francesco
Gonzaga, e sua esposa, Isabella d'Este.

Manuscrito sobre o jogo de xadrez, descoberto na biblioteca da Fondazione Palazzo
Corini Cronberg di Gorizia, que conta com cerca de 20 mil volumes. O biblidfilo e
historiador Duillio Contin identificou a obra entre os manuscritos do Conde Guglielmo
Coronini (1905 - 1990). Casualmente, Serenella Ferrari Benedetti, coordenadora da
Fundacdo, apresentou-lhe um manuscrito de autor anonimo. A descoberta foi confirmada
pelo exame do paledgrafo Attilio Bartoli Langeli e de Enzo Mattesini, docente de
Lingiliistica italiana na Universita di Perugia. O manuscrito De Ludo scacchorum foi
comprado pelo Conde Guglielmo Coronini, em 1963, na livraria que foi propriedade do
poeta e bibliofilo Giuseppe Malattia della Vallata."

Obras Impressas

1. Summa de Arithmetica, Geometria, Proportioni et Proportionalita. Veneza: Paganinus
de Paganini, 20 de nov. 1494.

Obra escrita em italiano e impressa com tipo “rotonda” (MORISON, 1933, p. 91).
Dedicada a Guidobaldo da Montefeltro (1472 — 1508), duque de Urbino. Primeira edigdo.
Taylor registra a existéncia de 99 exemplares até 1942 (TAYLOR, 1942, p. 339).

Diversas edi¢des da De computis et scripturis foram publicadas, em italiano e em
tradugdes. Corresponde a parte de Contabilidade da Summa, fols. 197v - 210v.

2. De Divina Proportione. Veneza: Paganinus de Paganini, 1 jun. 1509.
Dedicada a Ludovico Sforza, duque de Mildo. Alguns exemplares ndo possuem o

Tratado de Arquitetura ( “Libellus in tres partiales diuisus”, cf. TAYLOR, 1942, p. 254) e
ha outras variagdes (cf. MORISON, 1933, p. 96). O exemplar da Biblioteca da Universidad

15 Cf. The Times, 10 de marco de 2008; International Herald Tribune, 14 de margo de 2008.
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de Sevilla possui uma introducdo de geometria que o exemplar da microficha do CLE nao
tem.

3. Summa de Arithmetica, Geometria, Proportioni et Proportionalita. Toscolano:
Paganinus de Paganini, 10 nov. — 20 dez. 1523.

Segunda edi¢do de Summa. Em sua época, Taylor registra a existéncia de 36 copias
dessa edigdo (TAYLOR, 1942, p. 339). A pagina inicial difere da edicao de 1494. Ha
pequenas alteragdes e algumas letras iniciais sdo idénticas as da obra De Divina
Proportione de 1509.

4. Euclidis Megarensis Philosophi acuratissimi... a Campano... tralata. Veneza: Paganinus
de Paganini, 11 jun. 1509.

A primeira edi¢cdo impressa dos Elementos (Veneza, 1482) foi a tradugdo feita no
século XIII a partir do texto arabe. Essa edicdo foi muito criticada por Bartolomeo
Zamberti, quando este publicou sua tradugdo para o latim a partir do grego, em 1505.
Pacioli publicou sua edicao latina, baseada na de Campano, com emendas e notas.
Jayawardene afirma sobre essa obra:

"It was published in order to vindicate Campanus, apparently at the expense of Ratdolt,
the publisher of Campanus' translation"”. (GILLESPIE, 1970, p. 276).

5. Tradugdao para o italiano dos FElementos de FEuclides. [1509]. Nenhum exemplar
conhecido.

Referéncia do proprio Pacioli:
"[...] e. ditto ali non mediocri affani posta gia la extrema mano con la egregia per noi
similmente traductione de latino in uulgare de uerbo ad uerbum del maximo Monarcha
dele Mathe discipline megarense. Euclide [...]". (De Viribus Quantitatis, f. 2r).

Traducoes da De Divina Proportione

Francés:
- La Divine Proportion: oeuvre nécessaire a tous les esprits perspicaces et curieux... Trad.
G. Duschesne ¢ M. Giraud com a colaboragdo de M. T. Sarrade. Paris: Librairie du
Compagnonnage, 1980.
Alemao:
- Fra Luca Pacioli, Divina Proportione: Die Lehre vom Goldenen Schnitt, nach der

Venezianischen Ausgabe vom Jahre 1509 herausgegeben und iibersetzt. Trad. e ed.
Constantin Winterberg. Wien: Carl Graeser, 1889.
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Transcrigdo do original italiano e traducdo para o alemao.
Espanbhol:
- La Divina Proporcion. Trad. Ricardo Resta. Buenos Aires: Editorial Losada, 1942.
Traducdo argentina a partir do exemplar de 1509 da Biblioteca do Dr. Teodoro
Becu, com Prologo de Aldo Mieli.
- La Divina Proporcion. Trad. Juan Calatrava. Madrid: AKAL, 1991.

Traducdo espanhola a partir do exemplar manuscrito existente na Biblioteca
Ambrosiana de Milao.
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Luca Pacioli e a “Querela da Perspectiva”: As Classificacoes das Matematicas da
Antigiiidade Classica ao fim do Quattrocento."

Muitas foram as classificagdes das ciéncias ao longo da histéria. Até hoje, discute-
se um critério de demarcacdo que permita discernir o que deve e o que ndo deve chamar-se
ciéncia e como distingui-la quanto a sua natureza.

No mundo medieval, os ramos do conhecimento que formavam a base da educagdo
do individuo consistiam das chamadas Artes Liberales. Estas serviam para a formagao do
homem livre (lat. /iber), em contraste com as Artes Iliberales, cultivadas com fins
econdmicos.

As artes liberais podem ser divididas em dois grupos: o Trivium (ou Artes
Sermocinales ou triviales) e o Quadrivium (ou Artes Reales ou Physicae, ou ainda
quadriviales). O Trivium, que significa “cruzamento de trés caminhos”, era constituido pela
Gramatica, Retoérica e Dialética (ou Loégica), artes consideradas mais elementares. As
disciplinas matematicas Aritmética, Geometria, Astronomia e Musica compunham o
Quadrivium, que por sua vez significa “cruzamento de quatro caminhos”. As artes do
Quadrivium eram consideradas intermedidrias, sendo o objetivo final a aquisi¢do de uma
forma de conhecimento superior, através da Filosofia e da Teologia. Sdo bem conhecidos
os versos mnemonicos de circulacdo medieval, que resumem as funcdes das Artes Liberais:

Gram loquitur, Dia verba docet, Rhet verba colorat,

Mous canit, Ar numerat, Geo ponderat, Ast colit astra
(LEWIS, 1994, p. 186). "

Naturalmente, qualquer classificagdo dos ramos do saber, a despeito de sua grande
influéncia, ndo poderia ser unanimemente aceita. Fra Luca Pacioli (1445 — 1517?), no
epicentro do advento da Perspectiva Linear, defendia a inclusdo desta nas artes do
Quadrivium:

“Porém, nosso juizo, ainda que baixo e incapaz, reduzem-nas a trés ou
cinco, isto é, Aritmética, Geometria e Astronomia, excluindo-se destas a
Musica, por tantas razoes quanto as que eles ddao para excluirem das cinco
a Perspectiva, ou agregando esta as quatro, por tantas razoes quanto sao
as que agregam as nossas trés a Musica. [...] Estimo que tantos sabios ndo
devam estar errados, porém, apesar de seus dizeres, minha ignorancia ndo
cede” (PACIOLI, 1498, f.VIIIIy — Xr)."*

Em uma curiosa mescla de teimosia intelectual e humildade franciscana, as palavras
de Pacioli nos introduzem em uma disputa acerca do status da Perspectiva e da Pintura em
fins do Quattrocento, da qual participou também seu amigo Leonardo Da Vinci (1452 -
1519). Dentre varias consideragdes a serem realizadas no estudo do Renascimento, ndo ¢ de
se desprezar dois marcos, a saber, o retorno a Antigiiidade e o desenvolvimento da
Perspectiva como interpretacdo da realidade.

'8 O texto que apresentamos a seguir corresponde, com algumas alteragdes, a BERTATO & D’OTTAVIANO 2007.

7“4 Gramatica fala, a Dialética ensina as palavras, a Retorica colore as palavras, a Musica canta, a Aritmética conta,
a Geometria pesa, a Astronomia se ocupa dos astros.”

8 “Ma el nostro iudicio benche imbecille et basso sia o tre o cinque ne constringe. cioe Arithmetica. Geometria. e
astronomia excludendo la musica da dicte per tante ragioni quante loro dale .5. La prospectiua e per tante ragione quella
agiognendo ale dicte quatro per quante quelli ale dicte nostre .3. la musica. [...] pur existimo tanti saui non errare. E per
lor dicti la mia ignoranza non si suelle.”
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O objetivo deste capitulo ¢ apresentar a discussdo de Luca Pacioli sobre a relevancia da
Perspectiva como disciplina matematica. Iniciamos com uma breve histéria do Quadrivium,
sua origem, seu desenvolvimento e seu estabelecimento.

1 - Antigiiidade Classica

Denominamos por Antigiliidade Classica a civilizagdo grego-romana existente entre
os séculos VI a.C. e V d.C. Poderiamos dizer, em linhas gerais, que o mundo grego
desenvolveu um modelo de cultura e de reflexdo intelectual que foi absorvido pelos
romanos € que, consequentemente, muito influiu em caracterizagdes gerais da civilizagao
ocidental.

O classicista alemdo Werner Jaeger chega a afirmar que “por muito elevadas que
Jjulguemos as realizagoes artisticas, religiosas e politicas dos povos anteriores, a historia
daquilo que podemos com plena consciéncia chamar de cultura so com os Gregos
come¢a”."” (JAEGER, s/d , p.4). Bertrand Russel, afirma “Philosophy and science as we
know them are Greek inventions. The rise of Greek civilization which produced this
outburst of intellectual activity is one of the most spectacular events in history. Nothing like
it has ever occurred before or since” (RUSSELL, 2003, p. 20). Nao discutiremos tais
assercOes, mas elas evidenciam a importancia dada aos desenvolvimentos obtidos pelos
gregos, por consideravel numero de autores.

A seguir, faremos um breve estudo sobre alguns termos empregados pelos gregos
para designar os tipos de conhecimento relacionados com sua matematica.

1.1 - Téyvny kai émoriun (Téchne e Epistéme)

Costuma-se traduzir a palavra grega z&yvn (téchne) por “arte”, mas, dentre suas
outras acepgoes, poderiamos destacar “arte manual”, “industria”, “oficio”, “conhecimento
teorico” e “método”. Téchne denotava uma habilidade manual ou uma habilidade do
espirito, um ramo do conhecimento, uma ciéncia pratica. Eziorijun (Epistéme), por sua vez,
também poderia ser traduzida por “arte” ou ainda por ‘“habilidade”, “conhecimento”,
“saber” ou “ciéncia”. Se téchne € a ciéncia pratica, epistéme € a ciéncia teorica, o
conhecimento verdadeiro, em oposi¢io a opinido (d0&@) irrefletida (cf. PLATAO,
Republica V, 477b). Como ¢ bem sabido, ¢ dificil dar uma defini¢do precisa desses termos,
pois, a semantica depende do periodo estudado, do autor considerado e da evolugdo de seu
pensamento. Entre epistéme e téchne existe uma relacdo intima e também um contraste
fundamental, ora sdo utilizados sem distin¢do, ora com sentido diverso (cf. PARRY, 2003).

Aristoteles faz uma clara distingdo entre as epistémai e as téchnai em sua Etica a
Nicomaco, ainda que tal distincdo ndo seja sempre observada na totalidade de sua obra.
Juntamente com a @povioig (phronesis, prudéncia), a copia (sophia, sabedoria) e a voig
(nous, razdo pura), outras atividades derivadas da racionalidade da alma constituem as
chamadas virtudes intelectuais. As téchnai estdo mais proximas da experiéncia, nao
focalizam o conhecimento em si, sdo atividades sobre o que é ndo-necessario. Ocupam-se

19 “So hoch wir auch die kiinstlerische, religiose und politische Bedeutung der friiheren Vilker schiitzen mégen, beginnt
doch die Geschichte dessen, was wir als Kultur in unserem bewussten Sinne bezeichnen konnen, nicht eher als bei den
Griechen.” (JAEGER, 1973, p. 3).
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da reprodugdo de conhecimentos verificdveis empiricamente, sem a busca por explicacdes,
isto €, as téchnai estdo voltadas para a producio (zomoic, poiésis), ndo sendo em si e por si
um fim. As epistémai voltam-se para o conhecimento do universal, do necessario, do
absoluto, buscam a causa para melhor compreender e operam com a demonstragao.

Em geral, considera-se que, para os gregos, havia certa identificagdo entre ciéncia e
filosofia. Portanto, ao tratarmos da divisdo das ciéncias, na cultura helénica, tratamos
também da divisao da filosofia.

1.2 — MaeOnuariky (Mathematiké) e as origens do Quadrivium

A palavra grega pabnuare (mathémata), que costuma ser traduzida por
“matematica”, ¢ o plural de pafnua (mdathema), que poderia ser traduzida por “estudo”,
“ciéncia” ou “conhecimento”. Essas palavras estdo relacionadas com o verbo uavfava
(manthdno, “aprender”, “estudar”, “instruir-se”) e com ua@nuarikoc (mathematikds, “que
se da ao estudo”). Em Platdo, o termo mdthema ¢ empregado em um sentido muito mais
amplo, para qualquer objeto de estudo ou instrugdo. Segundo Sir Thomas Heath, “the
words pa@nuare and uabnuarikos do not appear to have been definitely appropriated to
the special meaning of mathematics and mathematicians or things mathematical until
Aristotle’s time” (HEATH, 1981, p.10).

Em um fragmento atribuido a Arquitas de Tarento (c. 428 - c. 347 a.C.), filésofo-rei
amigo de Platdo, encontra-se o emprego do termo mathémata no sentido de ciéncias

matematicas (cf. verbete ua@nua em LIDDELL, 1940):

“Let us now cite the words of Archytas the Pythagorean, whose writings are
said to be mainly authentic. In his book On Mathematics right at the
beginning of the argument he writes thus:

“The mathematicians seem to me to have arrived at true knowledge, and it
is not surprising that they rightly conceive the nature of each individual
thing; for, having reached true knowledge about the nature of the universe
as a whole, they were bound to see in its true light the nature of the parts as
well. Thus they have handed down to us clear knowledge about the speed of
the stars, and their risings and settings, and about geometry, arithmetic and
sphaeric, and, not least, about music; for these studies [ua@nuaral appear
to be sisters” (THOMAS, 1991, p. 5). %

Neste trecho do chamado Fragmento 1 (Frag. 1), Arquitas lista quatro ciéncias
(mathémata), a saber, geometria, aritmética, astronomia (esférica) e musica, configurando,
dessa maneira, o mais antigo testemunho da existéncia de um quadrivium pitag(')rico.21
Como veremos, o programa de formacdo do filésofo apresentado na Republica de Platao,
reflete a classificacio das mathémata apresentada por Arquitas. E de se notar que, nessa
obra, Socrates fale sobre a Astronomia e a Harmonia como irmas, em explicita referéncia
aos Pitagéricos (PLATAO, Republica, VII, 530d). Paul Shorey considera que o Frag. 1 é
uma copia desse trecho da Repuiblica (PLATAO, 1969).

2 Citado por Porfirio em seu comentario sobre a Harmonica de Ptolomeu (MULLACH, 1860, p. 564). Acerca da
autenticidade e formas variantes do Frag. 1, v. HUFFMAN, 1985 e para maiores detalhes sobre Arquitas e seus escritos v.
HUFFMAN, 2004.

2 Identifica-se a esférica com a astronomia (cf. HEATH, 1981, p. 11 e HUFFMAN, 2004, p. 243).
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Santo Anatdlio de Alexandria (séc. III d. C.), afirma que os Pitagéricos foram os primeiros
a empregar o termo uafnuariky (mathematiké, feminino de mathematikéds), exclusivamente
para a geometria € a aritmética:

“Why is mathematics [ puaOnuatixn) so named?

“The Peripatetics say that rhetoric and poetry and the whole of popular
music can be understood without any course of instruction, but no one can
acquire knowledge of the subjects called by the name of mathematics unless
he has first gone through a course of instruction in them; and for this
reason the study of these subjects was called mathematics. The
Pythagoreans are said to have given the special name mathematics
[uaOnuarixn] only to geometry and arithmetic, previously each had been
called by its separate name, and there was no name common to both”
(THOMAS, 1991, p. 3).

Parece razoavel que o uso de mathematiké, para designar as ci€ncias matematicas,
seja devido a escola de Pitagoras, ja que como nos relatam Porfirio (c. 234 —¢c. 305 d.C.) e
Jamblico (c. 245 - c. 325 d.C.), seus discipulos eram divididos em dois grupos: os
uabnuarikotr (mathematikor), que aprendiam uma versdo mais elaborada da doutrina, e os
axovouarixol (akousmatikoi, derivado de’axovw, “ouvir”), que eram discipulos exotéricos,
que somente podiam ouvir os ensinamentos de Pitagoras, sem vé-lo (cf. PORFIRIO, 1816,
p. 68; JAMBLICO, 1989, p. 35; MCKIRAHAN, 1994, p. 89 - 91).

Outro testemunho, um pouco mais tardio, desta classificagdo pitagorica, bem como
a existéncia de outras classificagdes das matematicas, podem ser encontrados na obra de
Proclus (412 — 485 d.C.). Citemos um trecho de seu Comentario ao Livro 1 dos Elementos
de Euclides:

“The Pythagoreans considered all mathematical sciences to be divided into
four parts: one half they marked off as concerned with quantity (mocov), the
other half with magnitude (tm\ixov), and each of these they posited as
twofold. A quantity can be considered in regard to its character by itself or
in its relation to another quantity, magnitudes as either stationary or in
motion. Arithmetic, then, studies quantity as such, music the relations
between quantities, geometry magnitude at rest, spherics magnitude
inherently moving” (PROCLUS, 1992, p. 29 - 30).

“But others, like Geminus, think that mathematics should be divided
differently [...]” (PROCLUS, 1992, p. 31).

De acordo com Proclus, o estéico Geminus (c. 10 a.C. — c. 60 d.C.) considera, em
sua divisdo das matematicas, por um lado, as ciéncias concernentes com as coisas
inteligiveis, Aritmética e Geometria e, por outro, as concernentes com as coisas sensiveis,

22 Santo Anatolio foi bispo de Laodicéia, na Siria, por volta de 283 d.C. E citado por Eusébio de Cesaréia: “Eusebius, who
had come from the city of Alexandria, ruled the parishes of Laodicea after Socrates. [...] Anatolius was appointed his
successor; one good man, as they say, following another. He also was an Alexandrian by birth. In learning and skill in
Greek philosophy, such as arithmetic and geometry, astronomy, and dialectics in general, as well as in the theory of
physics, he stood first among the ablest men of our time, and he was also at the head in rhetorical science. It is reported
that for this reason he was requested by the citizens of Alexandria to establish there a school of Aristotelian philosophy”
(EUSEBIO, 1890, p. 318, Hist. Eccl., VII, 32). A citagio apresentada encontra-se nas Definitiones de Heron de
Alexandria (c. 10 — c¢. 75 d. C.), que viveu dois séculos antes de Anatolio! Para maiores detalhes v. TANNERY, 1887 p.
177.
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Mecanica, Astronomia, Otica, Geodésia, Candnica e Logistica (cf. TANNERY, 1887, p. 38
- 52). Anatolio faz a mesma classificagao (cf. THOMAS, 1991, p. 19 e TANNERY, 1887
p. 42 -43).

1.3 - Platao

Platdo, em sua obra Politico, divide a ciéncia (epistéme) em mpaxrixny (praktiké),
que € a pratica ou ciéncia da a¢do, como a arquitetura, € yvworiky (gnostiké), que é a
ciéncia do conhecer ou tedrica, como a aritmética.”> Poderiamos considerar essa a sua
divisdo da ciéncia. Todavia, como observam alguns autores, Platdo ndo apresenta em seus
escritos uma divisao da Filosofia de forma explicita e, a partir de testemunhos mais antigos,
seu sistema pode ser dividido em trés partes: Dialética, a ciéncia da Idéia em si; Fisica, o
conhecimento da Idéia como incorporada no mundo dos fendmenos, e a Etica, ou ciéncia da
Idéia incorporada na conduta humana e na sociedade humana (TURNER, 1911; PECK,
1898; SCHWGLER, 1856, p.82-83). Para Platdo, as matemadticas compunham a
propedéutica a Filosofia.

“Ninguém desprovido de geometria pode entrar”** Diz-se que esta célebre
sentenca estava escrita no portico de entrada da Academia de Platdo. Tal exigéncia serve
para ilustrar a bem conhecida importancia dada por Platdo as matematicas, em particular a
Geometria, visto que “Deus sempre geometriza”.>> Verifica-se no curriculum de formagio
dos filésofos-governantes (Guardides), proposto por Platdo no Livro VII da Republica, o
papel fundamental das matematicas. O objetivo de seu programa era o preparo do espirito
para o cultivo da Dialética, cujo fim ¢ o conhecimento do Bem (cf. 533b-¢). Os futuros
governantes deveriam ter um conhecimento exato das matematicas, que muito acima de sua
utilidade, na guerra por exemplo, facilitariam a passagem da alma da mutabilidade a
verdade e a esséncia (cf. 525c), reavivando um 6rgao, cuja salvagdo importa mais do que
mil o6rgdos da visao (cf. 527¢).

Eis a seqiiéncia de estudos (mathemata) aos quais os Guardides, entre vinte e trinta
anos de idade, deveriam se dedicar apos dois anos de formagdo em Musica e Ginastica (II,
376¢): Aritmética (522¢)*, Geometria (526¢), Estereometria (528a), Astronomia (528¢) e
Harmonia®' (530d). Temos aqui os mesmos componentes (téchnai) do ulteriormente
chamado Quadrivium, com um acréscimo, a Estereometria. Se considerarmos que a
geometria dos solidos ja havia sido estudada pelos pitagdricos, por Democrito (c. 460 a.C.
—c. 370 a.C.) e outros, a distin¢do entre a Geometria e a Estereometria torna-se apenas uma
formalidade, para evidenciar os poucos avancos realizados, na €poca, nesta “nova ciéncia”
(cf. HEATH, 1981, p. 12). Com efeito, podemos averiguar a incorpora¢do da Estercometria
a Geometria, realizada por Platdo em sua obra Leis (VII, 817¢):

Brabry roivov cupmdoas EMOTHUAS SIIPEL THV HEV TPAKTIKNY TPOCETDY, TV 8¢ uovov yvootikiyv” [“In this way,

then, divide all science in two parts, calling the one practical, and the other purely intellectual ] (Politicus, 258¢).

2% Segundo o escritor bizantino Johannes Tzetzes (c. 1110 — ¢.1180), “IIpo t6v mpodipwv Tév avTod ypdwes vafpye
IDarwv ‘Mndeig aysoustpnros sicitm pov v oréynv’” [ “Over his front doors Plato wrote: ‘Let no one unversed in
geometry come under my roof””’] (THOMAS, 1991, p. 386 - 387). Frequentemente citada em uma versdo mais resumida:
“ayemuéTpnrog undeis Eloitm”.

B “ger Oco¢ yewuerpel” (cf. THOMAS, 1991, p. 387; PLUTARCO, Convivalium Disputationem, VIII, 2).

% Aoyioriciy (“arte do calculo™) ket apiGunricr; (“teoria dos numeros™). Cf. HEATH, 1981, p. 13.

" Platdo emprega o termo dpuovia (harmonia) em contraste com govoukh) (mousiké) como misica popular dos mestres de
lira (cf. THOMAS, 1991, p. 7).
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“Then there are, of course, still three subjects [tpia paOnuaral for the
freeborn to study. Calculations and the theory of numbers form one subject;
the measurement of length and surface and depth make a second; and the

third is true relation of the movement of the stars one to another”
(THOMAS, 1991, p. 21).

Além de corroborar com a veracidade da conclusdo sobre a Geometria como ciéncia
do plano e dos so6lidos, este trecho ¢ mais um exemplo que pode reforcar o emprego da
palavra mathémata no sentido tratado na se¢ao 1.2. Segundo Heath, a preeminéncia dada as
matematicas, no esquema educacional platonico, pode ter encorajado o habito de trata-las
por mathémata (HEATH, 1981, p. 10). Nota-se também a particularidade de tais assuntos
serem explicitamente classificados como objetos de estudo de homens livres, concordando
com a concepc¢ao de artes liberais ja mencionada.

Segundo Jaeger, foram os sofistas que incluiram as mathémata, identificadas com o
Quadrivium, na mais alta cultura grega (JAEGER, s/d, p. 341). E dificil saber de que forma
Platdo as recebeu, o que sabemos realmente ¢ que, outros j& as expuseram como
fundamentais na educago.”® Protagoras, no dialogo de Platio que recebe seus nome, expde
a educagdo proposta por outros sofistas, contra a sua baseada na arte da politica, para
formar bons cidadaos:

“For Hippocrates, if he comes to me, will not be treated as he would have
been if he had joined the classes of an ordinary sophist. The generality of
them maltreat the young, for when they have escaped from the arts [ tijyvai]
they bring them back against their will and force them into arts [tnyvai],
teaching them calculation [Aoyiouog], astronomy and geometry and music”
(PLATAO, Protagoras, 318d-e).

O classicista escocés James Adam considera este trecho como um registro do uso do
termo ““arte” (téchne) aplicado por exceléncia ao Quadrivium, no tempo de Platdo. Segundo
ele, as artes propedéuticas de Platdo, apresentadas na Republica, sdo essencialmente as
mesmas do Quadrivium medieval (ADAM, 1901, p. 220).

1.4 - Aristoteles

“Todos os homens desejam por natureza o saber”** E com essa sentenca que
Aristoteles inicia a sua Metafisica. Segundo o Estagirita, pela admiracdo teve inicio o
filosofar’ e, por esse desejo natural de saber, juntamente com o 6cio de homens livres, os
sacerdotes egipcios se admiraram com certos fendmenos celestes e da sua busca por
explicagdes nasceram as artes (féchnai) mateméticas.”’ E sobre sua autoridade (ndo

8 Cf. Hippias Major, 285b; Theaetetus, 145a-d. Sobre o contato de Platio com os pitagoricos v. CICERO,1877, p. 25,

Tusculanae Disputationes, 1, 17.

? “[avres avlpwrmor Tob €idévar opéyoviar pvoer” (Metaphysica, 1, 1, 980a, 1). Para a tradugio do grego dos trechos
citados, nos baseamos nas traducdes que constam da Bibliografia e utilizamos PERSCHBACHER, 1996 ¢ os excelentes
recursos do Word Study Tool do The Perseus Dlgztal Lzbrary (http://www.perseus.tufts.edu/).

“Ow yap 10 Oavudlev ot avpwror kai viv kal 10 mPOTOV Nplavro pilocopslv” [“Foi pela admiragdo que os
homens, assim hoje como no inicio, comegaram a filosofar”’] (Metaphysica 1, 2, 982b, 12).
3V 810 mept Alyvmrov ai pabquarikal IpGTOV TEYVal CVVESToRY, EKEL 7/0':p d(pgiﬂn oyodalev 1o TV igpéwv EOvos”

[ “Assim, em diversas partes do Egito, se originaram pela primeira vez as artes matemdticas, porque ai se consentiu que a

casta sacerdotal vivesse no écio’’] (Metaphysica, 1, 1, 981b, 23-24).
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exclusivamente) que aqueles que o chamam de o Filosofo se baseiam ao iniciar uma obra,
durante o Medievo e Renascimento.*
A divisdao do saber ou classificagdo das atividades intelectuais de Aristoteles ¢
constituida por trés grupos:™
e Poiéticas ou produtivas (momzikai, poietikai), que estudam as obras da inteligéncia
produzidas com materiais preexistentes (objetos e obras de arte): poética, retorica e
logica;
e Praticas (zpaxtikai, praktikai), que investigam a a¢do do homem em suas diversas
formas: ética, politica e economia;
e Ciéncias tedricas ou especulativas (Oswpnrixai, theoretikai), as mais elevadas, se
ocupam dos principios da existéncia e a especulacdo: matematica, fisica e ciéncia
primeira (metafisica ou teologia).*

Aristoteles estabelece uma hierarquia entre as ciéncias em que as especulativas tém
primazia35 e, como podemos ver, em sua classificagdo, a matematica ¢ uma ciéncia
especulativa’®.

1.5 Artes Liberais

O grande apreco dos gregos pelas atividades puramente intelectuais, conduziu-os a
um certo desprezo pelas atividades manuais. Esse contraste resultou em uma classificagao
do saber amplamente aceita na Antigliidade, naquelas que os romanos denominaram “artes
liberales” e “artes vulgares™’. Como observa Wiadystaw Tatarkiewicz, a distin¢do entre
elas apareceu muito cedo, tornando impossivel determinar seu autor (TATARKIEWICZ,

320 titulo de “o Filosofo™ era atribuido ao Estagirita por autores, como Tomés de Aquino (cf. Summa Theologiae, 1 q. 1,
a. 1, a. 3, a. 4 etc). Com muita freqiiéncia, encontram-se no inicio das obras de autores medievais e renascentistas citagcdes
de Aristoteles (cf. "Il Convivo” de Dante). Tal uso corrente de citagdes, particularmente em obras fabulosas e profanas,
mereceu mengdo de Miguel de Cervantes, no Prologo de seu livro Don Quijote de la Mancha: “ (...) tan llenos de
sentencias de Aristoteles, de Platon y de toda la caterva de filosofos, que admiran a los leyentes y tienen a sus autores por
hombres leidos, eruditos y elocuentes?”. Dos matematicos renascentistas citamos dois italianos e um portugués. Assim
inicia Luca Pacioli o Capitulo II de sua De Divina Proportione: “Propter admirari ceperunt philosophari. Vole Ex° D. la
proposta auctorita del Maestro de color che sanno che dal uedere hauesse initio el sapere...” (PACIOLI, 1498, f. IIlIr).
Niccolo Tartaglia, em sua traducdo dos Elementos, escreve: "Tviti gli huomini, Magnifici e Preclarissimi Auditori, (come
scriue Aristotele nel primo della Methaphisica) naturalmente desiderano di sapere” (TARTAGLIA, 1565 , f. 3r, sob o
titulo Lettione de Nicolo Tartalea Brisciano, sopra tvtta la opera di Evclide Megarense, acvtissimo mathematico). O
portugués Gaspar Nicolas escreve em seu Tratado de Pratica Darysmetica: "Todos hos homeés naturalmente ylustre
senhor desejam saber: segiido aristotiles no prymeyro da metafisyca [e]t como quer que as artes liberaes ha arismetyca
seja fundamento de todas..." (NICOLAS, 1519, Prologo). Até o inicio do século XII, o pensamento de Aristoteles era
conhecido basicamente através das obras (tradugdes, comentarios, etc.) de Boécio (480 - 524). Outros de seus tradutores
que merecem destaque sdo Guillermo de Moerberke (1215 - 1286) e Cardeal Giovanni Bessarione (1402 - 1472).

3 “dore € mhoa Swivora 1 mpaxTikn 1f momTikiy 1 Oswpnrici (...) " [ “Portanto se toda atividade intelectual é ou prdtica
ou produtiva ou especulativa...] (Metaphysica V1, 1, 1025b, 26). Curiosamente, Didgenes Laércio (c. 200 — ¢. 250) atribui
essa divisdo a Platdo (cf. DIOGENES LAERCIO, 1862, p. 87). Talvez esta tenha sido adotada na Academia no tempo de
Didgenes.

4 “dore e dv eiev pilooopiar Oswpntical, padnuaricn, pvoié, Osoloyike” [“Deve haver entdo trés filosofias
especulativas, matematica, fisica e teologia”] (Metaphysica, V1, 1, 1026a, 18-19). Ptolomeu, no inicio de seu 4/magesto,
confirma que a autoria desta subdivisao das filosofias tedricas ¢ de Aristoteles.

35 “Oewpnricar wév dov émotnuey aiperdtarar” [ “As especulativas sdo preferiveis a todas as demais ciéncias’]
(Metaphysica, V1, 1, 1026a, 23). Dentre as ciéncias especulativas a teologia ¢ a primaz.

36 “GAN éonrt ket pabnuariky Qewpnriciy” [ “mas a matematica também é especulativa’] (Metaphysica, V1, 1, 1026a, 9).
37 Também chamadas de Savavoiar ,“ illiberales” ou “sordidae”. Podemos considerar que ao homem livre, cultivador
das artes liberais, atribui-se 0 “otium” (6cio, em grego, cyolrn).
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1963 — p. 233). Podemos considerar que havia uma equivaléncia de acepgdes entre os
termos epistéme ¢ téchne dos gregos e a scientia (“ciéncia”) e ars (“arte”) dos latinos,
respectivamente (cf. LEWIS & SHORT, 1879; KRISTELLER, 1951, 498).

Galeno (c. 129 — c. 216), em sua obra Protrepticus, considera a Medicina, a
Retorica, a Musica, a Geometria, a Aritmética, a Filosofia, a Astronomia, a Literatura e a
Jurisprudéncia como ‘“‘artes veneraveis”’, em contraposicdo com as ‘“artes despreziveis”,
dependentes de trabalho manual. Galeno afirma, hesitante, que a pintura e a escultura
também poderiam ser consideradas como pertencentes a primeiro grupo (GALENO, 1930,
Protrepticus, 14).

O registro mais antigo do emprego de “artes liberales” pode ser encontrado na obra
de Cicero (106 a.C. — 43 a.C.), particularmente em De Oratore, onde contrasta as artes que
sao dignas do homem livre (“artes quae sunt libero dignae”) com as artes servis ( “artes
serviles”)(CiCERO, 1830, p. 35, De Oratore, 111, 16). Como liberais, Cicero enumera a
Geometria, a Literatura, a Poesia, a Ciéncia Natural, a Etica e a Politica, todavia, nio
fornece uma lista completa.

As artes liberales e vulgares, Séneca (4 a.C. - 65 d.C), baseado em Posidonius (c. 135
a.C. - 51 aC.), acrescenta as “artes pueriles”, destinadas a instrucdo, e as “artes
ludicrae”, destinadas a diversdo (SENECA, 1842, p. 438, Epistolae Morales, XIII, 3).
Séneca ainda inclui entre as Artes Liberais a Medicina e nega o mesmo status a Pintura e a
Escultura:

“I will not be induced to admit that painters or sculptors practise a liberal
art, or the other ministers of luxury” (SENECA, 1842, p. 436, Epistolae
Morales, XIII, 3).38

E de se notar que os romanos nio tinham a mesma admiragdo pelas mateméticas que
0s gregos, pois aqueles estavam mais interessados no cultivo da “Humanitas”’, em especial,
da Gramatica e da Retorica. Outro fato a se observar € que no latim tardio, mathematicus
era empregado em um sentido vulgar, significava adivinho, astrologo, mago (cf. STO
AGOSTINHO, De Genesi ad Litteram, 11, xvii, 37).

A organizacdo definitiva das Artes Liberais nasce da obra do enciclopedista pagio
Marciano Capella (séc. V), ainda que classificagdes semelhantes das artes tenham sido
realizadas antes. Nos dois primeiros livros de sua obra De Nuptiis Philologiae et Mercurii
et de septem Artibus liberalibus libri novem, Capella apresenta alegoricamente as sete
Artes Liberais como virgens a noiva Filologia e, nos sete livros seguintes, trata
particularmente de cada uma delas.

2. Idade Média e os “Sete Pilares da Sabedoria”>’

Como herdeiros das teorias elaboradas pelos antigos, podemos dizer que, com
relacdo a divisdo do saber, os autores medievais seguiam duas grandes tradigdes: a que
denominamos platonica divide a Filosofia em Fisica, Etica e Logica, e a que denominamos
aristotélica divide a Filosofia em Teorica, Pratica e Poiética.

38« . . . . . . . . .
“[...] non enim adducor ut in numerum liberalium artium pictores recipiam, non magis quam statuarios aut

marmorarios aut ceteros luxuriae ministros”.
% Interessante relagio pode ser feita entre as Sete Artes Liberais e os significados dos niimeros 3, 4 ¢ 7, para os cristios,
particularmente com a seguinte sentenca de Provérbios X, 1: “Sapientia aedificavit sibi domum excidit columnas septem”.
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Na De institutione arithmetica de Boécio (c. 480 — c. 524) encontramos o primeiro
registro do uso do termo “Quadrivium”, distinguindo a Aritmética, a Geometria, a Musica
e a Astronomia, como indispensdveis para a aquisicdo do saber (“sapere”), que € ao
mesmo tempo um conhecimento intelectual e pratico:

“Se o investigador carece dessas quatro partes, ndo podera encontrar o
que é verdadeiro, e sem essa especulagdo da verdade nada pode ser
retamente sabido [...] Este, pois é o Quadrivium” (BOECIO, 1867, p.9, De
institutione arithmetica, 1, 1).40

Foi Cassiodoro (c. 485 — c. 585), discipulo e amigo de Boécio, quem incorporou as
Artes Liberais nos estudos dos monges, nas obras Institutiones divinarum et saecularum
litterarum e De artibus ac disciplinis liberalium litterarum. Santo Isidoro de Sevilha (560 -
636) definiu-as, em suas Etymologiae,”' da seguinte maneira:

“Sete disciplinas compoem as Artes Liberais. A primeira ¢ a Gramatica, o
conhecimento da lingua. A segunda é a Retorica, que pelo brilho e
abunddncia de sua elogiiéncia é considerada necessaria sobretudo nas
questoes civis. A terceira é a Dialética, conhecida também como Ldgica,
que separa nas disputas mais sutis o verdadeiro do falso. A quarta é a
Aritmética, que contém as relagoes dos numeros e sua divisdo. A quinta é a
Musica, que consiste na arte do poema e do canto. A sexta é a Geometria,
que compreende as medidas e dimensoes da terra. A sétima é a Astronomia,
que contém as leis dos astros” (ISIDORO, Etymologiae, 1, 2).*

Isidoro afirma que, segundo alguns autores, pode ser considerado ars aquilo que
consiste das regras e dos preceitos de uma arte® e disciplina uma ciéncia completa®®.
Também atribui a Platdo e Aristoteles a seguinte distingdo: tem-se ars quando se trata de
algo verossimil ou opinavel e disciplina, quando algo ¢ discutido com argumentagdes
verdadeiras sobre coisas que ndo podem se comportar de outra maneira. Tais defini¢des sao
encontradas nas obras de Cassiodoro, com referéncias a outros autores como Santo
Agostinho e Capella (cf. CASSIODORO, Institutiones, 11, 2, 17; 11, 3, 20).

Hugo de Sao Vitor (1096 - 1141) também retoma tais defini¢des em sua obra
intitulada Didascalicon (cf. HUGO DE SAO VITOR, Didascalicon, I, 1). Sua inovagao
reside no fato de acrescentar a Filosofia algumas artes vulgares, por ele denominadas
Mecanicas (mechanicae). Eis sua divisdo da Filosofia e suas subdivisdes:*’

e Teorica (Theorica): Teologia, Matematica e Fisica;
e Pratica (Practica): Solitaria (Etica), Privada (Economica) e Publica (Politica);

“Quibus quattuor partibus si careat inquisitor, verum invenire non possit, ac sine hac quidem speculatione veritatis

nulli recte sapiendum est [...] Hoc igitur illud quadrivium est”.

*1 Para um estudo sobre a Historia da Matematica contida nas Etymologiae v. NOBRE, 2005.

2 “Disciplinae liberalium artium septem sunt. Prima grammatica, id est loquendi peritia. Secunda rhetorica, quae
propter nitorem et copiam eloquentiae suae maxime in civibibus quaestionibus necessaria existimatur. Tertia dialectica
cognomento logica, quae disputationibus subtilissimis vera secernit a falsis. Quarta arithmetica, quae continet
numerorum causas et divisiones. Quinta musica, quae in carminibus cantibusque consistit. Sexta geometrica, quae
mensuras terrae dimensionesque conplectitur. Septima astronomia, quae continet legem astrorum”.

B “frs vero dicta est, quod artis praeceptis regulisque consistat” (ISIDORO, Etymologiae 1, 1, 2).

4 “quia discitur plena” (ISIDORO, Etymologiae T, 1, 1).

4 “Philosophia divitur in theoricam, practicam, mechanicam, logicam”. (Didascalicon, 11, 1).
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e Mecanica (Mechanica): Lanificium (Manufatura de 13), Armatura (Fabrica¢dao de
armas), Navegacao, Agricultura, Caca, Medicina e Theatrica (Ciéncia do Teatro);
o Logica (Logica): Gramatica e Ratione disserendi (Teoria da Argumentagao).

O que Hugo denomina Matemadtica ¢ exatamente o Quadrivium e as artes do
Trivium estdo nas subdivisdes da Logica. Afirma que as Artes Liberais sdo como
instrumentos 6timos pelos quais ao espirito € preparada a via para o pleno conhecimento da
verdade filosofica e que, em tempos antigos, ninguém seria digno de se chamar Mestre se
ndo conseguisse mostrar o conhecimento dessas sete ciéncias.*®

Nao discutiremos aqui, mas merecem aten¢do o desenvolvimento curricular das
escolas medievais, das universidades nascentes € o contributo feito pelos arabes para o
estabelecimento ou novas interpretagdes do Quadrivium.

Influenciados pela interpretacao arabe da classificacao aristotélica do conhecimento,
a partir do século XII, alguns autores europeus, comecaram a aceitar as artes mecanicas
como aplicacdes das teoricas (cf. WHITNEY, 1990, p. 131).

3. Perspectivas

Estabeleceu-se uma tradi¢ao historiografica de que a “Perspectiva Linear” foi
desenvolvida em Florenca no inicio do Quattrocento por Filippo Brunelleschi (1377 -
1446).*” A partir do fim dos anos 50, do século passado, os historiadores da arte propdem
novas hipoteses sobre a existéncia de uma perspectiva antiga assentada sobre principios
redescobertos no Renascimento. Destas, destacamos a chamada “Hipotese de Oxford”
(L 'Hypothese d’Oxford) de Dominique Raynaud, que defende que a invengdo da
perspectiva ocorreu no século XIII, fundamentada pelos filosofos de Oxford, como Roger
Bacon (1214 - 1292) e John Peckham (m. 1292) (RAYNAUD, 1998).

E possivel distinguir, em textos medievais e renascentistas, diversas concepgdes da
Perspectiva: a perspectiva naturalis, como “Ciéncia da Visio” (Otica), a perspectiva
artificialis ou prospectiva pingendi, como “Técnica de Representacdo”, a perspectiva
pratica, como “Técnica de medi¢do” e a perspectiva aedificandi, voltada para as aplicagdes
arquitetonicas (CAMEROTA, 2006, p. 8). Da mesma maneira que os demais termos ja
analisados, podemos encontrar em um mesmo autor acepgoes distintas para a Perspectiva.

Desenvolveu-se, em Florenga, uma transformac¢do da concepcdo de arte. Os
principais envolvidos sdo Filippo Brunelleschi, Donatello (1386 - 1466) e Masaccio (1401 -
1428) e Leon Battista Alberti (1404 -1472). Alberti escreveu tratados de Pintura,
Arquitetura e Escultura e foi o responsavel pela teorizagdo da Perspectiva, particularmente
através de sua obra De Pictura. Nessas obras enuncia principios e descreve os processos
dos projetos para as obras de arte.

Segundo Giulio Carlo Argan, o pensamento dos Humanistas modificou
profundamente as concepgdes do espago e do tempo:

% “Suntenim quase optima quaedam instrumenta et rudimenta quibus via paratur animo ad plenam philosophicae
veritatis notitiam [...] Nemo tunc temporis nomine magistri dignus videbatur, qui non harum septem scientiam profiteri
posset” (Didascalion, 111, 3).

47 Tal tradigo tem suas raizes nas biografias de Brunelleschi escrita por Antonio di Tuccio Manetti (1423 - 1497) e por
Giorgio Vasari (1511 - 1574) e confirmada por Erwin Panofsky em seu célebre ensaio “Die Perspektive als ‘symbolische
Form’” (1924).
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“A forma ou a representacdo segundo a razdo do espaco é a Perspectiva;
a forma ou a representagdo segundo a razdo da sucessdo dos eventos ¢ a
Historia. Uma vez que essa ordem ndo esta nas coisas, mas é imposta das
coisas pela razdo humana que as pensa, ndo hd diferen¢a entre a
construgdo e a representacdo do espaco e do tempo. A Perspectiva da o
verdadeiro espaco, isto ¢, uma realidade da qual é eliminado tudo o que é
casual, irrelevante ou contraditorio; a Historia da o verdadeiro tempo,

isto é, uma sucessdo de fatos da qual é eliminado o que é ocasional,
insignificante, irracional” (ARGAN, 2003, p. 131-132).

O sistema perspéctico do Quattrocento ¢ a redugdo a unidade de todos os modos de
visdo possiveis: o ponto de localizacdo ideal ¢ o frontal, isto é, aquele que pde como
contrapostos, mas paralelos, o sujeito e o objeto. Considerando que a Perspectiva construia
racionalmente a representacdo da realidade natural, podemos afirmar que inaugurava, além
de uma nova fase artistica, uma fase em que a realidade tornava-se compreendida em
termos matematicos.

Na classificagdo humanista das disciplinas, a Perspectiva, como ciéncia da visao,
ainda era uma disciplina filoséfica subalterna as artes do Quadrivium. Na universidade
européia do século XV, a Perspectiva era geralmente classificada como um caso de
Geometria Pratica.

A posi¢ao subalterna da Perspectiva comegou a ser reconsiderada a partir do século
XII. Domingo Gundisalvo (c. 1100 - 1181), em sua obra De Divisione Philosophiae (c.
1150), considera a Filosofia dividida em scientize ¢ a Filosofia Pratica além da Etica,
Politica e Economia, da tradicdo aristotélica, inclui as disciplinas praticas que estdo
relacionadas com a Matematica. Nesta, inclui também a Perspectiva (WHITNEY, 1990, p.
133).

Domenico da Chivasso (c. 1350) também propde sua inclusdo entre as artes do
Quadrivium.*® Outros que defendiam esta posigio foram Michele Savonarola (c. 1385 -
1468), Marsilio Ficino (1433 - 1499), Girolamo Savonarola (1455 - 1498), Luca Pacioli e
Leonardo Da Vinci (1452 - 1519). Denominaremos o debate sobre a inclusdo da
Perspectiva nas Artes do Quadrivium de “Querela da Perspectiva”.

4. Matematica e Perspectiva segundo Luca Pacioli

Em sua obra De Divina Proportione, publicada em 1509, Pacioli explica que o
vocabulo uafnuarixog, deriva do grego e que, em seu idioma, equivale a “disciplinavel”
(“discipinabile”). Considera que as ciéncias e disciplinas matematicas (“scientie e
discipline”) sdo, para seu proposito, Aritmética, Geometria, Astrologia (ou Astronomia),
Musica, Perspectiva, Arquitetura, Cosmografia e qualquer outra dependente destas
(PACIOLI, 1498, De Divina Proportione, 111, f. 9r-v). Como podemos ver, esta lista ¢
muito mais ampla que o Quadrivium, considerando também as disciplinas subalternas. Para
ele, as ciéncias matematicas sao o fundamento e escada para se chegar ao conhecimento de
qualquer outra ciéncia, pois, estdo no primeiro grau de certeza.*’ Sem seu conhecimento, ¢

B “Est sciendum quaod quinque su[njt scientiae mathematicae, scilicet arismetrica, geometria, musica, astrologia et
perspectiva”’ (Quaestiones super perspectivam, q. 1, f. 44r -v).

¥ “Concio sia che ditte mathematici sieno fondamento e scala de peruenire ala notitia de ciascuna altra scientia : per
esser loro nel primo grado dela certezza affermandolo el philosopho cosi dicendo mathematice enim scientie sunt in
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impossivel entender bem qualquer outra ciéncia, pois, tudo o que estd distribuido no
universo inferior e superior, reduz-se necessariamente ao nimero, peso ¢ medida.

Tanto no Capitulo II da De Divina Proportione quanto na Epistola a Guidobaldo da

Montefeltro (4lo Illu™. Principe Gui.Baldo. Duca de Urbino. Epistola), que faz parte da
Summa, Pacioli afirma que as disciplinas matematicas sdo aplicadas nas seguintes areas: 1)
Astrologia; 2) Arquitetura; 3) Perspectiva; 4) Escultura; 5) Musica; 6) Cosmografia; 7)
Comércio; 8) Arte Militar; 9) Gramatica; 10) Retorica; 11) Poesia; 12) Dialética; 13)
Filosofia; 14) Medicina; 15) Direito Civil e Canonico e 16) Teologia (cf. PACIOLI, 1494, f.
2r; PACIOLI, 1498, f. 4r-9r).50 Torna-se clara a preocupagdo com a aplicabilidade da
Matematica e a superioridade desta com relagdo as demais, pois, segundo ele, somente as
ciéncias e disciplinas matematicas podem ser chamadas certezas (De Divina Proportione, 1, {.
3v), sendo as demais apenas opinioes.
Pacioli divide as ciéncias e disciplinas matematicas em Pratica e Especulativa. A Algebra,
denominada por ele Pratica Speculativa, ¢ um caso de Pratica de Aritmética e de
Geometria. A Arte Maior ¢ a Algebra e a Arte Menor é a Pratica Negotiaria (Pratica
Comercial).”!

Em sua obra Summa, na Distinctio Octava dedicada a questdes de Geometria,
Pacioli trata de uma questao pertinente a Perspectiva, onde afirma que esta ¢ uma disciplina
subalterna a Geometria e a Aritmética:

“Saiba que esta questdo é de Perspectiva, mas como esta ciéncia é subalterna a
Geometria e Aritmética, a resolveremos” (PACIOLI, 1494, Summa, Distinctio
octava, Cap. 1L, f. 65r).>

E na De Divina Proportione que Luca Pacioli apresenta explicitamente suas
concepgoes misticas acerca da Razao Aurea ou “Divina Propor¢ao”. Também ¢é nessa obra
que introduz sua posicao acerca da “Querela da Perspectiva”.

4.2 O Quadrivium e a “Querela da Perspectiva”

Como ja dissemos, Pacioli defende a elevacdo da Perspectiva ao mesmo status das
artes do Quadrivium. Dentre os argumentos que apresenta em defesa da Perspectiva,
podemos destacar a exaltagdo da visao:

“E dentre nossos sentidos, os sabios concluem que a visdo é a mais nobre.
Dai, que vulgarmente se diga, ndo sem fundamento, que o olho é a primeira

primo gradu certitudinis & naturales sequuntur eas. Sonno como e dicto le scientie e mathematici discipline nel primo
grado dela certezza e loro sequitano tutte le naturali : e senza lor notitia fia impossibile alchunaltra bene intendere”
(Divina Proportione, 11, f. 5r). V. Nota 44 da tradug@o.

% A mesma estrutura de argumentagfio ¢ encontrada nos discursos de Niccold Tartaglia (Lettione de Nicolo Tartalea
Brisciano, sopra tutta la opera di Evclide Megarense, acvtissimo mathematico) que se encontram no inicio de sua
tradugdo dos Elementos, além de referéncias ao frade.

U “Non mi pare ormai piu douer diferire la plar|te maxime necessaria ala pratica de arithmetica e anche de geometria
detta dal vulgo comunemente. Arte magiore ouer. La regola de la cosa ouer. Algebra. E almucabala secédo noi detta
pratica speculativa. Per che in lei piu alte cose che in larte minore ouer pratica negotiaria si cétiene” (PACIOLI,
Summa, f. 111v).

52 “Sapi che questa domanda é de perspectiva, ma perché questa scientia é subaltternata a geometria e aritmetrica si la
solveremo”.
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porta pela qual o intelecto entende e gosta” (PACIOLI, De Divina

Proportione, f. 4r).>

Pacioli chama a visdo de “primeira porta pela qual o intelecto entende e gosta”.>”
Semelhante argumentacdo ¢ apresentada por Leonardo Da Vinci, em seu “Paragone”,
onde afirma que o olho, “que se diz janela da alma”, € a principal via por onde se pode
considerar as infinitas obras da natureza.’® Para Pacioli e Leonardo, a visdo ¢ o principio do
conhecimento, pois “nada ha no intelecto que ndo passe primeiro pelos sentidos”, € o
primeiro dos sentidos ¢ a visdo. Para Leonardo, ¢ o olho que abraca toda a beleza do
mundo, o olho ¢ o “Principe das matematicas”. Para ambos, ndo havia sentido em

considerar a Musica como disciplina matematica e ignorar a Perspectiva.

O Capitulo I da De Divina Proportione apresenta ao leitor uma descricdo do
ambiente da corte de Mildo, na época de Ludovico Sforza.’” Neste Capitulo, Pacioli
relembra o “scientifico duello”, um debate ocorrido em 9 de fevereiro de 1498, com a
participacao de ilustres individuos do periodo, dentre os quais, destaca-se Leonardo Da
Vinci. Pacioli lhe dedica grandes elogios e afirma que este ja havia concluido “o digno livro
de Pintura e dos movimentos humanos”.”®

E importante observar que o “scientifico duello” de Pacioli e o “Paragone” de
Leonardo parecem se complementar. Nota-se diversas similaridades e podemos supor que a
corte de Mildo tenha sido palco de uma série de debates sobre qual das ciéncias ou artes
seria a mais importante. Infelizmente, apesar da razoavel riqueza de detalhes dos capitulos
iniciais de De Divina Proportione, desconhecemos a existéncia de algum texto onde Pacioli
apresente argumentacdes mais amplas e elaboradas sobre a “Querela da Perspectiva”, como
as realizadas por Leonardo acerca da “Disputa das Artes”.

Monica Azzolini, em dois recentes trabalhos (AZZOLINI 2004 e 2005), faz uma
interessante analise da dindmica do patronato cientifico no Renascimento e das mudancas
sociais e econdmicas dos envolvidos, a partir do “scientifico duello” e do “Paragone”.
Segundo ela, “by participating in the duel, Leonardo and Pacioli challenged the traditional
hierarchy of disciplines and, at the same time, the social, economical and intellectual status
that indissolubly came with it” (AZZOLINI, 2004, p. 128). Apesar da grande relevancia de
sua abordagem, tais discussdes fogem do escopo deste texto, por isso recomendamos
fortemente a leitura de seus artigos para uma maior compreensdo da “Querela da
Perspectiva”.

“Oue ndo me leia quem ndo for matemdtico”.” Tal asser¢do, semelhante a
inscricdo do poértico da Academia de Platdo, evidencia o papel da Matemética na obra de

33 “E deli nostri sensi per li sauii el uedere piu nobile se conclude. Onde non immeritamente anchor de uulgari fia detto
lochio esser la prima porta per la qual lo intellecto intende e gusta”.

% V. Nota 37 da traducdo.

55 Denomina-se Paragone a seqiiéncia de disputas polémicas entre a Pintura e algumas das demais artes que se encontra
nas edigdes do Trattato della Pittura de Leonardo.

56 «Ltocchio, che si dice finestra del'anima e la principal via donde il comune senso po piii coppiosa e magnificamente
considerare le infinite opere de natura e l'orecchio ¢ il secondo il quale si fa nobbile per le cose raconte le quali ha
veduto l'occhio. Se uoi istoriograffi, o poeti o, altri matematici, non havestiue con l'occhio visto le cose male le potresti
uoi rifferire per le scritture (...)” (LEONARDO DA VINCI, Trattato della Pittura, 15, Codex Urbinas Latinus 1270, f.
8r).

7 Trata-se da carta-dedicatoria ao duque intitulada “Excellentissimo Principi Ludovico Mariae Sforciae Anglo
Mediolanensium Duci, Pacis et Belli Ornamento, Fratris Lucae Pacioli ex Burgo Sancti Sepulchri Ordinis Minorum,
Sacrae Theologiae Professoris, De Divina Proportione Epistola”.

58 V. Nota 20 da tradugio.

9 “N& mi leggha chi non é matematicho nelli mia pricipi” (LEONARDO DA VINCI, 1883, p. 11, W. 19118v).
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Leonardo Da Vinci. Para ele, “nenhuma investiga¢ao humana pode chamar-se verdadeira
ciéncia se ndo passa através de demonstracdes matematicas”.*® Para Leonardo, a Pintura é
verdadeira “scientia” e, fundamenta-se sobre bases matematicas.

Podemos perceber uma mudanga no pensamento de Leonardo acerca da Perspectiva.
Ora a Perspectiva ¢ “filha da Pintura”, ora ¢ sua “rédea e leme”. Em outro lugar afirma que
“a Pinétlura ¢ baseada na Perspectiva, que nada mais é que um conhecimento minucioso do
olho”.

Apesar de inimeros autores, debates e posicionamentos ao longo da Historia, acerca
da classificagdo das matematicas e da ciéncia, o Quadrivium em suas diversas acepgoes €
interpretacdes, exerce um papel fundamental nesta discussdo e no pensamento
contemporaneo.

Procuramos evidenciar a origem pitagorica do Quadrivium, sua assimilagdo no
pensamento platonico e neoplatonico, para contextualizar a discussdo que se fortalece no
Renascimento, especialmente nas obras de Luca Pacioli e Leonardo Da Vinci.

Acreditamos que a teorizagdo da Perspectiva teve amplas repercussoes no
pensamento cientifico, permitindo o desenvolvimento da Geometria Projetiva e
apresentando uma nova concepcao de espago, necessaria para o desenvolvimento da ciéncia
moderna.

A posicdo de Pacioli, Leonardo da Vinci e outros, acerca da Matematica e da
Perspectiva pode ser considerada precursora da concepcdo sumarizada por Galileu: “La
matematica e l'alfabeto nel quale Dio ha scritto l'universo”.

80 “Nissuna humana inuestigatione si po dimandare uera scientia se essa né passa per le matematiche dimostrationi”
(LEONARDO DA VINCI, Trattato della Pittura, 1, Codex Urbinas Latinus 1270, . 1v).

U “La pittura é fondata sulla prospettiva: non é altro che sapere bene figurare lo vfitio dell'ochio” (LEONARDO DA
VINCI, 1883, v.I, p. 29, A. 31).
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Apresentaciao da Traducio, Notas e Comentarios.

Esta ¢ a primeira tradugdo diretamente do texto paciolano para o portugués da De
Divina Proportione ¢ a segunda tradugo feita a partir do Cédice Ambrosiano.*®

Traduzir a obra de Pacioli ndo ¢ tarefa facil, pois este utiliza de um dialeto quase
exclusivo, em um estilo que parece reproduzir suas ligdes orais, pleno de reminiscéncias
pessoais, pleonasmos, concordancias erroneas, prolepses e os caracteristicos superlativos do
italiano.

Se frade Luca era reputado como grande matematico, tal ndo era sua fama com
relacdo ao uso do vernéaculo. O poeta e matematico Bernardino Baldi (1553 - 1617) dedica
um bom trecho da biografia de Pacioli na critica de seu idioma:

“Scrisse frate Luca nela sua lingua materna, come si disse,
accioché da’ mercatanti et artefeci l'opera sua potesse essere
studiata et intesa, nondimeno poco felicemente gli successe poiché il
suo dire e di maniera barbaro, irregolato, rozo et infelice che rende
nausea a quelli che leggono le cose sue, e certo che sotto cotanta
sordidezza di parole non vi fossero considerationi cosi belle et utili,
non sarebbe quell’opera degna de la luce, laonde veramente si puo
dire che chi studia I’opera sua raccolga le gemme da I’'immonditie
come gia disse Virgilio al proposito d’Ennio. Mescola egli le frasi
latine con le volgari, e stoppia e ['une e [’altre; l’'idioma poi benché
per lo piu sia materno Borghese, che per se stesso e brutto et odioso,
e mescolato di Venetiano e di tutte le lingue italiane peggiori. La
cagione di cio credo che sia da recarsi al non haver egli giamai
dato opera a le belle lettere latine e volgari, ma sempre essere stato
immerso ne le specolationi matematiche, onde non é maraviglia che
non s’acquistino quell’arti a le quali altri non attende. Parte de la
colpa devesi anco a quel secolo, nel quale se bene la lingua latina
era appresso i buoni molto affinata, la volgare se ne stava poco
meno che nascosta nel fango” (BALDI, 2007).

Como nossa traducdo ¢ feita em uma perspectiva quase literal, esperamos que sejam
perdoados os nossos barbarismos, cometidos na tentativa de preservar ao maximo todo o
estilo do autor e de simular a sensacdo de estranheza de quem 1€ o original. Pela auséncia
de pontuacdo bem empregada por Pacioli, a traducdo sofre pela presenga de enormes
paragrafos e sentengas. Quando a tradugdo literal origina menor clareza, optamos por uma
maior liberdade, contudo, preservamos na maioria dos casos, os modos, os tempos e
aspectos verbais empregados no original.

A tradugdo ¢ feita a partir de PACIOLI, 1498, cotejada com PACIOLI, 1509. Estas
sdo referidas no texto como “manuscrito” e “versdo impressa”, respectivamente. Trechos
que ndo se encontram em alguma das versdes sdo destacados entre chaves (“{” e “}”) e
palavras da traducdo que ndo constam do original ente colchetes (“[” e “]”).

62 A primeira é a tradugdo espanhola (PACIOLI, 1991).
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As notas de rodapé sdo reservadas para notas relativas a traducdo, aos termos
originais € as obras mencionadas por Pacioli. Tais notas sdo numeradas utilizando-se
algarismos romanos.

As notas de comentarios sdo numeradas utilizando-se algarismos indo-arabicos e
encontram-se ao final da tradug¢@o. Em tais notas constam notas elucidativas e comentarios
propriamente ditos.

O texto de Pacioli fala por si mesmo, superando nossas capacidades o niumero de

comentarios que poderiam ser feitos a essa obra. Que nosso trabalho seja uma humilde
homenagem a Fra Luca de Borgo Sansepolcro, matematico e franciscano. Pax et Bonum!
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CAPITULO I

EXCELLENTISSIMO PRINCIPI LUDOVICO MARIAE SFORCIAE ANGLO
MEDIOLANENSIUM Ducl, PACIS ET BELLI ORNAMENTO, FRATRIS LUCAE
PACIOLI EX BURGO SANCTI SEPULCHRI ORDINIS MINORUM, SACRAE
THEOLOGIAE PROFESSORIS, DE DIVINA PROPORTIONE EPISTOLA.!

orrendo, oh Excelso Duque,! o ano de nossa
Salvacao de 1498, no dia 9 de fevereiro, na
inexpugnavel fortaleza de vossa inclita
cidade de Mildo, dignissimo lugar de vossa
acostumada residéncia, fui constituido com
vossa presenca em louvavel e cientifico
duelo, com o concurso de toda sorte de
celebérrimos sabios, tanto religiosos como
leigos, dos quais assiduamente abunda a
vossa magnifica corte. Destes, ademais das
Reverendissimas Senhorias dos bispos, protonotarios e abades,
estiveram presentes, de nossa sagrada e serafica Ordem, o Reverendo
Padre e sublime te6logo Mestre Gometio,>2 com o dignissimo pregador
da Sagrada Escritura frei Domenico, de sobrenome Ponzone? o
Reverendissimo Padre Francesco Busti, atualmente regente deputado
em nosso!! digno convento de Mildo* e, dentre os leigos, primeiro meu
particular protetor, o Ilustre Senhor Galeazzo Sforza VL o Senhor
[Galeazzo da] San Severino,® valorosissimo general de Vossa Ducal
Alteza,!V capitdo nas armas, hoje a ninguém inferior e solerte seguidor
de nossa disciplina.

Estiveram também, de mui preclaras poténcias, egrégios
oradores de Medicina e Astronomia; o indagador das coisas superiores
e intérprete das coisas futuras, Ambrogio Rosa® acutissimo
investigador de Serapido” e Avicena, o doutissimo Alvise Marliano,’
que cura todos os males, e o perspicaz Gabriel Pirovano,0 estudioso
de todos os campos da Medicina. E Nicolau Cusano,!! pelos presentes
muito admirado e venerado em todas as premissas, com o peritissimo

I “Ao Excelentissimo Principe Ludovico Maria Sforza, Duque de Mildo, Ornamento da paz e da guerra,
Epistola sobre a Divina Proporcdo, do Frade Luca Pacioli de Borgo San Sepolcro, da Ordem dos
Menores, professor da Sagrada Teologia”.

I No manuscrito: “Vosso”.

II'No manuscrito: “.S. Galeazo sf. V. S. seuerino”. Na versao impressa: “Illustre .S. Galeagco Sfor.
VI. S. Seuerino”.

IV No original “V. D. celsi.” ou “Vostra Ducale celsitudine”. A traducao literal seria “Vossa Ducal
Excelsitude”. Preferimos o termo “Alteza” que é o equivalente mais usual em portugués nessa
forma de tratamento.

F. Dominicus Ponzon.

M. Franciscus Busti

1. D. Galeacius sf- V.SS.

Ambrosius Rosatus.
Aluisius marlianus
Gabriel pirouanus

Nicolaus cusanus

peso e altura do cavalo



Andreas nouariensis

Leonardus Vincius
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Franciscus.sf.
Phydias
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Templum gratias

Apelles
Miro
Policretus

lacobus andreas Ferarien.

Victruuius architect.

Aurea Verba Ducis

das mesmas profissdes, Andrea Novarese.l? E outros mui eximios e
expertos doutores utriusque iuris,Y bem como, conselheiros, secretarios
e chanceleres de vossa honoravel magistratura e em companhia dos
perspicazes arquitetos, engenheiros e assiduos inventores de coisas
novas. Destes, nosso compatriota florentino Leonardo Da Vinci,'3 cujo
nome é reconhecido em todas as suas obras de escultura, fundicao e
pintura. Assim como a admirédvel e estupenda estatua eqtiestre, cuja
altura da cabeca até o plano da terra é de 12 bragas, isto é, 374/5 da
presente linha ab V! e toda a sua massa é de cerca de 200000 libras, de
doze oncas comuns cada libra, dedicada a sua felicissima e invicta
memoria paterna,!* obra que nada tem a invejar das de Fidias e
Praxiteles em Monte Cavallo,’® ou também o formoso simulacro do
ardente desejo de nossa Salvagdo no digno lugar de corporal e
espiritual consolagao, o templo das Gragas,'® pintado por suas maos,
ante o qual Apeles,17” Mirén,® Policletol® e demais devem hoje
claramente se render. E ndo satisfeito com isso, havendo ja terminado
com toda diligéncia o digno livro de pintura e movimentos humanos,?°
empenha-se em conduzir ao devido fim, com todo estudo, sua
inestimavel obra do movimento local, das percussdes e pesos e de
todas as forcas, isto é, dos pesos acidentais. Esteve também Giacomo
Andrea da Ferrara,?! por v6s querido como um irmao, acurado seguidor
das obras de Vitruvius,?? sem menoscabo de sua singular aptidao
militar.

Vossa Alteza, com 4ureas e melifluas palavras, disse entdo que
era digno de toda consideracdo de Deus e do mundo, aquele que,
dotado de alguma virtude, voluntariamente a comunica aos
demais, sendo para o préximo, fonte de caridade, e de louvor e
honra para si mesmo, conforme o sagrado ditado: quod ne sine
figmento didici et sine invidia libenter communico.V! Tao firmemente
retive o sentido destas suavissimas palavras em minha mente, que
jamais se gravou em marmore, inscricdo mais resistente. Ainda que
antes, quase pela natureza, fosse a mim inato praticar com todos de
forma semelhante, sobretudo com relagdo as faculdades que ao
Altissimo, por Sua benignidade, agradou dotar-me, isto é, as
necessarias ciéncias e dignissimas disciplinas matematicas, ndo
obstante, fatigado pelos laboriosos afas, diurnos e noturnos, tanto
corporais quanto espirituais (o que é sabido por quem haja

V “em ambos os direitos”, isto €, Doutores em Direito Civil e Direito Canénico.

VI Em ambas as versdes hd uma linha junto ao texto com a medida indicada. No fac-simile do
manuscrito mede cerca de 20 cm e a altura do cavalo é indicada como sendo “36 vezes a
presente linha ab”.

VIL “Aquilo que aprendi sem fingimento, sem inveja reparto com muito gosto”. Variacdo do texto
latino do livro biblico da Sabedoria 7, 13: “quam sine fictione didici et sine invidia communico et
honestatem illius non abscondo”.



examinado com diligéncia nossa grande obra sobre semelhantes
disciplinas e faculdades, consagrada ao magnanimo duque de
Urbino Guido Ubaldo, afim de Vossa Alteza, juntamente com as
outras que se incluem em sua quinta secdo),?® ja me havia posto
com os demais, em lugar aberto ao sol, a recontar os anos. Porém,
grandemente excitado com aquelas palavras, retomei alento na
encosta deserta?* para compor uma outra obra de ciéncias e
disciplinas matematicas, para sumo gosto e deleite de Vossa Alteza
e utilidade de vossos reverentes suditos. Servira para a honra e
perfeito ornamento, ao dispor em vossa dignissima biblioteca,
repleta de inumeraveis volumes de todas as faculdades e doutrinas,
este breve compéndio e utilissimo tratado, chamado De divina
proportione.Vll E este tratado, com todas as formas materiais dos
corpos que nele se encontram, ndo menor admiracdo causara aos
que aquela biblioteca visitarem, do que todos os outros volumes
com seus excelentes contetidos, por haverem sido ocultas as ditas
formas aos viventes até hoje. Neste livro, trataremos de coisas
elevadas e sublimes que sdo, verdadeiramente, teste e copela?> de
todas as excelentes ciéncias e disciplinas e das quais derivam todas as
outras especulativas operagdes, cientificas, praticas e mecanicas. Sem
cujo conhecimento e pressuposto ndo é possivel, como se demonstra,
entender bem nem executar nenhuma das coisas humanas. E por isso,
Vossa Ducal Alteza, com avisada inteligéncia, exortara seus familiares
e outros reverentes suditos a que discorram sobre a obra com deleite e
sumo prazer e com utilissimo fruto, pois ndo sao fabulas senis nem
outros ridiculos e falsos gracejos, nem tampouco mend4cias e incriveis
invencOes poéticas, que enganam nossos ouvidos.26 E, ainda que as
coisas falsas, segundo o Filosofo,?” sejam tteis pelo conhecimento das
verdadeiras que as seguem, como do reverso ao direito e a cada coisa o
seu oposto, as coisas verdadeiras nos serdo ainda mais duteis e
proficuas, porque estas ndo provéem o ndo-verdadeiro.?8 Porém dentre
as verdades, como afirmam Aristételes e Averrdis, 29 nossas
matematicas sdo as mais verdadeiras e estdo no primeiro grau de
certeza e a estas seguem todas as demais ciéncias naturais.3°

Baste isso como introducdo aos argumentos que daqui se
seguem.3! {Porém, parece claro que as outras ciéncias, Excelso Duque,
sdo opinides e somente aquelas devem chamar-se certezas, visto que
dentre os médicos Avicena,3? Galeno® e Hipdcrates3* e os demais,
acontece que uns dizem que a vida do homem esta no coragao, outros
que estd no cérebro e outros no sangue, aduzindo razdes e argumentos
para sua corroboracdo. Assim, ndo é bom deixar as coisas certas pelas

VI “Sobre a Divina Proporgdo”.

Guido Vbaldus.Dux Vrbini

Ducalis Bibliotheca copiosa

Phylosophus AR.

AR.
Auerois



Aristoteles phs.

Sacerdotes egyptii

duvidosas, que sdo chamadas vas pelos sabios, dai o verso: Non dent
certa pro vanis relinqui™}.X

Sempre com humildade e devida reveréncia a Vossa Ducal
Alteza, a quem me recomendo continuamente. Quae felicissime ad vota
valeat X!

CAPITULO II

REVERENDI. P. M. LUCAE PAcIOLI DE BURGO, S. S. ORDINIS
MINORUM, ET SACRAE THEOLOGIAE PROFESSORIS IN COMPENDIUM DE
DI1VINA PROPORTIONE EX MATHEMATICIS DISCIPLINIS PREFATIO X!

ropter admirari coeperunt philosophari X 35 Segundo, oh
Excelso Duque, a reconhecida autoridade do mestre
daqueles que sabem, XV da visdo iniciou-se o saber, tal como
ele mesmo afirma em outro lugar, dizendo que nihil est in
intellectu quin prius fuerit in sensu, isto é, que nada ha no intelecto que
primeiro ndo seja de algum modo oferecido aos sentidos.3¢ E dentre
nossos sentidos, os sabios concluem que a visdo é a mais nobre.3” Dai,
que vulgarmente se diga, ndo sem fundamento, que o olho ¢é a
primeira porta pela qual o intelecto entende e gosta.38

Como escrito naquele lugar,?® ao verem o eclipse da Lua, os
sacerdotes do Egito% ficaram muito admirados e, buscando a razdo
daquilo, descobriram com ciéncia verdadeira, que o mesmo ocorria
naturalmente, pela interposicdo da Terra entre o Sol e a Lua, com que
ficaram satisfeitos. Desde entdo, seus sucessores, agucando cada vez
mais as cinco janelas do intelecto, deixaram, para nossa utilidade, uma
grande quantidade de volumes de suas profundas ciéncias. Da mesma
forma, assim como de um pensamento surge outro, daquele feito
nasceram muitos outros. Pensando nisso, resolvi escrever este
utilissimo compéndio das ciéncias matematicas e, juntamente com ele,
dar com minhas préprias maos, para utilidade de todos, a devida e
apropriada forma material de seus corpos, para que pudesse oferecé-
los a Vossa Ducal Alteza.#l Ndo duvido de que, por seu inusitado

X “Ndo se deve deixar o certo pelo duvidoso”. Variacdo do texto latino “Non igitur debent pro vanis
certa relinqui” da versdo latina da Fabula de Esopo, “o cdo que levava a carne” (“De cane carnem
ferente”), em que um ambicioso cdo deixa cair um pedago de carne em um rio ao atacar seu
reflexo, julgando que este fosse outro cdo com um pedago maior que o dele (GUALTERIUS
ANGLICUS, 1, 5).

X Este trecho ndo se encontra no manuscrito.

XI Saudagdo final que traduzimos por “os mais felicissimos votos. Vale!”

XIL“Preficio do Reverendissimo Padre Mestre Luca Pacioli de Burgo, da Ordem dos Menores, Professor
da Sagrada Teologia, no Compéndio sobre a Divina Proporcio de Disciplinas Matemdticas”.

XL “Pelo admirar teve inicio o filosofar” (cf. Metaphysica 1, 2, 982b, 12).

XIv Refere-se a Aristoteles. No original “maestro di color che sanno” (cf. Inferno - Canto IV, 131).



aspecto, como coisa em nossos tempos vinda do céu, seu gracioso e
perspicaz intelecto encontrara nele um grandissimo prazer, maxime
quando, com a mencionada luz e ndo com menor indagacdo que
aqueles antigos egipcios no dito eclipse, encontrara as causas de tais
formas e de sua dulcissima harmonia, com a ajuda e sufragio do
presente tratado. Por isso estou certo de que, se no passado ofereceu
vasto e amplo apoio a quem conhecesse alguma parte de tais ciéncias e
disciplinas, no futuro deverd se mostrar ainda mais magnanimo e
amplissimo e de que com todo diligente cuidado exortara a adquiri-las
a seus caros familiares, reverentes stiditos e outras pessoas queridas.#?

Visto que as ditas ciéncias matematicas sdo fundamento e
escada para se chegar ao conhecimento de qualquer outra ciéncia,*3
por estarem no primeiro grau de certeza, afirma o Fil6sofo:
Mathematicae enim scientiae sunt in primo gradu certitudinis et naturales
sequuntur eas. Isso significa que as ciéncias e disciplinas matemaéticas
estdo no primeiro grau de certeza e a estas seguem todas as ciéncias
naturais.# E, sem seu conhecimento, é impossivel entender bem
qualquer outra, pois esta escrito na Sabedoria: omnia consistunt in
numero, pondere et mensura,XV isto é, que tudo o que esta distribuido
no universo inferior e superior, reduz-se necessariamente ao
namero, peso e medida. E nestas trés coisas, Aurélio Agostinho%
disse, em De Civitate Dei, que o Supremo Artifice é sumamente
louvado, porque nelas fecit stare quae non erantXVl 46 Por esta
amorosa exortacdo, compreendo que muitos daqueles que ignoram
a utilidade de tal suavissimo fruto, devem despertar-se do torpor e
do sono mental e dedicar-se com todo estudo e solicitude a inquirir
tais coisas, dando ocasido que em seu tempo se renove o século, e
para levar com maior realidade e presteza a perfeicao em todos os
seus estudos de qualquer ciéncia.

E ademais da fama e digno renome de Vossa Ducal Alteza,
em seu excelso dominio se acrescentard sua ndo pouca probidade
em seus caros familiares e diletos suditos, sempre dispostos a
defendé-lo, ndo menos do que pela propria patria fez o nobre e
engenhoso geOmetra e dignissimo arquiteto Arquimedes.4” Este,
como estd escrito, com suas novas e varias invencdes de maquinas,
por longo tempo salvou incélume a cidade siracusana contra o
impeto e belicoso avanco dos romanos, quando abertamente
tentaram expugna-la, sob o comando de Marco Marcelo.#8 Por
quotidiana experiéncia ndo é oculto a Vossa Ducal Alteza (ja que
por muitos anos, sua clarissima memoria paterna foi autor,

XV “tudo consiste em niimero, peso e medida”. Varia¢do do texto latino do Livro da Sabedoria 11,
21: “sed omnia mensura et numero et pondere disposuisti”.
XVI “criou o que ndo existia” (Lit.: “fez ser o que ndo era”).
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preceptor e norma para toda a Italia e ambas Galias, Cisalpina e
Transalpina)# que a defesa das grandes e pequenas republicas, por
outro nome conhecida como arte militar, ndo é possivel exercer com
exceléncia, nobreza e utilidade sem o conhecimento de Geometria,
Aritmética e Proporcdo. E jamais nenhum digno exército, enviado
para um assédio ou defesa definitivos, podera dizer-se equipado de
todo, se nele ndo se encontram engenheiros e algum novo
maquinador, particularmente encarregado como o gedmetra
Arquimedes em Siracusa, mencionado ha pouco. Se bem observado,
em geral, todas as artilharias, quaisquer que sejam, como bastides e
outros reparos, bombardas, briccole, trabucos, manganelas, ronféias,
balistas, catapultas, arietes, testudos, grelli gatti com outras
inumeraveis maquinas, engenhos e instrumentos, sempre se
encontram fabricados e formados com a forca dos numeros,
medidas e de suas proporc¢des. Que outras coisas sdo fortalezas,
torres, revelins, muros, antemuros, fossos, torredes, merldes,
manteletes e outras fortificagdes nos campos, cidades e castelos,
sendo tudo geometria e propor¢des, com seus devidos niveis e arcos,
péndulos, nivelados e ajustados? Nao por outro motivo foram tao
vitoriosos os antigos romanos, como escrevem Vegécio,?® Frontino®!
e outros egrégios autores, sendo pelo grande cuidado e diligente
preparacao de engenheiros e outros especialistas de terra e de mar,
cuja suficiéncia ndo teria sido possivel sem as disciplinas
matematicas, isto ¢, aritmética, geometria e proporgdes, como
demonstram de modo claro e manifesto as antigas histérias de
Livio,?? Dionisio,?® Plinio% e outros. Das quais, Roberto Valturio,5>
peritissimo riminense, obteve todas as que figuram em sua digna
obra intitulada De instrumentis bellicis,56 dedicada ao ilustre Senhor
Sigismundo Pandolfo.5? E através das ditas maquinas e
instrumentos, ordenada e fielmente, tal como pde no livro o dito
riminense, e de muitas outras mais, a felicissima memodria do
parente e estreito afim de Vossa Alteza, Federico Feltrense,
ilustrissimo Duque de Urbino, colocou em pé todo o estupendo
edificio de seu nobre e admiravel palacio em Urbino, circundando-o
com decoragao de viva e bela pedra, pelas maos de dignissimos
lapicidas e escultores.’® [O mesmo diga-se, entre outras coisas, da
artificiosa ponte de Jalio César,®® tal como se lé em seus
Commentarii®l e,]XVIl também até hoje, na digna cidade tudertina de
Umbria, na igreja de San Fortunato,$2 nosso sacro convento, vossa
santissima e paterna memoria, mandou dispor devidamente uma

XVl Egse trecho ndo se encontra no manuscrito.



grande quantidade de grossissimas maromas para uma ponte sobre
o Tibre, a fim de lograr sua famosa vitoria.é3

Néao por outros meios chega as grandes especulacdes de
sagrada teologia nosso sutilissimo Escoto,% sendo pelo
conhecimento das disciplinas matematicas, como é evidente em
todas as suas obras sagradas. Médxime se bem se observa a questao
de seu segundo livro das Sentencas, quando pergunta se o anjo tem
proprio e determinado lugar para sua existéncia, no qual bem
demonstra haver entendido todo o volume de nosso
perspicacissimo fil6sofo megarense Euclides.®5 Igualmente, os textos
do principe daqueles que sabem XVl Physica, Metaphysica, Posteriora,
e os demais, mostram-se dificeis, sendo pela ignorancia das
mencionadas disciplinas. Nem por outra razdo ha pentria de bons
astronomos, senao pelo defeito de aritmética, geometria, proporcoes
e proporcionalidades. E de dez, nove, em seus juizos, regem-se por
tabuas, cadernos de apontamentos e outros dados calculados por
Ptolomeu,% Abulmasar,®” Ali,% Alfragano,®® Geber,”0 Afonso,”
Bianco,”? Prosdécimo”® e outros que, pelo pouco cuidado dos
copistas, podem estar maculados e viciados. Por conseqtiiéncia,
fiando-se em grandissimos e evidentes erros, ddo ndo poucos danos
e prejuizos aqueles que neles confiam. Também a sutileza suprema
de todas as leis municipais consiste, segundo mais de uma vez me
expuseram os peritos nelas, em julgar os aluvides e circunluvides
das aguas, com suas excessivas inundag¢des, como no particular
tratado que sobre elas compo6s o eximio Bartolo da Sassoferrato,”*
que o intitulou Tiberina,’> e em cujo proémio muito exaltou a
geometria e a aritmética, afirmando que as aprendeu de um frade
nosso, chamado Guido, professor de Sagrada Teologia, naquele
tratado sobre agregacdo e desagregacdo de terras que as vezes
produz o Tibre, com sua inundacdo, maxime naquelas terras de
Perugia que contém seu curso. Naquele tratado, sempre se serviu de
figuras geomeétricas retilineas e curvilineas, citando continuamente
nosso perspicaz filésofo Euclides, e concluiu sua obra com
grandissima sutileza.

Nada digo da doce e suave harmonia musical, nem da suma
beleza e intelectual conforto da perspectiva e da diligentissima
disposicdo da arquitetura, nem da descri¢do do universo maritimo e
terrestre, nem da doutrina dos corpos e aspectos celestiais, porque o
dito até agora esta claro. Deixo, para menos cansar o leitor, outras
ciéncias assaz praticas e especulativas com todas as artes mecanicas,
necessdrias nas coisas humanas, sem cujo sufrdgio ndo é possivel

XVIII Refere-se a Aristoteles.
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Mathematicorum raritas

Prouerbium

Tuscum prouerbium.
Plato philosophus.

Breue platonicum.

Pyctagoras phs.
Victruuius architectus.

Auctoris diligentia

alcancar, nem nestas manter a devida ordem. E ndo é de causar
admiracdo que sejam poucos, em nosso tempo, o0s bons
matematicos, pois a causa é a escassez de bons preceptores, com a
gula, o sonho e as plumas ociosas e, em parte, a debilidade dos
recentes engenhos. Dai que, entre os sabios, por comum provérbio,
magistralmente se costumava dizer: Aurum probatur igni et ingenium
mathematicis, isto é, que a bondade do ouro a demonstra o fogo e, o
peregrinismo do engenho, as disciplinas matemaéticas. Esta sentenca
quer dizer que o bom espirito apto para as matematicas, também o é
para as demais ciéncias, ja que aquelas sdo de grandissima abstracao
e sutileza, porque sempre devem considerar-se fora da matéria
sensivel. E verdadeiramente sao tais que, como por toscano
provérbio costuma-se dizer, cortam o pélo no arXX Por isso o
antigo e divino filésofo Platdo,”® nao sem fundamento, negava o
acesso aos inexpertos em geometria a seu celebérrimo Ginasio,””
sobre cuja porta principal, colocou com letras grandes e inteligiveis
uma breve inscri¢do com estas formais palavras: Nemo huc geometriae
expers ingrediatur XX Isto é, que quem ndo fosse bom gedmetra ali
ndo entrasse. Fez isso, porque nela se encontra oculta toda outra
ciéncia. E antes, pleno de suavissima dogura, o diligente
contemplador da natureza, Pitdgoras,”® pela descoberta do angulo
reto, segundo dele se 1¢, e segundo conta Vitruvius,”? com
grandissima festa e jubilo aos deuses fez sacrificio de cem bois,
como abaixo se diraXXI E seja isso, no presente, suficiente
recomendacdo dos matematicos, cujo nimero, em vossa inclita
cidade, ja comega a crescer ndo pouco hoje em dia, gragas a Vossa
Ducal Alteza, pela assidua leitura publica que voltou a introduzir,
com proveito dos egrégios ouvintes, aos quais, conforme a graga a
mim claramente concedida pelo Altissimo, exponho com toda
diligéncia (a juizo deles) o volume do mencionado Euclides sobre as
ciéncias de aritmética, geometria, proporcdes e proporcionalidades.
E ja pus fim a seus dignissimos dez livros, introduzindo sempre em
sua teoria também a nossa prética,8 para maior utilidade e ampla
inteligéncia deles, e dedicando o resto do tempo a redacdo do
presente tratado.

XIX “Spaccano el pelo in laire”.
XX “Ninguém entre aqui desprovido de geometria”
XXI“como abaixo se dird”, i.e., no Capitulo LIV (Cf. De Architectura, IX, 1, 9).
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CAPITULO III

TERMINADO O PROEMIO, SEGUE O ESCLARECIMENTO DO QUE SE
DEVE ENTENDER PELO NOME MATEMATICO.

ste vocdbulo, Excelso Duque, é derivado do grego
puabnuarikogX que em nossa lingua equivale a dizer
disciplindvel e para nosso proposito, ciéncias e disciplinas
2l matematicas, entendem-se: Aritmética, Geometria,
Astrologia, Mtusica, Perspectiva, Arquitetura e Cosmografia, e
qualquer outra dependente destas. Nao obstante, os sdbios costumam
chamar dessa maneira as quatro primeiras, isto ¢, Aritmética,
Geometria, Astronomia e Musica e as outras sdo ditas subalternas, ou
seja, dependentes destas.8? Assim querem DPlatdo e Aristételes,
Isidoro%? em suas Ethimologiae8 e Severino Boécio®* em sua
Arithmetica.85 Porém, nosso juizo, ainda que baixo e incapaz, reduzem-
nas a trés ou cinco, isto é, Aritmética, Geometria e Astronomia,
excluindo-se destas a Musica, por tantas razdes quanto as que eles dao
para excluirem das cinco a Perspectiva, ou agregando esta as quatro,
por tantas razdes quanto sdo as que agregam as nossas trés a Musica.
Se disserem que a Musica contenta o ouvido, um dos sentidos
naturais, também a Perspectiva agrada a visdo, que é muito mais
digna, ja que é a primeira porta do intelecto. Se disserem que aquela se
remete ao ntimero sonoro e a medida do tempo de suas prolacdes,
também esta se refere ao ntimero natural segundo todas as suas
definicGes e a medida da linha visual. Se aquela recreia o animo pela
harmonia, também esta muito deleita com a devida distidncia e
variedade de cores. Se aquela considera suas propor¢des harmonicas,
também esta considera as aritméticas e geométricas. E, breviter, Excelso
Duque, hd muitos anos tenho isso em mente, ninguém conseguiu
aclarar-me por que devam ser quatro e ndo trés ou cinco. Estimo que
tantos sabios ndo devam estar errados, porém, apesar de seus dizeres,
minha ignorancia ndo cede.
Oh! Deus! Quem vendo uma graciosa figura, bem disposta, com seus
devidos alinhamentos, a qual s6 lhe aparenta faltar o alento, ndo a
julgaria coisa mais divina que humana? A pintura imita a natureza de
maneira ilimitada.8 Isso se apresenta evidentemente aos nossos olhos
no excelente simulacro do ardente desejo de nossa salvacdo, em que
ndo é possivel imaginar os apdstolos com maior atengdo, ao som da
voz de inefdvel verdade, quando disse: unus vestrum me traditurus

XXI'No manuscrito o espaco reservado para o termo grego encontra-se em branco.

11

Discipline mathematice

S. Boetius Seuerinus
S. Ysidorus

Simulacrum nre. salutis.



Leonardus Vincius.
Xeusus

Plinius

Parrasius

Euclides phs.

est XX Onde com atos e gestos, parece que falam uns aos outros, com
viva e aflita admiragdo - tdo dignamente, com sua graciosa mao,
dispds nosso Leonardo. Assim lemos, em De picturis de Plinio, que
Zéuxis®” e Parrasio®® concorreram em um mesmo exercicio XXV
Desafiando Parrasio, Zéuxis fez uma cesta de uvas com seus
pampanos e, que exposta em publico, fez os péssaros lancarem-se
sobre ela como se fosse verdadeira. Parrasio fez um véu e colocando-o
em publico, disse-lhe Zéuxis, crendo que fosse um véu que cobria a
obra: “tira o véu e deixa todos verem a tua [obra], como eu fiz com a
minha”. E assim foi vencido, porque ele enganou os passaros, animais
irracionais, e o outro, um racional e mestre, se ndo me engana o grande
deleite e sumo amor que sinto pela pintura (ainda que ignorante dela).
E, universalmente, ndo é um espirito gentil aquele que ndo se deleita
com a pintura, quando esta atrai tanto o animal racional quanto o
irracional. Dai que, por ora, se ndo ocorre outra, ficarei com essa idéia:
sdo trés as principais ciéncias e as outras sdo subalternas, ou sdo cinco
as principais, se a Musica for assim considerada. De maneira alguma
me parece que se deva postergar a Perspectiva, visto que nao seja
menos digna de louvor. E estou certo de que, por ndo ser artigo de fé,
ser-me-a tolerado. E isto é quanto ao dito nome se refere.

CAPITULO IV

DAS COISAS QUE O LEITOR DEVE OBSERVAR PARA INTELIGENCIA
DESTE TRATADO.

seguir, para maior facilidade, é preciso notar que quando
mencionamos, por exemplo, a primeira do primeiro, a
quarta do segundo, a décima do quinto, a vigésima do sexto
e assim, sucessivamente, até o décimo quinto, deve-se
entender, pela primeira citacdo, o namero das conclusdes e, pela
segunda, o nimero dos livros de nosso filésofo Euclides, a quem
imitamos como arquimandrita dessa faculdade. Isto é, ao dizer “pela
quinta do primeiro”, queremos dizer “pela quinta conclusao de seu
primeiro livro”, e assim para os outros livros parciais de seu livro total
sobre os elementos e primeiros principios de aritmética e geometria.
Porém, quando a autoridade por nés aduzida for de outra obra sua, ou
de outro autor, nomearemos essa obra e esse autor.89

Ademais, utilizaremos uma grande variedade de caracteres e
abreviacOes, que em tais faculdades é costume usar, maxime para nos,

XX “Um de vds hd de me trair” (Mt 26, 21).
XXIV Cf. Plinio, o Velho, Historia Natural, XXXV, 36.
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como se requer também para todas as demais. Assim a medicina usa
seus caracteres para escrupulos, ongas, dracmas e manipulos, os
prateiros e joalheiros usam para grdos, dendrios e quilates, os
astrélogos para Japiter, Merctrio, Saturno, Sol, Lua e, os mercadores,
para liras, soldos, grossos e dendrios, usados por brevidade. E isso
para evitar a prolixidade da escritura e também da leitura, pois, de
outra maneira se encheria de tinta o papel. Do mesmo modo, também
ndés nas matemadticas, para a algebra, isto é, a pratica especulativa,
usamos outros caracteres que denotam cosa, censo, cubo e os demais
termos como em nossa mencionada obra. {Alguns deles também os
usaremos aqui e estes sdo os caracteres colocados na tabela do
inicio}.XXV. Dos quais alguns também aqui usaremos, aduzidos
comumente como a seguir, videlicet: XXV

I ,isto é, sinal de uma Raiz

R K ,isto €, sinal de Raiz de Raiz
(1, isto é, menos em qualquer quantidade

P, isto é, mais similiter em qualquer quantidade

qt, isto é, quantidade ou quantidades se o -a é trocado pelo -e

po?, isto é, poténcia ou poténcias se o -a é trocado por -e

lia, isto é, linha ou linhas se o -a é trocado por -e

Geo?, isto €, geometria; geo. isto €, geométrica

Arithe. isto é, Aritmética; Aritméticas por a/e

Propore isto €, proporcdo e proporgoes se o -e pelo -i

Npo, isto é, nimero; niimeros se o -0 pelo -i

[1°, isto é quadrado; quadrada; quadrados se o -0 por -a ou -e

Drfa, isto é, diferenca; diferencas se o -a por -e

p°, isto é, primeiro; primeira; primeiras; primeiros se o -o por a/e/i/o
20, isto &, segundo; segunda; segundas; segundos se o0 -0 por a/e/i/o
mcato, isto é, multiplicado; multiplicada se o -o por a/o

mcare, isto é, multiplicar

s. ppore h el m .e doi ex! cioe secondo la propore hauente el mezzo e
doi extremi XXVII

Assim, estes nomes: multiplicagdo, produto e retangulo
significam a mesma coisa e, também quadrado e poténcia de alguma
quantidade sdo a mesma coisa, pois a poténcia da linha é seu
quadrado, pela tltima do primeiro. Além disso, determinar a poténcia

XXV Sentenca exclusiva da versdo impressa.

XXVI Em nossa tradugdo s6 utilizamos a notagdo ¢ para adi¢do,(@ para subtragdo e I para raiz
quadrada. Traduzimos o trecho original para que se registrem as abreviacdes utilizadas por
Pacioli.

XXVII No Capitulo XXXI, Pacioli utiliza a abreviagdo s.p.h.m.d.q.ext que corresponde a “secundum
proportionem habens medium duoque extrema”.
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de uma linha é determinar seu quadradoXXVII E é conveniente
observar estas coisas no curso de nossa obra para que ndo haja
equivoco sobre o sentido das palavras.

CAPITULO V
DO ADEQUADO TITULO DO PRESENTE TRATADO.

arece-me, oh Excelso Duque, que o titulo adequado a nosso
tratado deve ser la divina proportione XXX E isto por muitas
correspondéncias XX que encontro em nossa proporcao® e,
: | que em nosso utilissimo discurso, entendemos que se
referem, por semelhanca, ao préprio Deus. Das quais, dentre outras,
consideraremos quatro como suficientes para o nosso propdsito. A
primeira é que ela é somente uma e ndo mais e, ndo é possivel atribuir-
lhe outras espécies, nem diferencas. E esta unidade é o supremo
epiteto de Deus, segundo toda escola teologica e também filoséfica. A
segunda correspondéncia é a da Santa Trindade, isto é, assim como in
divinis ha uma mesma substancia em trés pessoas, Pai, Filho e Espirito
Santo, da mesma maneira, uma mesma proporcdo desta sorte sempre
se encontrard em trés termos e nunca em mais ou em menos, como se
dird. A terceira correspondéncia é que assim como Deus,
propriamente, ndo se pode definir, nem por nés pode ser entendido
por palavras, da mesma maneira, esta nossa proporcao nao pode ser
determinada por namero inteligivel, nem ser expressa por quantidade
racional, sendo sempre oculta e secreta e, pelos matematicos, chamada
irracional. A quarta correspondéncia é que, assim como Deus jamais
pode mudar e é tudo em tudo e estd em tudo em toda parte, da mesma
maneira, a nossa presente propor¢do sempre, em toda quantidade
continua ou discreta, seja grande ou pequena, é a mesma e sempre
invariavel e de nenhum modo pode mudar, nem tampouco pode
apreendé-la de outro modo o intelecto, como nosso processo

XXVII No original: “E piu che possa la linea fia el suo quadrato” (Lit.: “E mais que potencie [possa] a
linha seja o seu quadrado”). O verbo latino possum (poder, ser capaz de) é empregado como uma
traducdo do verbo grego Svrauar (poder, ser elevado ao quadrado). Os verbos portugueses
poder e potenciar e o verbo italiano potere derivam de possum. O sentido da frase parece ser:
“potenciar” significa “quadrar”. O verbo potere (ou possum) é usado também com esse sentido
por Campano (cf. EUCLIDES, 1482, Liber II, prop. 12) e por Tartaglia (cf. EUCLIDES, 1565, f.
47v).

XXIX “A divina propor¢do”.

XXX Traduzimos o termo “convenientia” por “correspondéncia”. A palavra italiana “conveniénza”
pode significar “correspondéncia de elementos”, “simetria” e “conveniéncia” e a palavra
latina “convenientia” pode também ser traduzida por “conformidade”, “harmonia” ou
“proporcdo”. Talvez Pacioli empregue o termo aqui em um sentido mais profundo (cf.
AQUING, 2001, p. 78).
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demonstrard. A quinta correspondéncia pode, ndo sem fundamento,
agregar-se as anteriormente citadas, isto €, assim como Deus confere o
ser a virtude celeste, por outro nome chamada quinta-esséncia e,
mediante ela, aos quatro corpos simples, isto é, aos quatro elementos,
terra, 4gua, ar e fogo e, por meio destes, confere o ser a cada uma das
outras coisas da natureza, da mesma maneira, nossa santa proporgao
da o ser formal, segundo o antigo Platdo em seu Timeu,” ao préprio
céu, atribuindo-lhe a figura do corpo dito dodecaedro, ou corpo de
doze pentagonos, o qual, como abaixo se mostrara, ndo é possivel
formar sem nossa propor¢ao. Da mesma maneira, a qualquer um dos
outros elementos assinalam-se suas formas respectivas, de nenhum
modo coincidentes, isto é, ao fogo assinala-se a figura piramidal
chamada tetraedro, a terra a figura ctibica chamada hexaedro, ao ar a
figura chamada octaedro e a adgua a chamada icosaedro.”? E estas
formas e figuras, os sabios declaram que sao todos os corpos regulares,
como de cada uma abaixo se dird. E logo, mediante estes, uma
infinidade de outros corpos ditos dependentes sdo formados. Nao é
possivel proporcionar entre si os cinco corpos regulares, nem entender
que se possam circunscrever pela esfera, sem nossa dita proporcao. E
tudo isso aparecerd abaixo. Sejam suficientes essas correspondéncias
assinaladas, ainda que se possam aduzir muitas outras, para a
adequada denominacdo do presente compéndio.”

CAPITULO VI
DE SUA DIGNA RECOMENDACAO

sta nossa proporgao, oh Excelso Duque, é mui digna de
prerrogativa e exceléncia ilimitada, com respeito a sua
infinita poténcia, visto que sem seu conhecimento

=="-4 muitissimas coisas dignas de admiracdo, nem em filosofia
nem em alguma outra ciéncia, jamais poderiam vir a luz. E,
certamente, isso é reconhecido como dom pela invariavel natureza dos
principios superiores, como diz o grande fil6sofo Campano,?* nosso
famosissimo matematico, sobre a décima do décimo quarto. Méaxime
quando se vé que ela gera tanta diversidade de soélidos, seja por
tamanho, seja por quantidade de bases, seja ainda por suas figuras e
formas, com certa irracional sinfonia dentre seus acordes, como em
nosso processo se entendera, pondo os estupendos efeitos de uma
linha dividida segundo essa proporgao; efeitos estes que ndo devem
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chamar-se naturais, mas sim, divinos.% {Dos quais, para enumera-los,
vem a seguir o primeiro deles. }XXI

CAPITULO VII

DO PRIMEIRO EFEITO DE UMA LINHA DIVIDIDA SEGUNDO NOSSA
PROPORCAO.

uando uma linha é dividida segundo a proporcdo que tem
médio e dois extremos (que assim, por outro nome, é
chamada pelos sabios a nossa excelente proporgao), se a sua
maior parte se agrega a metade de toda a linha assim
proporcionalmente dividida, seguird necessariamente, que o quadrado
de seu conjunto sempre sera o quintuplo, isto é, cinco vezes®™XI o
quadrado da dita metade inteira. Antes de prosseguir, é necessario
declarar como se deve entender e interpor a dita proporgdo entre as
quantidades e como é chamada pelos sapientissimos em seus volumes.
Digo que a chamam proportio habens medium et duo extrema, isto é,
proporcdo que tem médio e dois extremos, que é o que ocorre a todo
ternario, pois qualquer que seja o terndrio escolhido, sempre tera o
médio com seus dois extremos, porque nunca se entenderd o médio
sem eles. Ensina-se a dividir de tal modo uma quantidade na vigésima
nona do sexto, havendo antes sido explicado, na terceira definicdo do
sexto, como se deve entender tal divisdo. Ainda que no segundo, pela
décima primeira, seja demonstrado como dividir a linha por essa
mesma virtude e forca, a proporcao ndo é mencionada até passar o
quinto. Campano a considera entre os niimeros na décima sexta do
nono. E isso com relacdo a sua denominacao.

COMO SE ENTENDEM SEU MEDIO E SEUS EXTREMOS. (MESMO
CAPITULO).

Entendido como a nossa propor¢do ¢é particularmente
denominada, resta esclarecer como se deve entender o dito médio e
também os extremos em qualquer quantidade e que condigdes sao
necessarias para que entre elas se encontre a dita divina proporgao.
Por isso, é preciso saber, como dito no quinto, que entre trés termos de
um mesmo género sempre hd, necessariamente, duas relagdes, isto &,
proporgdes, uma entre o primeiro termo e o segundo, outra entre o

XXXI Esta ultima sentenga nao se encontra no manuscrito.
XXXII No original: “5 tanto del quadrato”.
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segundo e o terceiro. Verbi gratia?*Xl sejam trés quantidades do
mesmo género (que de outra maneira ndo se entende que haja entre
elas proporcao). Seja a primeira .a. e 9 por nimero, a segunda seja .b. e
6 e a terceira seja .c. e 4. Digo que entre elas h4 duas proporg¢des, uma
entre .a. e .b., isto é, entre 9 e 6, a qual, dentre as comuns, em nossa
obra chamamos sesquialtera, que é quando o maior termo contém o
menor uma vez e meia, pois 0 9 contém o 6 e também o 3, que é a
metade de 6 e por isso se chama sesquidlteraX*XIV Mas nao intentamos
aqui falar das propor¢des em geral, por ja havermos tratado ampla e
completamente delas, junto com as proporcionalidades, em nossa obra
antes citada. Por isso, ndo cuido de estender-me sobre elas, sempre
pressupondo tudo que em comum delas foi dito, com suas defini¢ées e
divisdes. E somente sobre esta tinica proporcdo serd nosso presente
discurso, por ndo se encontrar alguém que tenha tratado dela com tao
utilissimo processo. Agora, voltando ao nosso inicial propésito das
trés quantidades, seja, ademais, a [proporcdo] entre a segunda .b. e a
terceira .c., isto é entre 6 e 4, outra proporcdo similarmente
sesquidltera. Se estas sdo semelhantes ou dessemelhantes nao
cuidaremos agora, pois, nosso intento é esclarecer como é necessario
encontrar entre trés termos do mesmo género duas proporcoes.
Igualmente, digo que nossa divina [propor¢do] observa as mesmas
condigdes, isto é, que sempre entre seus trés termos, o0 médio e os dois
extremos, invariavelmente ha duas proporcdes de mesma
denominacdo. E isso, para as outras, sejam continuas ou descontinuas,
pode ocorrer de infinitos modos, pois, as vezes, entre seus trés termos
sera dupla, outras vezes tripla, e sic in ceteris**XV para todas as espécies
comuns. Porém entre o médio e os extremos desta nossa [proporcao]
ndo é possivel que haja variacdes, como se dira. Por isso, com razdo,
faco a quarta correspondéncia com o Sumo Artifice,% considerando-a
entre as outras proporgdes, sem espécies ou outras diferencas,
observando as condicdes de suas definicoes. Nisso assemelha-se a
Nosso Salvador, que veio, ndo para abolir a Lei, mas sim para cumpri-
]aXXXVI e que, feito homem entre os homens, submeteu-Se e foi
obediente a Maria e a José. XXXVII 97 Assim esta nossa proporcao do céu
mandada, acompanha com as outras em definigdo e condicdes e ndo as
degrada, pelo contrario, as magnifica ainda mais, tendo o Principado
da unidade entre todas as quantidades, indiferentemente, nunca

XXXUL “Poy exemplo”.

XXXIV Do latim sesquialter, era, erum (“que contém outro tanto e mais metade; um e meio”)

XXXV “gssim quanto ao resto”.

XXXVI Mateus V, 17: "nolite putare quoniam veni solvere legem aut prophetas non veni solvere sed
adimplere”.

XXXVIL Possivel referéncia a Lucas II, 51: “et descendit cum eis et venit Nazareth et erat subditus
illis”.
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mudando, como do grande Deus disse nosso Santo Severino:
Stabilisque manens dat cuncta moveri VIl E necessario saber, para
reconhecé-la entre as quantidades que se apresentem, que sempre
entre seus trés termos encontra-se disposta em proporcionalidade
continua, da seguinte maneira: que o produto do menor extremo pelo
conjunto do menor e médio é igual ao quadrado do médio. Em
conseqiiéncia da décima definicdo do quinto, o dito conjunto sera
necessariamente o seu maior extremo e, quando se encontrem assim
ordenadas trés quantidades de qualquer género, diz-se que estdo
segundo a propor¢do que tem o médio e dois extremos. Seu maior
extremo é sempre o conjunto do menor e médio e podemos dizer que o
dito maior extremo é toda a quantidade dividida naquelas duas partes,
isto é, menor extremo e médio daquela condigdo. Deve-se notar por
que a dita proporgdo ndo pode ser racional e por que o menor extremo,
com relacdo ao médio, ndo pode denominar-se por ntimero algum,
sendo o maior extremo racional, pois, sempre serdo irracionais, como
abaixo se dird. Nisso, da terceira maneira, concorda com Deus, ut
Supra XXXIX

CAPITULO VIII

COMO SE ENTENDE A QUANTIDADE DIVIDIDA SEGUNDO A
PROPORCAO QUE TEM MEDIO E DOIS EXTREMOS.

evemos saber que, entendendo bem, dividir uma
quantidade segundo a propor¢do que tem médio e dois
extremos quer dizer: fazer daquela duas partes desiguais
tais que o produto da menor por toda a dita quantidade
indivisa seja quanto o quadrado da maior parte, como pela terceira
definicao do sexto,?® declara nosso filésofo. Xl Porém, mesmo que nao
se dissesse para dividir a dita quantidade segundo a proporgao que
tem médio e dois extremos, mas somente se quisesse fazer duas partes
com a condi¢do de que o produto de uma por toda a dita quantidade
seja igual ao quadrado da outra parte, quem entenda bem e na arte
seja experto deve reduzir o proposito a dita propor¢dao nossa, pois de
outro modo nao se pode interpretar.

XXXVIL “E permanecendo estdvel permite que todas as coisas se movam”. Referéncia a trecho da obra
de Severino Boécio: “Terrarum caelique Sator, qui tempus ab aevo / Ire iubes stabilisque manens das
cuncta moveri”. (De Consolatione Philosophiee, 111, m. 9)

XXXIX “Como acima”.

XL Segundo a defini¢do supracitada, na tradu¢do de Campano editada por Pacioli: “Linea
dicitur diuidi secundum proportionem habentem medium Et duo extrema quando eadem est proportio
totius ad maiorem sui sectionem que est maioris ad minorem”.
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Verbi gratia. A quem se dissesse: “Facga-se de 10 duas partes tais
que multiplicada uma por 10, seja quanto a outra multiplicada por si
mesma”, operando neste caso e em outros similares segundo os
ensinamentos dados por nés na pratica especulativa, chamada algebra
e almucabala, por outro nome a regra da coisa, apresentada na nossa
referida obra, encontrard como solugdo que uma parte, a saber a
menor, € 15.@.K125. e a outra maior é K125.@.5. E tais partes assim
descritas sdo irracionais e na arte se chamam residuos, cujas espécies,
como assinala nosso fil6sofo na septuagésima nona do décimo, sdo 6. E
vulgarmente as ditas partes se enunciam assim: a menor, quinze
menos raiz de cento e vinte e cinco, que quer dizer que tomada a raiz
de 125, que é pouco mais de 11, e subtraida de 15, restara pouco mais
de 3, ou, digamos, pouco menos de 4. E a maior se enuncia raiz de
cento e vinte e cinco menos cinco e quer dizer que tomada a raiz de
125, que é pouco mais de 11, como dito, desta subtrai-se 5, restando
pouco mais de 6, ou, digamos, pouco menos de 7, para a dita maior
parte. Mas tais atos de multiplicar, somar, subtrair, dividir residuos,
bindmios e raizes e todas as demais quantidades racionais e
irracionais, inteiras e quebradas, em todos os modos, por os haver
demonstrado completamente na nossa mencionada obra, ndo cuido de
repeti-las, e somente me ocupa de dizer coisas novas e ndo as ja ditas e
reiteradas.

Assim dividida toda quantidade, teremos sempre trés termos
ordenados em proporcionalidade continua, em que uma serd toda a
quantidade assim dividida, isto é, 0 maior extremo, como aqui no caso
proposto, 10; a outra é a maior parte, isto €, o médio, como K125.@.5.;
e a terceira, a menor, 15.(1y.1X125. Entre estas hd uma mesma
proporcdo, isto é, do primeiro ao segundo como do segundo ao
terceiro e, assim, a inversa, do terceiro ao segundo como do segundo
ao primeiro. E tanto faz multiplicar o menor, isto é, 15.@.KX125. pelo
maior, que é 10, quanto multiplicar o médio por si mesmo, isto é, K125.
1.5., pois tanto um quanto o outro produto da 150.(@.K12500., assim
como busca nossa proporgao.

Por isso é dito que 10 esta dividido segundo a proporcao que
tem médio e dois extremos, e sua maior parte é X125.@.5., e a menor é
15. @.KX125., sendo ambas necessariamente irracionais, como se prova
pela sexta do décimo terceiro e, também, na décima primeira do
segundo e na décima sexta do nono.

E isso basta para o conhecimento da quantidade assim dividida.
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CAPITULO IX

O QUE E RAIZ DE UM NUMERO E DE OUTRA QUANTIDADE.

Oomo em nosso processo amidde mencionaremos raizes,
parece-me importante esclarecer aqui o assunto, porém
sucintamente, visto que se tratou disso amplamente e de
todos os modos em nossa obra. Digo, sem embargo, que
raiz de uma quantidade é também uma quantidade tal que,
multiplicada por si mesma, da aquela quantidade da qual se diz raiz e
essa multiplicagdo por si mesma chama-se quadrado da dita raiz.
Assim como dizemos que araizde 9¢é3,ade16é4 eade25é5, assim
para os outros, 0 9, 0 16 e 0 25 sdo chamados quadrados. E é necessario
saber que ha algumas quantidades que ndo tém raiz que por namero
se possa indicar exatamente. Assim, 10 ndo tem nenhum nimero que
multiplicado por si mesmo dé exatamente o 10, e assim 11, 12, 13 e
outros similares. Portanto, existem e originam-se duas sortes de raizes,
uma dita discreta ou, podemos dizer, racionais e que por numero
exato se pode indicar, como de 9 a raiz é 3; e a outra surda e é a que
nao se pode dar exatamente por um nimero, como haviamos dito da
raiz de 10 e de outros. E estas, por outro nome, sdo ditas irracionais,
pois todas as quantidades que ndo podem ser indicadas por um
namero exato sdo denominadas, na arte, irracionais, e aquelas que
podem ser dadas por nameros sdo ditas racionais.
E baste isso, para nosso propdsito, sobre as raizes.

CAPITULO X
CONSEQUENCIA DO PRIMEIRO EFEITO PROPOSTO.

stas coisas bem consideradas, voltemos ao primeiro efeito
proposto, esclarecendo-o com exemplos evidentes. Para
elucidagdo, retomemos o mesmo caso de 10, aduzido

=il naquele lugar, sem nos afligir em outras laboriosas
quantidades, pois com todas ocorre o mesmo que se diz para este. E
por meio da Aritmética, para maior conhecimento de Vossa Alteza,
seguiremos a todos os demais, pressupondo sempre que as provas
cientificas de tudo que nosso processo conterd e que aduziremos de
nosso filésofo Euclides estdo com toda diligéncia geométrica
determinadas segundo a oportuna exigéncia das conclusdes. Digo,
pois, que dividido 10 segundo nossa proporcado, sua maior parte serd
R125. m.5. sobre a qual, pelo dito efeito, somando 5, isto €, metade de
todo o 10, dard X125. exatamente, visto que aquele (.5. se restaura e
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se completa com ¢ .5, metade de 10. Este conjunto, isto é, K125., que
multiplicado por si mesmo da 125, tem um quadrado 5 vezes o
quadrado da metade de 10, que é 5 e seu quadrado 25. Donde 125 é
exatamente o quintuplo do dito 25, quadrado da dita metade de 10,
como foi dito. E este efeito tem lugar em toda quantidade, de qualquer
natureza, como evidentemente demonstra a primeira do décimo
terceiro de nosso guia.

CAPITULO XI
DE SEU SEGUNDO ESSENCIAL EFEITO.

e uma quantidade é dividida em duas partes, e a uma soma-
se uma quantidade, tal que o quadrado do dito conjunto
seja 0 quintuplo do quadrado da quantidade acrescida,
segue necessariamente que a dita quantidade acrescida é a
metade da primeira quantidade dividida nas duas ditas partes, e que
aquela a qual se acrescenta é a sua maior parte, e que toda ela esta
dividida segundo nossa propor¢ao.?

Verbi gratia: Tome-se 15. @.K&125. e K125. @.5. como as duas
partes integrais de uma quantidade e sobre uma, isto é, K125. @.5.
somado 5, como terceira quantidade, o conjunto é K125, cujo
quadrado é 125, e o quadrado da quantidade acrescida é 25. Donde 125
é o quintuplo de 25, quadrado da quantidade acrescida. Digo que a
R25., isto é, 5, é a metade da primeira quantidade dividida naquelas
duas partes, e que aquela a qual se acrescentou é a maior parte da dita
primeira quantidade dividida segundo nossa proporcao que tem
médio e dois extremos, isto é, de 10. E este efeito é o reciproco do
precedente, assim como conclui geometricamente a segunda do
décimo terceiro.

CAPITULO XII

DE SEU TERCEIRO SINGULAR EFEITO.

e uma quantidade é dividida segundo a nossa proporcédo e a
sua menor parte se acrescenta a metade da maior, entdo o
j quadrado do conjunto sera sempre o quintuplo do
quadrado da metade da dita maior.
Verbi gratia: Seja 10 a quantidade dividida segundo a nossa
divina proporcdo, da qual uma parte, isto €, a maior serd R125.@.5. e a
menor 15. @.K125. Digo que se a 15. @.1X125., que é a menor, se
acrescenta a metade de K125.@.5., que é a maior, entao o conjunto da

\?1‘\
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menor e da dita metade, multiplicado por si mesmo, sera 5 vezes o
quadrado da metade da dita maior, e assim apresenta-se, pois a
metade de 125.@.5. e B31%.@.2"%., e somada a 15.@.K125., que é a
menor, d& 12'%.@.K31%.. Donde multiplicado 12Y2.(1y.K31% por 12%a.
@.K&31%s. da 187%2.@.K19531%4., e seja dito que este é o quadrado do
conjunto. Em seguida, quadre-se ainda a metade da dita maior, isto é,
multiplique-se &31V4.(@.2%. por R31%4.(m.2%%. e dara 37Y2.(.[x781%., e
seja dito que este é o quadrado da metade da maior, que é exatamente
1/5 do quadrado do conjunto e, por conseguinte, o dito quadrado do
conjunto é o quintuplo do quadrado da metade da dita parte maior de
10, assim dividido. Esta virtude é de muito se estimar, com as demais,
como geometricamente se prova pela terceira do décimo terceiro de
Nnosso mestre.

CAPITULO XIII

DE SEU QUARTO INEFAVEL EFEITO.

e uma quantidade se divide segundo a nossa divina
proporcdo e se a toda dita quantidade se acrescenta a sua
maior parte, entdo o dito conjunto e a dita maior parte
serdo partes de uma quantidade assim dividida, e a maior
parte desta segunda quantidade, assim dividida, sera sempre toda a
primeira quantidade.

Verbi gratia: Seja 10 a quantidade dividida segundo nossa tinica
proporgdo, tal que sua maior parte seja 125.(@.5. e a menor 15.@.K
125. Donde, se a 10, primeira quantidade, soma-se K125.@.5., maior
parte, dard uma segunda, isto é, k1259 .5. E esta segunda quantidade,
isto é, k1259 .5. digo que é, similarmente, dividida segundo a nossa
proporcdo nas ditas duas partes, isto ¢, K125. @.5., maior parte da
primeira e, em 10, que foi a primeira quantidade e é a maior parte
desta segunda quantidade. E dessa maneira, pois o produto de K125.
@.5., que era a maior parte da primeira e agora é a menor desta
segunda, por toda esta segunda, isto é, R125¢.5., da quanto o
quadrado do médio, isto ¢, a parte maior da segunda, que é 10, pois
ambos fazem exatamente 100, como se requer para a dita proporgao. E
esta virtude se manifesta, geometricamente, na quarta do décimo
terceiro.
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CAPITULO XIV
DE SEU QUINTO ADMIRAVEL EFEITO.

e uma quantidade se divide segundo a nossa dita
proporcao, o conjunto do quadrado da menor parte com o
quadrado de toda a quantidade integra sera sempre o
triplo do quadrado da maior parte.

Verbi gratia: Seja 10 a quantidade dividida como dissemos, tal
que uma parte seja 15.@.K125., isto é, a menor, e a outra IX125.@.5.,
isto é, a maior. Digo que o quadrado de 15. @.K125 .junto com o
quadrado de 10, que é toda a quantidade, resulta um conjunto que sera
triplo, isto €, trés vezes o quadrado da maior parte, isto é, de K125.
@.5. Donde o quadrado de 15. @.IX125. é 350. @.Ix112500., e o
quadrado de 10 é 100, que junto com 350. @.Ix112500. da 450.
1.K112500., para o dito conjunto. E o quadrado de IX125.@.5. é 150.
1.K12500., que, como se vé é 1/3 do dito conjunto, pois multiplicado
150. @.K12500. por 3 dara exatamente 450.1.x112500. Logo, o dito
conjunto é o triplo do dito quadrado, como dissemos. Este efeito
conclui, geometricamente, a quinta do décimo terceiro.

CAPITULO XV
DE SEU SEXTO INOMINAVEL EFEITO.

enhuma quantidade racional pode dividir-se segundo a
nossa dita proporgao sem que cada uma de suas partes seja
irracional, chamada residuo.

Verbi gratia: Seja 10 a quantidade racional que deve
ser dividida segundo a razao que tem o médio e dois extremos. Digo
que necessariamente qualquer uma das partes deve ser residuo.
Donde uma sera 15.@.X125., isto é, a menor, e a outra, a maior, sera
R125.@.5., e se vé por que cada uma delas é residuo, assim chamada
na arte, segundo a septuagésima nona do décimo. E, este efeito
obtemos da sexta do décimo terceiro.
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CAPITULO XVI
DE SEU SETIMO INESTIMAVEL EFEITO.

e o lado do hexagono eqtiilatero se une ao lado do
decdgono eqtiilatero, entendendo ambos como inscritos em
um mesmo circulo, seu conjunto sempre serd uma
quantidade dividida segundo a nossa dita proporcao e a
maior parte serd o lado do hexdgono.

Verbi gratia: Seja K125.@.5. o lado de um hexagono eqiiilatero
tracado no circulo e o lado do decigono eqtiilatero no mesmo circulo
seja 15.@.1x125.. De tal circulo, o didmetro sera R500.@.10. Digo que o
conjunto de I 125. @.5. com 15. @.K125., que é 10, esta dividido
segundo a nossa proporgao, e sua maior parte é K125.@.5. e a menor é
15. @.IX125., como varias vezes dissemos dividir 10. E isto se
manifesta, geometricamente, pela nona do décimo terceiro.

CAPITULO XVII

DO OITAVO EFEITO, RECIPROCO DO PRECEDENTE.

e uma linha é dividida segundo a proporcdo que tem o
médio e dois extremos, a maior parte é sempre o lado do
hexagono daquele circulo e a menor é o lado do decagono
do mesmo.

Verbi gratia: Se a linha dividida é 10, a sua maior parte, que é IX125.
@.5., sempre serd o lado do hexagono de um circulo, cujo didmetro
serd o dobro de K125.(@.5., isto é, R500. @.10.. Digo que, daquele
mesmo circulo, 15. @.K125., a menor parte, é o lado do decagono
colocado naquele. E desta reciproca serve-se muito Ptolomeu, no nono
capitulo da primeira parte de seu Almagesto, 1% para demonstrar a
quantidade dos arcos do circulo, como similarmente se demonstra,
geometricamente, na citada nona do décimo terceiro.

CAPITULO XVIII

DE SEU NONO EFEITO, O MAIS EXCELSO DE TODOS.

e no circulo se forma o pentagono eqiiilatero e de dois
angulos propinquos se subtenda duas linhas retas movidas
dos términos de seus lados, necessariamente aquelas se
dividirdo segundo a nossa proporcao, e cada uma de suas
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maiores partes sempre serd o lado do dito pentagono.

Verbi gratia: Seja o pentdgono .abcde., e de seus extremos .c. e .a.
tire-se a corda .ac., subtendido ao angulo .b., e dos extremos .b. e .e.
tire-se outra corda .be., subtendido ao angulo .a.. Digo que estas duas
linhas .ac. e .be. dividem-se no ponto .f. segundo a proporcao que tem
o médio e dois extremos, e a maior parte de cada uma é exatamente o
lado do dito pentagono. Donde, da linha .ac., a maior parte é .cf, e a
maior da linha .be. é .ef.. E cada uma destas é sempre igual ao lado do
dito pentagono, e os matematicos chamam estas duas linhas, por outro
nome, cordas do angulo pentagoénico. Assim, se as ditas cordas fossem,
cada uma, 10, porque serdo iguais, visto que o seu pentdgono no
circulo é eqtiilatero, .cf. seria K125.@.5., .af., 15.@.IX125., a parte .ef.
seria, de modo semelhante, K125.@.5., .bf. seria 15.(@.K125., e o lado
do pentagono seria, de modo semelhante, K125. @.5. Tudo isso, de
belo modo, demonstra geometricamente a décima primeira do décimo
terceiro. E por este efeito podemos, conhecendo o lado, chegar ao
conhecimento de todas as suas cordas e de todas as suas partes. E, pela
reciproca, pelo conhecimento das cordas, podemos chegar ao
conhecimento do lado e das partes das ditas cordas, operando
aritmética e geometricamente, como ensinamos, na nossa obra aduzida
acima, a manejar com toda a diligéncia, bindmios e outras linhas
irracionais, das quais trata nosso filésofo em seu décimo, e linearmente
demonstra na décima primeira do segundo e na vigésima nona do
sexto. Assim, chega-se facilmente a conhecer a ambos de todos os
modos, o que é de grandissima utilidade em nossas cientificas e
especulativas necessidades.

CAPITULO XIX

DO SEU DECIMO SUPREMO EFEITO.

e uma quantidade é dividida segundo a predita proporcao,
todos os efeitos que dela e de suas partes podem resultar,
em mesma habitude, nimero, espécie e género, resultardo
de qualquer outra quantidade assim dividida.

Verbi gratia: Sejam duas linhas assim divididas, isto é, uma .ab.,
dividida em .c., e sua maior parte seja .ac., e a outra .de., e sua maior
parte .df.. E o que dizemos destas duas entendemos de infinitas outras,
que facilmente podem determinar-se por meio da aritmética. Pondo
para .ab. 10, .ac. seria K125.@.5. e a outra, 15.(@.K125. e pondo para
.de. 12, .df. seria K180.(.6. e a outra seria 18.@.K180..Digo que tudo
aquilo que se pode dar a uma das ditas linhas, comparadas,
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multiplicadas, divididas ou operadas em todos os demais modos, o
mesmo se d4 sempre a uma outra, isto €, a propor¢do de cada uma
com relacdo a sua maior parte é a mesma proporgao com relacdo a sua
menor parte. E assim, pela reciproca, acontece para cada uma de suas
partes com relagdo a elas todas, e assim para o produto de uma por
suas partes e, reciprocamente, para as ditas partes, como para a
divisdo e subtracdo. Donde a proporgao que ha de 10 para sua maior
parte, K125.@.5., é a mesma que ha de 12 para sua maior parte K180.
@.6., e a proporcdo que hd do conjunto de 10 e K125.@.5. para [X125.
@.5. é a mesma do conjunto de 12 e K180.(@.6. para X180. m.6.. E
assim, breviter, tomadas e revoltas ao infinito, quomodocumque et
qualitercumqueX™! pela proporcionalidade, por permutacdo, inversao,
conjuncdo, disjuncdo, eversdo e igualacdo, sempre convirdo a uma
mesma denominagdo e aos mesmos efeitos intensos, o que,
infalivelmente, demonstra grandissima harmonia em toda quantidade
assim dividida, como abaixo se verd nos corpos regulares e
dependentes. E tudo isso conclui em substancia, geometricamente, a
segunda do décimo quarto.

CAPITULO XX

DE SEU DECIMO PRIMEIRO EXCELENTISSIMO EFEITO.

e se divide o lado de um hexagono eqiiildtero segundo a
nossa divina propor¢do, sempre a sua maior parte,
necessariamente, serd o lado do decagono circunscrito no
mesmo circulo que o hexagono.

Verbi gratia: Se o lado de hexagono fosse 10, dividido do dito
modo, sua maior parte seria K125.@.5., o qual digo que é exatamente
o lado de decagono circunscrito no mesmo circulo, cujo didmetro viria
a ser 20, e isso se conclui pela terceira do décimo quarto. Donde, é
evidente que, obtido o lado de um, facilmente se encontra o lado de
outro. Assim, obtido o didmetro do circulo ou sua circunferéncia, ou
sua area, ou qualquer parte sua, sempre, por aquele, podemos chegar
ao conhecimento de um por meio do outro. E assim, reciprocamente,
em todos os modos do circulo, do hexagono, do decagono e também
do triangulo, operando aritmética e geometricamente, que é utilissima
coisa, como acima foi dito no nono efeito do pentagono.

XLI .
“De qualquer maneira”.
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CAPITULO XXI
DE SEU DECIMO SEGUNDO QUASE INCOMPREENSIVEL EFEITO.

' }*{(‘3 e se divide uma quantidade segundo a nossa dita

X "‘; proporcdo, a raiz do conjunto do quadrado de toda a

_-}j;*‘, Ad| quantidade e do quadrado de sua maior parte, sempre

serd, em proporcao com a raiz do conjunto do quadrado da

dita quantidade e o quadrado de sua menor parte, como o lado do
cubo com o lado do tridangulo do corpo de vinte bases.

Verbi gratia: Seja 10 a quantidade dividida segundo a proporcao
que tem o médio e dois extremos, tal que uma parte, isto é, a maior
serd, como varias vezes foi dito, K125.@.5., e a menor 15. @.K125..
Agora, quadre-se, isto é, multiplique por si mesma a dita quantidade
aduzida, isto ¢, 10, dara 100, e ademais, quadre-se sua maior parte, isto
é, §125.(@.5., que multiplicada por si mesma dara 150. @.Kx12500., e
quadre-se também a menor parte, isto é, 15.@.1X125., que multiplicada
por si mesmo dé 350.@.K112500.. Agora, ao quadrado da maior parte,
isto ¢, 150.@.1x12500., acrescente-se o quadrado de toda a quantidade,
isto é, de 10 que é 100, e dara 250.(1.K12500.. O mesmo quadrado da
dita quantidade, isto é, também 100, acrescente-se ao quadrado da
menor parte, a qual encontramos que é 350. @.IX112500., e
acrescentando-se 100 dara 450. @.K112500.. Agora, digo que a
proporcdo da raiz de um conjunto, isto é, de 250.(y.K12500., obtido do
quadrado da dita quantidade e de sua maior parte, com relacdo a raiz
do outro conjunto obtido do quadrado da dita quantidade e de sua
menor parte, isto é de 450. @y.1x112500., é exatamente como a
proporcao do lado do cubo com o lado do tridngulo do corpo de vinte
bases, quando ambos 0s corpos estdo circunscritos ou circundados por
uma mesma esfera, e tais raizes dos conjuntos sdo chamadas linhas
potentes sobre os ditos conjuntos, isto é, &k de 250. @. & 12500., quer
dizer uma quantidade cuja poténcia ou quadrado é exatamente o dito
conjunto, e assim a x de 450. @. I 112500., quer dizer uma quantidade
cuja poténcia, ou quadrado, é exatamente 450.@.5112500.. Estas raizes
sao chamadas, por outro nome, pelos versados, raizes universais ou
raizes ligadas, como aparece em nossa citada obra, no terceiro tratado
de sua oitava distinctione, comecando pelo félio 120 do dito volume. E
estas quantidades sdo de sutilissima perscrutagdo e competem a
pratica especulativa, como amplamente discutido no dito volume. E
estas tais, Excelso Principe, ndo ¢é possivel nomea-las com
denomina¢des mais baixas. @ Todo este efeito especulativo se
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demonstra, geometricamente, pela nona do décimo quarto, juntamente
com outras, aduzidas por Campano.

CAPITULO XXII
DE SEU DECIMO TERCEIRO DIGNISSIMO EFEITO.

or seu décimo terceiro efeito ndo é de pouca admiragao que
sem seu sufragio ndo se possa nunca formar o pentagono,
isto é, a figura de cinco lados iguais, mencionada acima no
4 | nono efeito e que ademais abaixo se aduzird. Sem tal
pentagono, como se dird, ndo é possivel formar, nem imaginar, o corpo
nobilissimo sobre todos os outros, chamado dodecaedro, isto é, o
corpo de doze pentagonos eqiiilateros e eqtiidngulos, por outro nome
chamado corpo de doze bases pentagonais, cuja forma, como se dira, o
divino Platdo atribui a quinta-esséncia, isto é, ao céu por
convenientissimas razdes. Donde o nosso fil6sofo, no quarto livro, pela
décima, nos ensina a fazer um tridngulo de tal condicdo, isto é, que
cada um de seus dois angulos que estao na base seja o dobro do outro.
E isso fez porque, querendo nos saber como formar o pentagono
eqiilatero e eqtiidngulo, inscrevé-lo e circunscrevé-lo no circulo, ndo
seria possivel se antes, ele ndo nos houvesse ensinado a fazer o dito
triangulo, como se vé pela décima primeira e décima segunda do dito
quatro. E para fazer o dito triangulo é necessdrio dividir uma linha
segundo nossa divina proporcao, como pela dita décima do quarto ele
nos mostra, ainda que naquele lugar ndo se diga que tal linha se
divide, segundo a dita propor¢do e nem suas condigdes, por nao nos
haver dado ainda conhecimento do que é proporgao, o qual se reserva
para seu quinto, pois ndo é seu costume induzir em suas
demonstragdes as coisas seguintes, das quais ainda ndo se tenha
noticia, mas somente usa os antecedentes, e esta ordem se encontra em
todos os seus quinze livros. Portanto, a propodsito do dito tridngulo,
nao diz que se divide essa linha segundo a proporc¢do que tem o médio
e dois extremos, e sim que, segundo a décima primeira do segundo, se
facam dela duas partes tais, que o quadrado de uma seja igual ao
produto da outra parte por toda a dita linha.

Isso, por forca, ndo quer dizer outra coisa sendo dividi-la
segundo a dita proporc¢do, como se vé pela terceira definicdo do sexto
e pela vigésima nona do mesmo, e, ademais acima neste [tratado] j&
dissemos, quando declaramos como se entendem o médio e seus
extremos com relacdo ao seu primeiro efeito considerado.
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CAPITULO XXIII

COMO, POR REVERENCIA DE NOSSA SALVACAO, TERMINAM OS
DITOS EFEITOS.

ao me parece oportuno, Excelso Duque, estender-me mais
em seus infinitos efeitos, pois o papel ndo bastaria a tinta
para expressa-los todos, mas somente estes treze, entre os
outros, elegemos em reveréncia do grupo dos doze e de seu
Santissimo mestre, Nosso Redentor Jesus Cristo. Tendo atribuido-lhes
o nome de divinos, é necessirio terminar com o ndmero de nossa
Salvagao, dos treze artigos X! e dos doze apéstolos unidos a Nosso
Salvador, cujo colégio entendo que Vossa Ducal Alteza tem singular
devocao, por havé-lo feito dispor no mencionado lugar, o Sacratissimo
templo das Gragas, por nosso ja citado Leonardo com seu gracioso
pincel.

Nao obstante, no processo seguinte nao se deixard de aduzir
outros mais, segundo as ocorréncias, visto que, como se dird, ndo é
possivel formar nem imaginar a harmonia e digna correspondéncia
reciproca entre os corpos regulares e seus dependentes, para cujo fim
j& propomos, para que suas conseqiiéncias sejam mais claras.

CAPITULO XXIV
COMO 0S DITOS EFEITOS CONCORREM A COMPOSICAO DOS
CORPOS REGULARES E SEUS DEPENDENTES. XLII

agora, Excelso Duque, a virtude e poténcia de nossa

referida proporcao com seus singulares efeitos, méxime

como acima dissemos, manifesta-se na formacdo e

=mil| composicao dos corpos, tanto regulares como dependentes.
Destes, a fim de que melhor se aprenda, falaremos ordenadamente a
seguir, e antes dos cinco essenciais, 0os quais por outro nome sao
chamados regulares, e logo, sucessiva e suficientemente, de alguns
egrégios dependentes destes. Mas antes, é necessario esclarecer porque
sao denominados corpos regulares. Em segundo lugar, é necessario
provar como na natureza ndo € possivel formar um sexto. Pois bem, os

ditos sdo chamados regulares porque sdo de lados, dngulos e bases

XLI No manuscrito: doze. Correspondem aos treze artigos o Simbolo dos Apdstolos, conhecido
por Credo.
XLII No manuscrito: “Como ditti effecti concorino ala compositione deli corpi”.
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iguais, e um estd contido exatamente no outro como se mostrard, e
correspondem aos cinco corpos simples na natureza, a saber, terra,
agua, ar, fogo e quinta-esséncia, isto é, virtude celeste que sustenta em
seu ser todos os demais. E como estes simples sdo bastantes e
suficientes na natureza, se fosse de outra maneira seria argiir que
Deus proveu em excesso ou em falta a necessidade natural, o que é
absurdo, como afirma o Filésofo, dizendo que Deus e a Natureza ndo
operam em Vvao, isto é, ndo faltam a necessidade e ndo a excedem. De
maneira semelhante ocorre com as formas destes cinco corpos. Dos
quais é necessario dizer que sdo cinco ad decorem universi XMV e nao
podem ser mais pelo que se seguird. Por isso, ndo sem fundamento,
como se dira abaixo, o antigo Platao, em seu Timeu, atribuiu as figuras
dos ditos regulares aos cinco corpos simples, como foi dito acima, na
quinta correspondéncia do divino nome atribuido a nossa proporcao.
E isso quanto a sua denominagao.

CAPITULO XXV

COMO NAO PODE HAVER MAIS DE CINCO CORPOS REGULARES.

onvém agora mostrar como ndo podem ser mais do que
cinco tais corpos na natureza, isto é, aqueles cujas bases sao
iguais entre si e de angulos sélidos e planos iguais e,
similarmente, de lados iguais. Assim se apresenta, pois
para a construcdo de cada angulo sélido é necessdrio ao menos o
concurso de trés angulos superficiais, porque um angulo sélido nao
pode ser determinado somente por dois dangulos superficiais. Ocorre
visto que trés angulos de cada hexagono eqtiilatero sao iguais a quatro
angulos retos e, ademais, no heptagono, isto ¢, figura de sete lados, e
em geral em toda figura equildtera e também eqiiidngula de mais
lados, trés angulos sdo sempre maiores que quatro retos, tal como se
apresenta evidentemente na trigésima segunda do primeiro, e cada
angulo solido é menor que quatro angulos retos, como atesta a
vigésima primeira do décimo primeiro. Portanto, é impossivel que trés
angulos do hexdgono, do heptagono e, em geral, de qualquer figura de
mais lados eqtiilatera e também equiidngula formem um angulo sélido.
Por isso se manifesta que nenhuma figura sélida equildtera e de
angulos iguais ndo se pode formar a partir de superficies hexagonais
ou, verdadeiramente, de mais lados, pois se trés angulos do hexagono
eqiiilatero e eqiiidngulo sdo maiores que um angulo sé6lido, segue que

XLV “Para adorno do Universo”.
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quatro ou mais, com mais razdo, excederdo o dito dngulo soélido.
Porém, trés angulos do pentdgono eqiiildtero e eqtiidngulo é manifesto
que sdo menores que quatro angulos retos e quatro sdo maiores que
quatro retos. Donde, com trés angulos de um pentagono eqiiilatero e
eqlildngulo pode-se formar o angulo sélido, porém, com quatro de
seus angulos, ou com mais, ndo é possivel formar angulo sélido.
Portanto, somente um corpo pode ser formado com pentdgonos
eqiilateros e eqtiiangulos, o qual é chamado dodecaedro ou, de outra
maneira, corpo de doze pentagonos, pelos filésofos. Neste, os dngulos
dos pentagonos, trés a trés, formam e contém todos os angulos s6lidos
do dito corpo. A mesma razdo se da nas figuras quadrilateras de lados
e angulos iguais, como foi dito para os pentdgonos, pois toda figura
quadrilatera, se for eqtiilatera e também de angulos iguais, por
definicdo serd quadrada, porque todos os seus angulos serdo retos,
como se mostra pela trigésima segunda do primeiro. Donde, com trés
angulos de tal figura superficial é possivel formar um angulo sélido,
mas com quatro ou mais deles é impossivel. Por isso, com tais figuras
superficiais, sabendo que sdo quadrilateros eqtiilateros e de angulos
iguais, pode-se formar um sélido, a que chamamos cubo e que é um
corpo contido por seis superficies quadradas e tem doze lados e oito
angulos solidos. Dos tridngulos eqtiilateros, seis angulos sdo iguais a
quatro retos, pela citada trigésima segunda do primeiro. Dessa
maneira, menos de seis sdo maiores que quatro retos e mais de seis sdo
maiores que quatro retos. Portanto, com seis ou mais angulos de tais
tridngulos nado se pode formar um angulo sélido, porém, com cinco,
com quatro e com trés se pode formar. E visto que trés dngulos do
triangulo eqtiildtero contém um angulo sélido, logo com triangulos
equilateros se forma o corpo de quatro bases triangulares de lados
iguais, denominado tetraedro. E quando concorrem quatro de tais
tridangulos, forma-se o corpo de oito bases denominado octaedro, e se
cinco tridngulos eqtiilateros contém um angulo sélido, forma-se o
corpo denominado icosaedro, de vinte bases triangulares e de lados
iguais. Donde, por que sado tantos e tais corpos regulares e, ainda, por
que ndo sdo mais, é o que se manifesta completamente pelo que foi
dito.
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CAPITULO XXVI

DE FABRICA SEU FORMATIONE EORUM QUINQUE REGULARIUM ET
DE PROPORTIONE CUISQUE AD DIAMETRUM SPHAERAE ET PRIMO DE
TETRACEDRON XLV

isto e entendido quais e quantos sdo exatamente os corpos
regulares, é necessario dizer agora como se formam, para
que sejam circundados exatamente por uma esfera e,
ademais, que proporcdo e denominacdo ha entre eles ou
seus lados, com relacdo ao didmetro da esfera que exatamente os
circunda, mediante o qual se chega ao conhecimento deles todos. E por
isso, trataremos primeiro do tetraedro, isto é, do [corpo] de quatro
bases triangulares, eqiiilateras, e depois de cada um dos outros
sucessivamente e por ordem. Digo, pois, que tal corpo deve se formar
assim: tome-se, primeiro, o didmetro da esfera em que intentamos
coloca-lo, o qual consideremos que seja a linha .ab., e que esta se
divida no ponto .c., de modo que a parte .ac. seja o dobro da parte .bc.,
e faca-se sobre ela o semicirculo .adb., tire-se a linha .ab. e tirem-se as
linhas .bd. e .da.. Depois, faga-se o circulo .fgh. sobre o centro .e., cujo
semididmetro seja igual a linha .cd.. Neste circulo, faca-se depois um
tridngulo eqtiilatero, segundo o que ensina a segunda do quarto, e este
tridngulo seja .fgh., e do centro a seus angulos tirem-se as linhas .ef.,
.eg., .eh.. Em seguida, sobre o centro .e., eleve-se a linha .ek.,
perpendicular a superficie do circulo .fgh., como ensina a décima
segunda do décimo primeiro, e esta perpendicular tome-se igual a
linha .ac., e do ponto k deixem-se cair as hipotenusas .kf., .kg. e kh..
Observadas exatamente estas coisas, digo que esta acabada a piramide
de quatro bases triangulares de lados iguais, e esta estard exatamente
circunscrita pela esfera daquele didmetro .ab.. E digo, para a
proporcdo entre o didmetro da esfera e o lado da piramide fabricada,
que o quadrado do dito didmetro é sesquidltero com relagdo ao
quadrado do lado da dita pirdmide, isto é, que o quadrado do
didmetro contém o quadrado do lado da pirdmide uma vez e meia, ou
seja, como 3 com relacdo a 2 e 6 a 4, e quer dizer que, se o quadrado do
didmetro fosse 6, o quadrado do lado da piramide seria 4. E assim se
encontra provado em geometria.

XLV “Da fdbrica ou formagdo dos cinco corpos regulares e da proporcio de cada um com relagio ao
didmetro da esfera. Primeiramente o tetraedro”.
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CAPITULO XXVII

DA FABRICA DO CUBO E SUA PROPORCAO COM RELACAO A ESFERA.

" necessario demonstrar como se forma o cubo e qual é a
proporcdo entre seu lado e o didmetro da esfera que o
circunda exatamente. Para tal, digo que o dito cubo deve se
formar assim: tome-se o didmetro da esfera em que
intentamos coloca-lo com exatiddo e seja esta a linha .ab. sobre a qual
farei o semicirculo .adb.. Depois dividirei o didmetro no ponto .c., tal
como fiz na formacdo da pirdmide precedente, isto €, que a parte .ac.
seja o dobro da parte .bc.. Tire-se a linha .cd. perpendicular a linha .ab.
e tirem-se ainda as linhas .db. e .da.. Depois, faga-se um quadrado do
qual todos os lados sdo iguais a linha .bd. e seja tal quadrado .efgh., e
sobre seus angulos se elevem quatro linhas perpendiculares a
superficie do dito quadrado, como ensina a décima segunda do
décimo primeiro, e estas perpendiculares sejam postas também iguais
a linha .bd. e sejam estas quatro perpendiculares .ek., .fl., .gm. e .hn.. E
serdo estas quatro perpendiculares todas eqiiidistantes entre si, pela
sexta do dito décimo primeiro. E os angulos contidos por aquelas e
pelos lados do quadrado sdo retos, pela definicdo da linha
perpendicular a superficie. Depois, unam-se as extremidades destas
perpendiculares tirando as linhas .kl., .Im., .mn. e .nk.. Observadas
exata e diligentemente essas coisas, estard acabado o cubo que
buscavamos formar, contido por seis superficies quadradas, o que se
prova pela trigésima quarta do primeiro. As quatro superficies que sao
aquelas cujos lados opostos sdo as quatro perpendiculares, sdo todas
quadradas. Que a base seja quadrada se manifesta de nossa posicao e,
ademais, que a suprema superficie também seja quadrada, isto é,
Klmn., demonstra-se ainda pela trigésima quarta do primeiro e pela
décima do décimo primeiro. Ademais, pela quarta do dito décimo
primeiro se manifesta, que todos os lados do dito cubo estao
ortogonalmente sobre as duas superficies opostas. E este tal estara
circunscrito exatamente pela esfera do proposto diametro. Donde, o
dito didmetro serd sempre o triplo em poténcia, com relagdo ao lado
do dito cubo, isto é, que o quadrado do dito didmetro, sera sempre trés
vezes 0 quadrado do lado do cubo. Dessa maneira, se o didmetro fosse
300, o lado conviria a ser exatamente 10. E este conhecimento, a
muitos casos necessario, € oportuno.

[
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CAPITULO XXVIII

COMO SE FORMA O OCTAEDRO COLOCAVEL EXATAMENTE NA
ESFERA E SUA PROPORCAO COM A ESFERA.

m terceiro lugar sucede a fabrica do corpo de oito bases
triangulares denominado octaedro, tal que similarmente
por uma proposta esfera seja exatamente circundado. De tal

=== esfera, somente o didmetro seja conhecido. E se faz deste
modo: toma-se o didmetro da esfera e seja esta a linha .ab., a qual se
divida por igual no ponto .c., e sobre toda a linha faga-se o semicirculo
.adb. e tire-se .cd. perpendicular a linha .ab.. Depois, una-se o ponto .d.
com a extremidade do dito didmetro, isto é, com .a. e com .b.. Depois,
faca-se um quadrado .efgh., e neste quadrado tirem-se dois didmetros
dos quais um seja .eg. e outro .th., os quais se dividem no ponto .k..
Donde, pela quarta do primeiro é manifesto, cada um destes didmetros
é igual a linha .ab., que foi posta diametro da esfera, visto que o
angulo .d. é reto, pela primeira parte da trigésima do terceiro.
Ademais, cada um dos angulos .e,, .f., .g. e .h. é reto pela definigdo do
quadrado e ainda é manifesto que aqueles dois diametros .eg. e .th.
dividem-se por igual, no ponto .k., e se vé facilmente pela quinta,
trigésima segunda e sexta do primeiro, por deducado. Agora, eleve-se
sobre .k. a linha .kl., perpendicular a superficie do quadrado, e esta
perpendicular ponha-se igual a metade do diametro .eg. ou .fh., depois
deixem-se cair as hipotenusas .le., .If, .lg. e .lh, e todas estas
hipotenusas, pelo dito e proposto, mediante a pentltima do primeiro,
replicada quantas vezes forem necessarias, serdo iguais entre si e,
ademais, iguais aos lados do quadrado. Logo, temos, até aqui, uma
piramide de quatro bases triangulares de lados iguais constituida
sobre o dito quadrado, e esta piraimide é a metade do corpo de oito
bases que buscamos. Depois, abaixo do dito quadrado, faremos uma
outra piramide semelhante a esta, do seguinte modo: tiraremos a dita
linha .lk. furando e penetrando o dito quadrado até o ponto .m., de
modo que a linha .km., que esta debaixo do quadrado, seja igual a
linha .Ik., que esta acima do dito quadrado. Depois unirei o ponto .m.
com todos os angulos do quadrado, tirando outras quatro linhas,
hipotenusas, as quais sdo .me., .mf. .mg. e .mh., e também se prova que
estas sdo iguais entre si, como também o sdo os lados do dito
quadrado, pela pentltima do primeiro e outras ja aduzidas, como foi
provado para as outras hipotenusas sobre o quadrado. E assim,
sempre observadas com diligéncia tais coisas, estara acabado o corpo
de oito bases triangulares de lados iguais, o qual estard exatamente
circunscrito pela esfera. A proporgao entre a esfera e o dito corpo é que
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o quadrado do didmetro da esfera com relagdo ao quadrado do lado
do dito corpo é exatamente o dobro, isto é, se o dito didmetro fosse 8, o
lado do [corpo] de oito bases seria k32, cujas poténcias entre si estdo
em dupla proporcdo, isto é, que o quadrado do diametro é o dobro do
quadrado do lado do dito corpo. E assim temos a fabrica e a proporgao
com respeito a esfera.

CAPITULO XXIX

DA FABRICA E CRIACAOXLVI DO DITO ICOSAEDRO.

omo fazer o corpo de vinte bases triangulares eqtiilateras
que seja circundado exatamente por uma dada esfera, que
tenha o diametro racional.

O lado do dito corpo serd, evidentemente, uma
linha irracional, isto é, a que é denominada linha menor.

Verbi gratia: Seja, também aqui, o didmetro da dada esfera .ab.,
supondo-o irracional, ou em comprimento ou somente em poténcia, e
divida-o no ponto .c., de modo que .ac. seja quadruplo, quer dizer,
quatro vezes .cb. e faga-se sobre ele o semicirculo .adb., e tire-se .cd.
perpendicular a .ab. e tire-se a linha .db.. Depois, segundo a
quantidade da linha .db., faca-se o circulo .efghk. sobre o centro .I., ao
qual se inscreva um pentagono eqiiilatero com mesma notacao a seus
angulos, desde o centro .1, levem-se as linhas .le., .If., .Ig., .Ih. e .Ik.. No
mesmo circulo, faca-se um decagono eqiiilatero. Dividam-se todos os
arcos em partes iguais, dos quais as cordas sao os lados do pentagono,
e dos pontos médios aos extremos de todos os lados do pentagono
inscrito levantem-se as linhas retas, e ademais sobre todos os angulos
do dito pentdgono levante-se o cateto, como ensina a décima segunda
do décimo primeiro, dos quais cada um seja também igual a linha .bd..
Unam-se as extremidades destes cinco catetos com cinco coraustosXLVll
e, pela sexta do décimo primeiro, os cinco catetos assim levantados
serdo eqiiidistantes entre si, visto que sdo iguais, pela trigésima
terceira do primeiro, também os cinco coraustos que unem suas
extremidades serdo iguais aos lados do pentagono. Deixa, pois, cair, de
cada extremo dos catetos, duas hipotenusas aos dois angulos
circunstantes do decdgono inscrito, e as extremidades destas dez
hipotenusas que descem das cinco extremidades dos catetos aos cinco
pontos, que sdo, cada um, dngulos médios do decdgono inscrito, una-
os formando neste circulo um outro pentigono, que também sera
eqiilatero pela vigésima terceira do terceiro. E quando hajas feito isso,

XLVI Na versdo impressa: “formatione”.
XLVIl Ver defini¢do correspondente no Capitulo LXXL
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veras que terds feito dez tridngulos cujos lados sdo as dez hipotenusas,
os cinco coraustos e os cinco lados deste pentdgono inscrito. E que
estes tridngulos sdo eqiiilateros o saberds assim: visto que tanto o
semididmetro do circulo descrito quanto cada um dos catetos
levantados serdo iguais a linha .bd., pela hipotese, e, pelo corolédrio da
décima quinta do quarto, cada um dos catetos serd igual ao lado do
hexagono eqtiilatero feito no circulo cujo didmetro é igual a linha .bd.
e, como, pela penultima do primeiro, cada uma das dez hipotenusas
tem uma poténcia maior que a do cateto tanto quanto é poténcia do
decdgono e, pela décima do décimo terceiro, o lado do pentdgono tem
uma poténcia maior que a do cateto tanto quanto é a poténcia do
mesmo lado do decagono, cada uma destas hipotenusas serd, por
ciéncia comum, igual ao lado do pentadgono. Os coraustos, ja foi
demonstrado, sao iguais ao lado do pentdagono. Donde, todos os lados
destes dez triangulos ou sao lados do pentdgono eqitiilatero inscrito no
circulo na segunda vez ou sdo iguais a estes. Os ditos triangulos sao,
pois, eqiiilateros. Ainda mais: sobre o centro do circulo, que é o ponto
1, levanta um outro cateto igual aos primeiros, e seja .Im., e sua
extremidade superior, que é o ponto .m., une-o a cada extremidade
dos primeiros com cinco coraustos e, pela sexta do décimo primeiro,
este cateto central, isto é, levantado do centro, sera equiidistante a cada
um dos catetos angulares. E pela trigésima terceira do primeiro, estes
cinco coraustos serdo iguais ao semididametro do circulo e, pelo
coroldrio da décima quinta do quarto, cada um é como o lado do
hexagono. Pois bem, ao dito cateto central, de uma e outra parte, une-
se uma linha igual ao lado do decagono, isto é, por cima unindo-se
.mn. até acima, e debaixo do circulo, une-se até abaixo, do centro do
circulo, .Ip.. Depois, deixem-se cair do ponto .n., cinco hipotenusas até
os cinco angulos superiores dos dez triangulos que estdao em torno do
circulo, e do ponto .p., outras cinco hipotenusas até os outros cinco
angulos inferiores. Estas dez hipotenusas serdo iguais entre si e iguais
aos lados do pentdgono inscrito, pela pendltima do primeiro e pela
décima do décimo terceiro, como se demonstrou acima para as dez
hipotenusas. Tens, portanto, o corpo de vinte bases triangulares e
eqtilateras, das quais todos os lados sdo iguais aos lados do
pentagono, e seu didmetro é a linha .np.. Destes vinte tridngulos, dez
estdo sobre o circulo e cinco se elevam concorrentes no ponto .n., e os
outros cinco concorrem no ponto .p., abaixo do circulo. E este corpo
chamado icosaedro assim formado de tal modo que é manifesto que a
dada esfera a circunda exatamente. Visto que a linha .Im. é igual ao
lado do hexagono e a linha .mn. ao lado do decdgono, equiléteros e
circunscritos ambos pelo mesmo circulo .efg., toda a linha se dividir4,
pela nona do décimo terceiro, segundo a proporcdo que tem meio e
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dois extremos no ponto .m., e sua maior parte serd a linha .Im.. Divida-
se entdo .Im. em partes iguais no ponto .q. e .pq. serd, por comum
ciéncia, igual a .qn., ja que .pn. foi suposto igual ao lado do decagono,
com .mn.. Donde .qn. é a metade de .np., assim como .qm. é a metade
de .ml.. Visto que o quadrado de .nq. é, pela terceira do décimo
terceiro, o quintuplo do quadrado de .gm., o quadrado de .pn. ser4,
pela décima quinta do quinto, o quintuplo do quadrado de .Im., pois,
pela quarta do segundo, o quadrado de .pm. é o quéadruplo do
quadrado de .qn. e, pela mesma, também o quadrado de .Im. é o
quadruplo do quadrado de .qm.. E o quadruplo esta para o quadruplo
como o simples estd para o simples, como afirma a décima quinta do
quinto. E o quadrado de .ab. é o quintuplo do quadrado de .bd., pela
segunda parte do coroldrio da oitava do sexto, e pelo corolario da
décima sétima do mesmo, visto que .ab. é também o quintuplo de .bc.,
ja que fiz .ac. quadruplo da mesma. E assim como .Im. é, por hipétese,
igual a .bd., .ab. serd, por comum ciéncia, igual a .np., donde, se sobre
a linha .np., traga-se o semicirculo e o faz girar em torno até que volte
ao lugar original em que comecou a se mover, a esfera que se
construird mediante este movimento sera igual a esfera proposta pela
definicdo de tais esferas iguais. E, dado que a linha .Im. ocupa o lugar
de média proporcional entre .In. e .nm. e, portanto, entre .In. e .Ip. cada
um  dos semidiametros do circulo estarda também na média
proporcional entre .Im. e .Ip., visto que .Im. é igual ao semidiametro do
circulo. Donde segue que o semicirculo descrito sobre .pn. passard por
todos os pontos da circunferéncia do circulo .efg., e, portanto, também
por todos os dngulos do sélido construido que se encontram naquela
circunferéncia. E como, pela mesma razdo, todos os coraustos que
continuam ou unem os extremos dos catetos angulares com o extremo
do central estdo na média proporcional entre .pm. e .mn., ja que cada
um deles é igual a .Im., segue-se dele que o mesmo circulo passa
também pelos demais dngulos da figura icosaédrica assim construida.
O dito corpo é, portanto, inscritivel ou situdvel na esfera cujo didmetro
é .ab. e digo que o lado desta figura sélida é a linha menor, pois é
manifesto que a linha .bd. é racional em poténcia, visto que seu
quadrado é o subquintuplo ou o quinto do quadrado da linha .ab., que
foi suposta racional em comprimento ou somente em poténcia. Donde
o semididmetro ou os semididmetros do circulo .efg. sao também
racionais em poténcia, pois seu semididmetro é igual a .bd.. Portanto,
pela décima segunda do décimo terceiro, o lado do pentagono
eqiilatero inscrito neste circulo é a linha menor. E também, tal como se
mostrou no processo dessa demonstracdo, o lado desta figura é igual
ao lado do pentdgono. Logo, o lado desta figura de vinte bases
triangulares eqtiilateras é a linha menor como pressuposto.
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CAPITULO XXX

{DO NOBILISSIMO CORPO REGULAR CHAMADO DODECAEDRO.}
XLVIII

aberemos agora como se constréi o corpo de doze bases
pentagonais eqiiildteras e eqtiidngulas de modo tal que a
esfera proposta o circunde ou circunscreva. O lado do
dito corpo sera, evidentemente, irracional, e é
denominado residuo. Faga-se um cubo segundo ensina o
modo dado, de tal maneira que a esfera assinalada o circunde
exatamente, e sejam .ab. e .ac. as superficies deste cubo. Imaginemos
agora que .ab. seja sua superficie superior e .ac. uma das laterais, e seja
a linha .ad. comum a ambas superficies. Dividam-se entdo, na
superficie .ab., os dois lados opostos, isto é, .db. e o lado a ele oposto,
em partes iguais, e continuem-se, mediante a linha .ef., os pontos da
divisdo. Do mesmo modo, dividam-se em partes iguais também o lado
.ad. e o que lhe é oposto na superficie .ac. e continuem-se os pontos da
divisdao mediante uma linha reta, cuja metade seja .gh., e seja .h. o
ponto médio da linha .ad.. Similarmente, divida-se a linha .ef. em
partes iguais pelo ponto .k. e tire-se a linha .hk.. Entao, dividirds cada
uma das trés linhas .ek., .kf. e .gh. segundo a proporcao que tem o
médio e dois extremos pelos pontos .l., .m. e .q., e sejam suas partes
maiores .lk., .km. e .gq., que serdo, manifestamente, iguais, visto que
todas as linhas divididas sao iguais, isto é, cada uma delas é metade
do lado do cubo. Depois, trace-se a partir dos pontos .. e .m. as
perpendiculares a superficie .ab., como ensina a décima segunda do
décimo primeiro, e sejam estas .Im. e .mp., as quais serdo iguais a linha
Kkl..  Similarmente, a partir do ponto .q., trace-se .qr.
perpendicularmente a superficie .ac., que sera igual a .qg.. Tirem-se,
entdo, as linhas .al,, .am., .an., .ap., .dm., .dp., .dl, .dn,, .ar., .aq., .dr. e
.dq.. E manifesto, entdo, pela quinta do décimo terceiro, que as duas
linhas .ke. e .el. sdo em poténcia o triplo da linha .kl., e, portanto,
também da linha .In., visto que .kl. e .In. sdo iguais; também .ke. é igual
a .ea.. Entdo, as duas linhas .ae. e .el. sao em poténcia, o triplo da linha
In. Donde, pela pendltima do primeiro, .al. é em poténcia o triplo de
In. e, portanto, pela mesma, .an. é em poténcia o quadruplo de .In.. e
visto que, cada linha é em poténcia o quadruplo de sua metade, segue-
se, por comum ciéncia, que .an. é o dobro em comprimento de .In.. E,
como .Im. é o dobro de .lk. e .kl e .In. sdo iguais, .an. serd igual a .Im.,

XLVII Este titulo foi omitido na versdo impressa.
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visto que suas metades sdo iguais. Como, pela trigésima terceira do
primeiro, .Im. é igual a .np., .an. serd igual a .np.. Do mesmo modo,
provards que as trés linhas .pd., .dr. e .ra. sdo iguais entre si e as duas
preditas. Assim, pois, com estas cinco linhas, temos o pentagono
equilatero que é .anpdr.. Porém, talvez dirds que ndo se trata de um
pentagono, pois, talvez nao esteja todo em uma mesma superficie,
coisa necessdria para que seja pentagono. Poderas comprovar que todo
ele estd em uma mesma superficie: Nasca ou saia do ponto .k. a linha
ks. , perpendicular a superficie .ab., que sera igual a .lk. e, portanto,
igual a cada uma das duas linhas .In. e .mp.; e, dado que pela sexta do
décimo primeiro é eqiiidistante a cada uma delas e, por conseguinte,
estd na mesma superficie que as duas pela definicdo de linhas
eqiiidistantes, o ponto .s. se encontrard necessariamente na linha .np.,
dividindo-a em partes iguais. Tirem-se logo as duas linhas .rh. e .hs..
Donde os dois tridngulos .ksh. e .qrh. estdo constituidos sobre um
angulo, isto é, .khq., e a proporcao de .kh. para .qr. é como a de .ks.
para .gh.; pois, como .gh. [estd] para .qr. assim [esta] .kh. para .qr., pela
sétima do quinto, e como .rq. para .gh. assim .ks. para .gh., pela
mesma. Porém, .gh. [estd] para .qr. como .qr. para .gh., pois, .qr. é igual
a .gq.. Assim, pois, pela trigésima do sexto, a linha .rhs. serd uma so,
donde, pela segunda do décimo primeiro, todo pentdgono do qual
disputamos se encontrard em uma mesma superficie. E digo ainda que
é equidngulo, como se vera. Assim, visto que .ek. esta dividido
segundo a proporcdo que tem médio e dois extremos e .km. é igual a
sua parte maior, também toda .em., pela quarta do décimo terceiro,
estara dividida segundo a proporgao que tem médio e dois extremos e
sua maior parte sera a linha .ek.. Logo, pela quinta do décimo terceiro,
as duas linhas .em. e .mk., e, portanto, também .em. e .mp., visto que
.mp. é igual a .mk., sdo em poténcia o triplo da linha .ek. e, por
conseguinte, também da linha .ae. , ja que esta é igual a .ek.. Donde as
trés linhas .ae., .em. e .mp. sdo, em poténcia, o quadruplo da linha .ae..
E claro ainda que, pela pentltima do primeiro, duas vezes citada, a
linha .ap. é em poténcia igual as trés linhas .ae., .em. e .mp., do qual
segue que .ap. é em poténcia o quadruplo da linha .ae.. E, visto que o
lado do cubo é o dobro da linha .ae., este é em poténcia o quadruplo
daquela, pela quarta do segundo. Entdo, por comum ciéncia, .ap. é
igual ao lado do cubo e, visto que, .ad. é um dos lados do cubo, .ap.
serd igual a .ad. e, portanto, pela oitava do primeiro, o dngulo .ard. é
igual ao angulo .anp.. Do mesmo modo, provarés que o angulo .dnp. é
igual ao angulo .dra., pois demonstrards que a linha .dn. é em poténcia
o quadruplo da metade do lado do cubo e, visto que, pelas coisas
ditas, o pentagono é eqiiilatero e tem trés angulos iguais, sera
equiangulo, pela décima sétima do décimo terceiro. Entdo se desta
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maneira ou mediante uma razdo similar, fabricarmos um pentdgono
eqiiilatero e equidngulo sobre cada um dos outros lados do cubo,
completaremos um sélido de doze superficies pentagonais eqtiilateras
e também eqtiidngulas, visto que o cubo tem doze lados. Resta agora,
demonstrar que tal s6lido é exatamente circundado pela esfera dada,
como se verd. Tirem-se, pois, da linha .sk., duas superficies que
dividam o cubo passando uma delas pela linha .hk. e a outra pela
linha .ef.; teremos, pela quadragésima do décimo primeiro, que a segao
comum destas duas superficies divide o didmetro do cubo. E assim
vice-versa, isto é, reciprocamente, j4 que por sua vez fica dividida em
partes iguais pelo dito diametro. Seja, pois, a linha .ko. sua secdo
comum até o didmetro do cubo, de tal modo que o ponto .o. seja o
centro do cubo, e tirem-se as linhas .oa., .on., .op., .od. e .or. . E claro
que cada uma das duas linhas .oa. e .0d. € um semidiametro do cubo e,
portanto, sdo iguais. Também é claro que a linha .ok. pela
quadragésima do décimo primeiro, é igual a .ek., isto é, a metade do
lado do cubo. E, visto que .ks. é igual a .km., .0s. serd dividida no
ponto .k. segundo a propor¢do que tem médio e dois extremos, e sua
parte maior serd a linha .ok., que é igual a linha .ek.. Donde, pela
quinta do décimo terceiro, as linhas .os. e .sk. e, também .os. e .sp.
dado que .sp. (a0 que ndo se estende esta demonstracao) é igual a .ks.,
serdo o triplo em conseqiiéncia da linha .ok. e, por conseguinte, da
metade do lado do cubo. Logo, pela pentltima do primeiro, a linha
.0p. é em poténcia o triplo da metade do lado do cubo. E, pelo
coroldrio da décima quarta do décimo terceiro, manifesta-se que o
semidiametro da esfera é o triplo em poténcia do lado do cubo que é
circunscrito pela mesma esfera. Donde .op. é igual ao semidiametro da
esfera que circunda exatamente o cubo proposto. Pela mesma razao
sdo todas as linhas tiradas do ponto .o. até cada um dos angulos dos
pentagonos formados sobre os lados do cubo, isto é, os angulos que
sdo proprios aos pentdgonos e nao aqueles que sdo comuns aos ditos
pentagonos e as superficies do cubo, ou seja, angulos proéprios tais
como os trés angulos .n., .p. e .r. no pentdgono formado. E com relagcao
as linhas que vao do ponto .0. a todos os angulos dos pentdgonos
comuns aos ditos pentdgonos e as superficies do cubo, como sdo no
presente pentagono os angulos .a. e .d., é claro que sdo iguais ao
semidiametro da esfera que circunda exatamente o cubo, pois sdo
didmetros do cubo, pela quadragésima do décimo primeiro. Porém, o
semidiametro do cubo ¢é igual ao da esfera que o circunda, como se
apresenta pelo raciocinio da décima quarta do décimo terceiro.
Portanto, todas as linhas tragadas do ponto .0. a todos os dngulos do
dodecaedro, isto é, do solido contido por doze superficies pentagonais
e eqiilateras e eqiiidngulas, que assim se chama em grego, sao iguais
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entre si e ao semididmetro da esfera. Donde [segue que] se ao
semicirculo tracado sobre todo o didmetro da esfera ou do cubo, se faz
girar, passard por todos seus angulos. Logo, por definicao, ele é
circundado exatamente pela esfera assinalada. Digo ainda que o lado
desta figura é uma linha irracional, isto é, aquela que se chama
residuo, se o didmetro da esfera que exatamente o circunda é racional
em comprimento ou em poténcia. Visto que, pela décima quarta do
décimo terceiro é o triplo em poténcia do lado do dito cubo, o lado do
cubo serd racional em poténcia se o didmetro da esfera é racional em
comprimento ou em poténcia. E pela décima do décimo terceiro, fica
claro que a linha .rp. divide a linha .ad., que é um lado do cubo,
segundo a proporcao que tem médio e dois extremos, e que sua parte
maior é igual ao lado do pentagono. E, dado que sua parte maior é
residuo pela sexta do décimo terceiro, manifesta-se que o lado da
figura denominada dodecaedro é residuo, o que queriamos
demonstrar.

CAPITULO XXXI

{COMO ENCONTRAR OS LADOS DE TODOS OS CINCO CORPOS
REGULARES. JXLIX

aber encontrar os lados dos cinco corpos preditos, todos
circunscritos exatamente por uma mesma esfera, da qual
s6 conhecamos o didmetro.

Verbi gratia: seja .ab. o diametro proposto de alguma
esfera, pela qual tenhamos de encontrar os lados dos
cinco mencionados corpos, que se entendem colocados todos em uma
mesma esfera, tal que, se um de seus angulos a toca, também a toquem
os demais; isto é, que estejam todos exatamente circundados por ela.
Isso se fara assim: dividamos este didmetro no ponto .c., de modo que
.ac. seja o dobro de .cb., e no ponto .d. por partes iguais. Tracemos
sobre este o semicirculo .afb., a cuja circunferéncia tirem-se duas linhas
perpendiculares a linha .ab., sendo estas .ce. e .df.. Unamos .e. com .a.
e com .b. e .f. com .b.. E manifesto entdo, pela demonstragdo de décima
terceira do décimo terceiro, que .ac. é o lado da figura de quatro bases
triangulares e eqtiilateras; e pela demonstracdo da décima quarta do
dito [livro], que .eb. é o lado do cubo; e pela demonstracao da décima
quinta, que .fb. é o lado da figura de oito bases triangulares e
equilateras. Seja, pois, .ag. a linha perpendicular no ponto .a. a linha
.ab., e igual a ela. Una-se .g. com .d. e seja .h. o ponto no qual .gd.

XLIX , ~ .
Este titulo ndo se encontra no manuscrito.
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divide a circunferéncia do semicirculo; eleve-se .hk. perpendicular a
.ab. Como .ga. é o dobro de .ad., .hk. serd, pela quarta do sexto, o
dobro de .kd., pois sdo os dois tridngulos .gad. e .hkd. eqtiidangulos,
pela trigésima segunda do primeiro, visto que o angulo .a. do maior é
igual ao angulo .k. do menor, por serem ambos retos, e o angulo .d. é
comum aos dois tridngulos. Entdo, pela quarta do segundo, o
quadrado de .hk. é em poténcia o quadruplo do quadrado de .kd., e
portanto, pela pentltima do primeiro, .hd. é em poténcia o quintuplo
de .kd.. E visto que .db. é igual a .hd. (por ser .d. o centro do
semicirculo) também serd .db. em poténcia o quintuplo de .kd. E visto
que toda a linha .ab. é o dobro da linha .bd., assim como .ac., extraida
da primeira .ab., é o dobro de .cb. tirada da segunda .bd., e pela
décima nona do quinto .bc., residuo da primeira, sera o dobro de .cd.,
residuo da segunda; portanto, toda .bd. é o triplo de .dc.. Entdo, o
quadrado de .bd. é o ndénuplo, isto é, nove vezes o quadrado de .cd., e
como aquele era somente o quintuplo do quadrado de .kd., teremos
que, pela segunda parte da décima do quinto, o quadrado de .dc. sera
menor que o quadrado de .kd. e, portanto, .dc. serda menor que .kd..
Seja, pois, .dm. igual a .kd. e tire-se .mn. até a circunferéncia, de modo
que seja perpendicular a .ab., e una-se .n. com .b.. Visto que .dk. e .dm.
sdo iguais, as duas linhas .hk. e .mn. serdo, pela definicdo do que
significa linhas eqtiidistantes do centro, igualmente distantes do centro
e iguais entre si, pela segunda parte da décima terceira do terceiro e
pela segunda parte da terceira do dito. Donde .mn. é igual a .mk., ja
que .hk. era igual a ela; e, posto que .ab. é o dobro de .bd. e .km. é o
dobro de .dk. e o quadrado de .bd., quintuplo do quadrado de .dk.,
também, pela décima quinta do quinto, o quadrado de .ab. serd o
quintuplo do quadrado de .km., pois o quadrado do dobro [estd] para
o quadrado do dobro como o quadrado assim como o quadrado do
simples para o quadrado do simples. E pela demonstracdo da décima
sexta do décimo terceiro é manifesto que o didmetro da esfera é, em
poténcia, o quintuplo do lado do hexagono do circulo da figura de
vinte bases. Logo, .km. é igual ao lado do hexagono do circulo da
figura de vinte bases, pois o diametro da esfera, que é .ab., é em
poténcia o quintuplo tanto do lado do hexdgono do circulo daquela
figura como de .km.. E, ademais, pela demonstracdo da mesma, é
manifesto que o didmetro da esfera é composto pelo lado do hexagono
e por dois lados do decdgono do circulo da figura de vinte bases. E
assim, como .km. é igual ao lado do hexagono e, ademais, .ak. é igual a
.mb., por serem residuos ou remanentes de linhas iguais, serd .mb.
igual ao lado do decagono. Assim, como .mn. é como o lado do

L r . . »» ~ ~ .
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hexdgono, por ser igual a .km., .nb. sera, pela pendltima do primeiro e
pela décima do décimo terceiro, igual ao lado do pentagono no circulo
da figura de vinte bases. E como, pela demonstracdo da décima sexta
do dito [livro], resulta que o lado do pentdgono do circulo da figura de
vinte bases é o lado da mesma figura de vinte bases, est4 claro que a
linha .nb. é o lado desta figura. Divida-se entdo .eb. (que é o lado do
cubo exatamente circundado pela proposta esfera) segundo a
proporcao que tem médio e dois extremos no ponto .p. e seja .pb. sua
parte maior. Esta claro entdo, pela demonstracdo da precedente, que
.pb. é o lado da figura de doze bases. Encontramos assim os lados dos
cinco corpos antepostos unicamente mediante o diametro da esfera, os
quais sdo: .ae., [lado] da piramide de quatro bases; .eb., lado do cubo;
fb. lado do [corpo] de oito bases; .nb., lado do [corpo] de vinte bases e
a linha .pb., lado do [corpo] de doze bases. E quais sao maiores que os
outros lados apresenta-se assim: é claro que .ae. é maior que .fb., pois o
arco .ae. é maior que o arco .fb., e também que .fb. é maior que .eb. e
.eb. é maior que .nb.. Digo ademais que .nb. é maior que .pb., pois,
como .ac. é o dobro de .cb., o quadrado de .ac. serd, pela quarta do
segundo, o quadruplo do quadrado .cb. e, pela segunda parte do
corolario da oitava do sexto e pelo corolario da décima sétima do dito
[livro], esta claro que o quadrado de .ab. é o triplo do quadrado de
.be.. Porém, pela vigésima primeira do sexto, o quadrado de .ab. [estd]
para o quadrado de .be. como o quadrado de .be. para o quadrado de
.cb., pois a proporgao de .ab. para .be. é como a de .be. para .bc., pela
segunda parte do corolario oito do sexto. Donde, pela décima primeira
do quinto, o quadrado .be. é o triplo do quadrado .cb. e, como o
quadrado .ac. é o quadruplo do mesmo quadrado, como foi
demonstrado, o quadrado de .ac., pela primeira parte da décima do
quinto, serd maior que o quadrado .be.. Portanto, a linha .ac. é maior
que a linha .be. e, por conseguinte, .am. sera ainda maior, e pela nona
do décimo terceiro ja é manifesto que se se divide a linha .am. segundo
a proporcao que tem médio e dois extremos, sua parte maior era a
linha .km., que ¢é igual a .mn., e também quando .be. se divide
segundo a mesma proporcao, isto é, segundo a proporcao que tem
médio e dois extremos, sua parte maior sera a linha .pb.. Visto que
toda .am. é maior que toda .be., entdo .mn., que é igual a parte maior
de .am., serd maior que .pb., que é a parte maior de .eb. Isso é
manifesto pela segunda do décimo quarto livro, que com firme
demonstracdo se fortifica sem a ajuda de nenhuma das que a seguem.
Entdo, pela décima nona do primeiro, com muito mais razao .nb. é
maior que .pb..

Donde resulta que os lados dos cinco corpos preditos estdo
dispostos [quase] com a mesma ordem que entre si se sucedem; sé ha
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uma excegdo, é que ndo se observa tal ordem no cubo e no octaedro ou
no [corpo de] oito bases, pois o lado do [corpo de] oito bases antecede
ao lado do cubo, enquanto que o cubo antecede ao octaedro na fabrica
e formacgdo, como se apresenta no décimo terceiro, ndo sem mistério.
Dai que em sua formagao o cubo preceda ao octaedro, pois na mesma
divisao do didmetro da esfera proposta encontra-se o lado da pirdmide
de quatro bases triangulares e o lado do cubo. Entdo, .ae., lado da
pirdmide, serd maior que o lado de todos os demais corpos. Depois
dela, .fb., lado do [corpo de| oito bases é maior que os lados dos
demais corpos que o seguem. Em terceiro lugar, segue em tamanho
.eb., lado do cubo; em quarto lugar esta .nb., lado do [corpo de] vinte
bases, isto é, o icosaedro. O menor de todos é .pb. lado do
dodecaedro, isto é, do [corpo de] doze bases pentagonais.

CAPITULO XXXII

DA PROPORCAO DOS DITOS [CORPOS| REGULARES ENTRE SI E SEUS
DEPENDENTES.

ntendido a suficiéncia dos ditos cinco corpos regulares e

mostrado a impossibilidade de que sejam mais que cinco,

e de que modo seus dependentes procedem ao infinito,

devemos dar modo a suas proporgdes reciprocas, com

== "% relacdo a capacidade e cabida e com relacdo a sua
superficie, e as inclusdes reciprocas, antes de sua drea corporal. As
proporgdes de um a outro serdo sempre irracionais devido a nossa
proporcdo acima aduzida, a qual se interpde em sua composicao e
formacao, como foi dito, exceto do tetraedro, do cubo e do octaedro,
pela exata precisdo de suas proporgdes com relacdo ao diametro da
esfera na qual se inscrevem, poderdo as vezes ser racionais, porém
aquela do icosaedro e a do dodecaedro as quais se queira comparar,
nunca podem ser racionais, pela dita razdo. E, portanto, ndo me
parece, Excelso Duque, ser necessario dizer mais, porque seria crescer
o volume de infinitas irracionalidades com que o intelecto mais se
confundiria do que encontraria prazer, que é o fim a que nosso estudo
sempre intenta. E que a respeito, parece-me que deve ser suficiente o
que foi dito em nosso particular tratado sobre os ditos corpos,
composto na nossa dita obra, a qual, pela multiddo comunicada ao
universo, é facil de se recorrer. E mediante suas dimensdes, posto
naquele lugar segundo o peregrinismo do engenho, sempre resultara
em utilidade e grande deleite. O mesmo digo de todos os seus
dependentes, dos quais alguns foram postos naquele lugar. Pela
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décima do décimo quarto, a proporcdo do dodecaedro ao icosaedro,
quando ambos sdo feitos na mesma esfera, conclui-se que é
exatamente como aquela de todas as superficies daquele [dodecaedro]
com relacdo a todas as superficies deste [icosaedro] reunidas. E a
décima sexta do dito diz que o octaedro é divisivel em duas piramides
de igual altura, equivalente ao semididmetro da esfera onde foi
fabricado, e suas bases sao quadradas. E seu quadrado superficial é a
metade do quadrado do didmetro da esfera. Este conhecimento é de
grande utilidade para sua medida e, mediante ela, pode-se chegar a
muitas outras.

CAPITULO XXXIII
DA PROPOR(;AO RECIPROCA DE TODAS AS SUAS SUPERFICIES.

uas superficies, Excelso Duque, podemos dizer que sdo
proporcionais entre si como foi dito de sua massa
corpdrea, isto €, pela malicia da figura pentagonal que se
interpde no dodecaedro. Porém, as [superficies] das
outras podem as vezes ser racionais, como as do
tetraedro, do cubo e do octaedro, por serem triangulares ou quadradas
e conhecidas em proporcdao com o didmetro da esfera na qual se
formam, como visto acima. A oitava do décimo quarto conclui que
todas as superficies do [corpo] de doze bases pentagonais [estdo] para
todas as superficies do [corpo] de vinte bases triangulares - isto €, que
as do dodecaedro [estdo] para as do icosaedro - como a do lado do
cubo [estd] para o lado do tridngulo do corpo de vinte bases, quando
todos os ditos corpos estdo exatamente contidos ou circunscritos por
uma mesma esfera. Portanto, ndo me parece adequado passar em
siléncio a admiravel correspondéncia de suas bases, isto é, que as bases
do dodecaedro e as do icosaedro estdo circunscritas exatamente por
um mesmo circulo, como mostra a quinta do dito décimo quarto. Isto é
digno de nota quando estdo fabricadas na mesma esfera. Entre as
superficies do tetraedro e as do octaedro, da-se a proporcao conhecida
pela décima quarta do dito décimo quarto, visto que uma das bases do
tetraedro é uma vez e um terco das bases do octaedro, isto é, esta em
proporcdo sesquitércia, a qual se da quando o maior contém o menor
uma vez e um terco, assim como 8 a 6 e a de 12 a 9. A proporcao de
todas as superficies do octaedro, tomadas em conjunto, com relacdo as
do tetraedro, tomadas em conjunto, é sesquidltera, isto é, uma vez e
meia, como se as do octaedro fossem 6 e aquelas 4, que é quando o
maior contém o menor uma vez e meia, que se dd quando sao de uma

45



mesma esfera. E todas estas do tetraedro unidas com as do octaedro
compdem uma superficie, denominada medial, como quer a décima
terceira do dito décimo quarto. E todas as superficies do hexaedro, isto
é, do cubo, se igualam ao dobro do quadrado do didmetro da esfera
que o circunscreve, e a perpendicular que se tira do centro da esfera a
cada uma das bases do dito cubo é sempre igual a metade do lado do
dito cubo, pela aultima do décimo quarto. Ou seja, se o dito didmetro
fosse 4, todas as ditas superficies seriam 32, e se a dita perpendicular
fosse 1, o lado do cubo seria 2. Como de tais proporcdes e superficies ja
tratamos amplamente em nossa obra, serdo suplemento a este tratado,
juntamente com as dos corpos dependentes, em todos os modos,
operando diligentemente com &lgebra.

CAPITULO XXXIV

DAS INCLUSOES DOS CINCO REGULARES, UNS NOS OUTROS.
QUANTAS SAO NO TOTAL E O PORQUE.

evemos agora esclarecer como destes cinco corpos
essenciais, isto é, regulares, um estd contido no outro,
quais estdo e quais ndo, e o porqué. Donde, falando
primeiro do tetraedro, mostra-se que este ndao pode, de
modo algum, receber em si outro que nao seja o octaedro,
isto é, o [corpo] de oito bases triangulares e de seis dngulos sélidos,
pois, neste nao ha lados, nem bases, nem angulos, em que os lados do
cubo, seus angulos ou superficies possam se apoiar de modo que os
toquem igualmente, segundo se requer para sua verdadeira inscricdo,
como sua forma material demonstra aos olhos e por ciéncia
verdadeira, manifesta-se na primeira do décimo quinto. O mesmo vale
para os outros dois, a saber, o icosaedro e o dodecaedro. Assim,
quando quisermos inscrever ou formar o dito octaedro no dito [corpo
de] quatro bases, ou tetraedro, faremos do seguinte modo: Primeiro,
fabricaremos o dito tetraedro como acima ensinamos. Feito isso,
depois dividiremos cada um de seus lados por igual e continuaremos
seus pontos médios todos entre si com linhas retas. Com isso feito, sem
davida, teremos situado exatamente aquele corpo de tal modo que
seus seis angulos s6lidos se apdiem igualmente sobre os seis lados do
dito tetraedro. Isso é desvelado pela experiéncia material e pela
segunda do décimo quinto.
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CAPITULO XXXV

COMO O DITO TETRAEDRO SE FORMA E SE COLOCA NO CUBO.

dito tetraedro se colocara no cubo deste modo: primeiro,
faremos o cubo segundo os modos acima dados. Em
seguida, em cada uma de suas seis superficies quadradas,
tiraremos a diagonal, ou didmetro, e assim conclui-se o
propdsito, como demonstra a primeira do décimo quinto,
pois o referido tetraedro, como foi dito, tem seis lados correspondentes
ao numero das seis superficies do cubo e que vém a ser as suas seis
diagonais tracadas nas ditas superficies. Os quatro angulos da
pirdmide se firmam em quatro dos oito angulos do dito cubo. Isso
também se torna claro, pela mestra de todas as coisas, a santa
experiéncia, em suas [formas] materiais.

CAPITULO XXXVI

DA INCLUSAO DO OCTAEDRO NO CUBO.

| uerendo formar o [corpo de] oito bases, isto €, o octaedro,
no hexaedro, primeiro é necessario haver fabricado no
cubo a piramide triangular eqtiilatera, cujos lados, como
foi dito, sdo os seis diAmetros de suas bases. Portanto, se
dividirmos, por igual, cada um dos ditos didmetros,
unindo seus pontos médios com linhas retas, sem duavida, teremos
formado exatamente no cubo proposto o octaedro e todos os seus
angulos sélidos se firmardo exatamente nas bases do dito cubo, pela
terceira do décimo quinto.

CAPITULO XXXVII

DA FABRICA DO HEXAEDRO NO OCTAEDRO.

hexaedro, ou cubo, sera inscrito no octaedro do seguinte
modo: Primeiro, faremos o dito octaedro segundo os
ensinamentos dados acima. Assim formado, de cada uma
de suas bases triangulares, pela quinta do quarto,
encontre o centro. Uniremos estes oito centros, uns com
os outros, mediante doze linhas retas. Assim, teremos concluido o
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intento, e cada um dos angulos s6lidos do cubo vira a se firmar sobre a
base do dito octaedro, como declara a quarta do décimo quinto.

CAPITULO XXXVIII

DA INSCRICAO DO TETRAEDRO NO OCTAEDRO

{Se queremos formar no octaedro a pirdmide triangular
eqiilatera, isto é tetraedro, primeiro faremos o cubo segundo o que foi
dito acima no precedente. Depois,}i! no dito cubo se fard o dito
tetraedro, do modo dado. Dessa maneira, teremos, analogamente,
colocado o dito tetraedro no octaedro, como diz a quinta do décimo
quinto.

CAPITULO XXXIX

DA FORMACAO DO DODECAEDRO NO ICOSAEDRO.

icosaedro, como foi dito, tem doze angulos sélidos, cada
um deles contido por cinco dngulos superficiais dos seus
cinco tridngulos. Portanto, se se deseja fazer nele o
dodecaedro, convém primeiro, segundo o ensinado neste,
fazer o icosaedro, e quando este estiver assim
devidamente disposto, de cada uma de suas bases triangulares
encontre-se seu centro, pela quinta do quarto, os quais, a seguir,
uniremos entre si com trinta linhas retas, de modo que se formarao
necessariamente doze pentdgonos, cada um oposto a um angulo sélido
do dito icosaedro. E cada um dos lados dos ditos pentagonos é oposto
em cruz a cada um dos lados do dito icosaedro. E assim como no dito
icosaedro ha doze angulos solidos, da mesma maneira no dodecaedro
ha doze pentdgonos, e assim como naquele ha vinte bases triangulares,
da mesma maneira no dito dodecaedro ha vinte angulos soélidos
formados na dita base mediante as ditas linhas. E assim como naquele
ha trinta lados, da mesma maneira no dodecaedro ha trinta lados
opostos em cruz aqueles como foi dito e como sua forma o manifesta,
como conclui a sexta do décimo quinto.

LI Trecho erroneamente omitido na versdo impressa.
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CAPITULO XL

DA COLOCACAO DO ICOSAEDRO NO DODECAEDRO.

' uando se quiser formar o icosaedro no dodecaedro,
primeiro fabricaremos aquele, segundo o ensinamento
dado acima neste e encontraremos o centro dos doze
pentagonos que o contém, segundo ensina a décima
quarta do quarto, e estes centros os uniremos entre si
com trinta linhas, de modo que em si se originem vinte tridngulos e
doze angulos s6lidos, contidos, cada um, por cinco angulos
superficiais dos ditos tridngulos. Suas pontas estardo em doze centros
dos doze pentdgonos e, analogamente, estas trinta linhas se oporao em
cruz as trinta do dodecaedro, como foi dito deste naquele, pela sétima
do dito décimo quinto.

CAPITULO XLI
DA SITUA(;AO DO CUBO NO DODECAEDRO.

aremos também facilmente o cubo no dito dodecaedro, ja
que este se forma sobre os doze lados do cubo como na
décima sétima do décimo terceiro. Pois, se a cada um de
seus doze pentagonos, segundo a exigéncia do dito, tiram-
se doze cordas, sem duvida, se formarao seis superficies
quadrangulares eqiilateras e, a cada uma destas, serdao opostos dois
angulos solidos do dito dodecaedro, e em oito dos seus angulos
estardo formados os oito do cubo inscrito, de modo que sobre cada
uma das bases do cubo obtém-se quase a forma do corpo serratil. Tudo
é claro pela oitava do décimo quinto.

CAPITULO XLII
DE COMO SE FORMA O OCTAEDRO NO DODECAEDRO.

e no dodecaedro se dispuser primeiro o cubo, como foi
dito no precedente, facilmente se formard no dito
dodecaedro o octaedro. Pois, dividiremos os seis lados do
dodecaedro opostos as seis superficies do cubo por igual,
isto é, aqueles lados que culminam no serrétil, que sdo

49



exatamente seis. Destes, uniremos entre si os seis pontos médios com
doze linhas retas, de modo que venham a formar seis angulos sélidos,
contidos cada um por quatro angulos superficiais dos quatro
triangulos do octaedro, e cada um deles toca um dos ditos seis lados
do dodecaedro. Por conseguinte, manifesta-se concluido o quesito
como apresentado pela nona do décimo quinto.

CAPITULO XLIII

DA INCLUSAO DO TETRAEDRO NO DITO DODECAEDRO.

tetraedro também se colocard no mesmo dodecaedro se
primeiro neste se forma o cubo, como foi dito. A seguir,
no dito cubo coloca-se o tetraedro, como também se
mostrou. Feito isso, claramente se vera que teremos
concluido nosso propésito, da seguinte maneira: visto
que os angulos solidos do cubo apdiam-se nos angulos sélidos do
dodecaedro e os angulos solidos do tetraedro firmam-se nos do cubo,
segue que o dito tetraedro esta devidamente incluido no proposto
dodecaedro, o que se manifesta na nossa experiéncia pelas [formas]
materiais por nés compostas e obladas as maos de Vossa Alteza, e na
cientifica demonstracdo da décima do dito décimo quinto.

CAPITULO XLIV
DA FABRICA DO CUBO NO ICOSAEDRO.

orma-se o cubo no icosaedro, se primeiro naquele se fizer
o dodecaedro, como antes dissemos e, a seguir, neste
dodecaedro se fizer o cubo do modo dado. Feito isso, ver-
se-4 que o intento estara alcangado pelas coisas antes
ditas. Pois todos os dngulos sélidos do dodecaedro caem
no centro das bases do icosaedro, e os angulos sélidos do cubo caem
nos ditos solidos do dodecaedro. E, conseqiientemente, o intento esta
atingido, como também declarado pela décima primeira do décimo
quinto.
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CAPITULO XLV

DO MODO DE FORMAR O TETRAEDRO NO ICOSAEDRO.

em davida, forma-se o dito icosaedro como acima
ensinado. A seguir, no proprio cubo se fabrica o tetraedro,
que necessariamente também estard inscrito no dito
icosaedro, pois os dngulos sélidos da piramide de quatro
bases triangulares tocam os s6lidos do cubo, e aqueles do
cubo tocam os do icosaedro, segue que do primeiro ao ultimo, aqueles
do tetraedro tocam, em pares, os do icosaedro. E, por conseguinte,
nosso proposito é concluido, pela décima segunda do décimo quinto.
E isso com relagdo a proposta inclusdo esperada.

CAPITULO XLVI
POR QUE AS DITAS INSCRI(;OES NAO PODEM SER MAIS.

elo discurso, portanto, manifesta-se, Excelso Duque, que,
sendo cinco os corpos regulares, se se supuser que em
cada um deles é possivel formar devidamente os demais,
seguiria que cada um recebe em si quatro e, por
conseguinte, entre todas, seriam vinte inscricdes, isto &,
quatro vezes cinco. Porém, como cada um ndo recebe a todos, como
aduzido, ndo ha sendao doze inscricoes, a saber, uma, a do octaedro no
tetraedro, duas no cubo, isto é, a do tetraedro e a do octaedro, duas no
octaedro, isto é, uma do cubo e uma do tetraedro, e as do icosaedro
sdo trés, isto é, uma do dodecaedro, uma do cubo e a outra do
tetraedro, e as do dodecaedro sdo quatro, isto é, uma do icosaedro,
outra do cubo, outra do octaedro e a quarta do tetraedro. Todas estas
sdo doze. Pois, na pirdamide de quatro bases ndo ha lados, nem
angulos, nem superficies nos quais se possam apoiar os angulos dos
outros trés regulares, que ndo sejam os do octaedro. Também o cubo
pode receber em si somente a piramide e o octaedro. O octaedro,
somente o cubo e a piramide, e em nenhum destes é possivel colocar
algum dos outros dois, isto €, o icosaedro e o dodecaedro. Enquanto o
icosaedro da acolhida aos trés corpos, somente ao octaedro lhe nega, e
isto sucede por respeito ao glorioso signo que faz tremer a todos os
demonios, isto €, o da Santa Cruz. As trés linhas que se cortam em
angulo reto, puxadas diametralmente de um angulo a outro, ndo ha
lugar em si que se possa puxa-las devidamente para a disposicdo do
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dito octaedro. Porém o dodecaedro, por ser dentre os outros, dotado
de singular prerrogativa, a nenhum proibiu ou vetou alojamento como
receptaculo de todos. Por isso, o antigo Platao o atribui, junto com os
outros aduzidos, ao universo.

CAPITULO XLVII

COMO SE FORMA A ESFERA EM CADA UM DOS DITOS REGULARES.

omo foi visto acima, Excelso Duque, demonstramos que

cada um dos ditos corpos regulares é inscritivel na esfera
| proposta e por esta circunscritivel. Resta agora

demonstrar convenientemente como a dita esfera pode

também se inscrever em cada um destes. No que se
segue, aduziremos com evidente clareza que, por sua vez, a esfera
pode se inscrever em cada um deles, o que se apresenta assim: do
centro da esfera que circunscreve cada um destes tais corpos, saiam ou
tirem-se as perpendiculares de todas as bases de todos eles, as quais
cairdo necessariamente dentro do centro dos circulos que
circunscrevem exatamente as ditas bases. E visto que todos os circulos
que circunscrevem exatamente as ditas bases sao iguais, serdo iguais
as ditas perpendiculares. Donde, segundo a quantidade de uma delas,
se descrevemos o circulo sobre o centro da esfera que o circunscreve, e
giramos o seu semicirculo até que torne ao lugar donde comegou a se
mover, como é necessario que ele passe por todas as extremidades de
todas as perpendiculares, nos convenceremos, pelo coroldrio da
décima quinta do décimo terceiro, que a esfera descrita pelo
movimento deste semicirculo toca exatamente todas as bases do corpo
em que concorrem as perpendiculares. Com efeito, a esfera nao pode
tocar as bases do corpo mais que o semicirculo toca quando se move.
Donde é manifesto no corpo indicado, como era proposto fazer.

CAPITULO XLVIII

DA FORMA E DISPOSICAO DO TETRAEDRO PLANO SOLIDO OU VACUO, DO
ABSCISSO SOLIDO PLANO OU VACUO E DO ELEVADO SOLIDO OU VACUOQ.I

I - ILMT O tetraedro plano sélido ou vacuo é formado por seis
linhas iguais que contém doze angulos superficiais e quatro sélidos,
que formam entre si quatro bases eqiiilateras e eqtiidngulas.

LIl Neste trecho os félios do manuscrito estdo fora de ordem: LV, LIIII, LIII, LVIII, LVII, LVI,
LVIIIL Talvez por isso tenham ocorrido as omissdes nos Capitulos XLVIII e L na versao
impressa.
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III - IV. Do truncado™V ou abscisso.

O tetraedro truncado ou abscisso, sélido, plano ou vécuo, esta
contido por dezoito linhas que originam trinta e seis angulos
superficiais e doze sélidos, e oito bases o circundam, das quais quatro
sdo hexagonais, isto é, de seis lados {iguais, e quatro sao tridngulos
igualmente eqtiildteros e também equiangulos. Das ditas dezoito
linhas, doze sdo comuns as bases triangulares e as hexagonais, sendo
proprias dos ditos hexdgonos, pois, necessariamente, esses quatro
hexdgonos unidos uns com os outros geram aqueles quatro tridngulos,
assim como a experiéncia em sua propria forjmalV material se
manifesta claro aos nossos olhos. E nasce do precedente pelo corte
uniforme em trés de seus lados,

V - VL. O tetraedro elevado, ou pontudo sélido, ou vécuo, de
maneira semelhante, possui dezoito linhas, das quais seis sdo comuns,
e possui trinta e seis angulos superficiais e oito sélidos, dos quais
quatro sdo conestVl das piramides superficiais e quatro sao comuns as
cinco piramides, isto é, aquela interior que o olho ndo pode ver, mas
somente o intelecto a capta, e as outras quatro exteriores. Estas cinco
pirdamides compdem o dito corpo quando sdo entre si tridngulos
equilateros e eqiiidngulos, como demonstra sua forma material
propria. As superficies que o revestem, impropriamente denominadas
bases, sdo em total doze e todas triangulares. Deste [corpo] ndo se
pode de modo algum determinar o elevado abscisso, pelo defeito dos
hexdgonos que nao formam angulos sélidos.

CAPITULO XLIX

DO HEXAEDRO PLANO SOLIDO OU VACUO, ABSCISSO SOLIDO OU
VACUO, ELEVADO PLANO E ELEVADO ABSCISSO.

VII-VIII. O hexaedro, ou seja, o cubo, plano sélido ou véacuo,
possui doze linhas ou lados, ou costelas, vinte e quatro angulos
superficiais e oito solidos, e seis bases ou superficies que o contém,
todas quadradas, eqiiilateras e equiidngulas, semelhantes a forma do
diabdlico instrumento denominado dado ou taxillo.

IX-X. Do truncado e abscisso.

O hexaedro truncado ou abscisso plano, s6lido ou vacuo possui
vinte e quatro linhas que originam em torno de si quarenta e oito

LIl Os nimeros romanos ao inicio de cada pardgrafo correspondem as ilustracdes das figuras
associadas. No manuscrito, tais ntimeros encontram-se a margem. V. Cap. LXX.

LIV No original: scapezzo.

LV Trecho erroneamente omitido na versdo impressa.

LVI Ver defini¢do correspondente no Capitulo LXXL
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angulos superficiais, dos quais vinte e quatro sdo retos e os outros
agudos. Possui doze [dngulos] solidos e estd contido por quatorze
superficies ou bases, isto é, por seis quadrados e oito triangulos. Todas
estas linhas sdo comuns as [bases] quadradas e as triangulares, porque
as seis quadradas, unidas entre si, angulariter,,VIl necessariamente
formam oito tridngulos, tal como se fez com os hexdgonos no tetraedro
abscisso. Este [corpo] nasce do cubo, cortado uniformemente na
metade de seus lados, como se demonstra aos olhos com sua forma
material prépria.

XI-XII. Do elevado.

Para o hexaedro elevado, sélido ou vacuo, em sua constituicao
concorrem necessariamente trinta e seis linhas, as quais unidas,
originam setenta e dois dngulos superficiais e seis sélidos piramidais,
cada um contido por quatro [angulos] superficiais. [Este] é vestido por
vinte e quatro superficies triangulares, as que propriamente ndo sao
denominadas bases. Daquelas linhas, doze sdo comuns a todos os
tridngulos superficiais que o contém e o circundam. Tal corpo é
composto de seis piramides lateradas'VIl quadrilateras extrinsecas, as
quais se apresentam aos olhos segundo a situacdo do corpo. Com
relacdo ao cubo intrinseco sobre o qual as ditas piramides apdiam-se,
somente o intelecto o imagina, pois se escondem aos olhos pela
sobreposicdo das ditas piramides, suas seis superficies quadradas sao
bases das ditas seis piramides, que sdo de mesma altura, e se
escondem aos olhos e circundam ocultamente o dito cubo.

XII-XIV. O hexaedro abscisso elevado, sélido ou vacuo, possui
setenta e duas linhas ou lados ou costelas. Estes formam cento e
quarenta e quatro angulos superficiais e quatorze sdlidos, todos
piramidais. Destes, seis sdo piramides lateradas quadrangulares e oito
piramides triangulares. Das ditas linhas, vinte e quatro sdo comuns as
pirdmides triangulares e quadrangulares. [Este corpo] possui quarenta
e oito faces ou superficies que o circundam, todas triangulares e se
compde do hexaedro cortado, s6lido, intrinseco, perceptivel apenas ao
intelecto, e de quatorze piramides, como foi dito. Acomodado no
plano, apdia-se sempre sobre trés cones piramidais ou pontos, como
[sua] forma o demonstra.

”ou

VI “angularmente”, “formando dngulos”.
LVII No original: laterata.
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CAPITULOL

DO OCTAEDRO PLANO SOLIDO OU VACUO, E ABSCISSO SOLIDO OU
VACUO, E DO ELEVADO SOLIDO OU VACUO.

XV - XVI. O octaedro plano, s6lido ou vacuo, recebe em si doze
linhas, vinte e quatro angulos superficiais e seis s6lidos. Estd contido
por oito bases triangulares e eqiiilateras e eqtiidngulas, como se nos
apresenta sua forma material propria.

XVII - XVIII. O octaedro abscisso ou cortado plano, sélido ou
vacuo, possui trinta e seis linhas que formam setenta e dois angulos
superficiais, isto é, quarenta e oito sdo dos hexdgonos e vinte e quatro
dos quadrados. Contém vinte e quatro [angulos sélidos] e possui
quatorze bases, das quais oito sdo hexagonais, isto é, de seis lados, e
seis sdo tetragonais, isto é, quadradas. Das ditas linhas, vinte e quatro
sdo comuns, isto é, aos quadrados e aos hexdgonos. Tais quadrados se
formam dos hexagonos, quando uniformemente todos os oito se
tocam, como claramente se vé em sua forma material e faz conhecida a
verdade ao intelecto. Também deste, ndo é possivel formar seu
elevado que se apresente uniforme, pelo semelhante defeito dos
hexdgonos, os quais, como foi dito do tetraedro abscisso, ndo é
{possivel que originem angulo solido, e se forma do precedente por
corte uniforme de cada um de seus lados na terca parte.

XIX - XX. O octaedro elevado, s6lido}-X ou vacuo, possui trinta
e seis linhas de igual comprimento, e setenta e dois angulos
superficiais e oito solidos piramidais. Estd contido por vinte e quatro
superficies triangulares, eqtildteras e eqtiidngulas, que o circundam
exatamente. Destas linhas, doze sdo comuns a todos os angulos das
piramides. Tal corpo é composto de oito piramides lateradas
triangulares, eqiilateras e eqiiidngulas, de mesma altura, que
aparecem por fora, e, ademais, do octaedro intrinseco, perceptivel ao
intelecto somente mediante a imaginacdo. De tal octaedro, as bases sao
as bases daquelas oito pirdmides, como nos manifesta sua forma
material.

LIX Trecho omitido acidentalmente na versdo impressa. No fim da tabela Nomina et numerus
corporum, ha a seguinte nota: “Lectore le sequenti parole porrai formaliter nel.Cap.L. Al fin de la
colona doue dici absciso fo detto no e sequitd queste possibile che causino angulo solido e formase dal
precedente nella terca parte deciascii suo lato vniforme tagliato &cetera. XIX.XX. Loctocedron eleuato
solido &c. Puoi sequita el principio dela sequente colona videlicet lido ouer vacuo fo per errore scorso”.
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CAPITULO LI

DO ICOSAEDRO PLANO SOLIDO OU VACUO, ABSCISSO SOLIDO OU
VACUO E DO ELEVADO SOLIDO OU VACUO.

XXI - XXII. O icosaedro plano, sélido ou vacuo, contém trinta
linhas ou lados, todos iguais entre si, os quais originam nele sessenta
angulos superficiais e doze sélidos. Formam também nele, vinte bases,
todas triangulares eqiilateras e eqiiidngulas, e cada um dos angulos
s6lidos esta feito ou contido por cinco angulos superficiais das ditas
bases triangulares, como o demonstra, similarmente, sua figura
material.

XXII - XXIV. O icosaedro abscisso plano, sélido ou véacuo, X
possui noventa lados ou linhas e cento e oitenta angulos superficiais.
Destes, cento e vinte sdo dos tridngulos que concorrem a sua
composicdo e sessenta sdo dos pentagonos que aquela convergem, os
quais sdo todos eqiilateros. Estas linhas formam em torno do dito
corpo, trinta e duas bases, dos quais vinte sdo hexagonos, isto é, de seis
lados iguais, e doze sdo pentagonais, isto é, de cinco lados iguais.

E todas sdo, em seu grau, eqtildteras entre si, e também
eqiiidngulas, isto é, todos os hexdgonos sdo entre si de angulos iguais,
e assim também os pentagonos sao entre si de angulos iguais.
Ademais, todos os lados, tanto dos pentagonos quanto dos hexagonos,
sdo todos iguais entre si. Somente nos angulos sdo diferentes os
pentdgonos e os hexdgonos. Este corpo, assim feito, nasce do
precedente regular quando cada um de seus lados é cortado
uniformemente em sua terca parte. E de tais cortes se originam vinte
hexdgonos e doze pentagonos, como foi dito, e trinta®™! angulos
corpéreos ou solidos. Das ditas linhas, sessenta sdo comuns aos
hexdgonos e aos pentagonos, pois os vinte hexdgonos unidos,
uniformemente, necessariamente originam doze pentagonos.
Tampouco deste se pode dar o elevado, pelo defeito do dito hexagono,
como do tetraedro abscisso e do octaedro abscisso dissemos acima.

XXV - XXVI. Do sélido elevado.

O icosaedro elevado, sdlido ou vacuo, contém em si noventa
linhas e cento e oitenta angulos superficiais e vinte sélidos piramidais.
Possui sessenta bases ou superficies que o circundam, todas
triangulares eqtiilateras e equiidngulas. Das noventa linhas, trinta sdo
comuns a cada uma das superficies de suas vinte pirdmides. Este

LX No manuscrito: “Loycocedron absciso. piano ouer solido”. Na versdo impressa: “Lo ycocedrd
absciso pido solido ov. vacuo”.
LXI “Trinta”: ndo consta no manuscrito.
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corpo é composto por vinte piramides lateradas triangulares,
equilateras e eqiiidngulas, de igual altura, e pelo icosaedro integro
interior, perceptivel ao intelecto somente pela imaginacdo, e cujas
bases sdao também bases das ditas vinte pirdmides. Isso tudo se
apresenta pela sua forma material prépria.

CAPITULO LII

DO DODECAEDRO PLANO SOLIDO OU VACUO, ABSCISSO SOLIDO
OU VACUO, DO ELEVADO SOLIDO OU VACUO E DO ABSCISSO ELEVADO
SOLIDO OU VACUO. SUA ORIGEM OU DEPENDENCIA.

XXVII - XVIII. O dodecaedro plano, sélido ou vacuo, possui
trinta linhas iguais ou lados, que nele originam sessenta angulos
superficiais, e possui doze bases ou superficies que o contém. Estes sdo
todos pentagonos de lados e angulos iguais entre si, como se apresenta
em sua forma.

XXIX - XXX. Do abscisso ou truncado. O dodecaedro truncado
ou abscisso plano, s6lido ou vécuo, possui sessenta linhas, todas de
igual comprimento e cento e vinte angulos superficiais e trinta s6lidos.
Dos cento e vinte superficiais, sessenta sdo dos tridngulos e sessenta
dos pentagonos. Tais tridngulos se originam necessariamente dos ditos
pentdgonos se unidos angularmente entre si, como foi dito para a
origem daqueles [tridngulos] do tetraedro e do octaedro abscissos, que
se formam de hexdgonos, quadrangulos e tridngulos. Também
naqueles do icosaedro abscisso de hexdgonos e pentdgonos, como
demonstra a figura material. Cada um dos ditos dngulos sélidos é feito
e contido por quatro angulos superficiais, dos quais dois sdo de
triangulos e dois sdo dos pentadgonos, concorrentes a um mesmo
ponto. Todas as suas linhas ou lados sdao comuns aos triangulos e aos
pentagonos, pois se sdo unidos devidamente entre si, uns sdo causa
dos outros, isto é, os tridangulos dos pentdgonos e os pentagonos dos
triangulos. E assim como os doze pentidgonos equilateros,
angularmente unidos, formam no dito corpo vinte tridngulos, assim
também podemos dizer que vinte tridngulos equilateros,
angularmente unidos entre si, originam doze pentagonos igualmente
eqiiilateros. Por isso se vé que todas as ditas linhas entre si sao
comuns, como foi dito. E as superficies que circundam o dito [corpo]
sdo trinta e duas, doze das quais sdo pentdgonos, eqiiilateros e
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eqliidngulos, e vinte sdo tridngulos também eqiilateros e
eqliiangulos.IXI

XXXI = XXXII. O dodecaedro elevado sélido ou vacuo possui
noventa linhas e cento e oitenta dngulos superficiais, doze sélidos
elevados piramidais e ademais vinte angulos'X!ll s6lidos hexagonais.
Possui sessenta superficies, todas triangulares, equilateras e
eqiiidngulas. Porém, das ditas noventa linhas, doze sdo comuns as
doze bases das piramides pentagonais, as quais de maneira
semelhante, convém que sejam pentagonais. E essas bases sdo do
dodecaedro regular intrinseco que concorrem a sua composi¢do, o
qual o intelecto compreende somente pela imaginacdo. Estas trinta
linhas comuns concorrem somente a formacdo dos vinte angulos
s6lidos deprimidos que, como foi dito, sdo hexagonais, isto é, que em
sua formagao concorrem seis linhas. E forma-se o dito corpo do
dodecaedro regular intrinseco mencionado e por doze piramides
lateradas pentagonais, eqtiilateras e eqtiidngulas, de altura igual, cujas
bases sdo as mesmas do [corpo] intrinseco, ut supra.

XXXIII - XXXIV. O dodecaedro abscisso elevado, sélido ou
vacuo possui cento e oitenta lados ou linhas, das quais sessenta sdo
elevadas para a formacdo das piramides pentagonais, sessenta sdao
elevadas para a constituicdo das piramides triangulares e as outras
sessenta sao bases, lados de cada uma das ditas piramides, isto é, dos
pentdgonos e dos tridngulos. Este corpo assim formado se compde do
dodecaedro cortado plano intrinseco, que se oferece ao intelecto
apenas pela imagina¢do. Das trinta e duas piramides, das quais doze
sdo pentagonais e de igual altura, as outras vinte sdo triangulares,
também de igual altura. As bases destas piramides sdo as superficies
do dito dodecaedro truncado e cada uma delas corresponde a seu
corpo respectivo, isto é, as triangulares as piramides triangulares e as
pentagonais as piramides pentagonais. E caindo no plano, este [corpo]
sempre se firma em seis pontos ou cones piramidais. Destes, um ¢é da
pirdamide pentagonal e os outros sdo das piramides triangulares.
Ademais, parece aos olhos, absurdo que tais pontas estejam em um
mesmo nivel. E isso, Excelso Duque, é de grandissima abstragao e de
profunda ciéncia e quem entende ndo me deixa mentir. A sua
dimensdo se chega com sutilissima préatica, maxime com o
conhecimento de 4lgebra e almucabala, que pode ser aprendida por
vias facilimas como demonstramos em nossa obra. De maneira
semelhante procede-se com o icosaedro cortado, no qual hexdgonos e
pentdgonos dificultam todas as medidas.

LXII Na versao impressa falta equiangoli.
LXII No manuscrito: basi.
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CAPITULO LIII

DO CORPO DE VINTE E SEIS BASES, PLANO SOLIDO OU VACUO E DO
ELEVADO SOLIDO OU OCO. SUA ORIGEM.

XXXV - XXXVI. Outro corpo, Excelso Duque, assaz distinto dos
ja citados é o chamado [corpo] de vinte e seis bases, derivado de
principio e origem formosissimos. Destas [bases], dezoito sdo
quadradas, eqilateras e retangulas e oito sao triangulares eqiiilateras
e eqiliidngulas. Este [corpo] possui quarenta e oito lados ou linhas, e
noventa e seis angulos superficiais dos quais setenta e dois sao todos
retos e sdo os das dezoitoMXIV bases quadradas e vinte e quatro sao
agudos, e sdo os de seus oito tridngulos eqtiilateros. Esses noventa e
seis angulos concorrem entre si, formando nele vinte e quatro angulos
solidos, cada um dos quais consta de um angulo superficial do
triangulo e trés angulos retos de trés quadrados. Das quarenta e oito
linhas, vinte e quatro sdo comuns aos tridngulos e aos quadrados, pois
de seus dezoito quadrados, devidamente unidos entre si,
necessariamente resultam aqueles oito tridngulos, formados da
maneira que foi dito acima dos outros abscissos. A origem deste
[corpo] é o hexaedro uniformemente cortado em todas suas partes,
assim como sua forma material demonstra aos olhos. Seu
conhecimento é utilissimo em muitas consideragdes a quem tenha de
aplica-lo, maxime em arquitetura. Isso é o que se refere ao
conhecimento de seu s6lido, plano ou vacuo.

XXXVII = XXXVIIL. O [corpo de] vinte e seis bases, sdlido ou
vacuo, elevado, tem em sua formacao cento e quarenta e quatro linhas
que, unidas segundo a oportuna exigéncia, originam nele duzentos e
oitenta e oito angulos superficiais e vinte e seis [angulos] sélidos
elevados, piramidais, dos quais dezoito estdo contidos por quatro
angulos agudos, superficiais, e oito estao contidos por trés agudos. Tal
corpo é composto por vinte e seis piramides lateradas, das quais
dezoito sdo quadrangulares e oito triangulares, que externamente
estdo todas a vista, e pelo mencionado [corpo de] vinte e seis bases,
solido, plano e interior, compreendido somente pela imaginagao. Suas
vinte e seis bases sao também as bases das vinte e seis piramides, isto
é, as dezoito quadrangulares!XV das dezoito pirdmides lateradas
quadrangulares e as oito triangulares das oito piramides triangulares.
De qualquer modo que se apodie sobre um plano, se firma sobre trés
pontas ou cones piramidais, segundo a experiéncia de sua [forma]
material mostrara aos olhos.

EXIV Na versdo impressa: 8.
LXV “gquadrangulares”: ndo consta no manuscrito.
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CAPITULO LIV
DO CORPO DE SETENTA E DUAS BASES PLANO SOLIDO E VACUO.

XXXIX - XL. Entre estes corpos, Excelso Duque, convém colocar
o corpo de setenta e duas bases que nosso fil6sofo megarense descreve
amplamente na décima quarta de seu décimo segundo. Este corpo,
ainda que tenha suas bases planas laterais, angulares e disformes, ndao
se pode dizer que dependa ou derive de nenhum dos regulares, sendo
que se forma e se cria, segundo o que no dito lugar demonstra nosso
tilésofo, mediante a figura dodecagonal, isto é, de doze lados iguais.
Das mencionadas bases, quarenta e oito™*Vl sao quadrangulares, nao
eqiiilateras nem eqiiidngulas, e possuem os dois lados opostos
dirigidos a um ou outro pélo ou cone, iguais entre si. Suas outras vinte
e quatro bases sdo triangulares, similarmente nao eqiiilateras. Doze
delas estdo em torno de um dos cones e doze do outro. Cada uma
delas tem dois lados iguais, isto é, aquelas que se dirigem ao ponto do
polo inferior e superior. Deste [corpo] sempre se pode formar ainda o
seu elevado, como se fez com os outros, porém, pela deformidade de
suas bases, sera dificil seu conhecimento, mesmo que aos olhos
rendesse ndo mediocre beleza. Nele se originariam setenta e duas
piramides, segundo o nimero de suas setenta e duas bases, cujas bases
seriam as mesmas deste [corpo], imaginado dentro daquele. Nao
cuidei de deduzir materialmente a forma desse elevado, para deixar a
tarefa ao leitor, de cujo engenho ndo desconfio. Tal [corpo de] setenta e
duas bases é muito empregado pelos arquitetos em suas disposigdes
de edificios por ser forma assaz util, maxime onde é necessario fazer
tribunas ou outras abdbadas ou céus. Ainda que nem sempre se
empreguem tantas faces nos ditos edificios, sem embargo, [os
arquitetos] se valem de semelhantes, tomando sua quarta ou terceira
parte, em todas as formas, segundo o lugar e a posi¢cdo onde intentam
edificar muitissimas construgdes, dispostas em diversas partes, como o
inestimével templo antigo Pantedo,'®! que hoje os cristdos chamam Ia
Rotonda, na capital do mundo. Este foi disposto com tanta solerta
industria e observancia de propor¢des que a luz de uma s6 abertura
em seu fastigio basta para torna-lo espléndido e luminoso. Passo por
alto muitas outras famosas e inclitas cidades como Florenca, Veneza,
Padua, Népole e Bolonha, nas quais se construiram muitos edificios,
sacros e profanos, grandes ou pequenos, segundo o modelo desse
[templo]. Também aqui em sua Mildo, no devoto lugar de San Scetro,102
a espléndida capela estd formada por uma parte cortada desse

LXVI No manuscrito: 46.
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[templo], com a reserva de que foi adaptada a curvatura da parede,
agregando-se uma roseta em cada uma de suas bases, como adorno. E
em Vosso devoto e sacratissimo templo das Gragas, a tribuna do Altar
Principal e as laterais ndo sdo sendo uma parte similar desse [templo]
também com os mesmos agregados para maior beleza. Ainda que
muitos fabriquem e tirem formas a seu arbitrio, pois ndo tém mais
conhecimento de Vitruvius que de qualquer outro arquiteto, sem
embargo usam a arte, mesmo que ndo o saibam, do mesmo modo que
Aristételes diz dos rtsticos camponeses: solegizant et nesciunt se
solegizare, assim estes utunt arte et nesciunt se uti. Também o alfaiate e o
sapateiro usam a geometria e ndo o sabem. Do mesmo modo,
pedreiros, carpinteiros, ferreiros e todos os artifices usam a medida e a
proporcdo sem o saber, pois, como outras vezes ja foi dito, tudo
consiste em ntiimero, peso e medida. Mas o que diremos dos modernos
edificios, em seu género, ordenados e dispostos com varios e diversos
modelos que aos olhos parecem belos por sua pequenez e que quando
sdo construidos nao suportam o peso e longe de durar mil anos, ja ao
terceiro estdao em ruinas? Por ndo entenderem nada, fazem gastar mais
em refazer que para fazer, chamando-se arquitetos e nunca viram nem
pela capa o excelentissimo volume de nosso dignissimo arquiteto e
grande matemadtico Vitruvius, que escreveu sobre Arquitetura com
supremos ensinamentos para toda classe de estrutura. Quem dele se
aparta, cava na agua e funda na areia e prontamente malogra a arte.
Ha arquitetos de renome que ndo sabem a diferenca entre ponto e
linha, mesmo que saibam a dos dngulos. Sem tais [conhecimentos] ndo
é possivel edificar bem, e isso se demonstra, como diz o citado
Vitruvius, pelo grande jabilo e suma leticia que manifestou Pitagoras
quando, com ciéncia correta, encontrou a verdadeira proporgao de
duas linhas retas que contém o angulo reto do esquadro, pelo qual,
fazendo grande sacrificios aos deuses, imolou cem bois..XVIl Este
angulo é de tanta exceléncia que nunca pode variar e por outro nome
os perfeitos gedmetras o chamam angulum iustitiae,”XVIIl pois sem seu
conhecimento nao é possivel distinguir o bem do mal em nenhuma de
nossas proporcoes e sem ele ndo se pode dar alguma medida certa. Dai
que os modernos remenddes, XX em seus edificios, parecem nao fazer
nada, apartando-se da reta e antiga norma, ndo introduzem alguma
inconveniéncia de suas tolices, censurando aqueles que ainda se
encontram e que seguem o verdadeiro e antigo modo. H4 também

LXVIL Cf. VITRUVIUS, 2006, p. 327, Tratado de Arquitetura, IX, 67.

LXVIT “angulo da justica”.

LXIX No original: ciabatieri. No italiano moderno ciabattaio é aquele que fabrica ou vende
Ciabatta (sapato, chinelo, pantufa). Ciabattino é o sapateiro e em sentido figurado remendao,
trapalhdo, aquele que em qualquer arte é pouco experto.
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aqueles que se deleitam com nossas disciplinas matematicas, imitando
o verdadeiro guia de todos os edificios na obra de Vitruvius. E por
apartar-se dele se vé como estdo nosso edificios, divinos e profanos, o
que ndo estd torcido estd retorcido. Por isso é convenientissima a
palavra de Vossa Alteza e seu efeito nesta cidade, continuando no ja
feito, em breve sua Mildo ndo serd menos bela que Florenca,
removendo a abomindavel e inepta influéncia desses autores. Pois, em
verdade, [Vossa Alteza] entende mais de tais coisas dormindo do que
eles velando com mil olhos, tal como demonstrou seu estreito parente,
o ilustrissimo Duque de Urbino, na admiranda construgdo do
mencionado digno Paldacio. E isso com o perdao daqueles que levarem
a mal o que até aqui se disse, para seu ensino. Seja isso o suficiente
acerca do dito corpo.

CAPITULO LV

DO MODO DE SE FORMAR OS OUTROS [CORPOS] ALEM DOS
MENCIONADOS E COMO SUAS FORMAS PROCEDEM AO INFINITO.

dao me parece, oportuno, Excelso Duque, estender-me
sobre tais corpos, visto que seu processo tende ao infinito
pelo continuo e sucessivo corte de seus angulos sélidos,
com que suas formas se multiplicam. Dessa maneira,
[Vossa Alteza] podera seguir, pois o caminho para os ja
ditos [corpos] estd aberto, como sempre foi dito, quod facile est inventis
addere,”XX nao é dificil agregar ao que ja se encontrou, portanto, tirando
ou agregando em mais ou em menos as mencionadas [formas], sera
facil para todo propésito. Até agora prosseguimos somente com o fim
de mostrar como as virtudes desses cinco [corpos] regulares sempre se
destilam nos outros dependentes, de maneira semelhante aos cinco
simples que concorrem a formacao de todo composto criado. Por isso,
segundo indicado acima, Platao foi impelido a atribuir as cinco formas
regulares aos cinco corpos simples, isto é, terra, ar, d4gua, fogo e céu,
como amplamente aparece no Timeu, onde se trata da natureza do
universo. Ao elemento terra atribui a forma ctibica, isto é, a do
hexaedro, visto que nenhuma figura necessita de maior violéncia para
se mover e, dentre todos os elementos que existem, nenhum é mais
fixo, constante e firme do que a terra. A forma do tetraedro atribui ao
elemento fogo, pois este, voando para cima, origina a forma piramidal,
tal como se apresenta aos olhos, pois vemos que largo e uniforme por
baixo, sempre se degrada de modo que sua flama, no alto, termina em
um ponto como o cone de toda piramide. A forma do octaedro a

LXX “pois é ficil acrescentar algo ao jd inventado”.
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atribui ao ar, pois assim como o ar, para um pequeno movimento,
segue ao fogo, assim a forma octaédrica, por sua habilidade de
movimento, segue a forma da pirdmide. A figura de vinte bases, isto é,
o icosaedro, associa a agua, visto que é circundada por mais bases do
que qualquer outra, pareceu-lhe que se adaptava na esfera mais ao
movimento da coisa que desce derramando do que a que ascende. A
forma de doze bases pentagonais atribui ao céu, assim como este é
recepticulo de todas as coisas, da mesma maneira o dodecaedro é
receptaculo e albergue de todos os outros quatro corpos regulares,
como se vé pelas inscricdes de um nos outros e, ademais, como diz
Alcinool® sobre o Timeu de Platdo, porque assim como no céu hé doze
signos do zodiaco e cada um deles se divide em trinta partes iguais,
sendo toda a sua anual revolucdo de trezentos e sessenta, da mesma
maneira este dodecaedro tem doze bases pentagonais, e cada uma tem
em si cinco tridngulos com a ponta no meio e cada um dos ditos
tridngulos divide-se em seis escalenos, o que dé trinta tridngulos em
cada base, que entre todas sdo trezentos e sessenta, como no zodiaco.
Tais formas sdo muito recomendadas pelo celebérrimo filésofo
Calcidio,1* em sua exposicdo do citado Timeu, e também por
Macroébio, 105 Apuleiol® e muitissimos outros, pois em verdade sao
dignos de toda recomendacgdo, pelas razdes aduzidas em sua
fabricagdo, que mostram a suficiéncia das ditas cinco formas, como
também dos cinco corpos simples ndo podem ser mais. Assim como o
namero dos ditos simples ndo pode aumentar na natureza, do mesmo
modo ndo é possivel assinalar, além dos cinco regulares, outros que
sejam de bases, lados e angulos iguais que colocados na esfera,
tocando um é&ngulo, todos tocam. Com efeito, se na natureza se
pudesse indicar um sexto corpo simples, o Sumo Artifice seria
menoscabado e julgado por falta de prudéncia por ndo haver previsto
desde o principio todas as necessidades oportunas. Por isso,
certamente, e ndo por outro motivo, entendo que Platdo, tal como foi
dito, atribui a cada um dos mencionados simples, argumentando como
bonissimo gedmetra e profundissimo matematico. Vendo que as cinco
distintas formas destes [corpos] ndo podem de modo algum imaginar-
se nem formar como tendendo ao [corpo] esférico, com lados, bases e
angulos como foi dito, como mostra a pentultima do décimo terceiro,
oportunamente a nés indicado, ndo imerecidamente, argumenta que
tais [formas] nos levam aos cinco simples e que delas depende toda
outra forma. Ainda que somente estes cinco [corpos] sdo chamados
regulares, ndo se exclui que a esfera seja a mais regular de todos e que
todo outro [corpo] derive dela como a mais sublime causa das causas.
Nela ndo ha variedade alguma, sendo uniformidade por todas as
partes, e em cada lugar tem seu principio e fim, sua direita e esquerda.
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A seguir, pondo fim aos ditos dependentes, diremos onde se origina
sua forma e trataremos sucessivamente de todos outros corpos
oblongos, isto é, mais longos que largos.

CAPITULO LVI
DO CORPO ESFERICO E DE SUA FORMA(;AO.

LIX. Muitos definiram o que é esfera, maxime Dionisio, digno
matematico. Nosso autor a descreve também, com suma brevidade em
seu décimo primeiro e tal descri¢do é por todos posteriores aduzida.
Diz assim:

{O vestigio do meio circulo gera a esfera.}-XXI

“Esfera é aquele [corpo] que contém o vestigio do arco da
circunferéncia do meio circulo, sempre que, de qualquer modo, se
tome o semicirculo firmando a linha do didmetro, gire em torno o dito
arco até que retorne ao lugar donde comegou a se mover”. Quer dizer,
feito o semicirculo sobre uma linha qualquer, firmando esta, conduza
o semicirculo em torno com toda sua revolucdo, e tal corpo assim
descrito se chama esfera. Seu centro é o centro do dito semicirculo
assim rotacionado.

{Demonstra¢ao da dita defini¢ao.}LXXII

Seja o semicirculo .c. feito sobre a linha .ab., com centro no
ponto .e. e seja todo o seu arco a parte da circunferéncia .adb.. Digo
que, firmando a dita linha .ab., didmetro do dito semicirculo,
rotacionando-o em torno dela, comegando do ponto .d., seguindo até a
parte inferior e voltando até a superior com seu arco, até o dito ponto
.d., donde iniciou a se mover ou, ao contrério, seguindo até a superior
e voltando até a inferior,.XXII também com o arco, até o dito ponto .d.,
tal [corpo] redondo formado pelo dito semicirculo e sua revolugao é
dito corpo esférico ou esfera, imaginando como se deve, que o dito
semicirculo é, gratia exempli, uma meia tdbua material, pois de outro
modo ndo formaria corpo algum, ja que rotacionando somente o arco,
nao deixaria vestigio, por ser linha sem amplitude nem profundidade.
E baste isso para conhecimento e origem do dito corpo.

LXXI Sentenca omitida na versdo impressa.
LXXI jdem.

LXXII No manuscrito: superiore.
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CAPITULO LVII

COMO SE COLOCAM NA ESFERA TODOS OS CINCO CORPOS REGULARES.

esta esfera, Excelso Duque, imagina-se todos os cinco
corpos regulares do seguinte modo. Primeiro o tetraedro.
Se sobre a sua superficie, isto é, sobre seu revestimento,
marcamos ou imaginamos quatro pontos eqiiidistantes
um do outro e os unimos com seis linhas retas, que
necessariamente passariam dentro da esfera, formar-se-a nela o dito
corpo. E se com a imaginacdo cortdssemos [a esfera] com uma
superficie plana por todo lado, segundo as ditas linhas retas, restaria
exatamente o dito tetraedro. Se a esfera - isso para que os outros
melhor aprendam - fosse uma pedra de bombarda e sobre ela fossem
marcados quatro pontos eqtiidistantes, e um lapicida ou canteiro, com
suas ferramentas, a escapelasse ou esfolasse, deixando exatamente os
quatro pontos, teria transformado a pedra no tetraedro. De igual
maneira, se na superficie esférica se marcam oito*XIV pontos
eqiiidistantes entre si e se os une com doze linhas retas, a figura
colocada na esfera pela imaginacao serd o segundo corpo regular dito
hexaedro ou cubo, isto é, figura do diabdlico instrumento chamado
dado. Se estes pontos sdao marcados também em uma pedra de
bombarda, do modo dito, e um lapicida os une na forma acima
indicada, terd reduzido a dita bola a forma ctbica. E se nesta superficie
se marcam seis pontos, também equidistantes entre si, como foi dito, e
se continuam, ou seja, se unem por meio de doze linhas retas, ter-se-a
construido exatamente na esfera o terceiro corpo regular dito octaedro.
Se o lapicida faz em uma pedra, como dito acima, terd feito de uma
bola o corpo de oito bases triangulares. Da mesma maneira, se doze
pontos naquela sdo continuados por trinta linhas retas, ter-se-a
colocado, similiter,”XXV na dita esfera o quarto corpo dito icosaedro.
Similarmente, o lapicida tera reduzido a pedra ao corpo de vinte bases
triangulares. E se vinte pontos sdo marcados do modo dito e
continuados também com trinta linhas retas, formar-se-a na dita esfera
o quinto e nobilissimo corpo regular, dito dodecaedro, isto €, corpo de
doze bases pentagonais e, assim, o lapicida teria feito a mesma forma.
Dessa maneira, com semelhante imaginagao, todos [0os corpos] seriam
colocados na esfera, de modo que seus pontos angulares estariam
situados na superficie esférica e se um de seus angulos toca a esfera,
também a tocam os demais. E ndo é possivel de modo algum que um
toque, sem que os outros a toquem, quando o dito corpo é colocado na

LXXIV No manuscrito consta, erroneamente, “4”.
LXXV “Semelhantemente”.
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esfera. Com esta ciéncia infalivel Vossa Alteza poderd, as vezes, como
ja o fizemos, expor a ignorancia dos ditos lapicidas do seguinte modo:
ordenando que de pedras semelhantes a estas fagam alguma forma de
lados, faces e angulos iguais e que nenhuma seja semelhante aos cinco
regulares, obrigando-os, verbi gratia, a fazer um capitel, uma base ou
um cimasio para alguma coluna, que seja de quatro ou de seis faces
iguais, do modo indicado e que as da forma de quatro nado sejam
triangulares ou que as da forma de seis ndo sejam quadradas. O
mesmo de oito e vinte faces e que nenhuma seja triangular, ou ainda
de doze e que nenhuma seja pentagonal, coisas que sdo impossiveis.
Porém eles, como temerarios fanfarrdes, prometerao mundos e fundos,
mares e montes, pois muitos ha que ndao sabem nem cuidam de
aprender, contra o preceito moral que diz: Ne pudeat quae nescieris te
velle doceri. XXVl Como aquele carpinteiro que perguntado sobre o que
faria se ndo tivesse plaina, respondeu que faria uma com outra
[plaina]. Outro carpinteiro disse que seu esquadro era muito grande
para ajustar um esquadro pequeno, propondo que os angulos retos
variam entre si. E outro p6s duas varetas iguais diante dos olhos em
forma de tau, isto é, assim: T, e julgava que ora uma, ora outra, era
mais longa. Cabecudos assim ha muitos. Confabulando com um
destes, no tempo em que se edificava em Roma o palacio do Conde
Girolamo,197 de boa memoria, como em sua presenca se discorria sobre
a construcdo e, estando 14 em sua comitiva grande namero de dignas
[pessoas] de diversas faculdades, dentre outros, o entdo renomado
pintor Melozzo da Forli, 1% pelo prazer de especular, Melozzo e eu
exortamos ao conde que mandasse fazer certo capitel em uma destas
formas, sem aclarar-lhe a dificuldade, mas somente que seria coisa
digna [de se ver]. Assentindo, o duque chamou o mestre e lhe
perguntou se ele o sabia fazer. Aquele respondeu que era de pouca
dificuldade e que ja havia feito outras vezes, ao que o conde duvidou
de que fosse algo que valesse a pena, como lhe asseguravamos. Nos
insistimos no mesmo, agregando abertamente que ndo poderia fazé-lo
pela impossibilidade aduzida acima. E chamando novamente o dito
lapicida, que naquele tempo também era renomado, [0 duque] lhe
perguntou novamente se o faria, entdo [o lapicida] quase mofando
sorriu, breviter, que tanto para o sim como para o ndo estava sempre
disposto a se comprometer. O conde lhe disse: “Se ndo o fizerdes, que
quereis perder?”, e ele prudentemente respondeu: “Senhor, o0 mesmo
tanto que de Vossa Ilustrissima Senhoria eu possa ganhar”. E ficando
de acordo, [0 conde] concedeu-lhe o término de vinte dias e ele

LXXVI “Non pudeat, quae nescieris, te velle doceri. Scire aliquid laus est, culpa est nil discere velle”
(“Nao te envergonhes de querer que te ensinem o que nio sabes. Saber algo é motivo de louvor, mas
indesculpdvel é nada querer aprender”, Catonis Disticha IV, 29).
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pedindo quatro. Sucedeu que gastou muitos marmores sem éxitoMXXVIl,
finaliter o conde ndo o obrigou sendo a pagar o custo das pedras e [o
lapicida] quedou humilhado. Porém, ndo cessou em averiguar a
origem da proposta. Soube que havia sido o frade, de modo que nao
pouco rancor guardou de mim e encontrando-me disse: “Messer,
Messer, eu ndo vos perddo a injuria feita se ndo me ensinais o modo de
fazé-lo”. Eu me ofereci em tudo quanto pude e quedando-me em
Roma, ndo lhe fui grosseiro e revelei estas e outras coisas que lhe
interessavam. Ele quis cortesmente que eu levasse uma valiosa capa
como recordagdo. Por isso digo que coisas semelhantes podem
proporcionar a Vossa Alteza a ocasido de conscientizar os outros de
seus erros e que ndo venham com tanta jactancia com um conspecto
que quase desdenha a todos os demais. Assim fez Hierao!® com o
poeta Simonides,10 segundo conta Cicero em De Natura deorum.
Simodnides temerariamente se comprometeu a dizer com exatiddo, no
término de um dia, o que era Deus, afirmando que nao era dificil saber
0 que os outros diziam a respeito. Terminado o prazo, Hierdo lhe
perguntou se havia encontrado, [Simonides] disse que ainda ndo e que
lhe concedesse algum tempo a mais. Depois disso, voltou a perguntar-
lhe e, breviter, varios prazos interpostos, aquele confessou que entendia
menos do que antes e quedou confuso com sua temeridade LXXVII E
isto é o que se refere a esfera e a colocacao dos corpos.

CAPITULO LVIII
DOS CORPOS OBLONGOS, ISTO E, MAIS LONGOS OU ALTOS QUE LARGOS.

A seguir, oh Excelso Duque, para pleno conhecimento deste
nosso tratado, devemos dizer algo sobre os corpos oblongos, isto é,
aqueles que sdo mais longos ou altos que largos, como as colunas e
suas piramides. Destas se encontram diversas sortes. Primeiro
falaremos das colunas e de sua origem, depois de suas piramides. As
colunas sdo de duas sortes, a saber, redondas e lateradas, assim como
entre as figuras planas, algumas sdo curvilineas, que sdo aquelas
contidas por linhas curvas ou tortas, e outras sdo retilineas, que sao
aquelas contidas por linhas retas. A coluna redonda é um corpo
contido entre duas bases circulares iguais, que sdo eqtiidistantes. Esta
foi definida por nosso filésofo, no décimo primeiro, assim: “a figura
redonda corpérea cujas bases na extremidade sao dois circulos planos

Z

iguais em grossura, ou seja, altura, é o vestigio do paralelogramo

LXXVIL “feci un o piu abaco”, lit.: “fez um ou mais abacos”. Possivelmente o significado desta frase é:
“computou os prejuizos do fracasso”.
LXXVIII Cf, CICERO, De Natura Deorum 1, 22.
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retangulo firmado o lado que contém o angulo reto e tal superficie rota
até que volte ao seu lugar”. Esta figura se chama coluna redonda.
Donde a coluna redonda, a esfera e o circulo terdo o mesmo centro.
Verbi gratia: seja o paralelogramo .abcd., isto é, uma superficie
quadrangular de lados eqiiidistantes e de angulos retos/*XIX, Firme-se
o lado .ab. e, uma vez firmado, gire o paralelogramo até que volte ao
lugar onde comegou a se mover. A figura corpérea descrita pelo
movimento deste paralelogramo se chama coluna redonda e suas
bases sdo dois circulos. Seja .b. o centro [de um deles]; o outro [circulo]
é o que resulta da linha .da. quando se move ou gira e seu centro é o
ponto .a.. O eixo desta coluna é a linha .ab., que esta firme no
movimento do paralelogramo. Se imaginarmos o paralelogramo
.abcd., quando com seu girar chegue até o sitio .abef., se prolonga até o
sitio donde comegou a se mover, segundo a continuagao da superficie
plana, isto é, formando todo um paralelogramo .dcef., e supondo que
tenhamos conduzido nele o didmetro .de., tal didmetro .de. também
serd diametro da coluna. Quando se diz que a coluna, a esfera e o
circulo tétm o mesmo centro, deve-se entender quando tém o mesmo
didmetro; teremos dito, verbi gratia, que .de. é o didmetro desta coluna,
logo a esfera e o circulo cujo diametro é a linha .de. terdo
necessariamente o mesmo centro que o da coluna proposta. Seja,
portanto, a linha .de. que divide a linha .ab. no ponto .g.; g serad centro
da coluna, pois divide o eixo da coluna por igual e também divide o
diametro da coluna por igual, o que se prova pela vigésima sexta do
primeiro, pois os angulos que estdo em .g. sdo iguais pela décima
quinta do primeiro, e os angulos que estdo em .a. e em .b. sdo retos
pela hipétese. Ademais, a linha .ad. também é igual a linha .be., donde
.dg. é igual a .eg. e do mesmo modo .ag. é igual a .gb.. Visto que os
angulos .e. e .f. sdo retos, se sobre o ponto .g., segundo o espaco .dg., e
ademais sobre a linha .de. se se faz um circulo, este passard pelos
pontos .e. e .f., pela reciproca da primeira parte da trigésima do
terceiro. Desse modo, o ponto .g. é o centro do circulo cujo didmetro é
o diametro da coluna e, portanto, da esfera. Donde se manifesta que a
todo paralelogramo retangulo pode-se circunscrever o circulo e a toda
coluna, a esfera. Assim, fica claro o que quis nos propor este teorema
de nosso filésofo na dita definicdo da coluna redonda. De tal fim seja
suficiente e seguindo, falaremos das [colunas] lateradas como foi
prometido.

LXXIX A expressdo “e de angoli recti” ndo se encontra no manuscrito.
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CAPITULO LIX
DAS COLUNAS LATERADAS E PRIMEIRAMENTE DAS TRILATERAS.

LI - XLII. Outra espécie ou sorte de colunas sdo as chamadas lateradas,
das quais a primeira é triangular e suas bases, isto ¢, a superior e a
inferior, sdo dois tridangulos eqtiidistantes entre si segundo a altura da
coluna, como aqui representada. A baselX*X superior é o tridngulo
.abc. e a inferior o tridngulo .def.. Esta figura, diz nosso autor, é o
corpo serratil e que é semelhante ao cume de um telhado de uma casa
que tenha quatro faces ou paredes cujo telhado desédgiie somente por
duas vertentes e, como se demonstra aos olhos, as bases podem ser
eqiilateras e ndo-equilateras. As trés faces de tais colunas sao sempre
paralelogramos, isto é, de quatro lados e retangulares. Assim, o dito
corpo serratil estd contido por cinco superficies, dos quais trés sao

quadrangulares e dois sao triangulares.

CAPITULO LX
DAS COLUNAS LATERADAS QUADRILATERAS.

XLV - XLVL. A segunda sorte de colunas lateradas sdo as
quadrilateras que tém as duas bases quadrangulares e as outras quatro
superficies que as circundam sdo também quadrilateras, eqiiidistantes
entre si segundo sua posi¢do. Do mesmo modo estas sdo as vezes
eqiiilateras e as vezes ineqiiilateras, segundo a disposicdo de suas
bases, pois dentre as figuras planas, retilineas e quadrilateras se
assinala quatro sortes. Uma, chamada quadrado, é aquela que tem
todos os lados iguais e os angulos retos, como a figura .A.,XXXI a0
lado. Outra, denominada tetrdgono longo, é aquela que tem os lados
opostos iguais e os angulos igualmente retos, porém é mais longa que
larga, como a figura .B., ao lado. A terceira sorte se chama elmuaym,
figura equildtera, mas ndo retangular e por outro nome se chama
rombo, como a figura .C.. A quarta sorte é a dos semelhantes ao
elmuaym>>XI ou, por outro nome, romboideMXXI, cujos lados opostos
sdo iguais e eqiiidistantes entre si e ndo tém angulos retos, como se vé
na figura .D.. Fora destas, as figuras que sdo de quatro lados sdo
chamadas elmuarisse, isto é, irregulares, como as figuras assinaladas

LXXX No manuscrito: abscissa. Na versdo impressa: basa.

LXXXI No manuscrito as letras de referéncia sdo maitsculas e, como se pode ver, na versdo
impressa mindsculas.

LXXXIl No original: simile alelmuaym.

LXXXII No manuscrito: rombo. Na versdo impressa: romboide.
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com .E.. Entdo, todas as colunas quadrildteras podem variar segundo a
diversidade destas bases, porém de qualquer maneira, deve-se
entender por altura a eqiiidistancia entre suas bases. Estas colunas,
podemos chama-las regulares, a semelhanca de suas bases e as outras
de irregularest*XIV ou elmuarisse.

CAPITULO LXI
DAS COLUNAS LATERADAS PENTAGONAIS.

XLIX - L. Em terceiro lugar estdo as colunas lateradas pentagonais,
isto é, as de cinco faces, como aqui a figura .AB.. Cada uma [destas
faces] é tetragonal ou quadrilatera e as bases destas colunas sdo
sempre dois pentagonos, isto é, duas figuras retilineas de cinco lados e
cinco angulos, pois em todas as figuras retilineas o nimero dos
angulos se iguala ao namero de seus lados, e de outra maneira ndo
poderia ser. Estas colunas sdo, ademais, eqtiilateras ou ineqtiilateras,
segundo o que suas bases permitam, como pouco antes se disse das
lateradas quadrildteras. Com efeito, alguns pentagonos sao eqiiilateros
e eqilildngulos, e outros ineqiiilateros e, conseqiientemente,
ineqtiidngulos; porém todo pentadgono que tenha trés dngulos iguais
entre si, se for eqiiilatero necessariamente sera também equidngulo,
como demonstra a sétima do décimo terceiro. Dissemos isso porque
poderia ser que o pentagono tivesse lados iguais, com dois angulos
iguais entre si, porém que nao fosse todo eqtiidngulo. E estes dois
pentdgonos, isto €, o superior e o inferior, também se entendem que
sdo eqiiidistantes pela altura na dita coluna, tanto se as colunas sdo
eqiiilateras como ineqilateras. As espécies de colunas, Excelso Duque,
podem crescer ao infinito segundo a variedade de figuras retilineas de
mais, ou menos lados, pois em toda coluna laterada as duas bases,
superior e inferior, devem ser necessariamente duas figuras retilineas
semelhantes, isto €, que concordam no nimero de lados (ndo fosse
uma triangular e a outra tetrdgona), e ademais eqtildteras e
eqliidngulas entre si, para uniformidade das colunas, mesmo que
originem outra variedade [de formas], as vezes eqiiilateras e as vezes
ineqtiilateras. Por isso ndo me parece necessdrio estender-me mais
sobre as ditas [colunas], sendo induzir a memoéria que sua
denominagdo sempre deriva das bases, isto é, segundo sejam as bases,
assim serao chamadas as ditas [colunas]. Verbi gratia: se as bases sao
tridngulos, como acima para o corpo serratil, chamar-se-do

LXXXIV No manuscrito: irregulari. Na versdo impressa: requlari.
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triangulares; se forem tetrdgonos ou quadrilateros, chamar-se-ao
quadrangulares, se sdo pentagonais serdo pentagonais e se sao de seis
lados chamar-se-ao hexagonais, et sic de singulis. Porém qualquer que
seja a qualidade das bases, as faces de toda [coluna] serdo sempre
tetragonais retangulares. Para esse fim, as formas materiais mostram
aos olhos aquilo que se disse em seus ntimeros colocados na tabela.
Vossa Alteza também podera ver as figuras planas em perspectiva, no
mesmo namero.

CAPITULO LXII

DO MODO DE MEDIR TODA SORTE DE COLUNAS E PRIMEIRAMENTE AS
REDONDAS.

gora me parece necessario considerar o modo
conveniente de medir toda sorte de colunas. Ainda
que ja o tenhamos tratado plenamente em nossa
grande obra, aqui darei sucintamente a Vossa
Alteza uma breve referéncia. Antes de tudo, das
[colunas] redondas, para as quais esta regra é geral.
Primeiro meca-se uma de suas bases, quadrando-a,
segundo o modo aproximado descoberto pelo nobre gedmetra
Arquimedes, colocado em seu volume sob a rubrica de quadratura
circuli e em nossa grande obra aduzida com sua demonstracdo, assim:
encontre-se o didmetro da base e multiplique-se por si mesmo; do
produto tome-se os 11/14, isto €, 0os onze quatorze avost**XV, e depois
os multiplique pela altura da coluna. Este ultimo produto é a massa
corpérea de toda a coluna. Verbi gratia, para que se aprenda melhor:
seja a coluna redonda .abcd., cuja altura .ac. ou .bd. seja 10 e os
diametros das bases, um .ab. e o outro .ed., sejam 7 cada um. Digo que
para quadrar esta e qualquer semelhante, se toma um dos ditos
didmetros, qualquer que seja, .ab. ou .cd., pois ndo importa, sendo
iguais, isto é, 7, e este 7 deve-se multiplicar por si mesmo, resultando
49. E deste tome-se os /14, 0 que sdo 38'2. Multiplique-se pela altura
ou comprimento de toda a coluna, isto é por .bd. ou .ac. que
colocamos como 10, o que resultara em 385. Diremos que esta é toda a
capacidade ou &rea corporal da dita coluna. Este caso quer dizer,
Excelso Duque, que se aqueles ntmeros representam bracas, de
qualquer sorte que se queira, nela haverd 385 quadradinhos ctbicos,
isto é, como dados, que em todo sentido [medirdo] uma braga, isto é,
uma braga de comprimento, uma braga de largura e uma braga de

LXXXV No original: undici quatordicesimi ouer quatordecimi.
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altura, como a figura lateral aqui demonstra. Assim, se esses nimeros
representam pés, serdo outros tantos, como se disse das bragas. E se
sd0 passos, serdo passos, e se sao palmos, palmos, et sic de singulis.
Resolvendo a dita coluna em cubos, fariamos 385 [cubos] e isso baste
para o intento presente. Mesmo que para a quadratura e dimensdes
das ditas bases circulares se déem muitos outros modos, todos se
reduzem a um s6, o que aduzimos por ordem em nossa dita obra. O
motivo de se tomar os /14, isto é, [onze] das quatorze partes da
multiplicacdo do didmetro por si mesmo, e isso em todo circulo, é
porque Arquimedes encontrou, com muita aproximagao, que o circulo
em comparagdo com o quadrado de seu didmetro estd como 11 para
14. Ou seja, se o quadrado do diametro fosse 14, o circulo seria 11,
mesmo que ndo tenha sido ainda [estabelecido] com precisdo por
nenhum sébio. Todavia, varia pouco, como aos olhos se apresenta aqui
na figura, que falta ao circulo em relacado ao dito quadrado somente os
angulos do quadrado que o circulo perde em seu espago. Tais angulos
de todo o quadrado sao os 3/14, isto é, trés das quatorze partes, e as 11
estdo compreendidas pelo espaco circular, como se apresenta no
quadrado .abcd., cujos lados se igualam ao didmetro do circulo, isto é,
a linha .ef. que o divide pelo meio passando pelo ponto .g., chamado
centro do dito circulo, como no principio de seu primeiro expds nosso
fil6sofo. E isso [baste] sobre as [colunas] redondas.

CAPITULO LXIII
DO MODO DE SABER MEDIR TODAS AS COLUNAS LATERADAS.

XLV - XLVI Indicado o modo para a dimensdao das [colunas]
redondas, segue o das lateradas. Também para estas a regra é geral e
precisa, isto é, sempre se quadra uma de suas bases, qualquer que seja,
e multiplica-se pela altura ou comprimento da dita coluna. Este altimo
produto sera exatamente sua massa corporal ou capacidade e, de
quantas faces forem, nunca falha. Verbi gratia: seja a coluna laterada
tetragona .ab., sua altura seja 10 e suas bases 6 cada uma, em todo
sentido. Digo que se deve quadrar uma das ditas bases, que por serem
equilateras, multiplicar-se-4 um dos lados por si mesmo, isto é, 6 por 6,
que dé 36. Este é exatamente o espaco da base. Agora, digo que este
[resultado] se multiplica pela altura ou comprimento de toda a dita
coluna, isto é, por 10, e resultard em 360. Essas serdo exatamente as
bragas ou os pés da quadratura da dita coluna, do modo que acima se
disse para as redondas. E assim seria se suas bases fossem
ineqtiildteras ou de outra maneira irregulares, também segundo as
normas dadas por ndés na dita obra, sempre se quadrariam e se
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multiplicaria o produto pela altura, obtendo-se infalivelmente em cada
uma o resultado procurado. Esta mesma regra se aplicaria também
para todas as demais, sejam triangulares, pentagonais, hexagonais ou
heptagonais, et sic de singulis. Quer dizer que segundo a exigéncia de
suas bases devem medir-se antes estas. Se sao triangulos pela regra
dos tridngulos; se sdo pentagonos pela regra dos pentagonos e o
mesmo se sdo hexdgonos. As regras destas formas e figuras sao
indicadas em nossa dita obra, que por ser de facil acesso, dado o
copioso namero de impressos e sua ja divulgacdo universal, ndo cuido
de repeti-las. Assim, colocamos fim e, a seguir, falaremos de suas
piramides.

CAPITULO LXIV

DAS PIRAMIDES E TODAS SUAS VARIEDADES.

LVIIIL. Na seqtiéncia, Excelso Duque, devemos tratar das piramides e
suas diversidades. Em primeiro lugar, das que se chamam piramides
redondas e depois, sucessivamente de todas as demais. Para pleno
conhecimento, diremos, com nosso filé6sofo em seu décimo primeiro,
que a pirdmide redonda é uma figura sélida e é o vestigio de um
triangulo retangulo firmado um de seus lados que contenha o angulo
reto, girado até que retorne ao lugar donde comegou a se mover. Se o
lado firmado é igual ao lado que gira, a figura sera retangular; se é
mais longo, serd acutangula, e se é mais curto, serd obtusangula. O
eixo da dita figura é o lado fixo ou firmado, e sua base é um circulo.
Este [corpo] chama-se piramide da coluna redonda. Verbi gratia, para
que melhor se aprenda: seja o tridngulo .abc., cujo angulo .b. é reto e
seja .ab. o lado que se firma. Firmando tal lado, gire-se o triangulo até
que retorne ao lugar donde comegou a se mover. Logo, tal figura
corpoérea descrita ou formada pelo movimento deste tridngulo é
chamada piramide redonda, da qual ha trés variedades ou espécies.
Com efeito, uma é retingula, outra é acutdngula e a terceira é
obtusdngula. A primeira se forma quando o lado .ab. é igual ao lado
bc.. temos entdo que a linha .bc., com o giro do tridngulo chega ao
sitio da linha .bd., de modo que o ponto .c. caia sobre o ponto .d. e se
tornam uma mesma linha. Entende-se que ela entdo se conecta ao sitio
do qual comecou a se mover, segundo a retitude. Esta sera a linha
.bcd.. Como pela trigésima segunda do primeiro e pela quinta do dito
[livro] o dangulo .cab. é a metade de um reto, o angulo .cad. seré reto e,
portanto, esta piramide serd chamada pirdmide retangular. Porém se o
lado .ab. é mais longo que o lado .bc., sera acutangula, pois entdo, pela
trigésima segunda do primeiro e pela décima nona do dito [livro], o
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angulo .cad. serd menor que a metade do reto, e portanto, todo o
angulo .cad. serda menor que um reto, ou seja, agudo. Donde a dita
piramide serd acutangula. Se seu lado .ab. é menor que o lado .bc., o
angulo .cab. serd maior que a metade do reto, pela trigésima segunda
do primeiro e pela décima nona do dito [livro], e todo .cad., que é o
dobro de .cab., serd maior que um reto, ou seja, obtuso. Entdo a
piramide serd convenientemente chamada obtusangula e a linha .ab.
serd o eixo de tal pirdmide; sua base sera o circulo descrito pela linha
.bc. quando gira como dito acima, sobre o centro .b.. Esta se chama
piramide da coluna redonda, isto é, daquela que resultaria do
paralelogramo que nascesse das duas linhas .ab. e .bc., estando fixo o
lado .ab. , como acima dissemos da coluna redonda. E isso satisfaca ao
proposito das pirdmides redondas e suas variedades. E falemos das
outras.

CAPITULO LXV
DAS PIRAMIDES LATERADAS E SUAS DIVERSIDADES.

XLIIT - XLIV. As piramides lateradas, Excelso Duque, sdo de infinitas
sortes, assim como a variedade de suas colunas donde se originam, em
breve concluiremos. Porém, primeiramente, citemos a declaracdo de
nosso filésofo posta em seu décimo primeiro, onde diz que a piramide
laterada é uma figura corpoérea contida por superficies que, a partir da
outra, se elevam até um ponto oposto acima. Com efeito, é de notar
que em toda piramide laterada, todas as superficies que as circundam,
exceto sua base, elevam-se a um ponto que se chama cone da
piramide. Todas estas superficies laterais sdo tridngulos e a maioria
das vezes sua base ndo é triangular; como se vé aqui na piramide .A.,
triangular, cujo cone é .B., na piramide .D., quadrilatera, cujo cone é .E.
e na piramide pentagonal .F., cujo cone é .G.. E assim, seguindo em
todas, o que é melhor [visto] em suas proprias formas materiais,
sOlidas e viacuas, nos nameros LI, LII, LIII, LIV, LV e LVILXXXVL e 30
HmLXXXVIL deste [tratado], no plano em perspectiva com os mesmos
numeros. Tais [pirdmides] derivam das colunas lateradas, de que
falamos acima e que nascem do seguinte modo: firmando um ponto
atualmente em uma das bases da coluna laterada, ou imaginemo-lo.
Unamos este [ponto], mediante linhas retas, com cada um dos angulos
retilineos da outra base oposta da dita coluna. Entdo sera formada
exatamente a piramide da dita coluna, contida por tantas superficies
quantas sejam as linhas ou lados da base da dita coluna. A coluna e

LXXXVI Na versdo impressa falta o nimero LVL
LXXXVII No manuscrito consta di sotto e na versdo impressa disopra.
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sua piramide serdo denominadas pelos mesmos ntmeros, isto é, se tal
coluna laterada é trildtera ou triangular, também sua pirdmide sera
chamada trigona ou triangular, se a dita coluna é quadrilatera, também
sua piramide sera chamada quadrilatera, se pentagonal, pentagonal, et
sic de reliquis. Se assim se manifesta, como antes dissemos, que suas
espécies podem multiplicar-se ao infinito segundo a diversidade e
variagdo de suas bases retilineas; assim dizemos que deve ocorrer com
suas pirdmides lateradas, visto que a cada coluna ou cilindro
corresponde a sua piramide, seja redonda, seja laterada. Aquele ponto
assim firmado sobre sua baselX*XVIT n3ao necessita estar situado
exatamente no meio da dita base, de tal forma que ndo saia dela, ndo
importa, pois com as ditas linhas tracadas, sempre causa uma
piramide. Aquela que é tirada exatamente do ponto médio se chama
piramide reta ao nivel, e as outras se chamam declinantes ou
inclinadas. Ha algumas outras chamadas pirdmides cortadas ou
truncadas e sdo aquelas que ndo chegam exatamente ao cone, mas lhes
falta a cima e se chamam decapitadastX*XIX ou talhadas. H4 tantas
sortes destas quanto suas [pirdmides] integras e assim também os
nomes, redondas ou lateradas, como aqui figuram a redonda truncada
A., a cortada triangular .B. e a talhada quadrangular .C.. e isto me
parece que seja suficiente para seu conhecimento. A seguir, falaremos
de suas graciosas medidas.

CAPITULO LXVI
DO MODO E VIA PARA MEDIR TODA PIRAMIDE.

A quantidade e medida justa e precisa de toda piramide integra,
Excelso Duque, seja redonda ou laterada, sera obtida da quantidade de
sua coluna, deste modo: primeiro encontramos a area ou espaco da
base da piramide que queremos medir, por meio das regras dadas
acima, quando encontramos a massa corporal de todas as colunas
redondas e lateradas. Uma vez encontrada, a multiplicaremos pelo
eixo, isto é, pela altura da dita pirdmide, e o resultado sera a
capacidade de toda a sua coluna. Desta dultima multiplicacdo
tomaremos sempre 1 / 3, isto é, sua terceira parte, e este sera exatamente
a quantidade corporal da dita piramide e nunca falha. Verbi gratia. Seja
a piramide redonda .abc., cuja base é o circulo .bc., cujo didmetro é 7 e
seu eixo .ad., que é 10. Digo que o primeiro se quadra a base, como
acima foi feito para a coluna redonda, pois, como foi dito, das colunas
e das pirdmides, as bases e as alturas sdo as mesmas. Teremos para a

LXXXVII No original: E quel ponto cosi nella sua basa fermato.
LXXXIX No original: scapezze.
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superficie da base 38'2, que multiplicado pelo eixo .ad., isto é, por 10,
resultara 385 para a capacidade de toda a sua coluna. Agora, digo,
tome-se 1/3 deste, o que resulta 1281/3, e esta sera a quantidade da dita
piramide. Com efeito, é de notar que para a precisdo aduzida nas
redondas, devem corresponder a um ntmero segundo a proporcao
que encontramos até agora entre o didmetro e a circunferéncia e que
acima dita entre 11 e 14. Estas, como dissemos naquele lugar, ndo sao
precisas, mas pouco variam, como encontrada por Arquimedes. Mas
isso ndo exclui aquilo que dissemos de que a pirdmide redonda em
quantidade é exatamente /3 de sua coluna redonda, ainda que pela
ignorancia da quadratura do circulo!! ndo se possa com precisao
exprimir por namero, mas é de qualquer maneira seu 1/3, a dita coluna
é o triplo dela, isto é, trés vezes sua piramide, como se prova pela nona
do décimo segundo. Porém, todas as outras lateradas podem ser
assinaladas por nimero exato, por serem retilineas suas bases. E assim
como foi feito para as redondas deve se observar para as lateradas,
pois destas, na oitava da décima segunda, prova-se que sao triplas, isto
é, trés vezes sua piramide. E isto seja suficiente para suas dimensdes.

CAPITULO LXVII

COMO SE DEMONSTRA QUE TODA [PIRAMIDE] LATERADA E A TERCEIRA
PARTEXC DE SUA COLUNA.

Na sexta do décimo segundo, Excelso Duque, nosso fil6sofo
conclui que o corpo serratil, que é a primeira espécie das colunas
lateradas, como foi dito acima, é divisivel em trés piramides iguais,
cujas bases sao triangulares e, por conseguinte, que o dito corpo é o
triplo da cada uma delas. Com esta evidéncia se mostra que toda
piramide ¢é a terceira parte de seu cilindro ou coluna. Donde nasce a
regra supracitada, de que a quantidade de toda coluna se toma 1/3, o
que esta claro no caso das colunas retilineas, pois todas sao resoltaveis
em tantos corpos serrateis quantos sdo tais tridngulos que possam se
distinguir suas bases, estando aquelas sempre compostas de tantos
[corpos serrateis] quantos sdo tais [tridngulos], como se prova na
oitava do décimo segundo. Dessa maneira, na coluna quadrilétera,
cuja base por ser quadrilatera se resolve em dois tridngulos, tragando
naquela [base] a linha diagonal, isto é, de um angulo ao outro oposto,
sobre tais tridngulos imaginando, e também atualmente, faz-se dois
corpos serrateis. Como cada um é o triplo de sua pirdmide, segue que
ambos sdo o triplo de suas piramides. Porém, os dois serrateis sao toda

XC No original: subtripla.

76



a coluna quadrilatera e, portanto, as duas piramides dos dois serrateis
sdo 1/3 de toda a dita coluna, e estas duas piramides equivalem
exatamente, no total, a [piramide] de toda a coluna, Xl assim como
seus serrateis equivalem a toda a coluna, por serem as duas partes
iguais integrantes da dita coluna. Assim, a regra dada, por todas as
razdes aduzidas, ndo pode falhar. E similarmente, como o mesmo
efeito se manifesta em toda coluna laterada, também na terceira
espécie, dita pentagonal, cuja base é resoltivel em trés tridngulos. E por
isto foi dito que toda a coluna [se resolve] em trés corpos serréteis,
cada um dos quais é o triplo de sua piramide e, portanto todos os trés
sdo triplos com relagdo a suas trés piramides. Estas [pirdmides] juntas
equivalem a [piramide] de toda a coluna, assim como os trés serrateis
formam toda a coluna. E assim o mesmo discorrendo sobre todas as
demais. Esta resolugdo das bases em tridngulos se demonstra na
trigésima segunda do primeiro, donde se conclui que toda figura
poligonal, isto é, de varios dngulos e lados, sdo sempre resoltiveis em
tantos tridngulos quantos sejam seus angulos ou lados, menos dois.
Verbi gratin: a [base] quadrildtera possui quatro angulos e, por
conseguinte, quatro lados; é resoltvel em dois tridngulos, pelo menos,
isto é, em sua menor resolucdo, que se da se nesta figura se tira uma
linha reta de um de seus angulos ao outro oposto, como se vé aqui na
figura do tetragono .abcd., dividido em dois tridangulos .abd. e .bcd.
pela linha .bd. X que na arte se chama linha diagonal e também
diametro. Assim, a [base] pentagonal se resolve pelo menos em trés
tridngulos, isto é, pela regra geral: em dois tridngulos a menos que o
namero de seus angulos ou lados. Isto se apresenta se de um de seus
angulos, qualquer que seja, se levam duas linhas retas a outros dois
[angulos] opostos, como é descrito aqui na figura pentagonal .abcde..
Esta, se de um angulo .a. se tiram linhas aos dois opostos .c. e .d,,
quedara resoluta em trés tridngulos, .abc., .acd. e .ade., e cada uma das
ditas linhas se chama na arte corda do angulo pentagdnicoXCHl Da
mesma maneira, as [bases] hexagonais se resolvem em quatro
triangulos, et sic de reliquis. Por isso, Excelso Duque, somos mui
obrigados aos antigos, que com suas vigilias, nossas mentes
elucidaram, maxime a nosso megarense Euclides, que ordenadamente
recolheu tantas diligentes demonstracdes dos passados, agregando as
suas, nestas excelentissimas disciplinas e ciéncias matematicas, como
se apresenta em todo seu sublime volume, no qual demonstra seu
engenho mais divino que humano. Méxime em seu décimo [livro], em

XCI'No original: “E queste doi pyramidi sono una totale aponto de tutta la colonna”.

XCIl A figura apresentada na versdo impressa e aqui reproduzida tem a ordem dos vértices
invertida, o que ndo ocorre no manuscrito.

XCII No original: “angolo pentagonico”.
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que verdadeiramente o elevou tanto quanto é permitido ao [ser]
humano e ndo pdéde compreender que pudesse ser dito mais sobre
aquelas linhas irracionais abstratissimas, cuja ciéncia é a mais
profunda de todas ao juizo de quem mais se dedica a ela. Isto coloque
fim ao proposto acerca das piramides integras.

CAPITULO LXVIII

COMO SE MEDEM AS PIRAMIDES CORTADAS.

medida das piramides cortadas ou truncadas se
encontra mediante a [medida] de suas [pirdmides]
integras, as quais, como o imperfeito ao seu perfeito, se
reduzem deste modo: primeiro, converteremos a dita
[piramide] cortada em inteira chegando até o seu cone de
acordo com o modo dado em nossa obra publicada. E mediremos tal
pirdamide inteira com os modos antes ditos e teremos assim sua
capacidade, a qual registraremos. Depois tomaremos a medida
daquela piramide que foi agregada a truncada para fazer a inteira,
também com os modos dados, e extraimos a quantidade desta
piramide da quantidade de toda a grande, que haviamos registrado. O
resto é necessariamente a quantidade exata da dita piramide truncada.
Das demais vias, esta é a mais breve e segura, e tratando-se de
[piramides] redondas ou lateradas, o mesmo se observa.

CAPITULO LXIX

A MEDIDA DE TODOS OS OUTROS CORPOS REGULARES E DEPENDENTES.

seguir, devemos falar da dimensao dos corpos regulares
e de seus dependentes. Onde ndo cuido de me estender
aqui sobre os ditos regulares por haver ja composto um
particular tratado para o ilustrissimo Guido Ubaldo,
afim de Vossa Ducal Alteza, em nossa obra dedicada a
Sua Senhoria, sendo facil ao leitor recorrer a ela por ser de utilidade
comum, como dantes foi dito, e nesta Vossa inclita cidade se
encontram muitos exemplares. Esta medida é tanto mais especulativa
quanto que aqueles corpos sdao mais excelentes e perfeitos que os
demais, e esta matéria é, certamente de alto coturno e ndo para tolos.
Naquele lugar falamos suficientemente acerca dela. O modo [de
medir] os outros dependentes destes é semelhante ao que foi dado
para as pirdmides cortadas, isto é, que é necessario converté-los em

seus [corpos] totais perfeitos, e logo medi-los com diligéncia com
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nossas regras dadas no lugar indicado, e registrar a quantidade obtida.
Depois se mede a parte o complemento para seu [corpo] inteiro,
mediante as regras das piramides, e extrai-se o resultado da
quantidade de todo o seu [corpo] regular. O resto é exatamente a
quantidade do dito dependente. Se o dito dependente fosse do niimero
dos abscissos, como o tetraedro abscisso, ao qual lhe faltam, com
respeito a seu integro, as pontas, que sdo todas pequenas piramides
iguais e uniformes, entdo medindo uma [pirdmide] saberemos todas as
demais, segundo o ntmero de seus lados ou bases ou outros
[elementos], conforme o que é sempre necessario reger-se na pratica.
Obtida aquela [medida das ditas piramides], a extraird de seu inteiro,
como foi dito. Porém, se o dito dependente fosse do ntiimero dos
elevados, entdo para obter sua medida se agregard a seu [corpo]
perfeito a quantidade de todas aquelas suas pequenas piramides, que
necessariamente serdo tantas quantas sejam as bases de seu [corpo]
perfeito. Assim, brevemente, é necessario guiar-se com os ditos
[corpos] segundo o lume de seus perfeitos, aos quais se agregam ou
subtraem segundo as ditas ocorréncias. Procedendo de outro modo se
chegaria a um caos inextricavel. Este é o ensinamento oportuno para
os ditos [corpos], pois ndo desconfio dos peregrinos engenhos e
especulativos intelectos prontos para esta faculdade e para qualquer
outra, aos quais sempre temos pressupostos em nosso processo,
maxime aquele que é, por exceléncia e antonomdsia, 0 mais supremo
de todos: o de Vossa Ducal Alteza, a quem nao entendo haver falado
como a ignaro, nem de tais [conhecimentos] nem de outros. XV Com
efeito, este estd dotado e ornado igualmente aos demais, de modo que
se quisesse estender-me [acerca dele], ndo somente o papel seria
insuficiente, mas também a vida. Sed quod patet expresse non est probare
necesse. Com seu olhar, sana e alegra toda vista turbada, e ¢é
verdadeiramente como o Sol que aquece e ilumina um e outro poélo. E
que mais hoje se pode dizer dele entre os mortais, sendo que é
quietude e refrigério, ndo s6 da Italia, sendo de toda Cristandade? A
todos se mostra, espléndido, amplo, magnifico e magnanimo. Nele ha
misericérdia, piedade e magnificéncia. Nele se retine toda a bondade
na Criacdo. Demostenes, 112 Cicero e Quintiliano!3 cedem ante sua
boca, XCV que é fonte donde do falar verte largo rio, néctar para os bons

XCIV.- A partir deste ponto, Pacioli refere-se ao Duque utilizando o adjetivo e pronome
demonstrativo “quella” e os adjetivos empregados estdo todos no feminino. Como logo abaixo
Pacioli dirige a palavra ao leitor, entendemos que de fato “quella (celsitudine)” se trata da 3°
pessoa do singular.

XCV No original: “in quella e pietate: in quella magnificentia: in quella saduna quantunche in creatura
de bontade. Ceda Demostene con Cicerone e quintiliano ala sua bocca (...)”. Nossa traducdo concorda
com a de Winterberg: “In ihr vereinigt sich alles Gute in der Schépfung. Demosthenes mit Cicero
und Quintilian mdgen gegen ihren Mund zuriickstehen (...)” (WINTERBERG, 1888, p. 280). Na
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e, para os réus, severo cutelo. Fiel observador da religido, nao é
somente restaurador de seus templos sendo assiduo autor. Estd sempre
dedicado ao diurno e noturno oficio divino, ndo com menor reveréncia
que neste professam sacratissimos prelados, como manifesta sua
dignissima devota capela, dedicada ao culto divino e ornada de
dignissimos cantores, com suas outras peculiares devogdes. A todo
suplicante, maxime ao pio, sem demora presta seus piedosos ouvidos,
e sua benignidade ndo s6 socorre a quem suplica, sendo que muitas
vezes liberalmente antecipa a stplica. Donde em nosso tempo, nao
imerecidamente, Aquele que jamais viu coisa nova singularmente o
fez, dentre os demais, participe em todo o universo de Suas gragas.
Por isso, com ndo menor conveniéncia do que Otaviano,1* que
construiu em Roma, em seu tempo, [0 altar] da paz universal XCVI
aquele construiu seu sacratissimo [templo] das Gragas, em memoria de
tantas [recebidas], e ndo se sacia de orna-la de todos os modos dia a
dia e em socorré-la em toda oportuna indigéncia. Rogo ao leitor que
nao atribua este sucinto discurso a adulagao, a qual sou de todo alheio,
tanto pela natureza quanto pela profissdo, pois se fizesse de outra
forma, ndo menos inveja e rancor de Sua Alteza haveria em ti, [leitor],
do que em mim adulacdo, ndo estarias convicto e ndo sentirias
admiracdo de tantos excelentes e celestes dons. Sed quod oculis vidimus
testamurXCVll e ndo sozinho, mas com toda minha sacratissima e
serafica ordem religiosa, com seu precipuo e singular chefe e pastor,
nosso Reverendissimo Padre M][onsenhor]|. Francesco Sansone da
Brescia, 15 dignissimo Geral daquela, no nosso Capitulo Geral
celebrado aqui no presente ano, em sua inclita cidade de Mildo, com
grandissimo numero de famosissimos e celebérrimos doutores e
bacharéis em Sagrada Teologia e outras ciéncias, de todo o universo e
de toda nacdo que ha sob o céu. Nele foram realizadas assiduas
disputas catedraticas e publicas, sempre com a presenga de multidado e,
devoto a seus servos, com a condescendéncia de Sua Ducal Alteza,
juntamente com a Reverendissima Senhoria de seu cunhado,

traducdo do argentino Ricardo Resta: “En Vuestra Alteza hay misericordia, piedad, magnificencia.
Aunque inferiores en la bondad de sus creaciones, DEMOSTENES, CICERON e QUINTILIANO se umnen en
Vuestra Alteza, en su boca, (...)" (PACIOLI, 1945?, p. 137). Com este titlimo concorda o espanhol
Juan Calatrava: “(...) hay en vos misericordia, piedad y magnficencia. Aunque ceden en la bondad de
sus oraciones, Demdstenes, Ciceron y Quintiliano se unen en vuestra boca (...)”. (PACIOLI, 1991, p.
125).

XcVI No original: “(...) Ottauiano al suo tempo in roma de la pace uniuersali si fesse”. Winterberg
transcreve: “Octauiano el suo tempio in Roma dela pace vniuersal si fesse”. Ambas as edicdes
hispanicas traduzem “al suo tempo in roma de la pace uniuersali” por “en Roma su templo de la paz
universal”. Cremos que tal tradugdo é errbnea, visto que Pacioli deve se referir a Ara Pacis
Augustae e ndo ao Templum Pacis de Vespasiano. Além disso, parece claro que “al suo tempo” se
contrapde com “a nostri tempi”, logo acima.

XCVIL Cf. Jodo 3, 11.
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Monsenhor Hipélito {didcono titular de Santa Lucia in SiliceXcVill
Cardeal Estense!1¢ e dignissimo arcebispo de Mildo e muitos outros da
comitiva de sua ornatissima magistratura. Nao trato da uberdade e
fluente abundancia em tudo prodigalizada pelas maos de Sua Ducal
Alteza para sustento de tdo grande multidao, tal que foi suficiente nao
s6 para os entdo presentes sendo também para os pdsteros, por muitos
meses. Por cuja satde e felicidade a turba menor de maos unidas eleva
suas preces ao Altissimo e, particularmente eu, misero pecador que de
continuo encomendo-me devotamente a Vossa Ducal Alteza.

CAPITULO LXX

COMO ENCONTRAR TODOS OS CORPOS, ORDENADAMENTE, TAL COMO
ESTAO DISPOSTOS NESTE [TRATADO], FEITOS EM PERSPECTIVA E,
ADEMAIS, SUAS FORMAS MATERIAIS SEGUNDO SUA TABELA PARTICULAR
POSTA AO PUBLICO.

osto que onde nao haja ordem ha sempre confusdo, para
plena inteligéncia deste nosso compéndio, a fim de
encontrar todas as figuras proprias propostas neste em
perspectivo aspecto e também as [formas] materiais
segundo sua publica tabela, Vossa Alteza observard o
seguinte: quando leiais, acima, nos capitulos de suas criagdes e
formagdes, olheis naquele lugar do livro o namero assinalado por
abaco antigo, isto é, comecando pelo primeiro ao quadragésimo oitavo
capitulo, indicando I, II, III, IV, V e assim até terminar. Este mesmo
namero, trateis de encontrar mais abaixoX¢X, onde neste os ditos
corpos estdo todos em ordem figurados, nimero que igualmente sera
colocado naquele lugar a margem, referindo I a I, Il a I, III a III e assim
todos. E tal figura sera o dito corpo feito no plano com toda perfeicao
por perspectiva, como faz nosso Leonardo da Vinci. Estes mesmos
ndmeros, ademais, procureis entre as formas materiais dos ditos
corpos pendentes, com seu nome em grego e latim posto em um listel
sobre cada [corpo] fixo em um cingulo, entre dois &mbares negros,
referindo também cada um, como foi dito, ao ntimero posto a margem
onde se trata daquele [corpo]. Vossa Alteza terd a sua disposicdo de
uma e outra forma. Estes [corpos], em vez de serem de vil matéria, que
por indpia fui forcado a empregar, mereciam ser de precioso metal e

XCVII A referéncia a diaconia de Santa Lucia in Silice s6 consta na versdo impressa, que omite o
arcebispado de Mildo. Talvez, na revisdo para a impressdo, Pacioli considerasse que a primeira
tinha primazia com relagdo a tltima, ja que é uma das sete diaconias originais e um dos tituli.
XCIX No manuscrito: desotto. Na versdo impressa: denanze.
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estar ornados com finas gemas.© Porém Vossa Alteza considerard o
afeto e o animo de seu perpétuo servo.

CAPITULO LXXI

DO QUE SE ENTENDE PELOS SEGUINTES VOCABULOS USADOS ENTRE OS
MATEMATICOS: HIPOTESE, HIPOTENUSA, CORAUSTO, CONE PIRAMIDAL,
CORDA PENTAGONAL, PERPENDICULAR, CATETO, DIAMETRO,
PARALELOGRAMO, DIAGONAL, CENTRO, SETA.

a alguns vocabulos, Excelso Duque, empregados pelos
sadbios nas disciplinas matemaéticas, para inteligéncia de
suas partes, a fim de que em nenhuma haja equivoco,
[vocabulos] que resultariam em aborrecimentos para
quem nao fosse muito experto nelas e que utilizamos com
freqtiéncia em nosso compéndio, como havereis comprovado ao lé-lo.
Foram observados para ndo nos desviar dos antigos e ndo me parece
sem utilidade dar ao leitor sucinta noticia deles, comecando por
hipétese.

Por hipotese entende-se o pressuposto admitido e concedido
entre as partes, autor e adversario, mediante o qual se pretende
concluir e que negado ndo segue conclusdao. Porém, ndo se costuma
admiti-lo se ndo é possivel.

O QUE E HIPOTENUSA EM GEOMETRIA.

Por hipotenusa entende-se, maxime em todas as figuras
retilineas, a linha que é oposta ao maior angulo destas. Porém, mais
propriamente, costuma-se entender [por hipotenusa] o lado oposto ao
angulo reto nos tridngulos retangulos ou ortégonos, como se chamam
na arte, e que necessariamente sido sempre a metade da figura
quadrada, ou seja, do tetrdgono longo, isto ¢, figura retangular de
quatro lados mais longa do que larga.

O QUE E CORAUSTO ENTRE AS LINHAS RETAS.

Por corausto entende-se uma linha reta que une as
extremidades de duas [retas] elevadas para cima. Os coraustos podem
ser mais ou menos segundo o nimero das linhas elevadas.

DO CONE OU VERTICE PIRAMIDAL.
Cone da piramide quer dizer o ponto supremo da cima, donde
concorrem as linhas que partem de sua base.

C Refere-se aos modelos em vidro presenteados ao duque juntamente com o manuscrito
original.
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DA CORDA PENTAGONAL.

Por corda pentagbnica ou pentagonal, ou do angulo
pentagonico, entende-se uma linha tirada direita na figural
pentagonal, desde qualquer um de seus dngulos ao outro oposto a ele,
como mais vezes se fez.

PERPENDICULAR.

A perpendicular quer dizer uma linha reta elevada ou situada
sobre uma outra, a esquadra, isto é, que faca um ou mais angulos retos
em torno de si, e assim também quando ela, no modo dito, se situe
sobre uma superficie plana. Comumente se costuma encontra-la nos
tridngulos para sua medida, como dissemos oportunamente em nossa
dita obra.

CATETO.

Cateto significa o mesmo que a perpendicular e em vulgar é
chamado nos tridngulos communiter seta do tridngulo, e deriva de um
vocabulo grego.

DO DIAMETRO.

Por didmetro entende-se propriamente no circulo uma linha
reta que passa por seu centro e com suas extremidades toca a
circunferéncia em ambas as partes e divide o circulo em duas partes
iguais. Porém, também se costuma dizer didmetro [a propodsito] dos
quadrados e, portanto, para ndo haver equivoco, se diz didmetro do
circulo e didmetro do quadrado, a fim de diferenciar um do outro.

DO PARALELOGRAMO.

Por paralelogramo entende-se uma superficie de lados
eqiiidistantes que sdo, propriamente, quadrildteras, isto é, aquelas
quatro espécies que acima, no capitulo LXIX, chamamos quadrado,
tetragono longo, rombo e rombdide (e com outro nome o elmuaym e o
similar ao elmuaym). Ainda que toda figura de lados pares tenha lados
opostos eqiiidistantes, como o hexdgono, o octégono, o decagono, o
dodecdgono e outros similares, sem embargo entende-se
particularmente aquelas de quatro [lados].

DO QUE E LINHA DIAGONAL.

Por diagonal entende-se principalmente uma linha reta tirada
de um angulo a outro oposto no tetragono longo, tal que o divida em
duas partes iguais, ad rationem do quadrado. Ademais, costuma-se
chamaé-la assim no rombo e no rombdide.
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DO CENTRO DO CIRCULO.

Centro do circulo é, propriamente, aquele ponto médio no qual
tirmando o pé imével do compasso e girando o outro se descreve o
circulo com a linha chamada circunferéncia ou periferia. Todas as
linhas tragadas deste ponto a circunferéncia sao iguais entre si. Porém,
costuma-se também chamar centro, nas outras figuras retilineas, o
ponto médio de suas superficies, como nos tridangulos, quadrados,
pentdgonos, hexdgonos e demais [figuras] eqtiilateras e eqtiidngulas.
As retas tracadas de cada um de seus angulos ao dito ponto serdo
também iguais entre si.

SETA.

Seta se chama aquela linha reta que do ponto médio do arco de
uma porcao do circulo, se move e cai a esquadra no meio da corda.
Chama-se seta com respeito a parte da circunferéncia que se chama
arco, a semelhanga do arco material que também usa trés nomes, isto
é, corda, arco e seta.

DO0S OUTROS MUITOS VOCABULOS.

Ainda que sejam usados assaz outros vocabulos, dos
quais tratamos amplamente em nossa grande obra, ndo cuido em
aduzi-los aqui, pois me pareceu [oportuno] somente estes necessarios
a inteligéncia do presente compéndio, para Vossa Alteza. Se tal
compéndio, com tdo grande ntimero de paginas, ndo estd concluido,
nem por isso sao de menor substancia e altura as especulagdes nele
tratadas. Verdadeiramente, Excelso Duque, ndo minto a Vossa Alteza
se digo que a especulagdo dos matematicos ndo pode virtualmente
chegar mais alto, pois as vezes as quantidades resultam maiores e
menores. Neste [campo], nosso filésofo megarense conclui e terminou
todo seu volume de Aritmética, Geometria, proporcdes e
proporcionalidade, dividindo-o em quinze livros distintos, como ¢é
claro ao [leitor] inteligente. Portanto, ndo pouca graca e dignidade
acrescentard a Vossa dignissima biblioteca, como antes em nossa
epistola dissemos, por ser o tnico composto sobre tal ordem de
matérias e por ninguém conhecido até agora em todo o universo, salvo
por Vossa Alteza. Aqui, em vossa inclita e magna cidade de Milao,
com ndo mediocres afds e longas vigilias sob sua sombra e de seu
[querido] como um filho, meu imerecido particular e singular protetor,
o ll[ustrissimo]. S[enhor]. Galeazzo S[forza]. S[everino]. de Aragonia, a
ninguém inferior nas [matérias] militares e sumo amante de nossas
disciplinas, méxime no dia de sua assidua licdo, degustando de
utilissimo e suave fruto. E, para conclusdo, de nosso processo, a
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humilde vénia e devida reveréncia deste perpétuo servo de Vossa
Alteza que infinitamente e em todos os modos a Vés se encomenda.
Quae iterum atque iterum ad vota felicissime valeat.

-FINIS-
CORPORA AD LECTOREM
El dolci fructo uagho e si dilecto

Constrinse gia philosophi cercare
Causa de noi che pasci lintellecto

DISTICON

Querere de nobis fructus dulcissimus egit
Philosophos causam mens ubi leta man&

-FINIS-

A 14 de dezembro, em Mildo, em nosso almo convento,
governando toda a provincia o Reverendo Padre Mestre Francesco
Mozanica, professor da Sagrada Teologia, dignissimo ministro.
MCCCCLXXXXVIII, sedente o Sumo Pontifice Alexandre VI, no

sétimo ano de seu pontificado.

85



Comentarios e Notas Elucidativas

1. A obra ¢ dedicada ao duque de Milao Ludovico Maria Sforza, il Moro (1451-1508). A
historia de sua familia tem inicio com Giacomuzzo (Muzio) Attendolo (1369-1424), que
adotou o termo “Sforza” como sobrenome devido a sua “forca” excepcional. Muzio
conquistou renome por suas campanhas militares. O poder dos Sforza em Mildo comeca em
1450, com seu filho, o condottiero Francesco I Sforza (1401-1466), que teve por esposa
Bianca Maria Visconti (1425-1468). Francesco assume o ducado de Mildo e dentre seus
filhos estavam Galeazzo Maria Sforza (1444-1476), Ippolita Maria (1445-1488), Cardeal
Ascanio (1455-1505) e Ludovico il Moro. Apos a morte de Galeazzo Maria, Ludovico
tornou-se o guardido de seu sobrinho Gian Galeazzo Il Maria Sforza (1469-1494), que se
tornou duque com apenas onze anos. Ludovico casou-se com Beatrice d’Este (1475-1497) e
assumiu o poder oficialmente ap6s a morte de Gian Galeazzo. O rei da Franga Luis XII
(Duque de Orléans e descendente dos Visconti) reivindicou o ducado de Mildo e em 1499
os franceses derrotaram Ludovico.

Pacioli contou com grande prestigio apds a publicacdo de sua Summa de Arithmetica,
Geometria, Proportioni et Proportionalita em 1494 e tornou-se membro da Corte de Mildo
em 1496, por convite do duque. O periodo em que Pacioli permaneceu em Mildo foi um
dos mais importantes de sua vida.

Neste capitulo-epistola, Pacioli apresenta as circunstancias que o levaram a compor a
obra De Divina Proportione, salienta o clima propicio para crescimento intelectual nas
reunides da corte e o anseio em divulgar as disciplinas matematicas como pressuposto
fundamental para qualquer estudioso.

2. Alguns anos mais tarde apos a redagdo da De Divina Proportione, Pacioli teve alguns
problemas no convento de Borgo San Sepolcro com um certo Fra Christofano, filho de
Ambrogio, e ao recorrer junto as autoridades responsaveis, em um documento de 1511, cita
como Padre Geral um tal Maestro Gometrio de Lisboa (TAYLOR, 1942, p. 368). E
possivel que esse Maestro Gometrio tenha sido o Geral da Ordem dos Menores durante os
anos de 1511 a 1513. Talvez seja este o referido “sublime tedlogo Mestre Gometio”
presente na reunidao de Mildo.

3. O nome de um frade, chamado Domenico Ponzone, consta como um dos fundadores do
Monte di Pieta de Reggio Emilia (1494), instituicdo que inicialmente fazia empréstimos de
pequenas somas de dinheiro a baixos juros.

4. Taylor afirma que Pacioli provavelmente referia-se ao monastério de San Simpliciano
no qual teria permanecido por algum tempo e que Gustavo Uzielli defende que o “digno
convento” trata-se do monastério de Santa Maria delle Grazie, onde Pacioli teria
permanecido como hospede (TAYLOR, 1942, p. 243). Nao obstante, o primeiro era um
monastério beneditino ¢ o segundo dominicano e pelo contexto podemos deduzir que
Maestro Francesco Busti era um franciscano (“de nossa sagrada e serafica Ordem”, isto &,
Ordem dos Frades Menores). Em nossa opinido, talvez o mencionado convento seja o
franciscano de S. Maria della Pace ou o Sant” Angelo (o “Paradiso di Milano”).
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5. A familia Sanseverino de Népoles tinha uma ligagdo muito intima com a familia Sforza
e Galeazzo Sanseverino (1458 - 1525) conseguiu impressionar Ludovico com suas
capacidades como cavaleiro, sendo freqiientemente vitorioso nas competicdes em que
participava. Tornou-se “capitdo nas armas” do exército milanés e em 1489 casou-se com
Bianca, filha de Ludovico, que contava apenas oito anos de idade. Como a esposa era uma
crianca o casamento sO foi consumado cinco anos mais tarde. Galeazzo foi um generoso
patrono de Leonardo Da Vinci e de Luca Pacioli e foi honrado por trés reis da Franga,
Carlos VIII, Luis XII e Francisco I.

Pacioli presenteou seu “particular protetor” com uma copia do manuscrito original da
De Divina Proportione. Essa obra encontra-se na Biblioteca Ambrosiana de Milao.

Galeazzo também ¢ citado nos manuscritos de Leonardo: “Ite adi 26 di gienaro
segueéte, esendo io in chasa di messer galeazo dassanseverino ardina la festa della sua
giostra, e spogliandosi cierti staffieri per prouarsi alchune veste d’omini saluatichi ch’a
detta (lire 2 S 4) festa achadeano j iachomo sachosto allasscharsella d’'uno di loro, la qual
era 1 sul letto chon altri panni, e tolse quelli dinari che detro vi trovo” (LEONARDO DA
VINCI, C. 15v, transcrigao em RICHTER, 1883, No. 1458).

(“Item: No dia 26 de janeiro [1491], estando eu na casa de Messer Galeazzo da San
Severino para organizar a festa de seu torneio, alguns criados haviam se despido para
experimentar as fantasias de selvagens que usariam no festival. Giacomo [0 jovem que
vivia com Leonardo] pegou a carteira de um deles, que estava sobre a cama com as outras
roupas, e roubou todo o dinheiro que encontrou la. — 2 liras, 4 soldi”.)

6. Ambrogio Rosa ou Ambrogio da Rosate (Ambrogio Varesi da Rosate, 1437-1522). Foi
o médico e astrélogo de Gian Galeazzo e depois de Ludovico il Moro. Um dos mais
influentes personagens da Corte de Mildo e responsavel pela educacdo no ducado.
Graduou-se em medicina no Studio de Pavia em 1461 e foi contratado por Galeazzo Maria
Sforza por volta de 1470. Azzolini afirma que hd numerosas correspondéncias de
Ambrogio preservadas no Archivio di Stato di Milano (AZZOLINI, 2004, p. 119).

7. Serapido foi um médico arabe que viveu entre os séculos VIII e IX d.C. Suas obras
foram impressas em Veneza em 1497.

8. Avicena (4bu Ali Al Hosain Ibn Abdalah Ibn Sina, 980-1037), médico e filosofo arabe,
nasceu em Khamaithen (Pérsia). Sua obra Canon medicinae (Qanun) serviu como
paradigma para a medicina na Europa durante muitos séculos (até séc. XVIII). Escreveu
também comentarios sobre as obras de Aristoteles, dois tratados de aritmética e duas
grandes enciclopédias Al-s-chefa e Al-Nadja. Suas obras foram impressas em latim em
Veneza, nos anos 1493-95.

9. Alvise Marliano (ou Marliani) foi professor na Universidade de Pavia. Foi estudioso de
filosofia, medicina e astronomia, e serviu varios duques. A familia Marliani ¢ mencionada
por Leonardo: “Alcibra ch’e apresso i Marliani fatta dal loro padre, - Dell osso, de’
Marliani” (LEONARDO DA VINCI, C. A. 222r, transcricdo em RICHTER, 1883, No.
1448). (Uma algebra que os Marliani possuem, escrita pelo pai deles, - Sobre o osso, dos
Marliani.)
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10. Gabriel (ou Gabriele) Pirovano foi reitor da Universidade de Pavia e estudioso de
medicina.

11. Nicolo Cusano. Geralmente identifica-se por esse nome o cardeal Nicolau Cusano, ou
Nicolau de Cusa (Niclas von Cusse) (1401 - 1464). Cardeal alemao, filésofo, tedlogo e
matematico. Doutor em Direito pela Universidade de Padua (1424). Em sua obra filosofica
mais importante, "De docta ignorantia” (Sobre a douta ignorancia), desenvolveu a tese de
que Deus nao pode ser conhecido como Ele ¢, escapando do entendimento humano finito,
incapaz de captar o infinito, e que s6 pode ser intuido. Destacou-se por seus trabalhos em
medicina, botanica e astronomia. Antecipou algumas das teses de Copérnico. Algumas de
suas obras sdo De docta ignorantia (1440), De circuli quadratura (1450), De visione Dei
(1453) e De mathematica perfectione (1458).

12. No original "E dali presuti molto in tutte premesse admirato e venerato Nicolo cusano
col peritissimo de medesime pfessioni Andrea nouarese”. Fato surpreendente seria a
presenca de Nicolau de Cusa na reunido em questdo, ja que havia falecido em 1464! Se
realmente se tratasse do cardeal alemao, possivelmente, a referéncia seria a uma presenga
em "autoridade de idé¢ias", sendo representado por Andrea Novarese, como Serapido e
Avicena sdo representados por Ambrogio Rosa e Vitruvius por Giacomo Andrea da
Ferrara. Todos os presentes citados estdo relacionados com algum campo em que Nicolau
de Cusa atuou (Religido, Teologia, Filosofia, Matematica, Medicina e Astronomia). Porém,
segundo Azzolini, havia na corte milanesa um médico e tutor dos filhos de Ludovico pouco
conhecido chamado Nicoldo Cusano (AZZOLINI, 2004, p.121).

13. H4 algumas indicagdes de que Leonardo Da Vinci (1452-1519) tenha induzido
Ludovico Sforza a convidar Pacioli para sua corte (TAYLOR, 1942, p. 206). Leonardo
adquiriu um exemplar de Summa por 119 soldos e comecgou a transcrevé-lo em seus
cadernos (Codex Atlanticus, 104r a).

14. Em 1473, sob comando do duque Galeazzo Maria, houve uma primeira tentativa de
construir um monumento eqiiestre em memoria do pai de Ludovico, o grande condottiero
Francesco Sforza. A tentativa de construi-la foi retomada por Ludovico apos 1476. Esta
obra chegou a ser modelada em argila por Leonardo Da Vinci em tamanho natural.

15. A Piazza del Quirinale (Roma) ¢ também conhecida como Monte Cavallo, devido as
estatuas de dois domadores de cavalos, juntos a uma fonte que se encontra no centro da
praca. Nessas estatuas encontram-se as inscrigoes Opus Phidiae € Opus Praxitelis, ou seja,
as estatuas sao (duvidosamente) atribuidas a Fidias (n. 488 a.C.) e a Praxiteles (n. 339 a.C.),
que sdo considerados os maiores escultores da Grécia.

16. Trata-se da Ultima Ceia, retratada no refeitorio de Santa Maria delle Grazie. Tal obra é
considerada o 4pice da carreira de Leonardo Da Vinci.

17. Apeles foi o mais célebre pintor da Antigiiidade (IV a.C.). Foi pintor de Alexandre o

Grande. Nao se conservou nenhuma de suas obras, todavia sua fama perdurou através dos
séculos. E famosa a historia de um quadro pintado por Apeles representando Alexandre
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montado a cavalo. Consta que Alexandre ndo ficara satisfeito com a obra e que seu cavalo,
Bucéfalo, relinchara de prazer. Apeles teria dito: “Ainda que tu sejas rei, teu cavalo entende
mais de pintura do que ti”. Seu trabalho incansavel teria dado origem ao ditado “Nulla dies
sine linea” (“Nenhum dia sem linha”).

18. Miron de Eléuteras (c. 470 — 440 a.C.). Escultor grego que floresceu no séc. V a.C. e
que obteve gloria devido as figuras de atletas fundidas em bronze, dentre as quais podemos
destacar o Discobulo, conhecido por meio de varias copias.

19. Policleto de Argos (c. 450-420 a.C.) foi contemporaneo de Fidias e o mais famoso
escultor depois desse. Foi autor da estatua colossal de Hera feita em ouro e marfim, muito
admirada na Antiguidade. Em sua estitua de um atleta, o Doriforo, fixa um cénon
proporcional, isto €, “o principio estrutural da figuragdo estatuaria” (ARGAN, 2003, v.1, p.
83). Policleto aplicou o sistema de proporcdes da figura humana que considerava ideal e

escreveu um tratado homoénimo.

20. Essa sentenca ¢ freqiientemente citada pelos historiadores interessados em Leonardo Da
Vinci e suas obras (“hauédo gia co tutta diligetia al degno libro de pictura e mouimenti
humani posto fine”). Segundo Clark, “esse livro se perdeu, mas entre os desenhos sobre
anatomia conservados em Windsor hé varios estudos do corpo humano que datam desse
periodo e podem ser relacionados com esse tratado” (CLARK, 1939, p. 151). Os escritos de
Leonardo encontram-se espalhados pelo mundo em diversos cadernos de notas e, em 1883,
foram reunidos por Jean Paul Richter e publicados com o titulo The Literary Works of
Leonardo Da Vinci. Richter, afirma, baseado na assercdo de Pacioli, que as pesquisas de
Leonardo sobre as propor¢des ¢ movimentos da figura humana ja deveriam estar, na
maioria, acabadas e escritas em 1498 (RICHTER, 1883, Cap. VII). Vasari, em sua obra Le
Vite, informa que alguns escritos de Leonardo, que tratavam da pintura ¢ do método do
desenho e uso das cores, estavam em propriedade de um pintor de Mildo e este desejava
publica-los. (“Come anche sono nelle mani di... pittor milanese alcuni scritti di Lionardo,
pur di caratteri scritti con la mancina a rovescio, che trattano della pittura e de' modi del
disegno e colorire. Costui non e molto, che venne a Fiorenza a vedermi, desiderando
stampar questa opera, e la condusse a Roma per dargli esito, né so poi che di cio sia
seguito”. Este trecho ndo se encontra em VASARI, 1550, somente em VASARI, 1568).
Esses escritos podiam conter as notas de Leonardo que chegaram até nossos dias e dentre as
quais se destacam as transcricdes que se encontram na Biblioteca Apostolica Vaticana
(Codex Urbinas Latinus 1270) e sao conhecidas como Tratatto della Pittura. Na terceira
parte dessa copia, que trata do movimento e proporgdes do ser humano, encontram-se as
seguintes palavras: “e il resto si dira nella universale misura del huomo”. Essa “universal
medida do homem” pode tratar-se do “digno livro” mencionado por Pacioli.

21. Giacomo (ou Iacomo) Andrea foi um arquiteto de Ferrara e autor de um comentario

sobre Vitruvius. Foi muito fiel a familia Sforza e por eles estimado (“por vos querido como

um irmao”). Apoés a invasdo de Mildo tentou conspirar contra os franceses e foi condenado

a morte, sendo esquartejado e seus membros expostos em varios pontos da cidade.
Leonardo o cita algumas vezes em seus escritos:
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“Messer Vicentio Aliplado, che sta presso all’osteria dell’Orso, a il .uetru. di lacomo
Andrea” (LEONARDO DA VINCI, K. 3 29v, transcricdo em RICHTER, 1883, No. 1501).
(“Messer Vicenzo Aliprando, que vive junto a hospedaria do Urso, tem o Vitruvius de
Giacomo Andrea”).

“Il di seguente andai a ciena chon iachomo, Andrea e detto iachomo., cieno per 2 e fece
male per 4 , inperoche rupe 3 amole, verso il uino, e dopo questo vene a ciena doue me
[...]”" (LEONARDO DA VINCI, C. 15v, transcri¢do em RICHTER, 1883, No. 1458).

(“No dia seguinte, fui cear com Giacomo Andrea e o dito Giacomo ceiou por dois e causou
danos por quatro, pois quebrou trés garrafas, derramou o vinho e depois disso veio para a
ceia onde eu [...]").

22.V. nota 79. Segundo Vitruvius, baseado em fontes gregas, a beleza consiste na
harmonia das propor¢des adequadas. Para Pacioli ¢ inconcebivel uma pratica de arquitetura
sem o conhecimento de suas obras, afirmando: “Quem de Vitruvius se aparta, constroi na
areia’”.

23. Trata-se de sua obra Summa, publicada em Veneza em 1494 e dedicada a Guidobaldo II
da Montefeltro, duque de Urbino.

24. No original “represi lena ala piagia diserta”. Possivel referéncia ao Canto I do Inferno
de Dante Alighieri: “ripresi via per la piaggia diserta” (verso 28) e logo acima “E come
quei che con lena affannata” (verso 22).

25. No original “cimento e copella”. A palavra “cimento”, que designa uma mistura usada
para testar ou purificar metais preciosos, pode ser traduzida por “prova” ou “verificagdo”.
“Copela” ¢ um pequeno cadinho ou crisol usado na copelagdo (“processo de purificacao”).
A Matematica seria entdo o teste de pureza e/ou purificacdo das demais ciéncias.

26. Possivel referéncia ao excerto “sed secundum proverbium: Multa mentiuntur poétae”
(“segundo o provérbio: os poetas mentem muito”), referente a Metafisica, 1, 2, 983a, 3
(ARISTOTELES, 1970, p. 17).

27. O titulo de “o Fil6ésofo” era reservado para Aristoteles por autores medievais, como
Tomas de Aquino (cf. Summa Theologiae, 1 q. 1, a. 1, a. 3, a. 4 etc). Aristoteles (384 - 322
a. C.) nasceu em Estagira, foi discipulo de Isocrates e de Platdo, e preceptor de Alexandre,
o Grande. Atuou em varias areas: filosofia, anatomia, historia, politica, etc.

28. No original “magiormente le cose vere sirdo a noi vtili e proficue p.che di queste se no
vero ne puene”’. Ricardo Resta traduz este trecho por “lo verdadero nos sera aun mas util y
proficuo, aunque de ello provenga lo no verdadero” (PACIOLI, 1946, p. 61). Juan
Calatrava traduz por “lo verdadero nos serd, sin embargo, mads util e provechoso aunque
de ello derive lo no verdadero” (PACIOLI, 1991, p. 32). Cremos que ambas as tradugdes
sdo erroneas, visto que Pacioli, como matematico, ndo poderia aceitar que através de
deducdes logicas fosse possivel obter conclusdes falsas a partir de premissas verdadeiras,
contradizendo a logica aristotélica (cf. ARISTOTELES, Analytica Priora 11, 2, 53b, 7).
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29. Averrois (Ibn Roschd) (1126-1198). Nasceu em Cordoba e morreu em Marraquesh. Foi
grande admirador de Aristoteles e dedicou sua vida ao comentério de suas obras, o que lhe
rendeu o titulo, na Idade Média, de “O Comentador”.

30. V. Nota 43.

31. Nesse primeiro capitulo Pacioli inicia a defesa de sua posicdo de que a matematica ¢
fundamento para todas as demais ciéncias. Os argumentos para defender essa posi¢cdo sdao
expostos em maiores detalhes nos capitulos seguintes.

32. V. Nota 8.

33. Galeno (129-216). Médico e filosofo grego. Seu pensamento exerceu influéncia na
medicina praticada no Império Bizantino e perseverou na Europa até os séculos XVII e
XVIII. Galeno seguia os conceitos de Hipocrates.

34. Hipocrates (c. 460-377 a.C.). Considerado o Pai da Medicina, ¢ o mais célebre médico
da Antigiiidade. Seu trabalho inaugura a pratica baseada na observagao clinica. Suas obras,
reunidas em 72 livros do Corpus Hippocraticum tratam de epidemias, articulagcdes e
fraturas.

35. “Propter admirari coeperunt philosophari”. Essa senten¢a ¢ uma variagdo da traducdo
latina de “Sia yap o Oavualeiv ot avlpwror kai VOV Kai 10 TPAOTOV PEAVTO PIAOCOPETV”
(Metaphysica 1, 2, 982b, 12). Na versdo da De Divina Proportione, impressa em 1509,
consta “Propter admirari ceperiit phari”. Na traducdo da Metafisica de Guillermo de
Moerberke (1215 - 1286), “Nam propter admirari homines nunc et primum incoeperunt
philosophari” (ARISTOTELES, 1970, p.14) e na do Cardeal Giovanni Bessarione (1402 -

1472), “pp admirationem .n. & nunc, & primo caeperunt homines philosophari”
(ARISTOTELES, 1562, f. 2v).

36. A teoria platonica do conhecimento preexistente ¢ recusada por Aristoteles. Para o
“mestre daqueles que sabem”, ¢ impossivel a pré-aquisi¢do do saber sem a sensagdo e a
existéncia de algum conhecimento prévio ao nascer ¢ absurda. O caminho é: sentido
(alobnoig) — memoria (uvijun) — experiéncia (Suzsipia) — arte (z€yvn) — ciéncia (Exiorijun)
(cf. ARISTOTELES, Analytica Posteriora 11, 19, 100a, 4 e Metaphysica 1, 1, 980a, 20 -
981a, 6). Portanto, para a maioria de seus adeptos, os sentidos eram o fundamento do
conhecimento, uma verdade sumarizada na formula “Nihil est in intellectu quod non sit

prius in sensu” (“Nada ha no intelecto que ndo passe primeiro pelos sentidos”. cf.
TOMAS DE AQUINO, De Veritate, q.2, a.3, arg. 19).

37. A tradigdo helénica conduziu a uma exaltacio da visdo como primaz dentre os

: L 1 . . » 163
sentidos. Heraclito afirma que “os olhos sdo testemunhas mais exatas que as orelhas”.

Em Timeu de Platdo encontramos: “A visdo, em minha opinido, é causa do maior proveito

;s 164 . . o~ 7 . . . 1,165
para nos”.”" Aristételes diz que “a visdo é o sentido mais altamente desenvolvido e

1 “Gobaruol yip tov drwv drpiféorepor pdprupec” (PLUTARCO, Adversus Colotem, 1118C).

1% “Gync o1 kate Tov éuov Adyov aitia tic peyiomne Wpeliao yéyover futv” (PLATAO, Timaeus, 47a).
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existem outras varias referéncias a respeito desse tema (cf. ARISTOTELES, De
Generatione et Corruptione, 11, 2, 329b, 14; Metaphysica, 1, 1, 980a, 25 e Ethica
Nicomachea, X, 5, 1176a, 1). Para Pacioli, a admiragdo ¢ possivel através da visao,
primeiro dos sentidos, e como “pelo admirar teve inicio o filosofar” dai vem a sentenca
“da visdo originou-se o saber”, sustentado pela autoridade de Aristoteles. Pacioli utiliza
essa primazia da visdo para argumentar em defesa da inclusdo da Perspectiva como
disciplina matematica (cf. Cap. III).

38. Possivel referéncia a “Rappresentazione di Abramo e Isacco” de Feo Belcari (1410 -
1484):

“Lo occhio si dice che é la prima porta
Per la quale lo intellecto intende e gusta.
La secunda é lo audire con voce scolta
Che fa la nostra mente essere robusta”.

39. “Como escrito naquele lugar...”, isto é, no livro I da Metafisica: “For it is owing to
their wonder that men both now begin and at first began to philosophize; they wondered
originally at the obvious difficulties, then advanced little by little and stated difficulties
about the greater matters, e.g. about the phenomena of the moon and those of the sun and
of the stars, and about the genesis of the universe” (ARISTOTELES, Metaphysica, 1, 2,
982b, 12-17, tradugao de W. D. Ross).

40. No referido trecho da Metafisica ndo figura alusdo direta aos sacerdotes egipcios,
somente em um trecho anterior 1é-se: “Hence when all such inventions were already
established, the sciences which do not aim at giving pleasure or at the necessities of life
were discovered, and first in the places where men first began to have leisure. This is why
the mathematical arts were founded in Egypt; for there the priestly caste was allowed to be
at leisure” (ARISTOTELES, Metaphysica, 1, 1, 981b, 23-24, tradugdao de W. D. Ross).

41. Pacioli preparou modelos em vidro dos poliedros regulares e os presenteou ao duque,
juntamente com o manuscrito original da De Divina Proportione.

42. Segundo Taylor, Ludovico Sforza restaurou a Universidade de Pavia, famosa desde o
tempo dos Visconti e que havia sido negligenciada durante o ducado de seu irmao
Galeazzo:

“A year later [1489] Lodovico built a fine new Atheneum and housed the ninety professors
and three thousand students of medicine, law, and liberal arts under one roof. He exempted
all of the professors from taxation, raised their salaries, and invited distinguished scholars
to join the faculty” (TAYLOR, 1942, p. 232).

Pacioli foi convidado para lecionar na Universidade de Mildo por Ludovico, que queria
fazer com esta instituicdo o mesmo que havia feito em Péavia. O frade lecionava aritmética,

165 s sight is the most highly developed sense...” (ARISTC)TELES, De Anima, 111, 3, 429a, 4, tradugdo de J.
A. Smith).
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geometria e taticas militares, tanto na universidade, como na Corte de Mildo. O estudo
rigoroso de matematica sempre foi parte do treinamento dos membros da Corte e dentre
seus estudantes encontrava-se Galeazzo da Sanseverino (cf. TAYLOR, 1942, p. 233).

43. Pacioli continua a argumentacao iniciada no capitulo anterior (v. Nota 31). Para ele, as
disciplinas matemadticas formam o fundamento de todo o conhecimento. O discurso desse
capitulo é muito semelhante a Epistola de Pacioli a Guidobaldo da Montefeltro (4o Illu™.
Principe Gui.Baldo. Duca de Urbino. Epistola), que faz parte da Summa, onde afirma que
as disciplinas matematicas sdao aplicadas nas seguintes areas: 1) astrologia; 2) arquitetura;
3) perspectiva; 4) escultura; 5) musica; 6) cosmografia; 7) comércio; 8) arte militar; 9)
gramatica; 10) retorica; 11) poesia; 12) dialética; 13) filosofia; 14) medicina; 15) direito
civil e candnico e 16) teologia (cf. PACIOLI, 1494, f. 2r). A mesma estrutura de
argumentacao ¢ encontrada nos discursos de Niccolo Tartaglia (Lettione de Nicolo Tartalea
Brisciano, sopra tutta la opera di Evclide Megarense, acvtissimo mathematico) que se
encontram no inicio de sua tradu¢do dos Elementos, além de referéncias ao frade. Nesse
discurso de apologia da matematica, Pacioli d4 grande destaque a sua aplicabilidade, o que
certamente também era de grande relevancia para seus mecenas e leitores.

44. No original “Mathematice .n. scientie sunt in primo gradu certitudinis & naturales
sequuntur eas”. Também na Summa lemos: “E in la sua [de Aristoteles] Methaphysica
afferma le scientie Mathematiche. essere nel primo grado de certecca” (PACIOLI, 1494, f.
2v). Pacioli atribui a autoria dessa sentenca a Aristoteles, mesmo que anteriormente também
refira-se a Averrois (cf. Cap. I, f. 1v). Na verdade esta ¢ uma traducdo de um trecho do
comentdrio de Averrdis sobre Metaphysica, 11, 3, 995a, 15'%: “Demonstrationes .n.
Mathematice siit in primo ordine certitudinis: & demostrationes Naturales consequiitur eas 7

hoc” (ARISTOTELES, 1562, f. 35v).

45. Santo Agostinho (354 - 431). Doutor da Igreja universalmente conhecido. Cidaddo
romano nascido no continente africano. Em sua obra Confissoes narra a trajetoria de sua
conversdo ao cristianismo. Inicialmente seduzido pelo maniqueismo, ¢ batizado por Santo
Ambrosio em 387. Foi ordenado sacerdote em 391 e bispo de Hipona em 395. Autor de uma
vasta obra tratou de teologia, filosofia, exegese, musica etc. Na filosofia platonica encontrou
um sistema que se servia a seu pensamento, adequando-a a doutrina crista. Para ele, ¢ em
Deus que as Idéias subsistem, ndo existem em si.

46. Possivel referéncia a Civitate Dei X1, 30: “(...) and in this number of days God finished
His work. And, therefore, we must not despise the science of numbers, which, in many
passages of holy Scripture, is found to be of eminent service to the careful interpreter.
Neither has it been without reason numbered among God's praises, ‘Thou hast ordered all
things in number, and measure, and weight’” (Tradugio de Marcus Dodds, D.D.)."®’

1 “The minute accuracy of mathematics is not to be demanded in all cases, but only in the case of things which have no
matter” (Tradugdo de W. D. Ross).
167« in quo perfecit Deus opera sua. Vnde ratio numeri contemnenda non est, quae in multis sanctarum scripturarum
locis quam magni aestimanda sit elucet diligenter intuentibus. Nec frustra in laudibus Dei dictum est: Omnia in mensura
et numero et pondere disposuisti”.
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47. Arquimedes (c. 287 — 212 a.C.). Matematico e inventor grego. Nasceu em Siracusa.
Alguns fatos conhecidos sobre sua vida sdo encontrados na narragdo de Plutarco sobre a
vida do general romano Marcelo. E possivel que Arquimedes tenha, na juventude, passado
algum tempo no Egito e estudado com os discipulos de Euclides de Alexandria. Suas
invengdes mecanicas ganharam notoriedade e sdo famosas algumas estérias sobre ele, como
a da lei da alavanca e a do problema da coroa do rei Hiero de Siracusa, cuja solugdo teria
feito Arquimedes saltar do banho e correr para casa nu, exclamando “Eureka!” (eu achei!).
Arquimedes teria sido morto por um soldado romano, durante a conquista de Siracusa,
apesar das ordens de Marcelo de captura-lo vivo.

48. Marco Marcelo (Marcus Claudius Marcellus, c. 268 — 208 a.C.). Um dos generais
romanos durante a Segunda Guerra Plnica e conquistador de Siracusa.

49. A partir de 1425, o pai de Ludovico, Francesco Sforza (1401 - 1466), esteve a servigo
de Filippo Maria Visconti (1392 - 1447). Francesco demonstrou-se um grande comandante
e salvou o ducado de Mildo em diversas ocasides. Como reconhecimento, Filippo lhe
concede a mao de sua filha Bianca Maria (1425 - 1468). Apds a morte de Filippo, que ndo
tinha herdeiro do sexo masculino, Francesco assume o controle de Mildo. Foi considerado
um homem valoroso e grande principe de seu tempo, sendo citado por Maquiavel em sua
obra, “O Principe””:

“Francesco, per li debiti mezzi & con una gran virtu, di privato divento Duca di Milano; &
quello che con mille affanni haveva acquistato, con poca fatica mantenne”
(MAQUIAVEL, 1550, Il Principe, f. 15).

50. Flavio Vegécio (Flavius Vegetius Renatus, séc. IV d.C.). Célebre escritor militar
romano. Sua obra Epitoma rei militaris (também conhecida como De Re Militari) foi um
dos mais influentes tratados militares do mundo ocidental até o séc. XIX.

51. Frontino (Sextus Iulius Frontinus, c. 40 — 103 d.C). Engenheiro e autor romano. Foi
responsavel pelos aquedutos de Roma (curator aquarum) e escreveu a obra intitulada De
aquis urbis Romae. Também escreveu um tratado intitulado De Re Militari.

52. Tito Livio (Titus Livius, 59 a.C. — 17 d.C.). Historiador romano, autor de uma historia
da Republica Romana intitulada 4b urbe condita.

53. Dionisio de Halicarnasso (dwvvoiog, 54 a.C. — 8 d.C.). Historiador grego e professor
de retdrica. Escreveu a obra intitulada Pouaixn Apyaiodoyia (Das Antiguidades Romanas)
que trata da Historia de Roma desde suas origens até cerca de 264 a.C. Depois de Livio,
Dionisio ¢ a melhor fonte sobre a historia antiga de Roma.

54. Plinio, o Velho (Gaius Plinius Secundus, 23 d.C. — 79 d.C.). Militar, naturalista e
historiador romano. Faleceu na erup¢do do Vestvio na tentativa de observar o fendmeno e
efetuar o resgate de alguns habitantes da costa. Foi autor da obra Naturalis Historia.

55. Roberto Valturio (1413 — 1483?). Escritor italiano. Foi membro da corte de
Sigismondo Pandolfo Malatesta, de quem foi amigo e conselheiro. Valturio compds uma
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obra denominada De re militari. Essa obra, concluida em 1455 e dedicada a Sigismondo,
foi impressa em 1472, em Verona, sendo traduzida para a lingua vulgar em 1483. Trata-se
de um amplo tratado sobre a arte militar, engenharia, técnicas de assédio e armamentos
bélicos. Encontram-se nessa obra varias ilustragdes de armas da época.

56. Deve tratar-se da obra De re militari.

57. Sigismondo Pandolfo Malatesta (1417 - 1468). Governante de Rimini, Fano e Cesena,
a partir de 1432. Foi considerado um valente condottiero ¢ ampliou o dominio herdado,
perdendo-o posteriormente, com exce¢do de Rimini, ante a disputa com o Papa Pio IL
(Enea Silvio de' Piccolomini, 1405 - 1464). Foi acusado de assassinar suas duas primeiras
esposas, Ginevra d’Este (1419 - 1940) e Polissena Sforza (1428 - 1449), irma ilegitima de
Ludovico. Ap6s a morte da ultima, casou-se com sua amante Isotta degli Atti (1432 -
1474). Foi patrono de intelectuais e artistas. Sigismundo encarregou Leon Battista Alberti
(1404 - 1472) de transformar a igreja de San Francesco em Rimini no Templo
Malatestiano, o qual foi enriquecido com obra de Piero della Francesca (1420 - ¢.1492).

58. Federico Feltrense ou Federico I da Montefeltro (1422 - 1482). Grande condottiero e
duque de Urbino. Nasceu em Gubbio. Filho ilegitimo de Guidantonio da Montefeltro
(1378 - 1443). Deve parte de sua formacdo moral e intelectual a Vittorino da Feltre
(Vittorino de’ Rambaldoni, 1397 - 1446). Assumiu o ducado de Urbino apds o assassinato
de seu meio-irmao Oddantonio da Montefeltro (1426 - 1444). Foi inimigo de Sigismondo
Malatesta e aliado da familia Sforza. Sua primeira esposa foi Gentile Brancaleoni (m. 1457)
e, apds sua morte, casou-se com Battista Sforza (1447 - 1472), prima de Ludovico. Foi
patrono de artistas e intelectuais, criou uma das maiores bibliotecas italianas de seu tempo.
Baldassarre Castiglione (1478 - 1529) exalta a memoria do duque de Urbino, em sua obra //
libro del Cortegiano: “Ma non ricercando piu lontano, possiamo di questo far bon
testimonio con la gloriosa memoria del duca Federico, il quale a' di suoi fu lume della
Italia; né mancano veri ed amplissimi testimonii, che ancor vivono, della sua prudenzia,
della umanita, della giustizia, della liberalita, dell'animo invitto e della disciplina militare;
della quale precipuamente fanno fede le sue tante vittorie, le espugnazioni de lochi
inespugnabili, la subita prestezza nelle espedizioni, l'aver molte volte con pochissime genti
fuggato numerosi e validissimi eserciti, né mai esser stato perditore in battaglia alcuna; di
modo che possiamo non senza ragione a molti famosi antichi agguagliarlo”
(CASTIGLIONE, 1528, 1, 2). Federico foi muito importante na vida de Pacioli, pois lhe
permitiu livre acesso a sua grande biblioteca.

59. Segundo Argan, o projeto do Palacio Ducal de Urbino ndo ¢ fruto de um tnico
individuo, mas produto de grande colaboragdo entre os envolvidos (ARGAN, 2003, v. 2, p.
307). Federico da Montefeltro foi celebrado por seus contemporaneos como grande
arquiteto.  Vespasiano da Bisticei (1421 - 1498), por exemplo, afirmou “Si che
dell’architettura si mostra la sua Signoria averne avuta piena notizia. Di geometria e
d’aritmetica n’aveva buona perizia; e aveva in casa sua uno maestro, Pagolo, tedesco,
grandissimo filosofo e astrologo. E non molto tempo innanzi che si morisse, si fece leggere
da maestro Pagolo opere di geometria e d aritmetica, e parlava dell’'una e dell’altra, come
quello che n’aveva piena notizia” (VESPASIANO DA BISTICCI, 1859, p. 93). A diregao
das obras do Palacio era de Federico e Leon Battista Alberti e Piero della Francesca eram
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seus consultores teoricos. Os principais responsaveis por seu projeto foram, inicialmente,
Luciano Laurana (c. 1420 - 1479) e, mais tarde, Francesco di Giorgio Martini (1439 -
1501). A critica atribui ao primeiro quase toda a construcao (ARGAN, 2003, v.2, p. 308).

60. Julio César (Gaius Julius Caesar, 102 — 44 a.C.). Grande militar e estadista romano.
Suas conquistas na Gélia estenderam o dominio de Roma até o Oceano Atlantico, sendo
estas narradas em sua obra intitulada De Bello Gallico, classico da literatura latina. Foi
assassinado por um grupo de senadores e, apds sua morte, iniciou-se um clima de
instabilidade politica que culminaria no fim da Republica e inicio do Império Romano.

61. Lemos na obra de Julio César que, sob suas ordens, os romanos construiram uma ponte
sobre o rio Reno em dez dias (cf. De Bello Gallico, IV, 17).

62. O Templo de San Fortunato encontra-se na cidade de Todi, Umbria. Sua construcio,
em estilo gotico, foi iniciada no século XIII e concluida no inicio do século XV.

63. Sob ordens do Duque Filippo Maria Visconti, os condottieri Nicollo Fortebraccio
(1375 - 1444) e Francesco Sforza atacaram os Estados Papais em 1434. Filippo queria se
vingar do Papa Eugénio IV por ter apoiado Florenca e Veneza contra suas ambicdes
territoriais. Estrategicamente, Francesco mandou construir uma ponte com grossas cordas
para facilitar o transito entre as margens do rio Tibre. Tal fato causou grande admiracao na
época.

64. Jodao Duns Escoto ou John Duns Scotus (loannes Duns Scotus, O.F.M., 1265 - 1308).
Filosofo e tedlogo escocés. Foi um dos maiores pensadores franciscanos da Escolastica.
Estudou em Oxford, lecionou em Paris e em Colonia, onde morreu. Chamado por seus
contemporaneos de “Doctor Subtilis” (“Doutor Sutil”) pela fineza de sua doutrina. As
principais obras atribuidas a ele sdo: Reportata parisiensa, Lecturae cantabrigenses e
Ordinatio (ou Opus Oxoniense). Foi beatificado pelo Papa Jodo Paulo II em margo de
1993.

65. Euclides de Mégara. Durante o Renascimento, confundia-se Euclides de Alexandria (c.
325 a.C. —c. 265 a.C.), autor dos Elementos, com Euclides de Mégara (c. 450 a.C. —c. 375
a.C.), discipulo de Socrates. Tal engano s6 foi corrigido por Federico Commandino (1509 -
1575) no prefacio de sua traducdo latina dos Elementos: “Let us then free a number of
people from the error by which they have been induced to believe that our Euclid is the
same as the philosopher of Megara” (EUCLIDES DE ALEXANDRIA, 1953, p.4).

66. Claudio Ptolomeu (KAavdioc ITrolgudiog, 100 - 178). Astrdnomo grego, formulador
do modelo geocéntrico do sistema solar. Sua principal obra ¢ o Almagesto.

67. Albumasar (Ja'far ibn Muhammad Abu Ma'shar al-Balkhi, 787 - 886). Astronomo e
astrologo arabe. Sua obra Introductorium Maius, tradugdo latina de Kitab al-mudkhal al-
kabir ila 'ilm ahkam an-nujjum, introduziu a fisica aristotélica na Europa.
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68. Ali ibn Ridwan ou Haly Abenrudian (4bu’l Hasan Ali ibn Ridwan Al-Misri, 988 — c.
1061). Médico, astrélogo e astrdbnomo egipcio. Foi comentador das obras Ars Parva de
Galeno e Tetrabiblos de Ptolomeu.

69. Alfragano (4hmad ibn Muhammad ibn Kathir al-Farghani). Astrbnomo arabe, autor de
um compéndio do Almagesto, conhecido na Europa através da traducdo de Gerardo da
Cremona.

70. Geber (Abu Musa Jabir ibn Hayyan, c. 721 — c. 815). Considerado como o “Pai da
Quimica arabe”, foi alquimista, fildsofo, astronomo e médico.

71. Afonso X, o Sabio, ou o Astrologo (Afonso X de Ledo e Castela; Alfonso, el sabio,
1221 - 1284). Monarca espanhol, foi rei de Castela e Ledo de 1252 a 1284. Intelectual,
trovador e poeta de lingua galego-portuguesa, realizou a primeira reforma ortografica do
castelhano, idioma que adotou como oficial de seu reino e formou a Escola de Tradutores
de Toledo. Conhecedor da cosmologia de Ptolomeu, foi responséavel pela composi¢ao das
“Tabuas Afonsinas”, tabelas astrondomicas muito famosas na Europa até o século XVI.

72. Bianco. Deve tratar-se de Andrea Bianco. Navegador e cartografo italiano. Prestou
servigo aos portugueses e foi autor de um portulano (manual de navegacdo) da Europa e
Africa, composto em Londres, em 1448. Curiosamente, nesse mapa encontra-se a
representacdo de uma ilha com a legenda “Ixola Otinticha”, a sudoeste do Cabo Verde. A
partir de 1894 desenvolveu-se a discussdo sobre se essa “Ixola Otinticha” ndo seria a costa
nordeste do Brasil, configurando assim, o mencionado portulano, prova de um suposto
descobrimento pré-colombiano da América.

73. Prosdocimo de Beldomandi (Beldomandi, Beldemando, Beldimando, c. 1370 - 1428).
Astronomo e matematico italiano. Lecionou em Padua e foi autor de diversas tabelas
astronomicas.

74. Bartolo da Sassoferrato (1314 - 1357). Um dos mais importantes juristas de seu tempo.
Lecionou em Pisa e Perugia e foi conselheiro de Carlos IV. A influéncia de sua obra no
pensamento das geracdes posteriores pode ser percebida pela expressdao “nemo bonus
iurista nisi bartolista” (“Ninguém pode ser um bom jurista ser ndo for bartolista”).

75. Tiberina. Trata-se da obra De fluminibus seu Tyberiadis, também conhecida como
Tiberiade.

76. Platdo (c. 428 — 347 a.C.). Grande filosofo ateniense, discipulo de Sdcrates. Durante a
Idade M¢édia, os latinos s6 conheciam sua obra Timeu. Mesmo assim, o pensamento de
Platao exerceu grande influéncia no cristianismo oriental e ocidental, sendo considerado
pelos cristdos dos primeiros séculos o “maior tedlogo de todos os gregos”. Durante o
Renascimento italiano houve um reavivamento da filosofia platonica (Neoplatonismo)
devido ao filésofo humanista Marsilio Ficino (1433 - 1499), sob mecenato dos Médicis, e
aos neoplatonistas florentinos.
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77. Platao fundou uma escola de filosofia nos jardins de Academos, chamando-a, por esse
motivo, de Academia e seguia os moldes das escolas pitagdricas. A Academia de Platdo foi
precursora das universidades medievais e sobreviveu por mais de novecentos anos. Foi
fechada pelo Imperador Justiniano em 529 d. C.

78. Pitagoras. Filosofo e matematico grego. Fundou comunidades ascéticas dedicadas ao
estudo da filosofia e politica. Nenhum escrito de sua autoria ¢ conhecido. Encontram-se nos
Elementos de Euclides teoremas oriundos da escola pitagorica.

79. Vitruvius (Marcus Vitruvius Pollio, séc. 1 a. C.). Engenheiro e arquiteto romano. Sua
obra De Architectura Libri Decem (Unico tratado de arquitetura classico que perdurou até
nossos dias) muito influenciou os estudiosos renascentistas. Vitruvius considera, no inicio
de sua obra, que o arquiteto deve ser detentor dos mais diversos conhecimentos sobre as
ciéncias e as artes (cf. De Architectura, 1, 1, 3). Leon Battista Alberti (1404 - 1472)
estudou e criticou a obra de Vitruvius e pretendeu substitui-la com seus dez livros De Re
Aedificatoria (1450). Alberti lamentava o fato de somente a obra de Vitruvius ter
sobrevivido dentre os autores classicos de arquitetura. Também criticava o estado em que
seus escritos se encontravam e a forma inculta que Vitruvius utilizou para compo-los. Aldo
Mieli afirma: “Vitruvius, podemos reconocerlo ahora, no es en verdad ingeniero
sobresaliente; saco sus conocimientos de Ktesibios, de Philon de Byzantion y de Heton (...)
Vitruvius muchas veces no comprendio lo que copiaba, especialmente cuando se trataba de
maquinas o de aparatos complicados. Pero en las partes técnicas sus expresiones
contienen locuciones del arte, y fueron éstas las que los humanistas al principio no
comprendian y las que hacian ‘dificiles’ sus escritos. Asi, no obtuvo una recta
interpretacion de mayor parte de sus términos sino a fines del siglo XVI” (PACIOLI, 1942,
p. 34). A segunda parte da De Divina Proportione, impressa em 1509, é um tratado de
arquitetura baseado nas obras de Vitruvius, onde Pacioli acrescenta suas proprias idéias e
interpretacdes. Somente em 1556 foi publicada uma boa traducdo para o vernaculo da De
Architectura, feita por Daniele Barbaro (1513 - 1570), portanto, o trabalho de Pacioli serviu
como boa fonte tedrica e pratica para os arquitetos e artistas da época. Podemos dizer que,
para Pacioli, o que Euclides representa para o estudioso de geometria, Vitruvius representa
para o arquiteto.

80. Segundo Taylor, “The statement, ‘always adding our practice to his theory,’ tells the
story of Pacioli’s success, it lifts him out of the Middle Ages and places him in modern
times. He was one of the greatest teachers of mathematics the world has ever known”
(TAYLOR, 1942, p. 262).

81. Pacioli se empenhava na divulgacdo da matematica como instrumento para a solugdo de
problemas praticos, como fonte de contemplagdo e deleite e ndo somente como uma ciéncia
de pura especulacdo intelectual. Em seu discurso defende que a matematica tem certa
primazia ou soberania com relacdo as demais areas do conhecimento. A classificacdo das
disciplinas matematicas como as artes do Quadrivium ndo sao suficientes para ele. Rompe
com a tradi¢do ao propor o reconhecimento da Perspectiva como disciplina matematica.
Vitruvius considerava que o arquiteto ideal deveria ter uma formacdo universal: “[o
arquiteto] deverd ser versado em literatura, perito no desenho grafico, erudito em
geometria, devera conhecer muitas narrativas de factos historicos. Ouvir diligentemente os
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filosofos, saber de musica, ndo ser ignorante de medicina, conhecer as decisoes dos
Jjurisconsultos, ter conhecimento da astronomia e das orienta¢oes da abobada celeste”
(VITRUVIUS, Tratado de Arquitetura, Livro 1, 3, Trad. M Justino Maciel). Como o
arquiteto de Vitruvius, o orador de Cicero também devia possuir um saber enciclopédico e,
nessa mesma linha, o artista de Lorenzo Ghiberti (1378 - 1455), como apresenta em seus
Commentari (c. 1450). Para Alberti, ao artista seria necessario conhecer primeiramente a
geometria. A posi¢cdo de Pacioli assemelha-se a de Alberti, sendo as disciplinas
matematicas o fundamento para que o individuo possa atingir a universalidade cultural
exigida pelos anteriores.

82. Santo Isidoro de Sevilha (560 - 636). Doutor da Igreja, tedlogo e historiador espanhol.
Considerado sabio universal em seu tempo. Escritor fecundo compds um dicionario de
sindbnimos, um tratado de astronomia e geografia, obras de historia, varios tratados
teologicos e as Etymologiae (“Etimologias”).

83. A obra mais célebre de Isidoro de Sevilha ¢ intitulada Etymologiae ou Origines. Foi
concluida pouco antes da morte de seu autor. Encontra-se nessa obra, de forma ordenada e
condensada, vasta compilacdo do conhecimento de seu tempo, distribuida em seus vinte
livros. Isidoro trata especificamente da matematica (ou das artes do Quadrivium)
especificamente no Livro IIL.

84. Severino Boécio (Anicius Manlius Severinus Boethius, 480 - 524). Filé6sofo romano
cristdo. Foi mestre do palécio do rei godo Teodorico (454 - 526), em 520. Acusado de
cumplicidade com Bizéncio, foi condenado a morte. Escreveu diversos tratados de teologia,
sobre a musica, a matematica, tradugdes e comentarios de obras de Aristoteles etc. Sua obra
mais célebre ¢ a De Consolatione Philosophiae (“A Consolagdo da Filosofia”), escrita na
prisdo. A mais recente e publica referéncia a sua pessoa foi feita pelo Papa Bento XVI na
Audiéncia Geral de 12 de margo de 2008. Para o Papa, Boécio ¢ “simbolo de um numero
imenso de aprisionados injustamente de todos os tempos e de todas as latitudes”.

85. Trata-se da obra De Institutione Arithmetica de Boécio.

86. Em seu Trattato, Leonardo afirma, em consonancia com o frade: “Quante pitture
hanno conservato il simulacro di una divina bellezza di cui il tempo o morte in breve ha
distrutto il naturale esempio, ed é restata piu degna l'opera del pittore che della natura sua
maestra!”

87. Zéuxis (séc. V a.C.). Pintor grego. Natural de Heraclea, possivelmente localizada ao sul
da Italia, viveu a maior parte de sua vida em Atenas. Argan sintetiza da seguinte maneira a
a fama de Zéuxis: “Quintiliano o celebra pelo modo com que soube reproduzir os efeitos
de luz e de sombra; Luciano, pela genialidade inventiva e a novidade dos temas;
Aristoteles, pela beleza ideal de suas figuras, que no entanto conmsidera, quanto a

majestade, inferiores as de Parrdsio. Ndo ha vestigios da sua pintura nas decoragoes
ceramicas” (ARGAN, 2003, v.1, p. 131).

88. Parrasio de Efeso (ITappdoioc, m. ¢.388 a.C.) Um dos principais pintores gregos que
atuou entre 440 e¢ 380 a.C.. A lenda narrada por Plinio, o Velho, mostra a sua fama e
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superioridade artistica, segundo este, Parrasio alcancou a perfeigao no contorno dos corpos
e deu a pintura a norma da simetria.

89. Pacioli pressupde que a leitura da De Divina Proportione deve ser feita tendo os
Elementos em maos. Na presente obra, ele ndo se preocupa em dar as demonstragdes das
proposicdes, que ja constam da obra de Euclides. E de se notar que o recurso didatico
utilizado pelo autor ¢ o de dar exemplos numéricos para cada resultado apresentado, bem
como a repeti¢do constante de conceitos, defini¢des e tudo o que julga necessario para
melhor compreensao do texto. Se aqui apresenta o contedo de “secretissima ciéncia”, o
fato de ter escrito em vernaculo, esta e sua obra anterior, mostra que seu anseio ¢ o da
divulgacdo universal, retirando o obstaculo lingiiistico que impedia o acesso as obras por
pessoas como Leonardo Da Vinci. As anedotas e recordagdes pessoais de Pacioli,
espalhadas por suas obras, nos evidenciam o ambiente em que ele vivia e o publico que
queria atingir: cultos e incultos.

90. O que denominamos razdo, Pacioli denomina proportione € o que chamamos
proporg¢do, denomina proportionalita. Segundo David E. Smith, a palavra latina ratio era
utilizada nas escolas, porém, fora desse ambiente era raramente utilizada no Medievo
referindo-se a razdo (SMITH, 1958, v.II, p. 478). Tratando-se de razdo, os autores
medievais e também renascentistas empregavam o termo proportio e para igualdade de
razdes empregavam proportionalitas. Jordanus Nemorarius (1225 - 1260) e Thomas
Bradwardin (1290 - 1347), citados por Pacioli na Summa, e também Campano utilizavam

proportio nesse sentido.

91. Timeu (Tiuoioc em grego, Timaeus em latim) ¢ um tratado de Platdo em forma de
dialogo socratico, composto por volta de 360 a.C.. Trata da especulacdo sobre a natureza do
mundo fisico e busca explicar a sua ordem e beleza. O mundo inanimado ¢ governado pela
razdo ¢ moldado por um ser inteligente, o "Divino Artifice" ou “Demiurgo” (dnutovpyo,
28¢), que fez o universo (kdguog, kosmos) matematicamente ordenado, inspirado pelo
imutavel modelo, porque era bom e desejava construir um mundo tdo bom quanto fosse
possivel. Durante os primeiros séculos da era cristd, o Timeu teve grande influéncia no
pensamento de filosofos e tedlogos. Salvo grandes diferengas (importancia, unicidade,
onipoténcia, criacdo ex nihilo, etc), o Divino Artifice de Platdo assemelhava-se muito ao
Deus cristdo. Timeu tornou-se uma espécie de comentario ao Livro do Génesis, o apice da
especulacao intelectual de Platdo e a base de toda a cosmologia ocidental medieval. Antes
da re-introducdo na Europa das obras gregas, a tradu¢do parcial latina de Calcidius (séc. IV)
era a unica obra de Platao amplamente conhecida.

92. Pacioli atribui o titulo De Divina Proportione a seu tratado por razdes misticas. Para
ele, o que atualmente denominamos “razdo &urea” corresponde a propria divindade. As
quatro justificativas ou correspondéncias sdo, resumidamente, (i) a unicidade, (i1) a
trindade, (ii1) a irracionalidade e (iv) a imutabilidade, todas presentes segundo o autor, na
divina propor¢ao. Como pudemos observar, na argumentagdo em favor da Perspectiva e na
defesa a soberania da Matematica, Pacioli fundamenta-se especialmente em Aristdteles,
demonstrando certa predilecdo por sua filosofia. De fato, o Filésofo é seu autor preferido,
pois, o proprio frade afirma que as obras do estagirita estdo continuamente em suas maos,
mais do que as de outros autores (“Presertim Aristotelis cuius opera pre aliis assidue
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premanibus habétur”, PACIOLI, 1509b, f. 30r). Todavia, no que diz respeito a divina
propor¢do ¢ o pensamento neoplatonico que tem destaque. A posi¢do acerca da criagdo e
ordem do Universo apresentada no didlogo Timeu parece a Pacioli a mais acertada, ja que
tudo que ha no universo estd constituido em niimero, peso ¢ medida, ou seja, subordinado
as leis matematicas. A associacdo entre os poliedros regulares e os cinco elementos,
apresentada por Platdo no referido didlogo, constitui a quinta correspondéncia, que engloba
todas as anteriores. Pacioli defende que o universo € composto pelos elementos terra, fogo,
ar, dgua e quinta-esséncia e v€ no fato de que s6 ha cinco corpos regulares o motivo que
levou Platdo a fazer tal associa¢do. Mais abaixo, no Capitulo LV, afirma: “Com efeito, se
na natureza se pudesse indicar um sexto corpo simples, o Sumo Artifice seria menoscabado
e julgado por falta de prudéncia por ndo haver previsto desde o principio todas as
necessidades oportunas. Por isso, certamente, e ndo por outro motivo, entendo que Platdo,
tal como foi dito, atribui a cada um dos mencionados simples, argumentando como
bonissimo geometra e profundissimo matemdtico”. Ja na sua Summa, o frade havia
mencionado tal atribuicdo sem, contudo, mencionar a divina proporcao: “Di gsti fra phy. si
fa gra discussioni. E maxime se bé el thymeo del diuin pho. Platone (secodo lo Aurelio
doctor sacto Augustin) con diligentia satende. Doue de vniversi natura diffusamente
parlado spesso a suo pposito li iduci. Attribuédo lor forme separatamente ali .5. corpi
semplici: cioe. Terra. Aqua. Aeri. Fuoco. E Cielo.” (PACIOLI, 1494, Distinctio octaua De
Corporibus regularibus, f. 68v). Tal asser¢do encontra-se em uma espécie de interludio,
dirigida a Galeazzo, duque de Urbino, que exorta ao estudo dos corpos regulares e ¢
precedida (Distinctio sexta) de um tema muito apreciado por Pacioli e que impulsiona a
redacdo de suas obras: a Teoria das Propor¢des. A penultima citacdo encontra-se na famosa
leitura publica do Livro V dos Elementos efetuada pelo frade, na Igreja de Sdo Bartolomeu
(Veneza, 1508). Nesta, trata exatamente desta teoria que, segundo Aldo Mieli, ¢ da mais
alta importancia para o Renascimento, “no solo en lo que concierne a la matemadtica sino
en lo relativo a todas las ciencias y al concepto total del universo” (PACIOLI, 1942, p.
23). Tais associagdes e interpretagdes eram freqlientes no pensamento renascentista e
mesmo posterior. Recordemos que para Johannes Kepler (1571 - 1630), que também
chamava a razdo 4urea de “divina”, a esfera era imagem de Deus Criador, ja que nela ha
trés regides, simbolos das trés Pessoas da Santissima Trindade — o centro, simbolo do Pai, a
superficie, do Filho e o espaco intermedidrio, do Espirito Santo (KEPLER, 1993a, p. 853).
Além disso, a existéncia de apenas cinco soOlidos regulares servia para Kepler como
explicacdo da existéncia de apenas seis planetas (os cinco sélidos sdo necessarios para
separar as seis esferas) e a geometria desses solidos fornecia a distdncia entre eles
(KEPLER, 1993a, p. 864).

93. Segundo André Chastel, “4 obra do franciscano Pacioli, discipulo de Piero della
Francesca, constitui o exemplo mais claro desse alargamento em sentido esotérico e
‘mistico” da matematica artistica. O seu De Divina Proportione desenvolve, para uso dos
pintores, dos decoradores e dos arquitetos, os modos especulativos 'pitagoricos’ sobre os
corpos puros e as analogias universais, astrologicas e teologicas, das quais sdo suscetiveis
as formas e os numeros. Em Florenca, como em Roma ou em Veneza, ndo se pode
subestimar a importancia dessas preocupagoes, elas cercam e estimulam o trabalho
artistico, impoem-se nas formas da decoragdo e nos esquemas compositivos”” (CHASTEL,

2003, p. 386).
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94. Campano da Novara (Johannes Campanus, 1220 - 1296). Matematico e astronomo
italiano. Foi Capelao do Papa Urbano IV (1195 - 1264) e médico pessoal do Papa Bonifacio
VIII (1230 - 1303). Campano preparou uma traducdo latina dos Elementos a partir da
traducdo arabe. Supde-se que teve acesso a tradugcdo de Adelardo de Bath (1080 - 1152). A
edicao dos Elementos de Campano foi a primeira obra relevante de Matematica a ser
impressa. Foi o alemdo Erhard Ratdolt (1442 - 1528) que resolveu o problema da
reprodugdo das figuras e imprimiu tal volume em Veneza, em 1482. Bartolomeo Zamberti
publicou sua tradugdo latina dos Elementos a partir do grego, em 1505. Zamberti fez duras
criticas contra Campano, em particular ao uso dos termos helmuain e helmuariphe que
considera barbaro. Segundo Sir Thomas L. Heath, Zamberti parece ndo ter percebido que
Campano nao fez a tradugdo a partir do texto grego (EUCLIDES DE ALEXANDRIA,
1953, p. 98). Para Pacioli, Campano ¢ o “mais fiel intérprete” de Euclides e em 1509
publica a sua edicao dos Elementos, possivelmente patrocinado por Ratdolt. Para ele, o
texto de Campano havia sido deformado por erro dos copistas e denomina-se “Castigator”
de sua traducdo. H4 uma possivel referéncia a Zamberti na dedicatoria da obra: “Oxala os
outros desejassem aprender, ndo para se ostentar ou se empenhar em vender o que eles
ndo sabem como se fosse fumo”. (“Atque utinam E alii cognoscere vellét no ostétare aut
ea q. nesciit veluti fumii véditare no conarent””) (PACIOLI, 15090, f. 2r).

95. Como j4 assinalamos cada um dos “efeitos” ¢ uma das proposi¢des do décimo terceiro
livro dos Elementos.

96. No original summo opefici. Talvez seja uma alusao ao Demiurgo do Timeu.

97. Neste trecho pleno de citagdes biblicas, poderiamos nos perguntar se Pacioli tinha em
mente o inicio do Evangelho de Jodo: “In principio erat Verbum et Verbum erat apud
Deum et Deus erat Verbum. Hoc erat in principio apud Deum. Omnia per ipsum facta sunt
et sine ipso factum est nihil quod factum est” (Jodo, 1, 1-3). Nio teria ele identificado neste
trecho o Verbum com a Proportione? Se conhecesse o texto grego, se depararia com um
termo familiar e de sentido amplo: Adyog (logos). Conhecedor dos Elementos que era,
Pacioli encontraria relacdo entre a defini¢do 3 do Livro V “A ratio [logos] is a sort of
relation in respect of size between two magnitudes of the same kind”, na traducdo de Sir
Heath (“Adyog éori Svo ueyebov n kare mnikornre mowa gyéors”) (EUCLIDES DE
ALEXANDRIA, 1956, v.3, p. 114 e 116), com os versiculos considerados? O fato ¢ que o
frade ndo menciona explicitamente tais relacdes € na verdade ndo dominava o grego como
algumas vezes assevera.

98. A tabela a seguir apresenta as proposigdes e definicdes dos Elementos de Euclides
mencionadas por Pacioli, ordenadamente por Capitulos, com a numeracdo equivalente
segundo a versdo de Heiberg. As linhas em que os nimeros das proposi¢des dos Elementos
e os Capitulos da De Divina Proportione estao em negrito apresentam as correspondéncias
diretas entre os dois, isto €, quais Capitulos da obra paciolana sdo praticamente tradugdes
em vernaculo das mencionadas proposi¢des do Livro XIII de Euclides e dos Livros XIV e
XV de pseudo-autoria deste. Os enunciados da versdo de Campano podem ser conferidos
no Apéndice 2.
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Campano Heiberg Capitulos
1. 47 = 1\Y%
XIV.10 ? VI
VI.29 VI1.30 VII
VI.def.3 = VII
IX.16 = VII
V.def.10 V.def.9 VII
VI1.def.3 = VIII
X.70 X.72 VIII
I1.11 = VIII
IX.6 = VIII
XIII.1 = X
XII1.2 = XI
XII1.3 = XII
XII1.4 XIIL.5 XIII
XIIL.5 XI11.4 X1V
X.70 X.73 XV
XII1.6 = XV
XII1.6 = XVI
XII1.9 = XVII
XIII.11 XIIL.8 XVIII
XI1.2 = XVIII
VI.29 VI1.30 XVII
XIV.2 ? XIX
XIV.3 ? XX
XIV.9 ? XXI
IV.11 = XXII
V.12 XXII
V.10 = XXII
I1.10 = XXII
VI1.def.3 = XXII
VI.29 VI1.30 XXII
1.32 = XXV
X1.21 = XXV
V.2 = XXVI
XI1.12 = XXVI
XI1.12 = XXVII
X1.6 = XXVII
1.34 = XXVII
XI1.10 = XXVII
1.4 = XXVIII
I111.30 111.31 XXVII
L5 = XXVIII
1.6 = XXVIII
1.32 = XXVII
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1.47 = XXVIII
XI1.12 = XXIX
XI1.6 = XXIX
1.33 = XXIX
111.23 = XXIX
VIL.15 VI.19 XXIX
XI1.6 = XXIX
1.33 = XXIX
IV.15 = XXIX
XIII.10 = XXIX
XIIL.9 = XXIX
XIIL.3 = XXIX
V.15 = XXIX
11.4 = XXIX
V.15 = XXIX
VI.8 = XXIX
VI.17 = XXIX
XIIIL.12 XIIL.11 XXIX
XI1.12 = XXX
XIIL5 XXX
1.47 = XXX
1.33 = XXX
XI1.6 = XXX
VI.30 VI1.32 XXX
XI1.2 = XXX
XII1.4 XIILS XXX
XIIL5 XII1.4 XXX
11.4 = XXX
XII1.17 = XXX
X1.40 X1.38 XXX
XIII.14 XIII.15 XXX
XIII.10 = XXX
XIII.13 = XXXI
XIII.14 XIIL.15 XXXI
V1.4 = XXXI
1.32 = XXXI
11.4 = XXXI
1.47 = XXXI
V.19 = XXXI
V.10 = XXXI
I11.13 = XXXI
I11.3 = XXXI
V.15 VI1.22 XXXI
XIII.16 = XXXI
XIII.10 = XXXI
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11.4 = XXXI
VL8 = XXXI
VI.17 VI.19 XXXI
VI.21 VI1.22 XXXI
V.11 = XXXI
V.10 = XXXI
XIIL.9 = XXXI
V.2 = XXXI
1.19 = XXXI
XIV.10 ? XXXII
XIV.16 ? XXXII
XIV.8 ? XXXII
XIV.5 ? XXXIII
XIV.14 ? XXXII
XIV.13 ? XXXIII
XIV.18 ? XXXII
XV.1 ? XXXIV
XV.2 ? XXXIV
XV.1 ? XXXV
XV.3 ? XXXVI
IV.5 = XXXVII
XV.4 ? XXXVII
XV.5 ? XXXVIII
IV.5 = XXXIX
XV.6 ? XXXIX
V.14 = XXXIX
XV.7 ? XL
XIIL.17 = XLI
XV.8 ? XLI
XV.9 ? XLII
XV.10 ? XLIIT
XV.11 ? XLIV
XV.12 ? XLIV
II1.15 I11.16 XLVII
XII.14 = LIV
111.30 111.31 LVIII
1.26 = LVIII
I.15 = LVIII
XIIL.7 = LXI
1.32 = LXIV
L.5 = LXIV
1.19 = LXIV
1.32 = LXIV
XI1.9 = LXVI
XIL.8 = LXVI
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XIL.8 = LXVII
1.32 = LXVII

99. Resultado falso. Nao ¢ dificil encontrar um contra-exemplo de trés grandezas que
satisfazem as condi¢des propostas e que nao estdo em relacionadas segundo a razao durea.

100. Almagesto. Obra que rendeu fama a Ptolomeu. Seu titulo ¢ a forma latina do nome
arabe al-kitabu-I-mijisti (“O Grande Livro”) e ¢ um dos Unicos tratados compreensiveis da
Astronomia grega que chegou aos nossos dias. Pacioli observa que no Livro I, Ptolomeu
utiliza a divisdo de um segmento em extrema e média razao no primeiro de seus resultados,
relacionado ao comprimento de cordas em um circulo (PTOLOMEU, 1993, p. 14,
Almagesto, 1, 10). Possivelmente, dada a sua veneracdo por tal razdo, Pacioli efetuasse a
leitura atenta da obras dos autores sempre em busca de alusdes a divina proporgao.

101. O Pantedo original foi construido em 27 a.C., durante o terceiro consulado de Marco
Agripa. Destruido por um incéndio em 80 d.C., foi reconstruido em 125 d.C., no reinado de
Adriano. A partir do século VII foi utilizado como templo cristdo.

102. San Scetro. Trata-se de Santa Maria presso San Satiro, igreja construida em Mildo em
879 e reconstruida por Donato Bramante (1444 - 1514) entre 1476 e 1482.

103. Alcinuo (AAxivovg, séc. II) filosofo platonista, autor de Ertttoun twv IAdtwvoc
odoyuatwy.

104. Calcidio (Calcidius, séc. IV). Sabe-se muito pouco sobre sua vida. Foi filésofo latino,
tradutor do Timeu de Platdo.

105. Macrobio (Ambrosius Theodosius Macrobius, séc. IV). Escritor e gramatico romano,
autor de Commentarii in Somnium Scipionis.

106. Apuleio (Lucius Apuleius, c. 125 - 180). Escritor latino. Estudou em Roma e Atenas.
Sua obra mais famosa ¢ Metamorphoseon Libri XI, conhecida como "O asno de ouro".

107. Girolamo Riario (1443 - 1488). Nobre italiano, senhor de Imola e de Forli. Foi
Sobrinho do Papa Sisto IV (1414 - 1484) e esposo de Caterina Sforza (1463 - 1509), filha
ilegitima de Galeazzo Maria Sforza.

108. Melozzo da Forli. (Michelozzo degli Ambrosi, 1438 - 1494). Famoso pintor italiano e
admirador de Piero della Francesca. Iniciou sua carreira na corte de Urbino e atuou em
Roma. Foi pictor papalis de Sisto IV e pintor do Cardeal Pietro Riario (1445 - 1474), irmao
do Conde Girolamo.

109. Hierdo I (Tnpovog,? - 467 a.C.). Tirano das coldonias gregas, Gela (485 - 478 a.C.) e
Siracusa (478 - 467 a.C.). Sua corte contava com filésofos e poetas.
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110. Simoénides de Ceos (Zwuwvions, 556 - 468 a.C.). Poeta grego, autor de diversos
epigramas. Fez parte da corte de Hierdo 1.

111. A quadratura do circulo ¢ um dos trés problemas cldssicos da geometria grega
(juntamente com a trisec¢ao do angulo e duplicagdo do cubo). Consiste em se construir com
régua (ndo-graduada) e compasso um quadrado com a mesma area de um dado circulo com
um numero finito de operagdes elementares. Carl Louis Ferdinand von Lindemann (1852 -
1939) provou em 1882 que T € transcendente, isto €, que T ndo ¢ raiz de equagdo polinomial
com coeficientes racionais. Tal fato estabelece a impossibilidade de se resolver o problema
da quadratura do circulo.

112. Demostenes (Anuocbevyg, 384 - 322 a.C.), orador e politico grego de Atenas.

113. Quintiliano (Marcus Fabius Quintilianus, 35 — 95 d.C.). Orador e professor de
Retorica. Sua fama decorre de sua Institutio Oratoria, obra enciclopédica que contém o
necessario para formar um orador. Dizer que alguém supera o trio Demostenes, Cicero e
Quitiliano ¢ o elogio maximo a um orador e retdrico.

114. Otaviano ou Otavio Augusto (Gaius Julius Caesar Octavianus, 63 a.C - 14 d.C.)
Primeiro imperador romano, filho de Caio Otavio (100 - 59 a.C) e sobrinho-neto de Julio
César. Acabou com um século de guerras civis instaurando em Roma um era de paz,
denominada Pax Romana ou Pax Augusta. Vitruvius dedicou a ele a sua De Architectura.

115. Francesco Sansone da Brescia (1414 - 1499) — Teo6logo. Ensinou em Veneza, Pavia e
Siena, onde foi inquisidor. Foi Ministro Geral dos Menores entre os anos de 1475 ¢ 1499. E
autor da obra Questionum omnium in phisicis contigentium breves & utilissime
terminationes secundum Aristotelis, Averrdis & Scoti doctrinam a Reverendissimo
minorum generali aedite (ou simplesmente Quaestiones super physicam Aristotelis),
publicado em 1496, em Veneza.

116. Hipolito, Cardeal d’Este ou Cardeal de Ferrara (Ippolito I d'Este, 1479 - 1520). Filho
de Ercole I d'Este (1431 - 1505), duque de Ferrara, Modena e Reggio, e da Princesa
Eleonora de Aragdo (1450 - 1493). Foi educado na Hungria e por influéncia de sua tia
Beatriz de Aragdo, foi nomeado arcebispo de Esztergom com apenas nove anos, com a
condicdo de que recebesse a consagracao episcopal quando atingisse a idade canonica.
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Consideracoes Finais

Podemos dizer que as obras de Pacioli representam todo conhecimento matematico
europeu desenvolvido até a segunda década do Cinguecento. Além disso, motivaram a
pesquisa de solucdes gerais para as equagdes polinomiais, busca que culminou no advento
dos numeros complexos e em importantes resultados, como o Teorema Fundamental da
Algebra.

Frade Luca foi grande divulgador da Matemadtica e grande educador matematico.
Seus escritos sdo testemunhos de seu incansavel esforco em prover material para o
aprendizado de seus estudantes. Sua iniciativa em escrever em vernaculo, o uso de
exemplos numéricos e repeticdes recorrentes mostram que deseja atingir grande publico.
Suas obras servem de ponte entre letrados e praticos, apresentando os resultados que
interessavam a seus leitores, sempre exortando a leitura de textos mais avangados.

Atento as novidades e fiel seguidor da tradi¢do dos “antigos”, Pacioli se envolve em
diversas areas do conhecimento e da técnica. E pioneiro no uso da imprensa na publicagio
de obras matemadticas e contribui a tipografia com seu alfabeto, em que as letras sdo
compostas por meio de relacdes geométricas. Considerado o “Pai da Contabilidade”, € o
primeiro a publicar o Método das Partidas Dobradas, utilizado ainda hoje por contadores do
mundo inteiro. Cultivador da beleza, intercede a favor da Pintura e da Perspectiva,
argumentando que sdo fundamentadas matematicamente. Seguidor de Vitruvius, defende
que os edificios devem ser construidos seguindo as propor¢des humanas. Homem da Igreja,
se relaciona com religiosos e leigos, artistas e intelectuais, presente em importantes cortes
italianas. Destaca-se ainda, o fato de ser amigo intimo de Leonardo Da Vinci, a quem
certamente muito ensinou e influenciou.

Concordamos com Argante Ciocci quando afirma que, do ponto de vista de uma
Historia da Matematica que se ocupa em determinar os contributos originais de um autor
para o desenvolvimento desta disciplina, a obra de Pacioli ndo oferece resultados
sensacionais. A originalidade de sua obra consiste do projeto cultural que estd em sua base,
servindo para compreender a origem da “matematizagdo” das ciéncias e das técnicas que se
verifica nos séculos posteriores (CIOCCI, 2003, p. 273 e 277).

Em sua obra Summa introduz esse “projeto cultural” matematicista. Para ele, a
chave de leitura da realidade ¢ a teoria das Proporgdes e suas aplicagdes, ja que por meio
delas o Deus-Gedmetra constituiu o Universo, submetendo-o ao nimero, peso ¢ medida,
como tantas vezes repete. Destas propor¢des, a mais simples € a proporcao continua de trés
termos que ante seus olhos assume o papel de uma manifestacio divina por seus
surpreendentes “efeitos”. Reinterpretando a cosmologia platonica, apresentada em Timeu,
segundo um ponto de vista cristdo, a “propor¢do que tem médio e dois extremos” ¢
personagem central, pois concorre a formag¢ao dos poliedros regulares, arquétipos dos cinco
elementos. E exatamente na De Divina Proportione que Pacioli desvela todo esse
“mysterium”, que nao deseja guardar como “tesouro recondito”.

Em trabalhos futuros, desejamos investigar mais a fundo as relagdes entre Luca
Pacioli ¢ Leonardo Da Vinci, e sua influéncia em autores como Tartaglia e Cardano.
Pretendemos, primeiramente, nos dedicar a tradugdo e ao estudo do Libellus de Quinque
Corporibus Regularibus de Piero della Francesca, cotejando com a traducdo paciolana.
Para tanto, contamos com a ventura de poder acessar o fac-simile do manuscrito original,
recentemente adquirido pela Biblioteca do Centro de Logica, Epistemologia ¢ Historia da
Ciéncia, exemplar que muito provavelmente deve ser Unico na América Latina.
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Apéndice 1:

Fac-simile da versao impressa em 1509 correspondente ao texto do manuscrito
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latera folida. i :

56 Pyramis laterata triangula inequi
latera vaaua.

s¢ Coliinarotunda folida.

§8 Pyramisrotunda folida,

59 Sperafolida.

60 Pyramislatcrataexagona folida,

61 Pyramis laterata exagona vacua,

7 Lcftorelefig
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Cion pleurodis pitagonos eenos,

P yramis pleurodis pethagonos [fereas
Pyramis pleurodis pentagonos ceni.
Cion pleurodis hexagonos ftereos,
Cion pletrodis hexagonos cenos,

P yramis pleurodes trigonos.
Nisopleuros fferea,

Pyramis plewrodis trigonog anisoplen
Toscenis -
Cion ftrongylos [fereos.

Pyramis {frongyli flereas

Sphera fterea.

P yramis pleurodis exagonos flerea,
Pyramis pleurodis hexagonogceni.,

uenti parole porrai formaliter nel, Cap. Ly Al fin defa colona doue dici abfecifo fo dettond e fequitd que

Jee' poffibile che caufino n::ﬁu!c olido e formafe dal precedentenclla terga parte deciafcii fuolato vnﬂ%m:t liato ff cete
[«

ra. X 1 X, XX, @ Lofto
tuo fo per crrore fcorfo,

W Lefequenti videlicet fuperficies E.;q..piu.g.ﬁgmeiaquaﬂ.mm-e B892, I;orrai‘lnﬁ'rle d:l,mﬁ;:"‘i_ﬁm f

ron eleuato folido fic. Puoi fequita el principio dela fequente colénavi

licet lido ouer va-

a1, douedicietal corpo tutto € .40, cla . joquita fuperficices 144 § cetera ¢ fia finito el cafo feque el principio delaliraco’

lomma, @ Lettore & cetera
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Auladela prefente opera e vtiliffimo compendiodetto
dela dinina proportione dele mathematici difcipline e
leffo.Compoffo perlo R euerendo patre de facra theo-
Ic%iapﬁ'ﬁ'orc.M.Luca paciolo dal borgo 54 Sepolchro
delordinedeli Minoriealo cxcdlmti[zfglmo epotentiffis
mo prencipo Ludouico.Ma, Sfor. Anglo. Duca de Mila
no dela, Dy Cel.omamitto e de tutti [Fati euirtuofi maxio fautof dicato.

@ Acio piu facilmente quel cheingueffo fe contene fe habiaritrouare [a

fequente taula el leffore obfemarancllaquale primafira lacofa chefiuole

epoi el numero deli capituli aquanttla fia.

FEEIHOIH lo excellentiffi.fncipe Ly Ma. Sfor.an.D.de milanos C.T,

P camendatiGe dela fua ificacorte equalita de boiinogni grado

che quella adomano. P C larifimi theologi edigniffimi dela facraferis

ptura preconi del feraphyco ordine minore.

P Iluftre. S, Galeaggo, $. S fito general capitanio.

F Medici e affronomi fipremi de fuia D.celfimudine.

¥ caditice defiio digniffimo magiffrato. P Legardo vinci fiorétino.
Tacomandrea da ferara. Altecea e grandegga delladmiranda eftupeda
a equeffre flatua epefo quando fia gittata comendatione delfimulacro

de lardente defiderio denoffra falutenel tempio dele grarie,

¥ Auree  mellifine parolle de fia ducal celfitndine de fanétiffima cia,

P Coffumee qualita del prefnte auttore ede laltre opere per lui facte.

¥ Excitatione e canfa che aqueffo compendio loinduffe cperche.

F comendatione e codiftione del prefente copendio ¢ fia continentia.

F cémo fingalanotitiadele difcipline mathematicinon ¢ poffibile al

cuna bona opatione. F Exortatise de fua celfitudinea fuoi cart familiard

ereueréti fubditi ala dffo de glle.F"Come le cofe falfe aleuolee {enoveili.

@ Prohemio del prefente traftato o copendio difto deladinina ppor

ticge. Cap. II. @ Como dalvedereebbeinitiocdfapere.

¥ Comendatidedeli corpi mathematici epchedefua ppria mio lauttor

li feci e col piite cpendio a fua cel.la prefinto. F"Como le defcipline ma

thematici {6no fondantéto efcala e puenireala notitia deognaltrafcia,

F C8mo fua cel.fira caufd al t€po fuorin lle el feulorenonare.f” cSmoi

fiio ex.do.acrefcera phitain fiioi fubditi ala defenfione dedlo femp pati.

P Archim#ide firacufano difefe la patria cétralimpeto deli romani coi

gegni ¢ inflrumenti medianti le mathematici.

¥ Lafelicifima fira patema memoria.Duca Francefco Sfor.

F ¢émond e poffibile ladefenfioned :Iur.:rﬂubli.chc ne pfeétic e dealey

to exercito militare fnga la notitia de Arithmetica Geome.e pportici.

7 Cémo tutteartegliarieinfifi emachit militari fonno falle fo lidefc

pline mathematici. 7 C6mo mitti repari muraglic ¢ forteggeroche ponti

e baftioni fimilmentefon formate con di€tedijcipline.

¥ Como li antichi romi,p la diligéte cura de gegnieri ford victoriofi

P Ruberto valtueri peritifjimo ariminefe.

F 1uliocefaro feci lartificiofo pontealrodano.

& Dela felicifima fisa patema méoria. Duca francefco Sfor.canapigrof

[iffimi delo induffriofe ponte alteuere.

F Federico frltvenfe fiio ﬁrtﬂoaﬁinc Tluffiflimo Ducade yrbino de

tutte machine ¢ inffrumenti militari antichi e modemni el fio degno

palago devinapietra cinfes

F Gioanifcoto fubriliflimo theologo edigniffimo matematico.

¥ Le opere dea . difficili tutte peria ignorantia dele mitematici.

¥ Bartolo de faxo ferratolegiffa eximio ¢5le mathematici faci lateberia,

P Penuriade buoni affrologi perdefréto dele diéte mathematidi.

F Cagione dela rarita de buoni mathematici.

P Prouerbio magiftrale de mathematici e tufco.
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P Platonenon volina quelli chenon erano geometr,

F Brenedeplatone foprala porta del fio gymmalfio contra liignorantd

le mathematici,

P’g’y&ngorn perlaletitia deligolrefio feci facrificio ali dei deaoo, graf

fibuei.

g'luanii:ioptrgrati:. de fua celfimdine ere[ci ala giomata el numero de
uoni mathematici perlaloroafjidua leftione nouellamente dadllai

trodufta. " Lauétorcquotidieordinarieleggiin mildo lepref-tedifapli

ne mathemarici con grandiffimagratia edegno profiéto nelli égregiian

dienticomponendo elprefentetrattato, 1

@ Quelloche fignifica ein porti quefto nomemathematico Ca.II.
F Qualifienno lejdennie e difciplinemathemariciequanee.

F Camolaprof pefltina per tanteragioni quantela mufica fia vnadele
nuthematicis e o

Foanole n1arﬂuaﬁc~irznno-}.wﬂ.f.prﬁiﬁ.

4 Commendationedela pro| peflind,

F Zoufo e parhafio pittori :iigni{'[imi.

¥ Comola piftura ingdnaliio claltroafale cioe rationale e irrationale,

@ Dequellecofe chedebiaobferare elleftoreala intelligentia diquefto,

libra. Capiwlo 1111.,

F Quello frintédaqf fe dici perlapmaouer.s.delt ouerdd 3.0 daltro, -

F Licleabren _
F Delifinonomi ciee dinerfinomi dela mﬂﬂlﬁimmm inle mas

thermatici. IL omo la potentia e quadrato dalama imnttmﬁndmda. :

@ Dol conducentetitulo de quefto maciato difi o dela Dinina propors
tone. Capitulo. Ve
P'IJ-t1:'r.ii;iqucﬁ:rrrinlimnwconumimtitde diffa proportione con'idi
uini pytheti.
F"C:?E’ﬂﬂfi‘: gnea cffontia daleffereali. 4 corpi fimplici e medidte llia
turti lialtei cofi qfFa proportioe alic.corpi regular e p ili ainfniialtris
P« onnnole formede diftis.corpi regului firron atnbuiteal.s, corpi
fen plici.
T IF;r[.l digniffima ccmédatdede qflafor fFae dinina pportise.C.V 1.
F « ommo pngalanontiade dita proportionemolre cofe de admiratio
ne dignif] me tn phylofophizne m alewna alma (i e poterieno havere,
@1 clproso efftcio devnalineadmifa fecondo la diéta divina pro-
portionc. Capitulos, VI
F Comadifta pportione fra lequantita e babia intédere e inter porre.
F Como li fapittiflimi diftapportichio vfitato chiamarlai lor volii
F Camo Jeintenda dinidere vna dtita fecondo queffa tale proportione.
F camo fras.eennini demedefimo genere deneceffita [t trovano doi
proportioni cuero habitdini o fimili o di{fimili.
F Commogqueffa proportione pmpreinnariabilmente frasterminia
vt modo iritro.
P Commolaltreproportioni continue o difcontinue in infiniti modi
fra.z-termiini demed: fimo genere poffano variire.
P Commo queffa proportione non degrada angi magnificamutee laltre
proportioni conlordiffimtioni.
P 6mo queftapropo. rione mai poeffrerationale nel fuo menore ex+
tren o enedio mai pernumero rattocinaco i polf voal gnare.
4 Q ullofe intendaa diniderealcunaquantita jeeondo la proportio’
ne ban neeel megeo edoi extremi. Capitlo,  VIIL
FCa no e plerejemno valgrméee i refidui e dlioche ploro e intenda.
AT Checoltfiaradice demimero o dechealera driea e voglia, Ca, 1X,
FQuali finno lequantita rationali cirrationali,
&5 quellidel primo propoffo eff o, Cap. X
F o amoin tutto ol procejfo de queflo libro fanpee  pfi poac Euclide.
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@ Del fecondo effentiale effeffo de queffaproportione.  Cap. XTI,

@ Del tergo fuo fingulare effefto, g Cap.  XIL
@ Del quarto fuo incffabile effelta. Capi. XIII,
@ Del quinto fuo mirabilecffetto Cap. XITIL

@ Dl juo fexto innoiabileeffefto. CaX V. Cameniuna ftita réale
fepo diuidere frcondo quefta proportione chele parti fienno rationali.
@ Del feptimo fuo inextimabile effefto.Cap. XV I. F Comoloexago
no edecagono fraloro fanno vna quantitadiuifa fteddogfta pportide.
@[ Delo oftano effecfo conuerfo del precedente. Cap. XVII.
& Del fiio fopra glialtri excefJinononocffeffo.Ca. XV I 11. FCheco
fa[itno corde delagolo péragonico.F” Comole doi corde pitigonali
pingue fe dinidano fraloro empre jecddo § ffa pportione.f Como fim
vna partede difte corde fia deneceffita fato del med:fimo pentagono,
@[ Del decimofiio fupremo rxffﬂﬂo.cap.x 1X, P Como tutti lieffefti
ccdditioni de vna dtita divifajecondo quefta pportione riidano a tueti
Ii effeftie conditioni de qualuncaltraquannea cofi divifa. S
Del fuo vndecio excellétiffimo effecto. CaXX. P Como deladiui-
fide dellato delo exagono fo qllapport.feci ellato del decagono cqlare.
€ Delfuo duodecimo i incomprebenfibile effelte.  Cap. XXI.
F ¢ be cofa fienno radici vininerfali clegate.
@ Del tercodecimo fiso digm{Jimo effeffo. Ca. XX 1 T.F Cdmefmea§
fRatale pportGend ¢ poffibile formare vn pétagono eqlatero & eqigulos
F Como Euclideale fuedemaflratsi fomp :Ldoiilcgctdiri encle E.gr.{:m
€L Como prenerétia denfa falute feterminano dicti effeftie mole pin
fmetrondo. Ca. XX 111, FParticular denotide de fua cclfitudic. FC6
mendatione pinaperta del fimnlacro delardéte defiderio dinza falute.
F Lionardo ving fiorentino,
€L comoli ditticffelti cicorinoala edpofitice de tutti i corpiregulari
edependiti, Cap.XX I 1 11. F Perchedftis.corpifitno difi regulari,
@ Comoin lanatura nd epoffibile effer pin de.s.corpi regulari e pehe,
Ca.XXV. Fedmo deexagoni eptagoni offagoni nonanguli decagoni
ealtrifimili né e poffibile %mmrmlcun corpo regulare.
@[ Dela fabrica deli.sicorpi regulari e dela pportione de ciafamoal dya
metrodelafpera e primadel cetraceded alttamite.4.bafi triangulari gr
. madelfuioco fecondo li platoniei. ... Ccap. . XXVI.
@ Dela formatione del corpo detro exacedron o ver asbo e fia pportio
neala (pera figura delaterra ecodo li platonici. Ca. XXVIL
@ Como feformi loftocedsd in {peraaponto collocabile figura delae
ri foli platonici.e delafua proportioneala fpera. — Cap. XXVIIIL
@ Dela fabrica e formatide del corpo detto yeocedrd forma delaqua fer
condo li platonici edenominatione de fuoi lati. Cap.  XXIX.
F Delaproua cdmo aponto la]pera elcircundis
@ Del m& afaper fareelnobiliffimo corporegulare detto Duodecedrd
altraméte corpo de.z.pentagonifecddo i platonici forma dela quinta ef
fmtiaedelnome de fuoi lati. Capr XXX,
P Dela prona cimo aponto la fpera el ciram{eriva.
@[ Delaregola emuodo mediante el diametro dela [pera anoi noto fx
per trouare tutti I lati de diftis.corpiregulari. Cap.XX¥X 1. FDelor
dine eniacdmo difti corpi fraloro fe excedinoinlati e fabricas
@ Dela pportise fraloro de difiregulari clor depédén. Ca. XXXIT.
F Cdmoloro pportioni fraloro alenolte [éno réali caleuolte iratidali.
@ Delapropriione de tuttelor fupurficiclunealalere. Cap. XXXIIL
@7 Dele inclufioni deli..corpiregulari vnoin laltro e laltroin luno e-

quante ienno in ttto e perche. Cap. XXXIIIL
@[ Como cltetracedron fe formi e collochi nel cubo cheapontole ponti
tochino, Ca.  XXXV.

@ Delainclufioneapontodeoftocedronnel ubos  Cae XXXV
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@ C3mo feafepti lo exacedron netloffocedron. . Cap. XXXV 1.
@ Dela inferiptione del reeracedron nellofincedron.
Capitulo. XXXVILL.
@ Cdmo nello yeocedron fe collochiaponto el corpo detto duodeee
dron, Capitlo XXX 1X,
@ Delacolocatione deloycocedron nelduodecedron.  Ca. XLo
@ Delafirnatione del cubo inlo duodecedron. Caps XLT.
@l Camofeformiloftocedronnel duodecedron. Cape XLII,
@ Delainclufione del tetracedronin lo duodecedron. Cap. XLIT1.
@ Dela fabricadel cubo inflo yeocedron. cap. XLIILI,
€Dl mc-dan:rmmre el tetracedron nelo yeocedron.  Cap. XLV,
@ Ragionep chediftein [criptioninon poffino effer pin, Ca. XLV I,
& Del modo in diafciio de diti.regnlari afaper formare el corpo regn
Lariffimo cioe [pera. Cap. XLVII.
@[ Dela formacedifpofitione del tetracedron piano folido o ver. va-s
cuo edeloabfcifo pido folido over vacuo edelo eleuato folido o ver var
cuo, Capitulo, XLVIII.
& Dela glita delo exacedrd piano folido o . vacuo eabfeifo piano foli
doo ver vaaio edelo clenato folido o %, vacuo, Cap.  XLIX.
@ Deladifpofitione deloftoced:on piano folido o ver vacio ¢ abjcifo
folido o ver vacuo edelo elenato folido o ver vacuo, Cap.© La
@ Ddla deferiprione delo-yeocedron.piano folido o ver vacuo eabfci-
fo folido o ver vacuo edelo eleuato folido o ver vacuo. * @a... L.
@ Dela qualita e formadel duodecedron pimo [olido o ver vacuoeab-
fcifo ]bli:ica ver vacuo edelo elevato folido o ver vacuo ¢ fia origine
edependentia, Cap  LII.
€ Delx formatione corigine del corpo del26,bafi piano folidoover
vacuo edelo clenato folide o ver vacaio. Cap. LIII.
Cémo feformiel corpo de.ye.bafi. Cap. LITII.
F Commeo dela formade queffo molto fne frmanc [ archithelti inlo-
ro hediftii.
F ¢ émomolti modemi per abufione formo chiamari architheti per
laloroigneranga deniando dali antichi anflor maxime da vittmio.
F Motino ducale de fua celfirndine a confitfione delignoranti.
F Latitiagrande de pylfagoraquando troave la proportie deli doi lati
cStinentilangol reffo.
@ Del modoafaper formare pin corpi materiali oltra li predifti e comy
mo lor forme procedano in infinito. Cap., LV.
" verche ragide Platone anibui leforme deli.g.corpi regulari aliss corpi
femplicicioeaterraaquaaieri filoco ecielos
" Calddic Apuleio Alcinonoemacrobio. 3
F Camola|peranon feexcude dalaregularita antga chein lei non fien
nolati eanguli,

& Delcorpo [pericola fia formatione. cap. LVI.:
€ Commoin la |perafe collochino mttilis.corpiregulari.
Capitulo. LVII,

F Cémocl [apicida haueffeafarede pictra o altra materia di€ki corpire’
qulari..

¥ 11oncfto efcientifico folageo e argumento contra falfi millantatord.
F’l’.;illt'zfd aparentia inlonghegga de doi linecrefte equali poffe innan
ee gliochi.

Cafo delanébore inroma apiacere dela filice niemoria delo 1linffre
conte Gironimo ala prefimtia de Magiffromdlogeo piftore inla fabrica
delfuo pallaggo.

V" Argumento exemplare contra dilti @i millintacoride Hieronee 5i
nonide poeta.

(
£
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AL Deli corpi. oblorighi cioe piu' fonghi o veraltiche larghi cSmofon
nocoldne éloro pyramidi Cap. LVIII.
F Dele doi forti principali decolonnein genere,

F Chefienno colone laterate e che rotonde.

€[ Dele colonne latezare triangule. Cap. LIX.
F Checofa [ia corpo frratile,
@ Delecoldne laterate quadrilatere, Cap.  LX.

F Dela diuerfita delor bafi equali fienno le principali fign re?uad rilatcre
regulari cioe quadrato tetragono longo clmubaym fimile ehmubaym e
altreels nuariﬁi o vero irregulari ofienno equilatere o inequilatere,

@[ Dele colonne laterate pentagone cioede.s. ficce ofienno cquilatereo
inequilatere. . Cap. LXI.
F Commole[petic dele colonne laterate poffanoininfinito accre| cae
fi commolefigure retilinee delorbafi.

€ Del modo amefurare tutte, forte colonne e prina dele rotonde con
exempli, Capitulo. LXII.
F Percheala quadratura del cerchio fi prida li. j4.cioe [ vndici quaruor
decimi del quadiato del fizo diametro.

@[ Del medo amefurare tutte forte colonne [aterate eloro exenplis

Capitulo. LXIIL

&L Delepyramidi e rutte loro differentie, Cap.  LXIIIL
F Che cofa fia pyramide roronda,

@ Dele pyramidi laterate ¢ fiie difforentie. Cap. LXV.

F Conmode|petic dele pyramidi Laterate poffano procedere in infini-

toficommo le lor colomne.

F Che cofa fienno pyramidi corte oner troncate.

@[ Delmodo enia afaper mefirare ogni pyramiide.  Cca. LXVIL

F Commo ogni pyramide fia el eergo del fizo C hylindro ouer colonna.

@[ Comodele laterate aperto Je moffea cadamia effer fubtripla alafua

colonna Capitulo. LXVII.

F Comme tutte le colonne lateratein tanti corgi firatili £ rifpluanoin
uanti trianguli ¢ poffino lelor bafi diffringuere.

Delmodo afapere mefurare tutee ke forti dele piramidi corte roroh-
deelaterateintuttimodi, - N Ca. LXVIII-
@ Dela mefirade it li altri corpi regulari e dependenti- Ca. LXIX.
Confidentia deli perigrini ingegninma pexcellentia de dllo de fua.d.cel.
Condegna comendatione enera laudecen excellentiffime conditioni
feuere epiede fua.Dicel,

Como fua.Dicelnon cdmenor conuenientia el tempio dele gratic in
Milano che Otraniano in roma quel dela paci feffe.
Comenon manco denuidia clivore a fua, Dicel.firia conufto chile di’
€te lande p adulatione gindicaffe che laufore de epfa adulatione,
Como tuttala fua ferapbicareligionede fanéto francefco efuo capo. Ge
nerale Ma.fran :c[cuig:lfoneda brefcia dela fua Timenfa largita humani-
ra affabilitae Fn&impﬂluniutr{o nerendeno buon teftimonio plore
ca.generaledel prefintino in Milano egregiamente celebrato,
La R.Emcrmdi[ﬁl.'a.s.dtMonﬁguur}E:'%aro cognato Hipolyto Car.
enfe.
@[ como fehabine retrovare utti li difli corpi ordinataméte cdmo fon
no poftiin queffo fafti in profpeftiva eancora le lor forme materiali fio
lalor taula particulare pofta patentein publico, Capr  LXX.
@[ De quello feintenda per quefti vocabuli frale Mathematici vfitati
cioe ypothefi ypotumifja. Coraufto Cono pyramidale. Corda pentrgo
nica Perpendiculare Catheto Dyametro Paralellogramo Diagonale,
Centro factias Cap. LXX L.
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@ Tabuladeltraffato delarchiteflura qual fiquita fmediate doppo tut
toel compendio dela dinina proportione diftintto per capitolidicen”
do. Capimlo. primo. Cap. 3. Cap.  a.ffc
& Diuifionede larchitefura in tre parti principalideli luochi publicip
(4 imt C:l.?r pﬂ..mﬂ.
Dela mefira e praportionidel corpo hiiano Delateftacaleri fuoimé
bri fimulacro delarchitefura Capp I
@ Deladiffantiadel pfiloalcotoggo dediffa teffacioeal péto.a.glchia
mia cotoggo ede le prichei dlla fe iterpongdo. Ochio eorechia. Ca. 11.
@ Dela pportione detutto el corpo humio che fia ben difpoffo ala fisa
teffa ealtri membri fecondo fualongheggaelarghegra.  Ca. I1I.
@ Delecolonnerotondecon fue bafi capitelli epilafirellio vero flilo/
:artr.d i dilecol i C:Jp.pi JIIN
Delafon egro elecoldne tonde. Capit. V.
'I'Driordmsréﬁ?ﬁlzbbaéggawr pilaftro o ver bafaméto dela colonna
cdme e facia. : Capi.. V1.
& In qllo fieno differéi le tre [pecie de diffe coléne fraloro. Ca. VII.
& Doue orafe trouino coldne pin debitamente fafte peritalia per anti/

¢hi eancor modemi. Cap.  VIIL
W@ Delecoldnelaterate, Cap. VIIIL,
@ Delepyramidi tondee laterate, Cap. X
WL De loriginedele lettere deogninatione, Cap. Xl
& Delordine dele ; i bedifirii fer/
mare con lor bafi. apts NTIs
@ Delinteryalli fralun tygrapho e laltro. cap. XIII.
@ Delo epiftilio o vero architraue fecondo li modemi ¢ fuo gopboro.
Ecoronao ver comicione per [i moderni. Cap. XIIII.
@ Del opharo nello epiffilio. cap. XV,
@ Dela compofitione del comitione. Caps XV,
@ Delfito deli tygraphi. Cap. XVIL

&L comelapicidi ealtri (cultori1difi corpi fifno comedati, €. XV ITI
&L comenelli lnochi anguffilarchitefto fehabia aregere in difpofitie.
Ca.X I X. @ Dele coldnefitnate fopraaltre coldne nelli hedifiti. C.X X,
WL Traffatus affine plemtationis Corpoge. D.pe.So. principi perpetno
populi Flo.dicatug imediate poft Architefturam fequitur.

& Lefforeatacomaditain dffo ho voluto lafciare nelle margineam
plofpacio confiderando che fimili difcipline fempre f¢ fudiano c5 la pé~
na in mano e mai al mathematico andca campo. experro Credas fe,
Per queffi carateri intenderai comme qui fe dici videlicer. ©.cofa coff,
7 B cenfo. Cenfi. P.qe.radici. e radici depadicis P anradici
ecofi@vqf CuvCubo'eubi fic Fiiita
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[ Excellentiffimio principiLudouicomariee Sfor. Anglo Mediolanen
fium ducispacis € belli omamento fratris Luce pacioli ex Burgo fant
Sepulchri ordinis Minorums Sacre theologie pfefforis, Dedivina pro
portione epiffola. :

ey ] Otrendoglianni denoffea falute excel
gt | [0, D .1495.adi.g.deFebrario. Effndo
st | nellinfpugnabil arce delinclita woffra
PEAIR | dita de vilano digniffimo luogo de
S | fua [olitarcfidentiaala prefntia didlla

| conflitutoin lo laudatile e fcientifico
; duti[lodnnn:i-ii_fidwgnigmdocclcbu
, G \/ @ | rimi fapientiffinid acompagnata fire’
L /: el g ,-*‘_\_;u—\ B8 | ligioficdmo jecularisdeliqualiafjidue
AFE {w._ \) [.4... LR | (2 fua magnifica corte habiida. Del cui

A 1 /i":) )

Py Gopse ko<d | gl | numero olirale reuerendiffime figno
d,.h‘f:(f‘ J"-??'-‘\"\;:[;‘:) iy | riede Vel coni Protonotarii ¢ abbari
Ju;llj—’,f) -Lj:_:,:E fuoron delnoffro facro firaphico ordi

et ik | 11 el renerendo padreefublime theo-
logo Maeffro Gometiotcol digniffimo della facra [ariptura precone {m
te Domenico per cognomento pongonetel Reeneren. P. M. Fricefco bu*
fti. Al prefentenel degno cduento noftro de Milano regente deputato, E
-ﬂuf?tulari prima el mio peculiar patronc :I.llu]‘flc-S- Ga‘lcﬁggnlfur. Vi
S.Seucrino forrriliﬁllmo egeneralede. v, D. celfi, capitanonellarmiogi a
niun fecondo e de noftee difcipline folerto imitatore, E de clariffime po
tentie r;fregiior.itoritudda medicina e affronomia fupmiel clariffimo

eacntisfimo de Serapione ¢ Anictna e deli corpi fupioriindagatore ede
lecofe futureinterprete Ambrogiorofa el doftiffimo de tutti malicura’
‘tore Aluifi Marliano e folerti{[imo dela medicinain ogni parte obferua’
‘tore Gabriel pirouano. E dali prefati moltoin tutte premeffeadmiratoe
venerato Nicolomfano col peritiffimo de medefime pfeffioni Andres
nouarefe. E alerieximii confultiffumi veriufa, furis dottori e de voffra
-omatiffimomagiffrato confeglieri fcretarii € cancelieri in:conpagnia
2 ddipfpicaciflimiarchicefhi e ingegnieri edi cofenoue affidui inuentork
Leonardo da vend noffrocGpatriota Fiorftino qual de [aultura getto e
piftura c5 ciafaino el cognomeyenifieai-@dno ladmiridae ffupenda
seqffre ftarua. La auialtegea %Iaiacr:mia a piana terrafonno bracia.ocioe
sttt dela g phiceliea.a.b.e tueea la fua ennea maffaalirecirea.2oo000
a|cédeche di ciafaunaloncia cunmna fia el duodecimoaala feliciffima in
uifta voffra parema memoria dicara dalinnidia di quelle defidia e Pra
fitelein monte canallo altutto aliena. C olligiadro delardente defiderio
denoffra falute fimulacro nel degno edenoto luogo decorporalee [piri
tualerefeétiGe del facro templodele gratiede fila mano penolegiato. Al
quale oggide Apelle Mirone Policreto ¢ glialtri caué checedino chiaro
elrendano. Enon dedfte fatioalopa inextimabile del motolocale dele
ﬁmﬂiéie pefiedele fv(r{ge tutte cioe pefiaccidétali Chaugdo gia c5 rutta di
igttiaal degno libro de piftura emouiméti humani poffo fine) qlla 3
ogni fludio al debito fineattédede cédure. E fuo qudto fratello facomo
andrea da Feraradelopere de Viftuuio acuratiffumo [eétatore. NG pero
delafingulare induffria militare n alamacofa diminueo, Q uella ¢3 fudi
auree e melliflue parollediffe effere de gridisfima comméidatide degno
aplfo dio el mado colui che daleuna virtu dotato volentier: aglialiri la
coica. Dichenel pximo carita ealui laude ehonorenerefulta imittido
ol facrodittorqine fine figmétodidici € fine invidialibéter cGico, Dele
nali juauisfime parolle fi fermo nela méte el fmfoaprefi che maipiu fal’
goin marmo na feferipfe. Ebenche prima quafidanatra innato mi fof
f el fimilecd ciafciovfiare maxime deqlle faculta delequali Ea glialeri
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alaltiffimorp fita imenfa benignita piacy, doffarme .cioe dele necefarle
Jeientic e digniffimedifcipline mathematici. Non dimeno gia Ii‘mccog
li laboriofi affani fi diurnie noffumi corporali cmo anco | piali. El
tuttoa chica dilligentiala grandoperanoftra de fimili difcipline e oy
cultacBpilatae al magnanimo de.v.celfindineaffine Ducade vrbino
Guido vbaldo dicata cSlaltre chenella gneadiftinétice di glla feiducio
apto fia poffo meragiacd glialtrialuogo aprico gliini recotare. Ma da
dllegrandamére excitaro reprefi lenaala piagiadilsm.l ep codimentode
ognaltra opa noffrade fimili facultacépofta eafummo e delcteuil guffo
de tutte le pfate |ciee mathematici difciplinea. V. D. celfitudine eaurilis
1a de ki renerédi fubditi di quellas Adecoreancora epfrcroomamentode
lafua digniffimabibliotheca de inumerabile multimdine de volumiin
ogni faculra e dodttrinaadomaa difponere §ffo beene cspendio e viilif
fimo traftato detro de dinina pportione, Elgle 5 tutte fite forme mate”
rialideli corpichein ditto [ecotengononon menoreadmirationea chi
E‘jilaviﬂraradarannrhe tutti glialerivolumicd lalmﬁltdigu‘irf[imq co
in dllarepoftefifacino. Per effer difke formealiviuéti finora ffate afcofte
Nelquale diremo decofe alte & fublimi quali veraméte fonno el cimento.
ecopella de tuttele prelibare {cientie e difcipline eda quello ognialtra
{peculativa opatione | cientifica pratica e mecanicaderina Sengala cu
notitia e pfupofito non epoffibilealmnacofa frale humanebene inten-
dereo amofe dimoftraE po. V. D.celfitudine cd amrtaim]glllgé
i ; ilefto e fiimor

. tiaexorrara fiiol
piacere con vtiliffimo frufto difcorrere, Comsioftacheno an
nilincaltrerediailofe ¢ falfe facectieneanco mendaci eidredibili poeticy
inuentioni. Ledlifolo per vn fumeleorechic pafcano-. Auenga chele
coft falfe feeSdo el plio anoi perla cognatione dele vere che di lor fegtio
fieno viilifi cdmo el reuerfcio del deritto e vno oppofite de laltro. ¢po
magiormente le cofe vere firdo anoi vtilie proficue p chedi queffefe n&
veronepuene, Ma de leuerecommeo affermaap. ¢ Auverrois lenoffre
mathematicifonno veriffime enel primo grado dela certea equelle g

tano ognialtre natrali Onde pintroduttionee argumétoalequi feque

liqu:ﬂ!-:ﬁa baffante, e pero chiaroapare mtte [alrre [eie excelfo. D.esfere
opinioni efolo queffefon da esfer dictecertegge.come fralimedici Auicé
na Galieno Ypocrate elialmiiterume cbluno dicila vita de[homoeifer
ncl core ealtrinel cerebroalirinel fangue aducédoragisi cargoriiti afai
aloro cororboratiGe. Sielind e mai bono [afciare le cofe certe p le dubie
ciciofiacofu chijfte dali fanii fienochiamatevanevi ®fus. NG dént certa:

nis reling fe-C3 hililta femp e debitarenerétiade. V. D celfimdie ala
fle [fimarfite decStinuo morecomido. Q uefelicisfimead vota valeat.

LR cuendi. P.M, Luce paciolide Burgo. 5.5, Ordinis Minog, Et facre

theologie proftsfor in compendinmde divina proportione ex mathe.#

maticisdi[ciplinis prefatio,. Caps 11,

R opter admirari ceperiit pharisVole Excelp. .la ppo
fhauétorita del maiffro decolorch fano che dal vedere
anesfeinitio el fape. Si como el medelioivn aliro luogo
afferma dicendo. Q vod nibil eftin intelleftuqn prins fit
in finfin, Cioecheniuna cofa fia nellintellefto che quella
primanon fe fia p alam modo al fmfe offarra. Ede linos
firifenfi pli fauii ol vedere piu nobilie e céclude. Ondendimeritamére
ancor da vulgarifia dettolochio esfer [ prima porta p la qual lo intelle
flointendeegufla.Comein quel lnogo feedtene vedédoli facerdotide

Egipto la lunaeclipfare molto fFetero admiratini e cercando la cagione

jnrl lo p vera [dentia orovarenatralmente aduenire p lainterpofitione:

elaterrainfia el folee la luna dich rimafer atisfati. E daindiiqdemdos
inmano afitigliandofilor fiiccesfori col lume dele.s, intelltual feneftee
impitronnoﬁn veilita delorpfonde [cientic inumerabile multimdine:
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devolumi, Peroche fi cSmo funo penfier dalaltro feopiacofinaquer e
quellomolti altri poi. La qual cofa fra meftesfo pefando a queffo veiliffi
mo cdpendio dele jcie mathematicieleéto la péna prender dcliberai, E
infiemi ¢ quello demia ppria mano materialmére pla céune viilitam
forma ppria lilor corpi de bita mente formare, E quelli con lo prefintecé
pédioa.v.D.celfitudic offerirlo. Peleniiufitato aspelto cdimo cof a nfi
tempidal cel venuta non dubito ¢ (o ligiadro e per| picaci intellefto
prenderne grandisfimo piaceremaxime quando con lo prefato luniend
conmenore indagatione cheliantichi egiptitindifto eclipfi di tal for
mie fiie caufe e dolciifima armonia con lawto ¢ fifiragio del prefintetra
Etato retronara. Diche certo me rendo finel pagfato achi in partedi tal
[cientie edifdplineprediffo quellalarga eampla li fe offerea nel fituro
douerlife afai piumagnanima e amplisfima moftare e che piu fia con
ognidiligmte araalaquifto dequellefuoicari familiari ereucrenti filb’
diti ealtri beniuoli exoreare. Conciofia che diftematbematici ficno fon
damento e fcala de peruenire a la notitia de ciajeum altra sciftia per e fer
loro nel primo grado dela certegaaffermandolo el pho coft dicendo
Mathematice.n.|cientie funtin primo gradu certitudinis & naturale: fe-
quuntur eas. Sonno emo ediflo le {¢ie e mathematici difcipline nd pri
mogrado dela crrtrﬁga eloro fequitano tuttele naturalis E fciga lorno
titia fia imposfibilealcunaltra bene intendere enclla fapimtia ancorae
Jeripto.gponmia confiffunt in numero pondere f menfura cioe che rurto
cioche per lo yniuerfe inferiore e fuperiore fi | quarema quello de necesfic
12 al numero pefo e menfura ﬁaﬁJEropuﬂo - Ein quefte tre cofe laurelio
Auguftino in dedi, dei dici el fummo opeficifummamente esfer laudato
perchein quelle fecit ffare ca quenon erant. Perla cui amorevile exhorta
tione comprédo molri de tal frufto fuanisfimo de vrilitaignari douerft
dal topore emental fonno :xu;lghiar: ¢ con ogni fludio ¢ folicitudine
inguirer quelleal tutto darfe.efra cagione inesfe el freulo alfio tem.#
porenouarfe. E con piurealitae preflegain cadun lor {ludio de qualunchi
[cientiaala perfrétion venire. Eoltrala fimae degna cdmendationea
V.D.celfitudineinfuo excelfo dominio acrefcera probitanon pocain
fuoi cart familiari edileEti fiubditi fempre ala defenfion de quelloal wtto
paratinon manco dh per [a propria patria el nobile ingegnofo geomerra
edignisfimo architetto Archimedcfisfe . El qual ¢ commo efaipto
con fue noue e varieinuentioni demachineper longo tpo la cira firacufa
na contralimpeto €6l ccesfo deromani fmche apereamente per
MarcoMareello d expugnarla cercard faluo icolume. E p qotidiana expe
rittiaa.V.D.celfitudiens e ajcofto.C auengache permoltidnigialacla
risfima fua parema memoriaali talia ruetaealina elaltra galia tranfal
pinacdfalpina ne fosfe auélore preceptore enorma ; chela deffenfione
dele gridi ¢ piccole republiche per altro nome arte militare appellata
non e posfibile fmgalanotitia de Geometra Arithmeticae Proportione
egregiamente poterfecon honore evtile exercitare, Emainiun degno
exercito finalmentea obfidione o defenfionedeputato de tutto protedu
to fepo dire fein quello non fe troui igegnieri enouo machinatore parti
* eularerdinato commo poco inange delgran geometra Archimenide
afrracufa diffo babiamo- Se ben e gurada generalmente tutte fie arter
ili:uri:epnndiji-qm[ volgliacommo baflioniealtri repari bombarde
riccoletrabochi Mangani Robonfie Baliffe Catapulte Aricti Teffus
dini Grelli Gattiscon tutte altecinumerabili machineingengni e inffra
menti fimpre con forga denumeri menfura e lor proportioni Je trouaran
no fabricati ¢ farmati. Che altro fonno R ocche. Toni. R euclini. Muri
Antemuri» Fosfi » TurionieMerli, Mantelecti . altre fortegge nelle remi
citae caffelli che tutta geometria ¢ prortioni con debiti lwelli e archi
pendoli librati eafertari # Nen per altro fi victoriofi firon [i antichi
romani commo Vegetio frontino ealtri egregit aucto;l ferivano
L]
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fnspla ﬁ:m ara e diligente prepationede infeghicri ealtriarmiragli

daterra edamare guali fenga le mathematici difcipline cioe Arithmeri
ca Geometria e pportioni lorfufficientianon e poffibile lequalicofta
pieno leantiche yflorie de Linio Dionfio Plinio e altri le rendano
chiare e miifeffe, Dale quali, R uberto valtorri pitiffimo arimencje jile
cheinladegnopera fua deinfis bellicis intitulata calo I luffre,S. Sigif
mddo pandolfo dicata tuttetrafJe . E dedifte machine e inffumétiad
Ifam comoi fuo libro difto ariminefe pone ede moltealtre pinafai. La
fclici{]'lma memotia del cdgionto e firetto affinede, v.celffitudie Federi
co [eltréfel |Iuﬂrﬂ'ﬁmo Duca de vibino tutto el flupendo edificio del fuo
nobileeadmirido palageo in vrbino circicirea da piedei vn fr:ﬁio de
viua e bella pietra‘per man de digniffimi lapicidie feultori ordinata
mente frci difporee. $icommo fra Flialrri de Tulio Cefaro delar~
tificiofo pontein fuoi commentarii filegi. Ecdmo fin queffo dinella
degna cita tudertinade vmbrianella chicfia de fanéfo fortunato nio fa’
cro cduento dela elariffima voffra paterna memoria ancora gran mul
timdine degroffiffimi canapi publice pedenti §li p v pteal reuere a fua
famofa cojequutavifforia debitaméte dijpofe. P Non p altri meggi anco
raalegrandi {peculationi de facra theologia elnoffirofubtiliffimo Scoto
puenefenon planotitia de lemathematici difcipline come putte fue fa
cre apercapare. Maxime feben fi guarda la queftione del firo cdolibro
dele jntentie quidoingrendo donranda felangelo habia fuo pprio ede-
terminato Inogoafism exiffériai en bauere intefo tutto
elfublime volumede I lide.
N6 paltro fimilméte 1§ teftinet del principo dicolorche fanno phyca
methafifica pofleriora eglialtri e moffrio difficilifend p la ignoritia de
le %i.a difte difcipline, Non p altro e panuria de buoni aftronomi fenon
pel defe€to dearithmetica geometria pportioni e pportionalita: E deli
10,[i.9.in lor Tudicii e regano p taule tacuini e altre cofe calculate por Pro
lomeo Albumafar. Alial ftagano Gebe, Alfonfo Biancho Prodocino.
caltriledli p la pocaaduertenga de li [eriptori pofJono effere maculate
enitiate. E pesfequentein dlle Edandoﬁ' in %;'.'mdi imi ff eniditierrori fp
nenganons cb poco dino e preiudecio de chi in lora fehdano.La futili©
ta fisprema ancora de tutecle legi nnmicipali confiffe lecodo pin volee da
in loro periti me expoffo nel gundicare dela nvioni ceircilunioni dela’
que p [ exceffina loro bundatione . < dmodelle dloro eximio capo
Bartolo da faxo [errato particalar traltato copofe eqllo Tiberinain o
loenel fiuo phemio molte grometria ¢d arithmetica extolje. A ffrrmane
do quelle fimilmtteda v noffro fratre per nome Guido chianato e di
facratheologia pfeffore bauerle aprefe in qual taftato del daree torre
cheale volte fa el renere p fua endatione in quelle pti maxime de pero
fa verfo demita fecotene. Doue fempre ¢6 figure giometriche rettilinee e
curnilinee d: prein pre elnoffro pjpicaciffimo plio. Euclide alegido fe
reffe e gllo o6 grandiffima fubnlita cdelufe. Nondico dela dolce fuane
armoniamuficale nedela forma vaghega e intellefual esforto profpe:
fivoc dela folertiffima dif pofitione dearchiteGura cé fadefaritione de
luniuerfo maritimo eterefire e doffrina decorpie celeftiali afpeftipch
dilor quel che finor [¢ detto chiaro apare. Lajcio p men tedioallettore
feicaltreafui pratiche e [peculativie con tutte larti mecaniche inlecojthn -
niane necefarie.dele dlii fenga el fiffingio d gfte ng e poffibileloro agffo
nedebitoordicin dlli fervare. E po non e da prederc admiratioe fe pochi
frno anoffri tépi buont mathematici p che larariea de buoni peeptorine
hiacagice cdla gola fonmore otiofe pinmee i prela debilitade i recitiort
igegnis Onde fiea Li favi peomii puerbio mageffralive J¢ coffifato adire.
Augpbatigni € igenid mathematicis cioelx bontadeloro demoffrad
tocoe la peregrinegudelingegno le mathematici dijcipline. Che in fox
ttia vol direchel buono igegno ale mathematici fia aptiffunoacaday
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chelé fitno de grandiffimaabltraltionee fubtigliegeatperche fempre firo
ra dela materia fnfibilefc hano a confiderare. Everamente fon quelle ¢/
mo per Tufco dput‘rbiol'dmﬂu ma chefpaccano ¢l peloi faire Perla qual
cofit lantico e divdt phie Plaronenon immeritamente ladito del fuo ce?
“leberriniio Cymnafioalidy gdometriainexpti denegana quando vn bre
ueatfornio defafuaprineipal portaa letrere magneineelligibili-pofi de
nuiefte fortnali-parollé. idcicer, Memo bue geometric expers ingrediat.
Cioechinonera buongeometra linon intaffes El che feci percliéin- lei
oghaltea [cientia ocenltaferetrona: Dela cnifuaniffima doleergr inndge
lui repitnio el folertiffimo dela natura contemplatore. Pytagora perlain
uentionie delangolo retto edmodilui filegi.c Vieuuio el recita o gran
diffima frffa c giubilo de.oo.buoi ali dd feci facrificio, camo defotto fe
dira. E quefto al preferite dele mathematici alor cémendatione, Delequa
-li giaelnumeroin quefta voffraintlita cita ala giomatacoméza per gra
tiade.v. D, celfi.nonpoco Elmfn:'rrepefrI-aﬂ‘iduapublicadclorltfﬁano
uellamente perlei introdulta col proficéredeliegregiiavdienti. fecodola
gratia inquelleameda lalti{fimo conceffachiarammnte e con. tutea dili
gentia (alor judicio) ol fublime volume delprefato Enclidein le fcienrie
de Arithmetica e Geonetria. proportionie pportionalita exponédoli.
E giaali fuoi.x.libri.dignifimo fineimpofto interponédo femprea fua
theorica ancorala praticanoffraa pinvtilita camplaintelligtia de qllis
eala phte expedition dequeflo ¢l refiduo del tépo deputando.
@ Finito ol phemio [equita chiarire quello che per queffo noine Math:=
miatico fabia intaidere. iCap. I1II.
meore | Vlo vbeabilo Mathematico excelfv. D fia greco deris
uatoda 1 chein nofhalengua fonaquanto a
@2t | dirediféplinabile.eal ppofito noffro per [cienti e difci
i1 plinemachematici eitcdano. Arithmetica, Geamerria,
= A frolsgia.Mufica. Profpeéiva. Architeftura.e Cofmo
= 2} graphia.c qualiicaltrada queffe dependite. Nodimeno
cdmunamente pur |i favi.le quatro mﬁmc?rpridmnaciqc Arithmetica.
Grometria .ﬁgfonni‘nia & Mufica.e laltre fienno dette fubaltemate doe
da queffé guatrb depediditis Cofi vol Platonee Ariffo.e vfidorpile fue
eehimologie. ElfiueriiBoaioin firn Arithmetica. Maelhoftrd iudido
benche imbedi|leff baffbfidseé o tiquenccaffregnis cioe Aritbmetis
en-Geometrizie:Affronoia éicludénes lamuficadadilte péntarirora
gioniquante lord dafels.La pg'dhﬂﬂfﬁh € per tani teragioniquellaagics
gendo aledifequatrd perquantequelliale difteriofire.s. la mufica. Se
queffi dicano la mufica contentare lndito vno di fenfinawmrali, Equella
el vedere.quale tanto ¢ pindegno quanta eglie prima porta alineellefto
fedichino quella fatende al niunero fonoro eala mefiraimportatanelte
po de fire prolationi-E quella alnnmeronaturate fecodo ogni fia diffini-
tione cala mpefury dela linea vifuale. Sequéllarecrealanimo per larmar
nia, E queffa per debita diffantia e varieradecolorimolto deleéta. Se gl
lafuoi armioniche pportioniconfidera. E queffalearithmetici e geome
trici. E breuiter excel. D.finora e giafon pin anniche queffoncl eapome
tégona. E danullo ciome fafto chidro p che piuquatro chetreo cingue.
Purexiffimo tanti fani non crrare. E plor diftilamia ignoranganon i
firelle.Oime chiequello che vedendo vnaligiadra fignra con fuoi debis
ti liniamenti ben gil’pcffa.n.cui folo el fiato par che manchi. non la gin’
dichi cofa pin preffo diuina chebumanii £ tito la piftura immitalana
turd quanto cof dir ¢ poffa. El'che agliochi noftri cuidentemente apare
nel prelibato fimuliéro de [ardente defideriodenoftra falute nel qualng
e poffibilecon magioreatentione viuiliapoffoli immaginareal fuono
dila vocedelinfallibil verita quando diffe.ving veffrum me traditumg
eff. Doue con aéti egefti imo alaltroefaltroa kino 8 vi waeaffli€taad:

micatione parche parlinofi degnamentecon. fualigiadramano-el no
B i
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ftro Lionardo lo difpofe. C8mode Zeifo e Parrafio fe leggiiPliniode
pitturis che fiando a contraffo del medefimo exercitio con parafio {fidi
dojt de penclloquello feci vnaceffa dinacon fuoi pipane infirta ¢ pofta
in publico [iuc:hi vinfe cdmo auera a fegeearfe. E lalero fecivn velo alo
ra Zeufo diffea parrhafio auédolo ancor lui pofto irt publico e credendo
foffe velo che copriffe lopera fiia fatta a cotrafto leua via el velo elafria
vederela tmaa ognuno cdmo fo la mia ecofi timafvinéto. Perche e lyi
li veelli animaliirrationali e quello vnorationale e maeftro inganno e
forfé'el gran dilefto el [imamoreaquella,.Cbenche di lei ighara) né.min
ganna.E viiuerfalmente non ¢ gentile [pititoachila pi na dile€ly,
Quandoancor luno elaliroanimal tonale € irrationali afealice, On*
decon queffo ancor mi ftaro filtro né vimechele fien tre principaliclal
mﬁba?trmnte ouercinquefe quelli lamuficacdnumerano eperniente
mi pare la pfpeftina da poftergareconciofia chellanon fia demen laude
degna. E fon certo pernon cfferearticolo de fede mefira tolerato, E qug:
{fo quanto al diffo nomeay peti, ; ! e
@[ De quelle cofechel leétoreala intelligentia dequefto debia obfiar
Capitufor IT1r.
Preffo per men brigan o fequente e da notare quando fe
allegara alenolte [a prima del primo la quartadel fecédo
ladecimadel qnto.la.zo.udel.o.e cofi [carredo final qui-
B | todecimo empre fedebia intendere p la prima cotatione
. Lo GCLc € clufioni. E bl e 1 L0 t‘lOl’lﬁd““

i AN

mero deltTibri delnro philofophe Encide qitlealmito
imitamo como archimandritta drqﬂeﬂ:{[ﬁcuim.cioedigmda plagn-
ta del primo vol dire perla quinta conclufione del fuo primo libroteco
fi degliltri libei partiali del firo libro totale deli elementi e primi princi-
piide Arithmeticae Geometria, Ma quando laugtorita p noi aduéta fof
fedaltra fua opera o daltroanftorequella talee quel tale auftore nomi-
naremo. @ Anchora permolti varii caratheri e abreuiatureche in fimile
faculta fe coffumano vitare maxime per noi cémo ferechiede etiamdio
aciafcunaltrasOndela medicina v i li fuoi per [cropolisencetdragme:
emanipoli, Liargenticri e gioilieri p grani dinari e ciratti.li fitoi liafiro
logi per Toue Mercurio Sammo Sole Luna e glialtri fimilmenteliloro.
Eli méreanti per lire foldi groffi e denari pariméte dinerfi con brevita. E
quefto folo per enitare La prolixica del [erivere € anco del leggere chealtra
micte facendo empircbono de inchioffomolta carta. A fimiliancora.
noi in lemathematici peralgebra coe praftica {peculatina altre chedine
tano cofa cenfo ecubo egliami termini commio inla prediéta opera no.
flrafe contene.Delnumero deliquali ancorain quefto alamine vfare-
moiefon quelliche dinangein la tavola ponemmnjo. Similmente queffi
nomiscioe multiplicatione produfto reltangolo importano yna mede
fima cofa. Eancora queffi cioe quadrato de vira quantica ¢ porentia dal
cuna quititi fonno ynameddimacofatperochela pettriadela lineafia
re|pettoal firo quadrato perlultima del primo . E pinche poffala linea
fiael fuo quadrato. E queffe cofe conuen fimo objimate alenelte nel nop
flro procejfotacio non e cquinochinel fmfo dele parolle,

& Dl condecente timlo del prefente readtato. Cap. Ve

¥ ---\f_,hv Arme delnoffyo traftato excelfo.Duel fiio condecenteti
N0 2{‘ 1 tulo dover effere dela dinina proportione . E queffo per

v 'a I molte finilicopuenientic quali rono in fa noffra ppor

b &{‘\ tionedelagualein queffo noftro viiliffimo difcurg int€
.s’ | demoacepledio|peflant 1relequali fra laltre quatrone
prendaremo afufficientiadel n(:}hu propofito, @ Lap’
wa ¢ che lei fa yuafolacnon piveend e pofibile dileiajignarcaltee |pe

J(r,
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denedifferentie. Laqhiale vnitdfia el fipremo epiteto deepfoidio fecon
do mmmlgrﬁuﬂagim :antbrphilnfephizip.ﬁLaF‘fcl:ndamnut’
nittia e dela fanéta mrinita. Cioefi commoin dibinis vinamedefima fub.
fitia fia fra tre perfone padre figlio e | pirito fanéfo. Cofi vna medefima
proportione de quefta {erte fempreconuen fe troui fia tre termini.e mai
riein pilinein manco fe po retrovare.cdmo fe dira. @ La terga conuenié
tiatchefi commoidio propriamente non e po diffinire ne per parolle
a woiintédere.cof queffanoftra proportionenon fe po mai per numero
intendibile afegnarene per quantitaalcuna rationale exprimeret mafem
pre fladeculta € fecreta'e dali Mathematici chiamatairrationale . @[ La
quartacontienientia echt fi commoidio nai nnnﬂ[;po mutaré.e frane’
toin tutto etutto in ogni parte.cofila prefnte noffra proportione femp
in ogniquantitd ¢ontifiuaedifaetato fienno grandiso fienno picole fia
vnﬁ_ﬁfej_eﬁ‘ma e fenipteiiiariabile e per verun modo [e pomutarenc an’
co'perintellefto altanidteapprendere.commo el noffro proceffodeme
fhrard: @0 Laquinta tonuenientia ft ponon immeritamenteale predifte
ardgérécioe. Si comimoidio leffere confirefeiala virtucelefte per altro
noiicdeétta quinta effentia e mediante quellaali aleri quatro corpi fm-
plity.efde ali giititid elefmentii Terra. Aqua, AireJE filoco, E per quefli
1éffere a cadaund aliraebfainnatura: Cofi queffanoftea finfta porpor+
tioneleffer forimale da € jreorido lantico Platovie in filo Timeo a epfo -
decloatribuendolila figura del corpodctto Duodecedron altramére cor
po dea.péntigoni:El quile cammo deforto e moftrara [enga lanoftra
proportivitenon e poffibile potet]e formare. Efimilméte a ¢iajoune de
li aleri elementi fiia propiin formaafigna fra lore perniun modo coinci
déiti.cioe al flioco La figura 'p‘p?amh?alcdem Tetracedron, A laterala
fignra cubica détta c¥acedr, Aluirela figura detta octocedré, Ealad dlla
detta yeoeedrd. £ qfletal forrie efigure dali fupifti ot corpiregulari {5
néfificupate. CSmo fipitaméte difottode cadatio fedira: E poi medidti
[ﬁ;iinﬁnitialtr:l-:orpidclridanHmti.Li&Ii.g larind e poffibile Era
oro'paterfe proportionarenédala [peta poterfeinteridere cired | criptibi-
lifmgalanoffra detta proporticné, El che defotto tutto apparera.Lequa
li conuenientie. berichealtreafitt fine poteffe adure.quefte alacondecen
tedenomiinatione dél prefinte compendio fienno p fufficiétiaafegnates
Pela fuvdighicstmiendatione, ..t 1., Cap. 1 WL
VVeffatiofliapes Dredetantaprerogati
wa e de éxcellentiadegna quanto dirmai t poteffe perre
1% =21 | Ipefto delafua infinita potentia. conciofia che fmea fua
: _.r:;_';}"\j-,\?.'.'\'\-; notitia'moltiffime coft deadmiratione digniffimenein
Je_?%ﬂ philofophianein alamaaltea feientia mat aluce poterie
BT } 1o peruenire. Elqualdono certamétedala inuariabilena
tiradeli fuperiori principit.commo dici el gran philofopho Campanne
{tro fumofiffimo mathematico foprala decima del 14.glie caeef[o. Maxi
me vedendo leiesfer quella chetante diverfita de fulidi%'l de grandecei fi

demoltitudine de bafis fiancora de figure € forme con certa irrationale
fimphonia fraloro acordi.commo nelnoftro procesfo feintendera po-
nendo li flupendi effeti quali (de via linea fecondo lei diuifa ) non na’
turali iadivini veraméte fonnodappellare, Deliqualiel primo alored
nurneratione fia quefto, :

@Dl primo effefto de ynalinea diuifs fecondola noffra proportio
ne, i

Capitlo NI

Vando ynalinearefta fia dinifs fecondo la proportione

@\ | hauente el meggo e doi extremi ( checofi per altro nome

_) dali fapientd fiamunaipata la noﬁr:t'fiibara bportide) fe

£ | ala fia magior pre feagidgalamita detura lalineacofip

i d | portiSalmeredivifa. Seqrade necesfitachel Gdrato delor

. cogidto femp fia gneuplo ciu.ptimdclﬁdramd_;_tili&a
ili
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mitaitegrale. @ Nangeche piwolera fa peedac dughiarireeonisdifta. p,
portione fra le quitita la fabia intedere tinterporre e como. dalifapictif,
[imiin lor volumi fiachiamata, Onde dico lei effer detta Proportio ha
bens medium {f duo extrenia cioe pportione haucte clmeggo edoi extre
miisqual fia ppria paffione dagni temario Perochequal voi temarioafe,
gnato quello fempre hara el meggn &6 Li dot fuoi extremi pehemai elmeg,
Jinga Jor feintende. E in tal modo [tinfegna dividere vpa quantita nel,
a.29.del,6.hauendo primadefcriptonella,s diffinitione ddl.gi cdmp co
fidiniderla fe debia intédere, Benchenel fupa.pet Laatdemiofteidinide-
relalieaforeota medefimavivt e forglud aliramen andoprapor,
tiont fircheligimon paffaffeedat Campanoft aducifralinumerinedg.
16.deligi Equefto quantoalafia denominatione. - ik
S@LCome jeintendino el fuo megeo'eli ot extremi. . ., 1
AT Intefo comme lanoftrapportise perjuo parricularnome fia chigma.
ta,reftaaghiariee cme difto meggo aneo exteemi in qual vip quatics:,
fe habino a‘intédere e como bifognaficinoconditionatis acip fralqra
habiaaretronare difka dinina pportione. Berlaqual cofa e da-faperecd:,
monelquinto e afegna che fimpre fra tee teemink devm medefinip gene:
redeneceffitafonno dot habitudini o vogligm dire pportioni cioe wnay
fralprimo termino el feeddoslattra fril fecond o elgorgo, yarbigratia, 8ig
no trequantita demedefimo genere (che alttamente non feintede effer’,
ui fralore pportione):a prima o per et la fecotida e,

rm'.G.lnu?I-'C: i Y a efrale Feely [ .a.dﬂI.-&'
albiciordal.o. qualéfralecompung 3 thigmamo,
fexquialtéra e fia guando el magior terming conteng el menore ynaols
ta e meggaPero chelig.conten.6.€ancor.3,qual famita del.g eper que’,
{to fiadéea fexduialeera, Ma perche quinoninrendiamo dire dele ppor-
tioni in genére pet haverne diffufamenteapienp traftato echiaritg infie,
mi con le proportionalita riella preadiiffacpgra nqﬂ'ra.,p:ro, ql;.i_dcll‘gyo

non me curoalttamente extendere.ma fimpre tutto quello in commuine

delordiéto fe habia con loro diffinitioni edivifionia perfuporre. E folo

de quefta vnica al prefente fia noffro difcorfo per non trouarfe di lei con
tale e tanto vtili{fimo proceffo per alamo effeme inange rraétato. Qra
tomando aloincepto propofito dele tre quantita.c fia ancoradala, [eeon
da.bala terga.cocioe dal,b.al. 4. vinalira proportione fimilimente. joxgni
altera. Deleguali o ficno fimili o diffimili al Plintenon curiuno, Ma fl.‘.l

lo lointento fa par chiariresconimo fra tre termini de nyedefimo: gene:
re fe habia de neceffita retrovare doi proportienty Dico fimilinente lano
ffa dinina obferiare le medefime conditioni. cioe che fompre fra 1i fioi
tre termiini.cioe ieggo e doi extremi inuariabilmente contene doi ppor
tioni fempre de vnamedefimadenominatione. Laqual cofade laltre o,
fienno continue ouer difcontinue. poin infinitivarii modiaduenine. R e
ro che alevolee fialor tre termini fira duplaalama voltaeipla s f ficin
ceterisdifcorrendo per tutte le commnmmni fpecie.Ma fral meggo di exere-
mi dequeffanoflvanon e poffibile porerfe uaviare commyo fediva. Diche,
meritamente fo luquarta comenientia col fummo opefici.e che fa fiags,
numerata fra lilere proportioni fogn | pecie o alera differentia jorudda le,
mudirionide[c:mdtﬂ'Pilu'riurli in queffo lapoffiamo afmigliareal no.
firo faluatore qual venne non per foluere lalegi angi pec adempirla e con
gliomini connerfo facendole fubdito cobedientea Manae Tofeph Cof
queffanoftaaproportione dal ciel mandatacon Laltre ficompagna f dif*
fmitione ¢ condiétioni enon ledegradaang le imagnifo pin amplame
te tennido ol principato delunita fratmitee [e quonties ndiffirentemite e
maimntandolt comimo del grande idio dici el noflro finéfo Seucrino.

vidélicer Stabilifq manensdat amdamoueri, Derla qual cofa e da fa”

pere pee porerla fra le ocamweonti quititt cogno| cere chefimpre frali fitoi

tre teemini inuariabibmentela e riteona dif pofta in la continmapportio

el
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nafita in queffo modo:cioe chel pdicto del menoreextrenionel cggion
to del menore e medio fia equaleal quadrato del medio . Eper conjequé
te per lato, diffinitione delgnto difto congionto de neceffita ﬁracl%.m
magiore extreno.e quandocofi e trovino ordinate tre quantita in qual
voi genere quelle fon:difte fecondo la pportione hauente el meggo e doi
extremi, el fio magior extremo impre ha el congionto del minoreeme
dio, Che poffiamo dire difto magiore extremo efferetuttala quantita
diuifa in quelle doi tal parti doe menor extremo ehiedio a ucﬂa codw
&ione, El perche e danotaredifta proportione non poter effere rationa
leine mai poterfe el.menoré extremo nel medio peraleun numero deno
niinare fiando el magior extremo rationale. Pero che fompre firanno ir
rationali.commo de [itto aperto.fe dira, E queftoal tergo modo conuen
con idio vtfupra... . t : :
@ comme feintendi la quantita divifa fecondola proportione.b.el.in
edojextdemi, .© s 0 1o . Caps VIIL
ol Ol‘-i:lmagnp:rc cbe queffecofe be notateadividert vna
quantita ;undulafportime baizente el meggo edoi ex
o] | tremi. vol dir di quella far:doi tal parti inequali chel pro
£1| duttodela menorein mrtaditta quatica indivifa fia qui
S| toc quadrato delamagior parte.comep la,3.diffinitice
=l del.s.dechiara el noffro plo. E pero quido mai nel cafo
né e noiaffedenidere difta quantita.S.laph.lm.e doi extremimafo
la diceffe el gafo: farne dot parti cofi conditionate chel pduftodeluna in
tyttadicia quantira faguagli al quadrato de lalua parteachi benintende
ein larte fia gxperto deue el ppofito adiftanoffa pportione redure.pero
chealzamepend i po Tterpretare. verbi gratia, Chi diceffe pmmedeo,
deitalparti che multiplicata luna p.rmf%! daqudto faltra multiplicata in
fermedefima.Q neffo cafo e altrifunili operando frcondo li documétida
noi datinella pratica [peculativa detta algebra £ almucabala paltrono
me laregola delacoft poffa in [a palegataopa noffra e trouana foluro,
luna parte cioe la menoreefferasamng.us.e lalra magiore fia. . 5,175
Lequali parti cofi defcripte fonno irtationali evellarte o chiamano refi’
dui. Deliquali le [pe.afeana elnfo phomella g delto.esfer. 6. E vulgar’
miite dicte pardi, e pferef cano cofi la menoregndici meno radice de ctto
wingicngue £ voldir talparlare. Prefala.gdens. qual fia poco piu de

1 Eqllatrattadens.ch O yogliam dire mé
de.Elamagiorefe pry L. mginimo.g&f}%[%ni&m alaradi-
cu:d:*_usrquaﬂ’ poco pin de.ncdmo edifto e di quellatralo.s. chereffa

ria poco pin de.6.o vogliam dirc pocomeno de.z. perdifta magior par
te. \Ma fimili afti de multiplicare fummaretforraree partive de refidui bi
nomii e Radici ¢ ttee altrequititarénali eirationali fani e rotti in e
ti medi p bauerlinellp pfraopanoftra apieno dinoffri in queffonon
curoreplicarii-c folo fearédeadire cofe noue end legiaditte a reiterare,
Ecofidivifaogni qudtita fempre haremotreterniini ordinatiin (acon
tinua pportidalita che luno fira tueta lagudtita cofi dinifa.cioe el magio
re extremo.commio quitiel propofto ca?:.:o.]-: laltro fia lamagior parte
cige el medio. Come.epasafis.eltergo menor fa.guf. s, fraliqua
lifia [a medefima proportionecioe dal primoal econdoteémo dal fee
doalterco,ecofi pladuerfo cioe dal terg8 al [fcddo edmo dal jiecdo al
primo. E tanto fa multiplicare el menore cioe. s s, via el magiore
che e, 10.quito a multiplicare ¢l medioi ey cioe.ponsiinsiche ino efal-
tro pdutto fia,sou@assoo.fi commo recercha lanoffra proportione.
E per queffo.io.fia diftoefferdivifo fecondola proportione bauente el
megso ¢ doi extremi elafiia magior parte fia. oesirig, ela menore fiaas,
rifns.che lunaelaltra de necesfita fia irmatignale.commo [t provapla
fexta del tercodecimo, eancorain la vndecima del fecondo eagdel gve
queffo anotitiadela quantita cofi dinifa,” :
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@ Che cofafiaradici denumero edealtra quantita. . Cap. ~ TX4
s Perchenel noffroproceffo [ peffoacaderanominareRa
: ?-I'}\F'-" dici pero fucinte qui me par chiarire dllo importi. anéga
L \?L che diffufamentenellopa noftranefiadifto in uttimeo
16 ‘.,5‘1.. kr di,No dimto dicolaradice de vna gtita efremedefima
I | mitteyna'itita (aglerneitai f faqlla griradelagle ellafa
: ] | dctra efferR adice ¢ llaal multiplicatiSe fafa i fefe chia
ma gdraro de diffaradice.Como dicdamo la.p,de,o.ef|ers.edes.efr
fet.q.edeyss.effersie cofineglialtri e.g.casicns.fommodetri quadrati. Ep-
queftoe dafapereche fennoaleune qmntiml.:ci;.m!imbn hano,@.che
numeroaponto e poffanoiare. Como.omon banumero cheir femuls-
tiplicato facia cpfo.10.a ponto.e cofiatm.g.ealtri fimili. Epo fonno ena
{cano dedoi forte.p.lunadetea difcreta o vogliam dire rénale e fiajlla
chep numeroaponto f¢ poafegnare como de.g.la. @ fia3. E laltraedet’
fa fordae fia lia che pnuniero non fe po apdte dare, C Smo habiam det
tto dela., de.to.caltri. E dfte p altronome fon detteirrationali.im
the tutte qllequatita che pnumero apdtons fepoflanoafegnare in larce
formo detteirrénali.equelliche pernumero fepoffano dare foune dtte
l.'atinrlnli.Ejurﬂoaipmpuﬁmnoﬂmdt[t.[r.'.ba OB LR o LS
@ Sequeladel primopropoffo effelto, cap. " X

=] Equali cofe

—

oy

ben notateal fito primo propofto effefto i !
. 0. E quello:conenidéri exdplire di-al:h'i:l-'?L
a4 [Tt ot rcp hodale el m Atafodeis.
_ 211 in 1i¢l§uogo:lduﬂlo.ﬁn|5:1 pintranagliarfein altrélabor
b O n‘u& quantitachel medefimo fempreincadauhaaduiene -
Rupmrnaieed | dhicin quefto e didl, Ep viade Arithmetica a piu piena
fiotitiade.v.celfitudinelialtr tutti andaremo fequitido pluponédo tue
ta via le ciEtifiche pue de quel tutto chelnfo peeffo cstirranelli luoghi
cheaduremo dal nro phio Euclide effere ¢ ogni folertia Geometrice afe
gnate ecddo la oportuna nigﬁﬁd:ltcﬁclufﬁ:ni.nim adtca che. io.di
uifoifecddolanta pportidela magior fua parte fiap.ng s opralaqua
le p diftoeffecto poffo.sicioela mita de tuttono- fara. s, apoto, Poro
chequel.iis, e venen refforarce arem J!Jirrc& pitganita de.ro. Q uefto
cagioto cocvasin Fmultiplicatoche fang.plofio drato fra,s.tito
delqdrato dela mita deao.che el fuo fdrato.zs, Ondewns. faaponto
queuplo al didto.s ddraro dedita mitadeso. comefoditic. E queffo
£to ha luogoin ogni ﬂt&mtim dichenaturafiacommo apertodemo

ralaprima deli.de noftra guida,

EDelfiio fecondo effentialecffeto, Cap. XT.

e w1 Elfira vnagtitai doi parti divifa.e fopra tunapoffo vna
: B | ftitachel Gdratode ffocsgtito fia gneuplo algdrato de
lagtitaagistafequita denceeffitala difta rica agistaef
ferfamitadelapmaquancityin diftedoi parti diuifa, E

-yl 8 | quellaacui jeagione effere L fua magior pareelei tutta
e ) I qutﬂc:{j’crrﬁuij’aji*:uudo lanoffra ppottione. @ Ver
bi gratia. Prendaje.s, i1, roazgee-fng. s per ledoi parti integrali de
vnaquantitae fopralunacioe. g is.polio.c. perterga quantita cled
gionto fin, s o an quadrato e.nsuelo quadrato ddda quantitaagion
ti ex5.Ondeans, fia quincuplo alas.quadrato dela quantica agionta. D
co la.as,cioe s, effermita dela prima quandtxin quelle tal doi partt
dinifa. E quellaa cui fagionft offere la magior purte de ditka printa qud-
titadinifatfecondo lanoffra proportionedy. ol-ni.e doi extremi cioede
1o, Equefla fia conuerfodel precedenceeffecto.ficommo conclude la feco
fladel tergndecimo Geometrice, i

& Deltergo fuo fingularceffilto Cag. XL
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| E vnadtita fia divifa feeddo lanfa pportione frala me-

nor fua parte [ agidgalamta dela magiore fira poi ¢l §-

drato fimp del c6 gionto gnasploal quadrato delamira
de diftamagiore. @ Vabi gratia, Sia. 10, laquantita
dinifa fecédo lanfadivina pportione cheluna precioela
=l | magiore [irafnsmug.ela menor,g, M. o5 Dicofefor

prasm.pag.che e lamenore fagidgalainita de.pos i s.cheelama’

- giore el cagidto poi dela menore e de difta mira in fe multiplicato fira.s.
tato del jdrato delamita de difta magiore ¢ cofi apare, Perachela mita
de.@.ng g @320 giomn co s fasche ¢ la nitore fand .
311 O medto nlm BRI viae LG s i ne. s, Eqffo ha
dc6 el fdratodel c5gito. Poi qdrife dcorala mita dedifta magiorecioe
mick g m,, viauge s G faras gt m st Eqfto ladetto o qua
drato delamita dela magiore quale apdto fia el.2,del drato del c5gion
10.E cdfequete diffo fdraro del c5gibto e qnauploal gdraro dela mira
de difta pe magiore de.to.cofi dinifo.La dl forga molto con laltre i da
fliniare. cdmo mtto geometrice fi pronap la terga del. o delnFo auftore.
@ Del quarto [iloineffabile effeéto. Cap. XIIL

E vnagtitaje divide feeddo la n¥adining pportione f¢ a

mitta dicta dtita feagiongala fua magior parte fird poidi

fto congidto e difta magior parte parti de vnaltea qrita
cofi dinifa. Elamagior prede gfta feeGda gtita cofi dinifa

L femprefiratuitalapmadgtita. 47 Verbi gfa. Siala grica fer

cadolunicania pportide dinifano-che lamagior fua pre
fira.fe.ng.mus elamenore.is. M. p.ns. Of fefopra.ro.pmadtita e péga. g
5., 5.magior part ¢ fara via [eedda.cioe. s, pin 5. E fta fecoda dtita
cioeR u3s.pins.5. dico efferfimilméte diuifa fecsdo lanFa pporticei le di
£te doi partit cioein.@. iz fi.s.magiordela prima einae. qual fo lapma
gritae ha la magior pre de ﬁfﬁzﬁcﬁd:l gtitas E qfloapare cofi. Pero cheel
pduto de.nss.in.s.(che erala magior predelagmaeora falamenore de
qffa fecSda) i turradffa fecdda.cioein. f.us.pin.s. fa quiro el §drato dela
media o vogliam dire magiorcgre&c gfta fecSda che e.o.cheluno elal
tro fanno apéto.too.cdmo ferechiedeala diffa proportione. Laqual for
gaancora ci manifeffa geometricela quarta del tergodecimo.

& Del quinto fuo mirabile efftélo, :a‘:fg; X111,

E ynaqudtitafiadisifsfecido lanfaditta pportice fem
pre ¢l cogionto del drato dela menor precol gdratode
tutta la grita integra firatriplo al §drato delamagiorep-

g | te. @0 Verbi.g Siauo.la drita divifatcommo habiam di

o cheluna pte fia.s. M. pas.cioe lamenore e laltra.g,

| 1s1f.g.cioela magior. Dico chel §drato dugafprs.gid
to ¢ lo fdrato dexo.mrea dtita e lor eSgidto fira rriplo cioe tretdto del
fidrato dela magior pre.ciocde,pagaing Of el fdrato de. 5ofi R.ns.e

350,10 R, 2500, clo Gdro de.1o.e.100.¢h gidto ¢5.350.17. Rwsoo.finnp

4501 @500, p deé cigitto, Elo qdrate d.4azs M s.cas0.mu . 2500

ql fia el.4 dedifto cGgidtocomo apare, Pero chemedrougo.mi, f.nsoo.

p.3.fara apéro. 450.m. .00 Donea difto cSgicio fia triplo-al diffo

qdrato fi cdmo dictmo. El fleeffelto geometrice cocludefagnia del. 5.

@ Del fuo fexto,innominabile effeffo. cap. XV.

Tima guitita rénale maie poffibile diniderfe fcondola
noftra dicta propertione che fua cadauna parte non fiair’
ratiale chiamata refiduo. €L V erbi gratia. Sia.o-la'qui-
titarénale-quatfibabia a dinidere fola pportide baven-
te el meggo e doi extremni, Dico de necesita ciafaunadele
parti douer effere rcfiduo OR lunafira.ig.10.0.us.cioe [a menore elaltra
magtor fia, {1 s 11 5. Bl perche aparecadauna effere refidua » che cofi
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fe chiamononellarte freondola.yg:delo. Equeffo talecffeéto habiaro
dalafextadelas, -
@ Del feprimofito inextinabile effefto, cap. XvI.
e Ellato delo exagono equilatero fagiognial lato del de-
SR gono equilatero quali ambedovjcintendino in vn
d| medefimo cerchio"deferitis . E lor congionto fompre
fira vna quantitadinifd fecSdo ladiftanoffra proportio”
ne. Elamagior fua partefira ellato delo exagono . Verbi
==l | graria, Siacllato deivho exagonoiequilateronel cerchio
fegnato. s s, E il lato del decagono eqlatero nel tiedefimo cerchio
" flaasaiuge.as Del qual cerchio el diametro fira. @500, o Dico chel
congionto de guzsygcon st ias.qual fiato.effar disifo ecddola
nofﬁapmpuniane. ela magior fi parte fa.fs.fus.cla menoreas i,
.frazs.commo pin volte fe difto duiderio, Equeffo fia manifefto perla
o.delyg.geometrice. i
@] Del g.cffecto conuerfo del precedente, cap, ! XVII.
T E vnalinea fia dinifa ficondofa pportice haufte el meg’
go cdoientrani fompre de quel cerchio defqualela ma-
gior parte fialato delo cragono del medefimo lameno’
rene finlato del decagono @ Verbi gra, Selaliea dinifa
M| foffeae lafuamagior parte chec.pas.imns. fimpre fira
| lato delo cxagonode v :urchio.dnltg
i } e ico ¢h

1ale el diametro fi
tedefimo

wheakigiileh LLOC. B 450HD

: ¢
fo collocaro. E de queffo conurr,'u molto {t ne ferue Prolomeael.g. c;p
pitulo delaprima direétione del fuo almegi ftoa demoffrarcla quitia
delecorde degliarehi del cerchio. C6mo fimilmenteaperts fedeimoftéa,
{opra lapredifta.o delas-geometrice, B
M Del fuo..cffeéto fopra glialtri exceffivo. Cap. . 'XVIII.
21 Enelcerchio e formiel pentagono equilateroe ali fuoi
44| doi ppinaui anguli fe fubttda doi lincerefte moffe dali
¥t | cerniini dedi fuotlati deneceffita gullefialoro e dinide
P rino fecondo lanoffra pportide. E cadauna deldlormi
gior parti femp fira ol lato del di€to pitagono’. @ Vabi
ri-Siad pentagono.ab.c.d.e cdalicitramic §a.fo i
lacorda.a.clagual abeédealangolo.b. E dali extremi, botioe etiri laloa
corda.bveyl [ubtedaadangolo.a, Dico chedfte doi linceaa b, fedini
dano fia loronel pito.f-fio Iaﬁpoﬂﬁe.h.d.m.cdoiarﬂmﬂ.e lamagior
partede cadauna halato de di cpétn%cmoa poto, Ondedelalinea.aic
Ia magjor partefa,c.f.e la magior def alinea.b.e.fiaief. ognuna dedffe
fempia.c.f.Elamagior dela linea,b.e.fias e f. .Eu%nun:tdc?[tc femp fia
efleal latodel pitagono detto, Edali Mathtatici dictedoi linéépaliro
nonie fe chiamano corde deangolo pentagonico. Como fele didte cor
de ognuna folfe.o. perchefiranno equali fiando cllor pentagono nel cer
chio equilatero.c fojiria.prasaieafusii-pns daparte.of. iafined
mittepnsing,elo.b.f. eriaasaitibaes. Elo lato del pitagono feria fimil
mite . esiseedffo ttto o6 bl muodo demoftralan.del.g.geometri
cc. Ep qffo mlecffefto poffiamo per lanoritia delfato peraenirealano
titia de tnttele fue corde e detutee lelor parti. E cofi ploaduerfo planoti
tia delccorde poffiamo peruenire alanotitia del lato e dele parti dedi
Etecorde. Operadoarithmetice ¢ grometricecdimo habiamonellopera
noftra fopraadufta ijtgnate de manegiarle con tutta diligentia debino
miiealtrelineeirratidali delequali einfo pho eradta nel fuo.os eplinea
[ui el demoffranellaandel.nein lazg.deloo. Si che facilmite e pueneala
notitiadeluma edelalero in e modiche fia cofa de grandiffima viis
litancllenoffre [ciantifiche e [peculatineoccurrentic.
@ Dclao.fuo fupremo effelto. Cape XX,
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PRIMA 7
E yna gtita fiadivifa fresdo lapdifla pportione e fi

i’ L
(BT et il deucp -
Pl S | miin habitudinentero [petiee genere puengano deqli
Basordy W | chealtra dtita cofi divifa, F*Verbi gfa Siennodoi linee
-’,“’& j‘( cofi divife cioeluna,a.b, divifain .c.e [afila:magior pte
AR [fia,a.c.elaltra.d e.clafiia magior prefia.d.fi'Ecomodis
ciamo de dffedoi cofiintendiamo deinfinitealtre le §li facil méte fe pof-
fano p via dearithmeticaafegnarle ponédo,a,b.rosa.c.feria f2.us. Mg
laftrasts s, E pongdoed.esizid.fiferia g agouii 6. e laltra feria ag,

@80, Dico chetutto qllo chemaipo auenireavnadediftelicecopa

rate mcdte partite € in uttialtri modi m.u.:ﬂiatn El fimile aduene [:rnF
a laltra cioe dacadiia ala fisa magior ptefia la redefima pportivee cofi
dacadunaala fua menor parte fialameddima pportione E cofi p cGiier-
fo dacadunadelelorptia effe tuttevecofiel pdutto deluna nelle fue pti
€ ecouerfoaledifte parti e cofinel pattiree [otrareacade. Onde la ppor #
tione che e daso.alafua magior pre giism s.fia gllamedeffima cfi e da
n.ala Ert_rmgiorparrea-lso.rﬁ.e.ela,p%or&nnc :%cdal cogiontodeso,
a phesii.5a gzt qlla medefima fia del c6gidto dean.e f2ag0410.64
apago .16, E cofi breviterin ifinito prefe ereucltare qiiocfiq f gliterciiq,
perla pmutata conuerfa eSgionta difgionta euerfa € equa_pportionalita
fempreconuirraa vnamedefima denofatione e alimedeffimi effeéti in
tenfiue la qual cofa fenga fallo demoffra gradiffimaarmoniain tutte gt
ta cofi diuife. Canio defoffo aparera nelli corpi regulari edepedéti.e mito
quefto cicludein “ibflatia la.z.del.iq, grometrice,
@ Del fuo.u,excellentiffimo effettos Capr XX,
El fedividera el lato de vno exagono eflatero fecondo
ianoffra divinapportione fmprela fua magior partede
neceffiita fira el lato del decagono cireiifcrittfo dal mede
fimo cerchio chelo exagono. P verbigia. Sellato de lg
exagono fofeao.denifo amodo diftolafin magior pte,
fira .i5.m,5,Gl dico a ponto effere el lato del decagona
dal cerchio medef[imo circiiferipto, Del §le el diametro verria efferno.
equeffo fia coclufo perlasidel.igs Onde p evidétiaanutoel latodevno
facilmente [t troua el lato de laltro e cof anutoel diamictro del cerhioa
vero fuadirciifrentia oo la fuaarea odeqlunche alera parte fua femprep
quelle poffiamo peruenire alanotitizde lanee laltroper luno e cofi per
eouerfoitutti limodi decerchio exagono decagono eancortridgulo ope
rando arithmetice ff geometrice che vtiliffima cofs, fia ficdmo difopra
nel.g.effefto del pentagono fo deffo. Tdeo fice 41
@ Del fuo.1x. quafi inconprebenfibile effeto. Cape  +XXT«
gy | L ¢ dinide vha gtita fecondo lanoffra ditta pportione
@(:‘32‘,‘ femprelap.del cogionto del Gdrato de tutta la gtiea edel
N VRS | irato dela fia magiorparfiain pportonealag. dd
® | congiontodet quadratode difta dtita e quadrato delx

) TR e

s

i L‘(:—

L!{: mtenor parte como el lato del cubo al lato del tridgulo

magore fita commo pin volte e detto fass.m.seela menores i fns.

Or quadrife cioe mpltiplichifein fe medefimaladiftagtita aduftacioe

10-fara.100, € ancora quadrife lafia magior parte cioe.pr.us.ii.sla qual
micra in f¢ faraso.n.pasoo. equadrifeancorala menorparte cioe 5.
1. .axs che meita 1 fe frsso 1w msoo. Ora fopra et qnadrato delama
gior parte cioe [ppra.ro. 1R msoo.pongaft ol quadrato detutta la Gtiea
cioedeao.ch c.roo.ﬁlra.zso.ﬁ.w:mo.e%mcd:limo fdrato dedifta qd
ta cioe pur.too.pagafe fopra el quadrato delanrenore pequal trouamo
efferezs0.7, prmsoo.fopra el quale gionto.too.fara,4so0, 1M, R.azs00.

Ordico chela pportiedela.deluno cogionto doe deasoah. {1500,
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5 ; PRIMA

faltadd qgladrato de dettaftitae dela magiot parteala ®.de taltrs eon
gionto fatto del guadrato de difla quititae delafiamenor pre coede

40, @ansoo, kaaponfto cimo la pportiont del lato del eubo al lata
el triangulo del corpo deirg.bafiquando ambi doi diéti corpi fimno

davnamedefima [peraambedoi circjcripti ouer circiidati le quali
“decSgionti fonnoc aiamatrlin:epdumi.g-pm difticogionti cioelap.

den,0.10. . 11500, vol dire vnaquantita lacui potentia oner quadrato
fiaaponto di€to congionto. E cofi la f.de. 45010 pamsoo. vol direvna

gtita de la quale la potétiao volemo dire drato fiaa ponto. 450.1.1,

moo.ledli @. p altronomedali pratici fonno chiamate . vniverfulio

vero @il egate c6mo neloperanoftra preallegaea nels. rataro deta fia
g.diftinctione comégando a carti.uo.de difto volumeapare. Le i §ti-
tafonnode fubtiliﬂ]ma&lmtaﬁnnuaipdhnﬁal;'ptatimfpcm!aiim
cano difufamentein diffo volumeapare.e queffi tali Excelfo Principe
nan epolfibilenominarle c6 pin depref{edenoiationi . E tutto qnclfo

{peculativo effefto fedemofirap lasg.del.i4.geometricecon alcunaltre

inquelluogoaduéte dal Campano.

o @Dy fiodigniffimoeffefto.  Cap. XXITJ
ARG Er Lo fuo.u.cffetto non e poca admiratione chefinga o
%l firo fuffragiond e poffa mai formare el pentagono cioe
£\ figura de,s.lati eqli fopra nel.g. effe€to adufta e de fofto
¢l qual pentagono cdmo fe dirand
ot nl b OFITALE .|,|._g 1 .MIEII. m[‘]ﬂﬁl‘lﬂ"
i “pra it glialtrt regulari detto duodecedron
tagoni equilateri f equianguli peraltro nomedetto
corpo deyit. bafi pentagonali la coi forma cdmo [edira El dinin Platone
atribui alas.effentiacroc al ciclo p cGueniétiffume ragioni.Onde el nfo
plionel. 4.libro per laio.ceinfegnafaper fare vn triangulo de quefta o
diftione. Cioe che cadunode li fuoi doianguli che flanoin fula bafa fia
dopio alaltro.cquefto lo fici pero che volendo noi faper formarecl pen
tagonoequilatero eancora eqanguloe quello inferiveree circiijeriuere
al cerchio cioe formarlo dentro ede forea ponéto al cerchio non era pof
fibile Je primalui nort ¢i_bauefe amacffrato faper fure difto riangolo
Coémop lan.eaz,dedifto, 4.apare.eper far difto triangulo bifogna de
neceffita dividerevna linea feondo laneflra divina proportione cémo
per dictaso.del. 4.lui ci moffra. Auenga chein guel luogo esfe non dica
difta linea dividerfe fofto difta pportione  fiie cGditioni p né ci hauer
ancora dato notitiache cofafia pportionedela qualenel fuoss.fereferba
perochenon e fito coffume indare in fuoi demon (frationilecofe frquen
ti delequaliancora non ‘Ehahotitia-Ma folo vfaleantecedenti eqffo
ordine fe comprehende per tutti'li fuoing. libri.e pero al ppofito de d&?u
miangulonen dici dinidereditalinea freSdo la pportione hauéte el me
¢o edoi extremi madici ffeondo [a 1. del, fume di lei do’ parti tali bl
quadrato deluna fia equaleal pduéto de laltra parte in tufta difta linea
la qual cofa in virtunon vol dir aliro Je non diniderla feondo diffa p-
portione como apare per la.g diffinitione del,6.¢ p 219, del diffo ean-
coranoidifepra in queffo dictmo quando fo dechiarito cdmo feinten-
di1 el mego eli fuol éxtremi circaal primo fiio off effo aduto.

@ Commo per reuerentia de noflra falute terminano difti offeli.
Capitolo. _ KXXIIT.
e | O'n me pare excelfo Duca in pin fioiinfiniticffeCtial pre
Eimt bl | fmte extendermeperoche fa cartanon fupliriaalnegro a
exprinzerli tutti ma filoqffighubiamo fra glialtri elefli
d | arenertria de la rurba duodena e del fio fanélisfimo capo
4 | noftroreden:ptore Xpo Y bu ero che bauendolianibug
=80 | to el nomedivino ancora pel niicro de noflra falute deli
s.articoli s apoftoli col noffre aluarore fabion dterminare del qual
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PARS 8

collegio e5prebedo, V. Dy celfitudine haviere fingular deuotione frha

uerlonel jaduétolnogo facratisfimo tépio de gratic dalnio pfatloLio

. nardo cé juoligadro penello faftod:|porrend dimeno ncl'ﬁﬁnunfcrﬂ'o

né Je reflara pin altri fec5do le occurrenge adume csciofiacomo fdizach

- iom fia poffibile poter formare neimaginare larmonia e degna couenie

tiafralorodetutti {i:mﬂ;egu[aﬁc[orn;d{pmdiﬁ.ai aii fineligia difli
s i

babiamo propoffiacio lor fequela piu chiara fe renda,
@ Cdmoli dicti effefli cGcorinoala compofitionede tueti i corpi regne
!ari elor dependenti, ' Cap. L XXIIEL

| Ora excelfo.D.la virtu epotéria delantedita. no ftea p/
?_ﬁ @'\ portione ¢& fitoi fingulari effefti maxime cdmo defopra
& -CE-\‘ ‘;} dictmo femanifefta inta formatione e cipofitionede fi
NS | corpi i regulari o dependenti, Deli gliacio meglio
K‘_Q\..-rv\f/fj fa prenda qui fequiee ordinatamite nediremo, E prima
= deliss.effentiali quali p altro nome fono chiamariregu
lari: E poi ficceffivamente dealquatiabaftanga loro egregii dependenti
Ma prima eda chiarire p che fieno difti corpi regulari, SecSdariamente
e da puarecdmo in naturanon fia poffibile formame vn,6, Ondelidi
&ifonno chiamari regularip cb fonno defatiean iguli ebafi equalieliio
dalaltro a psffo [econtiene cdmo e moffrara e corefpondeno alis.cors
pifemplici innatura cioe terra. aqua.airi filco eqnea effntia ciee virmee
Lefteche tutti glialeri fuffentain fuo esfere, E fi como gueftiss. fomplici fon
no baffant ei:ﬂ"(ci-:mi in naturaaltraméte firia arﬁirt- Idio fuperfino
ouero diminuto al bifogno naturale.Ladl cofa eabfirda cdmo afferma
¢l phio che 1 dio elananiranon epanoin vanodoenon micano albifp
o enon excedeno quello cofi afimili fe forme de queftiss.corpi deliglli
ﬁladt're a pétto fonnois.ad decorem vninerfiend posfano eder piuper
quel che [equira, E po non imeritamente edmo fedira difofto lantico
Platonenel fuo thymes lefigurede difti regulari atribuiali.s, corpifim
plicicdmoinla gnta cduenientia del dinin nomeala noffra pportione
atribuita de fopra fil defto e queffo quanto alaloro denominatione:
@ Cémonon posfino esfere pius.corpiregnlari- |, Cap, XXV
1 Onuienfe ora moffrare cdmondpoifine esfire piudes.
talicorpiinaturacioe utte lorbafifieno equallifraloro:
edeangoli olidrepiani equali e fimilmente delati equali
la qual cofe cofiapare perahic ala conflitutione de vno
angulo [ulid‘a almico enecesfarioel cécorfo de.3.anguli
= fuperficiali per che folo de doi anguli fupfciali non jepo
finire vnangol folido Onde p che li-s-:m%uli de caduno exagono eqla’
terofonno eqli a. 4.dguli refbi Edcora delo eptagono cioe fignrade.z,
lati e generalmete decadiia figura de pin lati eglatera eanco egangulali
ssfuoianguli ermpre formo magiori de, 4.refti ficGmo plagz.del primo
enidentemiteapare ¢ caduno angulo folido enrenore de. 4sanguli refti
comoteflifiea la, st del.m, E pero fiaimposfibile che:s.angulidelo exago
ho edeloepragono e generalmente de qualunche figura de piu [ati equi
latera eancora equiangula formino vn angol folido. E per dffo fe manife:
ftacheniunafigura folida equilateraedean li equali-non [i po forma+
re de fiuperacie exagonali o veramtre de piu%:ti.Pﬂo chefeli.;e angoli’
delo exagono eglateroeanco equidgnlo fonno magiori che vn angoli
felido.fequita -:b:.d..q.(piu moltomagiormenteexcederano diftoangu
lo olido. Mali.3sangoli del pentagonoequilatero e anco equiangoloe
manifrffo che formo-menori de . 4, angoli refli, E li quatro %:mu
magiori dé. 4 ..reffi: Onde de li. 3. anguli de vn pentagono cquila -
tero eanco eqpiangulo fepo formare’langulo felido. Ma delifuoi. 4.
anguli o depiunone pas[gl:'vitc'a formare angulofolido . E pero fola-#
menite i corpo de pentagoni equilateri'e anco equianguli fia for -
~miato ¢l qual ¢ di&o:Ino%:c:dmnalmmmmormdc.u.gmrag_oni.
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¥ pero [olaniente vn éorpo de pentagoni equilaterieanco equiigolifia

- formatoel quale difto duodecedron altramente corpo de.n. pentagoni
) daliyﬁi.Nﬂqualciim:fuli.deliphn'agnnia.;.a-5.|'grm:moe contenga
- no mtti lianguli folidide difto corpo. Lamedefimaragiae fizin le fgw
* requadrilateredelati eanguli egliscdmoin lipttagoni e diffo. P eroche
ngntﬁPuaﬁd‘riIat&m{E I?t%racqh:&aeancu dean'%;ﬂ'eﬁlifﬂlap ladiffi

_ nitide :rat']'drnm.pchcttutti,lilimi'm oli firanno retti.cémio emoffrap
*lastdel pime, Ondedes,angoliadéca detal figura fupficiale fia poffi
! bile formarcundgol folido. Ma de. 4.fuioi o de pin eiposfibile. Per laqual

"' cofade tali figure fupficialiledli cotiofiacofa che leficno qdrilatere eqlas

- tere edeangoli egli fmé poformare vn fplido el fle noi chiamamo cubo
" elgleevn corpo cStenutadag.fupficiefdrate € ha.u,lati.e.8, angoli foli

“i'di+E deli triagoli eqlateri fi.6.angoli fonno edli a, 4erefti p dicta. 32.del

“ipmo.Adacamico de.6iformo rmenori de.4.refti.e piu de.6. fonnoma’
giorideiurcéi. & po de.singalio de piu e fimili tridgoli nG e pofor-

e ] b . marevnigolo folido.madeiciede. 4.¢ desg. fepo formare, E edciofia che

8 € ¢ de b

' X

* 3angoli d%l—tri:igolu qlatero cdeéghino vnigol folido po detridgoli eq

HMaterijeforma el corpo de; 4. bafitridgulari delati eqli di€to tetracedron.

Eqicdcorgano . 4. tali miangoli e forma el corpo de.s.bafi detto offos
" cedrd: B fessridgoli eqlateri cotegano vndgol folidoalor f¢ forma ¢l cor
“3.po ditto yeocedrd de.ao.bafi tridgulari e de lari edfli. Onde pehe fienno

* rdtietalili corpiregulari ¢ pcheancoranon fiennopin p quel chedifto
"z hablamo d fiewaifamanifeffo el coai e
ai brica fou form:fione cojesiregula 'E"aeprdﬁbm-quegulufq,

“ad diainety [perefE primo de teeracedron. C Cape - XXVI.
" Moy | Eduto e iteforchefigno li corpiregulari e quiti apéto feg
y lura adirecomo fe forminoacio fieno apsto circiidati da
vna[pera eancora che pportice edenoiatieda loro o
fuoilati al dyametro dela [pera cheap@toli ciramdasfe.
i ’b medidte laquale eveneinnotitia de lorentti, Epo pma
diremo deltetracedra cioe del. 4. bafi.tridgulari eqlatero

“e poide cadauno delialeri ficceffinamite perordine fquendo fedira.
&l Dicoadonca dicffocorpo douerfecofi formare.cioe prima e prédael
* dyametrodela [perain laquale noi intendiamo collocarlo qual ponia’
moche fitla linea.a.b. E quefta e dinidanel péto.c.inmodo che la par
te.a,c. i1 dopiaala parre.b.c. E faciafe fopra lei e fomicirailo,aid.boe tird
felalinea c.d.perpendicular fopra la linea. a. b. etirinfe le linee.b. d.
f.d.a. Dapoi ¢ faciael cerchio f.g.h.fopra el cétro.e.del qualeel emidia
metro fia equalealatinea.c.d. Nel qual cerchio poi ¢ facia v triangiilo
equilaterc: feeonde cheinfegna lafecoridadel, 4. E queffo triangulo fia
* fug:b E dalientroali firoi angoli fetirino lelinee. e fue.ge. by Pofcia fo-
pra el centrose [eleuila linea.c.k-perpendiculareala fuperficie del cerchio
: f.g-h.commoinfegna laaz, del.n, E quefta perpendicnlare ponghife equa
“fealalinea.a.c. Edul ponto.K.felafcino le ypotomi[fe.k.fR.g k. b. Le gl
eofe cofiaponto obfimatedico effer finitala pyramide de... bafi trian
gulari delati equali, E qu effaaponto firacircunferipea dala [pera di quel
taldyametra.wb. E dico perla proportione fral dyametro dela [peracl
lirodela fabricata pyramide el quadrato dediffo dyametro effere fixgq-
“altero al quadrato dellato de dilfa pyramide.cioe chl quadrato del dya
metro contiene el quadrato del lato dela pyrammide vnauoltae megens
cioe commo.3. a6 a4 E vol direche fel quadrato de dictodyame:
tro fosfe.6.¢l quadrato del lato dela pyramide |eria. 4. E cofi |e troua pro

uatoin geometrias

G| €L Dela fabricadel cuboe fuaproportioneala fpera,  Ca
1 pitlo. XXVII1.
Eqtaademoflrare cémo fe formii el cubo e Gl fia lappor- fral
lato fuo elodyanictrodela [pera che a potolo circlidas | e.per

5
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PRIMA 9

[2 qual cofadico diffo aubo douetfe cofi formare cioe Primafe prenda
el diammdclagpcm. Nelaqualeintédiamoaponto collocarlo . E que
fto fialalinea.a.b.foprala quale faro el femicirculo,a.d.b. Epoi dinidaro
¢l diametronel ponto ,c. ficdmo fcl inla formatione dela pyramide
precedéte. Cioeche la parte.a.c.fiadopiaala parte.b.c. Etirife(alinca.c.d
perpendicularealalinea.a.b. Eririnfeancoralelinee.d,b.f.d.a . Dapoi
fe facia vnquadraro del quale tutti lilati fienno equali.ala linea.b.d. E
fiaquel tal quadrato.e.f.g.b. E foprali fuoi . 4.anguli ftlevino.4.linee pex
pendiculariala fuperficie del di¢to quadrate commo infegna la.duode-
cima del vadecimo Equefti tali perpendiculari ognuna fia poffa an-
cora equalealalinea.b. d. e fienno le ditte.4. perpendiculari ek, f.l.g-
m.hon.E firanno queffe. 4. perpendiculari ognuna equidiffante alalra
fraloro per fa fexea del difto vndedmo E lianguli da quellee dali
lati del quadrato contenuti fonno re€h perladiffinitioncdela linea per
pendiculareala fuperficie. Dapoicogitnghinfele extremita de queffe pee
pendicularitirando lelinee K, LLm.m.n.n.K. Le gualicofe condiligen”
tiaa ponto feruate fira fmito o cubo che drcavamo de formare . da.g.
fuperficic quadratecontenuto che feproua per la,34.del primode.4.fu-
perficie chelo ciraundano efonno quelle dele quali lilati oppofit fon
nole4sperpendiculari fonno tutte quadrate.De la bafa che [afia quadra
taquefto femanifeffa per lanoffra pofitione E ancorache la fuprema fir-
perficie fiaancor lei quadrata cioe.k:Lm.n.edemoftraancora per la div
fta34.del primo e perladecimade lo vndecimo . E cofi ancoraperla
quartadel ditto vndecinio e manififfatu i lati de di€to cubo ftare
orthogonalmente fopra e fire doi fuperficie oppofite. E.queffotale apon
to dala [pera del propofio diametro firacdraumferipto. Onde fempre di
£to diametrofira triplo in potentia allato del ditto cubo cioe chel quas
drato de ditto diametro fira tre tanto del quadrato dellato del cubo. C G
mo fel diametro fofle.g.300.¢ellato del cubo conueria effere.xo.aponto,
Lacuinotitiaa molti cafineceffariifia oporrna fc.

& Commo [t formilo offocedron in {pera aponto collocabile e fia
proportioneala fprea,

Capitulo XXVIII.

El tero luogo fircedein fabrica el corpo desg.Eafi trid
lari detto oftocedron gl fimilmentedavna ,-g!pufh_f 3
'ta flaapontocreuriidato dela qual fpera olo el diametro
anoifianoto. Effle in queffomodo. Prendafe el diame-
tro dela [phera qual fia lalineasa, b-la quale fe divida per
equalinel ponto.c. Effopra trtalalinea fé facia el femicir
aulo.a.d.b.etirife-c.d. perpendiculare ala linea,a.b- edapoi [¢ giongael
ponto.dicon le cxtremita del ditto diametro cioe.cofi,a.e conb. Da-
poi faciaffe vn quadrato del qual tutti lilati fienno equali ala linea.b.
d.Efiaqueffoquadrato.e.f.g, b, Ein queffo quadrato fetiri doi diame’
tri deliquali luno fia.e.geelaltro . f+ b, Liquali fralorofe dinidino nel
ponto.k.Onde per faquarta del primo fiz manifeffo che cadaunode
quefti diametrie equaleala linea.ab.la quale fo poffa diametro dela
{pheraconciofiachelangulo.d,fiareffo perla prima parte delatrigefi-
ma del tergo. Eancora cadauno deli angulive.fogh.fiarefto per fa }iﬂ‘i—
nitione del quadrato. Eancora fia manifefto che quelli doi diametri.co
g-f:fib.fraloro e dividano per equaline pontosR. Eapare J,u:rln quin.-
taetrigefimafecumdace fextadel primo facilmente deducendo . Ora leui
fefopra-R.lalinea. Kl-perpendiculare ala fuperficie del quadrato. laqual
perpendiculare e ponga equale ala mita del diametro.e.g 0 vero.f.he
E poife lafcinole ypotomiffe.l.e.Lfil.g.Lh. Etutte qurl%c ypotemiffe
per le coftdiéte e profupoftemediante la penultima del primo replicata
zuantevolt:ﬁa bifogno fraloro firanno equali- Eancora equali alilati
el quadrato Adoncafingua babiamoynapiramide de.g.bafi giang;;
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lari de fati equali conffituta fopral difto quadrato 2 qual piramide fia
lamita del corpo de.s.bafi qualeintendemo, Dapoi fotto difto quadra
to faremeo vnaltea piramide [imileaqueffain queffo muodo cioce. FTi
raremo ladiéfa linea.l. K. forando epenctrando el difto quadraco fin al
pontoam.in'modo chelalinea ki laqual fta ferto el quadrato fia equa
lealalinea.l.k.Jaqual fta dcﬁc:,r.ﬁ. difto quadrate Eda poi giognero el
ponto.mucontutti [ianguli del quadrato tirando .44 altrelinec ypotur
mifali le quali formo.m.evm fim.g.m.h Equeffeancora fe pronanoef.
firequali fraloro eancora alilati de ditto quadrato perla penultima
dei primo ¢ laltre opra aduéte commio fo prouato de laltre ypotumiffe
fopra al quadrato Ecofi fempre con diligentia obferuate e fopra diéteco’
fefirafinito el corpo de.g, bafi triangulari delati equali el quale apunto
firadala |pera civaumn feripto La proportione fia la [perael difto corpo
Jie chel quadrato del diamerrodela Jperaal quadrate dellato de ditto
corpo fia dopioaponto doe fil dicfo diametto foffe &. <l lato del ofto
bafi feria . @2+ 32. leani potentie fraloro fonno in dupla proportione cioe
chelquadrato del diametro fia dopio al quadrato dellato del dicto cors
po ecofi habiamo la fabrica cla proportione refpeffo la pera e,
@[ Dela fabrica e formatione del corpo detto ycocedron,

S -C‘:Iapimh:{j i 1 [){X 1 {{
Aper fareel corpo de.1o. bafi triangulari equilateri che
apg:ﬂn da vm?:iam {pera :I]chabiag"cl diac:}:erro ratio-

et [ nale fiacircundato., mddmmm.glln(o del div-
{fo corpa vnalinea trrationale cioe quella che fii diffa

linea meore. @ Verbi gratia Sia ancora quiel diametro
dela data fpera.a-byqual e ponga efferrationale o in lon
ghrﬁlo folo inla potenga. Edinidafe nel ponto.c. Inmodoche.a.c. fia
quadrupla del.c, befaciafe fo pralei el emidirculo .a.d b, etirife.c.d. per-
pendiculareal.a.b.etirifelalinea.d.b. P Dapoi fecondola quantita de
la linea.d.b.fe facia el cerchio ve.f.g.h.R.fopra el centro.l. al quale fe in
ferina vnpentagono equilaterode le medefime anotato- Alianguli
del qua edal centro.l. emenino le linee.le.l fil.g.Lh.LR. E ancoranel
medefimo cerchio & faria vndecagono equilatero . " Dividinfe adon -
ca tei li archi per equali deliquali lecorde fonno lilati del pentagono
E dali ponti medii alextremira de eatili lati.de loin]eripto pentagono
federigino [clinee reéfe. E ancora [opra tueti li anguli del difto pentago-
no e derigi el catero commo injegna la duodecima del vndecimo de
li guali cadauno ancorafia equaleala linea.b. d. E congionghinftle
extremita de queftisicateti cong.coraufti E firanno per lafexta del vn
decimo li.g.cateti coft derigati fraloro equidiftanti £ conciofia che loro
fienno equali firanno ancora per la tregefimaterga del primo 1i.5.coran?
fti quali congiongano leloro extremita equali ali lari del pentagono.
Lajciacadere addea dacadania fumitade mtei li cateti doi edoi yporomi
fe'ali doi anguli circunflanti del decagdo iferipto. Ele extremita de que
{te deci yporomiffe quali defcendano dale,s.extremita de li cateri alis.
pontiquali formo cadaunianguli medii del decagono inferipto cagin
gi formando vnealiro pentagonao nel dicto cerchio El qualranmmf‘lr.l
equilatero per la vigefimaterea del tergo E quando arai fafto queffo
vederai che arat fafto.rotridguli de li gualifi lati fonno le-to, yporemife
eli.s.corauftieliyglat dtquc%?o pentagonoinferipto. E chequeffi triun
guli fienno equilateri cofi lo aprenderai . Cendiofia che tanto el femidia
metro del cerchio deferipto quanto che cadamo de licareri derigari fia
equale ala linea.b.d, per La ypothefi fira per lo corelario de la,s.del, 4.
cadmmo deli cateti equale allato delo exagono equilatero faffonel cers
chio del quale el diametro fia equale alalinea.b.d. E perche perla pennle
timadel prinio cadama deleao.ypothemife tanto e pin potente def cate-
to quanto po cllato del decagono ancora per ladecima del corgodec?
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mo ellatodel pentagono e tanto piupotente del medefimo quanto po
<l medefimolato del decagono fira perla comuna fcientia cadaunade
queffe ypotomife equaleallato del pentagono. E deli coraufti grae ffato
micffro che loro fienno e quali ali latide pmr:l%nnu - Onde tuetili lati
dequeffisotrianguli o veramete fonno lati del pentagono eglaterola
fecunda voltaaleer chio inferipto o veramente aquelli equali. Sonuo
adoncalidiéti trianguli equilateri. Ancora piufopra el eentro delcer #
chioqual hiael ponto,l. deriga vnaltro catheto equaleali primi qual fia
Lm, Elafia fuperiore extremita qual fia el ponto.m.giongni con cada’
una extremita dels primi con.s. coraufti. E fira perla fexta del vndedimo
queffo catheto centrale cioe che fia derigatonel centro equiffanteacada
unodeli catheti angular}‘E pero p latrigefimatergadel prinio queftis.
carauffi firanno equalial emidiametro del cerchio ¢ perlo correlario de
ladecimaquinta del quarto cadauno fia commo lato delo exagono. 4
Aduncaal diéfo catheto centrale da luna claltra parte {a gionghivna
linea equale allaro del decagono cioede fopra in fuli fagionga,m.n. E{
giu fotto al cerchio li fa gionga dal centro del cerchio.l.p . Dapoi fe la
jeino cadere dal ponto.n.s.ypatomife alis.anguli [iperiori deli 1o.tri’
anguli quali fonnointomuo alarcuito, E dal ponto.p.altres.ali altri g
anguli inferiori, E firanno queffe.o, ypothomife equali fraloro ali laté
deloiferipto pentagono perla penultima del primo eper la dedma del
tercodecimo fi commo delealtre.o.fo demoffrato prima. Hai 4donea
el corpo de.o.bafi triangulari & equilatere del quale meed [ lati onne
equaliali lad del pentagono. E lo fuo diametro fia [a linean-p. E ded
fti.zo.orianguliso.me fno nel circuico fopra ol cerchio. E 5. fc clewano in
fir conenrranei al ponto.n. Elialri.s.concorranodefottoal cerchio nel
péto.p. E quefto corpo chiamato icocedron coft formato che la data [pe
ra apatoel cireundi cofifira manifeffo. Conciofia chelalinealim.fia e
leallate delo exagono. E la lineasm.n.allato del decagono quali fien #
no equilateri circum|eripti ambe doidal medefimo cerchio.e.f.g.tutea
Ln.fira per tanona del tergodecimo diuifa fecundo [a proportione haué
teel meggo e doi extremi nel ponto.m. ela fia magior parte fira la linea
Lm.diudife adonca.l.m.per equali nel ponto.q-e fira p la comune fci-
tia.p.q.equaleal.qn. peroche.p.l. ia poffa equaleal lato deldecagono
fi commo .mumn. Onde.q.n.fala.&de. n.p. i commo.q, m.fia mita de
m.L.Conclofiaadoncha chel quadrato.n.q-fia perla terga del rergodeci-
mao.quincuplo al quadrato.q.m.fira ancora perla quintadecima del qn-
to el quadrato.p.n.quincuplo al quadrato.l. m. Peroche per la grea del
fecondo el quadrato.p, m.fia quadruplo al quadrato.q.n-Elo quadrato
ancora.l,m.quadriploalquadeato.q.ni.perla medefinia , E lo quadm’
plo al quadruplo fir commo el fimplo: alfimplo commoaferma la qui
tadecima del quinro, Elo quadrato,a.b.fia quincuplo al quadrato.b.d
per la eeunda parte del corelario dela offaua del fexto. E p lo correlarra
deladecimafeptima del medefimo. Pevoche.a.bancora equiaupla al.b
c.Perache.a.c.fo ala medefima quadrupla. Percheadonca.lim haperla
ypothefi equaleal,b.d.fira per la ¢Se [cia.a,b.equalealinp. Ondefe for
pralalinean.p.f¢ fana el femicirculo. El qual [e mene intomo finche tor
nial primo luogo donde fe conmego amouere quella [pera chefirafas
Eta pel fuo moto firaCperla diffinitione dele [pere equali} equaleala
{perapropoffa. E perchelalinea.l.m.fianel mediolnogo proportionas
lein falngEinam. Epero infralin.€.p.l. 7 Sira ancoracadauno e/
midiametro del cerchio nel medio luogo proportionale infraln .
p-E conciofiache.L.m,fia equale al fomediametro del cerchio Onde
el femicirculo deferipto fopra.pan.paffara per tutti i ponti dela cireuns
ferentiadd cerchio.e.f.g. E pero ancora per tuti li anguli del fabricato
folido qualiffannoin quella ciraimfirentia. E per émc per la medefi.»
ma ragione weri li corauftiC quali congiongano le extremita del§
c i
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catheti angulari ¢ la extremita del centrale) fonno nel medioluogo fro
portionali infra.pam, .mm s Impero che cadauno depfifia equale.al
I Seguita chel medefimo femiciraalo paffi ancora perlialui angoli
dela figira yeocedra cofi fabricata Fia adencaqueffo tal corpo injerins
pribileinla [pera delaqualeel diametro fiap.n, E pero ancora alafpe-
radela qualeel diametro ha.a.bs Elo lato de quefta folida figura dico ef.
fere lalinea menore. Pero che gliemanifeffo fi:c la linea.b. d. fia ratio-
nalein potenga conciofia che‘;&oqmdmnﬁa el quinto del quadrate
delalinen.a . b.laqual fo pofta rationaleo inlonghegea o vero foloin
potenga, Onde el femidiametro eli femidiametri del cerchio.ef.g.iaan
corarationalein potenga . Perochelfuio fernidiametro fia equale.al.b.
d, Adonca per laduodecima del decimoretio cllato del pentago.»
no equilatero a quefto cerchio inferipto fia lalinea menore E ancora i
commo nel proceffo de quefta demon fratione fo moftro ellato de que’
fta figura e quanto ellato del pentagono. Adécha ellato de quefta fign 7
ra dmo.l:ug tridgulari eqlatere fia la linea méorefi como fe plupée. Cas
xxx, @C S:iperrm:el corpo de.az.bafi pentagonali eglatere ff cqangule.
chedeponto lajpera propoftalo circondi Efira ellato del ditto corpo.
manifeffamente irrationale quello che fia difto refiduo . @ Faciaffe v
abo fecondo cheinfegna el modo dato chela fperaafegnaralo circondi
aponto. E fienno de quefto cubo le doi fuperficie.a.b.§.a.c. E ymagina’
moadeffochea.b.fiala fupficie fupma de quefto E lafupficic.a.c.fin vna
delelateralis Efialalinea.a-d,comumaa quefte doi fuperficie. P Diui
dinfeadoncain la fiperficie.aibili: doi latt oppofiti pet equali doe.d.be
elolato alui oppofito. Eli ponti dela diuifione & continuino perlalinea
ef. Ello latoancora.a.d,e quello chealui e oppofito in lafuperficie,a.c
P Diuidine per equali eli ponti dela diuifice fecontinuino per vina linea
refta delaqualela.ufia g:h.efia el ponto.b.el ponto medio dela linea.as
d. 7 simelmente la linea-e-fudiuidife per equalinel ponto.k , Etirife.h.
R.F Cadauna.donca dele rre lince.e B B[ F.h.diuidrmi. fecondo la
proportione hauente el megeo edoi extremi in [1.3. ponei.Lm.q. E fien-
1o leloro parti magiori.Lkkm €. g- q 4 Lequali fa m:miﬁ'?lo cffere
equali conciofia che tucte le lince diuift ficnno equalicioe cadama depfe
ala. Ldellato del anbo, F"Dapoi dalidoi pari.| {f.m, dericga le perpendi
culari Ccommeo injegna la duodecima del vndecimo ala perficic.a.
« dele quali cadauna porrai equale . alaline k-l . E fieno® Ly n . 0.
P Similmente dal ponto.q-derigga perpendicnlarniente.q.r.ala fuper
cievaclaquale porrai equale.al-g.q. P Tiraadunealelineealanam
apdmdpdldnaragdrd. q. FEiamanififfo adonca per fa.
quintadel tergodecimo cheledoi linee.k.e.eilein potentia fonno tri-
ploalalinea k.l Epero ancoraalalinea.lLn.conciofia.che.kl . Ln.fien’
no equali.Eancora.K.c.fia equale aleas Adoncaledoilinceac.f.cl.
fonnoin potenga triplo alalinea.ln. Onde per la penultima del primo
al.fiain potengatripla al.Ln . Epero per lamedefima.an. fiain pmcn;:l
madrupla al.ln. E conciofia che ogni lincain porenga quadmiplaala
HIE mira fequita per la comune [cientia cheaan.fia duplainlongheggasal
Ln, Eperchadam. fia dupla al.Lk+ Eancorakl §.Ln.fonno equalt fira
am.equale al,L.m . Pero che le lormita fonno equali, Eperche per [a tris
gefima rerga del primo.limufia equale alynap. firvain,equale alan.p,
Eperl omedefimo muodo pronarai-les.lince.p.d. d.r. for.a.offere alo
ro equali ealedoi predicte. FHabiamo adoncap qfle.s.lince o pentago
no coui'atero elquale,anupudar Ma forfe mdirai chel non fia pentago:
no. Perche forfenon e turto in vnameddimafuporficie [ qual cofa ¢ ne-
cffwinaciochel fia pentagono. Echel fia tutto in vna medefimafu..
perhcie cofi lo apranderai cfca dal ponto . la linea oK. | sperpendi-
cilareala fuperficie. a. b la qual fia cquale s al, LK . E fira per queffo
¢quale acadauna dele dobbn. € . m .p  Econciofia chelafiacquidiffan
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feacadaiadepfe perla fexta del videcimo, Epero con ambedoi inLume
defima fuperficie per la diffinitione dele linee eqdifldti hanecefJario chel
ponto.|.fiain lalinea.n.p.E.che la divida per equali. Tirinje adoneale
duoi linee . ¢ h.ff.h.]. Onde [i doi trianguli.K.{-b .q.0:h. forno fopra
vnangulo(cioe.Kh.q. ) conftinun, E fia la pportionedel-B.h.al.gr.co-
model.k.[-al.q-h- Perochefi como.g. b al.qireofik.hial.qrpeala.g
del.s E comaer-q al.q-h.cofi.k+[al.g. b perla nladcﬁnm.Ma.Eb.anu
rcamo,q.r.al.q b. Imperoche.q.rfia equaleal.g.q. Adea perlazo del
6.la linea.r.h.f.f1a lineavna, Onde per fa-2.delon.tutto el pentagonodel
.qual dejpuramo fiain yna medefima fuperficie. Dicoancora epfo effere
equiangulo che cofi aparera Peracheconciofiachel.e.k fia divifa.f-p.h.
ni.d.q.ex. Ela.E.m.fia equaleal fia magior prefiraancora per a. 4. .del
.2 turta.e.m.divifa.f.p.b.m.d.q,.ex.eld jua magior parte ancora lali »
nea.e.k.E pero per las. ledoilinees e.m. . mok. Epero ledof.eam, fonnp.
Pero che.m, p.fia equale.al.m.K.fonno.in potentia triploala linea.cike
Eperoancoraalalinea.a.e. Peroche ave.fiaequale al-e,k » Ondeles.li-
neee.eomeffam.p formoin potengaquadruploala linca.a.e, Fia chia?
ro ancora per la penultima del pririo doi voltereplicata che fa linica-a.
p.fiainporentia equaleales.lincea-e.e.m.famep. Onde.a p.fiain pot€
tia quadrupla ala linea.a.e. Elolate del cubo conciofia chel fia dopio ala
lineaaa,e.ia ancorain porentin quadruplo a epfu per la.£.de.2. Adonca
per L1 céafcia.a pfiaequa eallato del cubo. Econciofiache.a.d.fiavno
delilatidel cubofira.a p.equale al,a.d. E pero perla.g.del primo langulo
aur.d.fa equale al ngulo.an:p . Almeddimo modu proucrai langulo
d.n_p. effere equalealangulo.d.r.a. Perche tu proverailalinea dun.effeve
in potentia quadrupla alas?.dellato del cubo. Conciofiaadonca che per
quefte cofe diéfe el pentagono fia equilatero e habias.anguliedli epfo fi-
racquiangulo perla.y.del 5. Seadonca per queffa viacconfimileragio.
ne fopra cadauno deli altri lati del cubo fabricaremo vn peneageno eq?
latero § equiangulo e finira vn folido de.n.-[upheie pentagone equilate
re eancora equiangule cotenuto. P ero chel cubo haun.lati- R effaora de
moffrare che quefto tal folido fiaaponto dramdato dala |pera datache
cofiapareracioe, Tirinje adonca dalalinea-| k. doi fuphce qualidinidis
noel cubo deli gli hmcldiuidad’i’pra lalinea.h, k.elaltra fopra la linea.e
f- E fira p la.40.delun.chela cde dwifione de queffe doi fuperficie divida
¢l diametro del eubo ecofi perconuerfo che epfa fia divifa dal diffo dia
metro peredji. Sia adonca laloro cse dintfione fin al diametro del cubo
lalinea.k.0.ln modo chel ﬁonto.o.[h cérrodelcubo . Emenifele lince
0.3.0n.0.p.0.d.0.r.E fia chiaro che cadafia dele doiliee-o.a.ff.0.d.fia
femidiametro del cubo epero fonno eli. Edela linea. 0.k fia chiaro per
lae4o.del.n.chelei facqualeal.e K.cioe ala. & dellato del cobo, E perche
k.J.fa cqualeal. B firto.| .divifanel ponto B phum dug.exelafua
magior parte fia la Inea.o.K.la quale fia equale al, ¢-R. Ondeper la.g.del
w.firannoledoilinee,o.[ & [k - Epero ancora.o.f-.[.p. Peroche.|.p
(alequalifta demoffrationenon [t extende) fia equale al.K. {utriplo in
potétia alalinea.o.k, Epero ala-{ dellato del eubo. Of  la penultia del
elalinea,o.p.fiai potétia eriplaaln.g dellato del cubo. E pel corelario de
la.sg el femantfiffa chel fernedianetro dela [pera e triplo in potentia
ala.t.dellato del cubo el qual fia circumfaripto dala medefinma fpera. On
de.o.p.fia qunto e emidiamerrodela {pera checiramda aponto el cu-
bo n}:mpoﬁo.l‘-'cﬂa medefimaragione turte le lineetirare dal ponro.o.a
eadauno deliangulide mteili pentagoni formati fopra li lati del cnbo.
cioe a tuttili anguli §li fonno pprii ali patagoni. E non a quelli chefon
nocdialoro eale fupficie delcubo cioe propriide pontofi cémeo fonno
fi.3.anguli,n.p.ronel formato pentagono. E dequelle linee che vengdo
dal ponto.o.a tutti lianguli deli pentagoni li quali fonno céiali pétago
ni cale fuphcie del cubo [i cimo fonnonel prefente pentagono lidoi an
guli.a..dfia chiaro cheloro fonne equalial emidiametro dela fpea
C i
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cbe aponto el eubo circSda. Peroche loro fonmo diametri del cubo perta
4o.delan. Ma el femididetro del cubo fia cdmo el famidiametro dela | pe
rache apéto d circada ficdnio apare perlo ragionamiéro dela.rg.del iz
Adsea tutte [e linee menate dal péto.o.a tieti lianguli del duodecedré
cioe del folido cStenuro daar fuperficie pitagone eqlacere Eequiangule
checofi je chinma i greco,[Gno equali fraloro eal fernidiametro dela Jpe
¥, Of fel fmicireulo lineato fopra titto el dianietrd dela fpera o hami
tedelatbo el mena intomo paffara per tutti i fuoi anguli, Of pladif
fmitione epfo ha circiidato aponto dala |peraajegnata, Dico ancora chel
lato de qfta hgura fialinea imdnale cioe gla che je chiama refiduo fel dia
metro dela {pera che aponto lociredda 'fia ronalein longhega o Foin
potentia che coflapare. Céciofia chel diamerro dela Jpera p largedel.s,
‘fiaripla in poallato del cubo fira ellato del cubo réale in potictia fel dia
‘metro dela [perafiraronalein 6ghegga o poin po’l E perlaardelas.fa
chiaro chelalinea.r,p.dividela linea.ai d. La qualelato del cubo. f.pub
tind.quex. Eche la fin magior parte fia equale allato del pEtagono. Eper
che la fiug magior parte fia refiduo pla, fgel.la. [e manififfaellato dela f”
gnra difta duodecedrd effererefiduo la §leofa habid voluto demoffrafs

L Atronar [iladi de tueti.s.corpiregulari,  Cap. XXXI.

Tlatideliss.corpi afidi€t cireliferipti meti apsto davna
|| medefima [pera dela dle [peraanoi‘el diametro folamite

DA

S d | fia ppofto.cperdiftodia trouat, [ Verbig.
(]1 fiaabiel diametro deile ioigpofto perlogle
GRAE

anoi bifognili lati deli s.i[vdi tcorpi ritronare quali tutti
[eintEdinoin vna medefima [pera collocati deli qualito
cido vno delifioianguli tochine tutti cioe cheapdto difka [peratutd
[i direiidi.La qualfﬂh cofi farko cioe . Dividiamo add ca fffo diametro
nel piito-c. I mmodo che,a.c.fiadopia al.c,b, E p equalinel péro.d.E
faremo fopra epfa el emicitenlo.a fib.alacirciferentia del guale e tirino
doi linee perpendiculari ala linca.a.belequali fitno.c.c.fi.d.f. Egiognio
e.con.a.ff con.b.g.f.co.b. Eglic manifrffo addea perla dunou[%rarim:c
dela.z.deliz.che,a.e fia lato dela figura de, 4.bafi midgule € equilatere,
E perla demoffratione delaad.del diffo che.e.b.fia lato del cubo. E per/
la demonffrationedela.s.chef.b. fia [ato dela figura de.g.bali triangu?
lari £ equilatere, E fia adonea dal pontosala linea,a.g.parpendiculareal
a.b.e ancora equale alamedefima.ab. E giongaje.g.con.d-¢ fia, h.el pon
tonel'quale.g-d.dinidela circumferentia del jemicirenlo . Emenife.s K.
perpendiculare al-a,b. Eperche.g.a.fia dupla al.a.d.fira perlagedelisib,
k.dopiaal.k.d, Peroche fonno i doi trianguliy g.a,d.&.h. k.d.equiangn
{iper latregefimafecunda del primo. Tmperache langulo.a del magiore
Fia eguale alangulo.K.delmonore peroche cadauno e reéto elangulo.d.
fia commune almo elalro. Adonca perla quarta del feamdo.l.fa
gmdmplain potentiaal-R.d. Adoncaper la penultima del primo.h.d.
ain porentia quincupla alkid . E conciofirched.b.fia equale.al.h.d.
(Peroche.d.fia centro del jomicirculo) firnancora.d.bein porehtia quin
auplaal.i.d. Econciofiache tueta,a.b.fia dopia atutto.b.d.fi comora.c,
canta dela prima.a-b.fia dupla.al.c.b.rafa dela feamndab.d. E fim per-
ladecimanona deliquinto, b.c.remanentedda prima dopiaal.c.d.refi-
duadela fecunda. Epero mtra.b,d.fia tripla.al.d.c . Adonca el quadrato
b.d.fianonuplo dioenone tanto dd quadrato.c.d. Epercbeeplo cea fola-
mente quincuplo al quadratoied.fira perla feeunda parte deladecima
del quinto el quadrato.d.c.omenore del quadraro.k.dveper quefto.d.c.
menoredel.R.d. Sia adonea.d. m.cquale al.K.d, E vada,man.fin ala cies
cuinfirentiafa qual it perpendienlare al.a.bue giongalen.con.b.FCon
dofiradonca che.d Ko gf.dom.fionno cquali firanno per la diffimirionede
quello ehealennalinea dal eentro effer equidiffantele doi lineeb. k@
manequalmenie diflanii dal cétro, E pero equali fralore plas,pariede
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laas.del.g.e perla.s.parte dela . del diffo. Onde.m .fia equaleal.m, k.
Peroche.b.R.era equalealei, E perche.a.b.fia dopia al.b.d. i lkem, dupia
abd.k. Eloquadrato,b.d, quincuploal quadrato.d.k, fira perla.s.del
uinto.el guadrato,a.b.fimelmente gm'natplo al quadrato.k.in.poche
glic cofi clrel quadrato del duplo al gdrato del duplo. comnio el quadra
to del fimplo al quadrato del fimplo. E pla demoffratione dela, 1s. fia
maniftfla chldyamerro dela |pera fain potétiagqneuplo cofiallatode
loexagono del cerchio dela figurade, 20.bafi. AdGea.kim.fia equale al
lato delo exagono del cerehio defa figurade,ao. bafi. Perochel dyames
* tro dela spera qualha.a.b fiain potétia quincuplo cofiallatodelo exas
gonodel cerchio de dlla figura cdmoal.Kam, Eancora pla demoffratée,
dela medefina fiamamfefto chel dyamerro dela | pera fia copoffo del la
to delo exagone ede doi lati del decagono del cerchio dela figura de.so .
bafi.Cdciofia adonca che,k.m.fia cdmo el lato deloexagono, E ancora |
affiaequaledl.m.b.Peroche loro | nolirdfidui o voidir remanétide
le equali.leuatone le equali fira.m.biedinio el lato del decagono. Perche
adonca,m.n.fia cémolato delo exagono poche epfa fia equaleal. Koie
fira pla penultima del pmo e p lao.delag.n.bedmo d lato del pétago’
no dela fignra del cerchio de.xoibafi, E perche pla demoffratice dela.is.
del difto apare chellato del pitagono del cerchio delafigura de. 20, bafi
fia lato dela medefinia figura de,xo, bafi fiachiarola lincan:b.efferlato
de ifla igura. DiuidifeadSea.e, biCqual fia lato del cubo dala ppofta [pe
raapétocircddato). |.p.lm.d.qextrane poto.p.efiala fua magior par
te.p.b.fia chiaro adonca p lademoftratide dela peedereche.p, b. fia lato
dela figurade.z.bafi. Sonno ad6ca rovari li lati deli.s. corpi antepoftis
medidte el dyametrodela !pcmdfuhmmlm noi ppoffodiquali lati fon
noquefli-cioea, ¢, dela pyramide de 4. bafi e,b. lato del cubo-lf. b, lato
del.g.bafi,elon.b.lato delro.bafi.e falinea.p.b.lato. delz, bafi. E quali
fienomagiori de qﬂilatidcgéialni fraloro cofi apare.Pero cheglie chia
ro che.a e.finmagiore del.f.b.peroche larco-a.e.fia magiore de i
b.eancora f.b.fia magiore del.e.b.elo.e.b.magiore del.n.b. Eancoradi
com.b.effer magivreche,p.b. Peroche cdciofiache.ac.fia dopiaal.cb.
fira p laquarta del.v.el quadtato,a.c. quadmplo al quadrato.c.b. Epla
fectida pte del conelario dela.g.del.s. e p lo correlario dela. 1y del difto
fia chiaro chel ﬁdmm.ai:fa triploal quadrato.b.e.Ma pla, w.del.6. el
quadrato.a,balquadrato.b,efacsmo el §drato, b, e. al quadrato.c.by
pochela pportice del.a,b.al.b.e.fiacdmo del.b. e.al.b.c, p la feeSda par
te delcorrelario dela.g.del.6. Onde plant.del.s.el guadraro b.e. fia tri-
plo al quadiato.c.b. E pcheel quadrato. a.e. fia quadniplo al medefinio
quadraro cdmo e ftaro moftrato fira p la pma parte dela,io.del.s. el qua
drato.a c.menore del quadrato b.e. E pero la linea.a,c. inmagioredela
linea.b.e. E pero.a.m.molto piumagioreegia e manifeffo perfa nona
del tergodecimo, che e la linea.a.m.fua'divifa..p.-b.n.dug, - extremafi:
rala fuamagior parte lalinea. K « m'.la qual fia equale al.m.n.c ancora
quando.b.e,fedinide icondolamedefima proportione.cioe. h.m. d. q,
extrema.la fua magiorparte fia lalineap.b, Conciofia adonca cheturta
a.m.fiamagioreche tueta.b.e.fira.m.n.quale'’fia equale ala magior parte
a.m.magior che.p.b.laqual fiala magior parte del,e.b E qucf?cla fiama’
nifeffo per la fecdda del.r.g.libro.laquale fmga aiuto dealeuna de quelle
che fequitana tongnnademnﬁrarioﬂeﬁ:fn:tiﬁcn.ﬁdunmper la.rg.del
primomolto piu fortein.b, fia magioreche.p.b . Ondeapare lilati deli
cinque corpiantediéti quaficon quel medefimoordineche fralorofe fé
* guitano con udloﬁzﬂom feexcedino. Solamente quefto ha lainffan
tia.cioe non Fel obferua tal ordinenel cubo enel oftocedron. cioe in lo
8.bafi. Perochellato del ofto bafiaficedeallato del cubo.auengachel cu
boaficedaaloftocedrd i fabrica e formationecéme nelaz.apareenone
fengamiftiero. Ondein la formatiGe el cubo e pponealoflocedrd, pche
plamedefimadiuifione del dyamerrodela [pera ppofta fe trova el laro
k C il
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dela pyramide de. 4.bafi tridgulari elo lato del aubo, Fizadoneaa.ela-
to dela piramide magiore delilati de tutei li aleri corpi. E dapoilui fa. fo
b, Latodel.g:bafi . magiore delilati de wutti li alvi corpi che dappo luife
quitano.Enel,3.luogo jequita in grandegea.e.b.lato del cubo » E nel, 4+
lnogo fam-b.lato del.ro.bafecioe ycocedron. Elominimo de tutti fia,
pibilato del duodecedron cioe del.s.baje pentagonali.

@ Dela pportione de dictiregulari fraloro elor depedtti- Ca XXXTI.
Autdo intefo lafufficiétia deli dicti.s.corpiregularie mo
fivata laimpoffibilita a cffeme pin deis-colmodo in loro
dependenti aprocedere ininfinito figue doner dar modo
aloro proportioni fraluno e laltro elaltro eluno cquanto
acapacita ccontinéria equiro aloro fupficie, E poi delein
clufionideliioilaltro e p conuerfo e prima delaloroaria
corporaie @ Lepportioni de lunealalatro fempre ficdno irrationali pex
tispelto delanta pportionc fopra adufta fagle i loro copofitionie forma
tioni feinterpone coimo J¢ detto excepro del tetracedron elo cubo eloéto
cedron p la preciffione aponto deloro pportionial dyametro dela spera
nel i:lglc feinsenudo porra alenolte forje cérerale madlla deloycocedrd
edlla delduodecedron agli finoglia coparati mai po ¢fjererdalep la ca-
gione difta. E pero q non mi pare ex. Dyaltro douerne dire perche ferebe
crescercelvolde deinfiniteiralita inle gli pin preffo lo itellefto feueria
aconfondere cheaprédeme piacertalcui fine ecinro fudio fompre fia inté
toequel tito acio me paredouer effer baftate che in lo pticularnio trafta
todedifticorpt cipofto nelloperamiafedettonl gl per la multitudine
alfivefo coicata facile fia ol recorfo, E mediiti loro diméfioni i quel lno
gopoftefreido la m‘gr'mqifa dtliigﬂﬁﬂi fempre [imeporra €6 luriltare

in

portame grd dileéto, E cofifimilméte dico de mttiloro depedin deli gli
in quel luogo atquitt vene [dno pofti - Vero e.che p lao.delagela ppor
tione del duedecedron alo yeocedron qii ambe doifleno fafliilamede
fima spera e conclude eére aponta como dllaide mtte le fue fuperficie atut
te le fupficie di qlloifiemi gionte, Elaas.del difto dici lo oftocedron ede
dinifibile in.a.piramidi dealtegca i che fia para al femidiamerro dela
spera doue foffe fabricato ele lor bafi founo §drate. EL gl ddrato fuperficia
le fia ful duploalqdrato del diametro delaspera. La gl notitia anoi p lua
mcfira afai giona emedidte qila amuolte altre fipo daenire.
@l Dda pportione de tucte loro fuperficie lune alalere. Cap. XXXIIT.
P | E [oro fuperficie ex.D. fraloro fimelmente pofliamo dire
almedefimomodo eér pportidali comode lor maffa cor
porea fediftocioeindnali per lamalitia dela fiqurapeea
) %nm chei lo duodecedrd jeiterpone, Ma delaltre poffio
\j i | aleuolte eérerdali como qlledel retracedron qubo oftoce
B4 | dron per efre idgule eqdrate e noteippornone cilodia
metrode laloro spaila glefi formido como feneduto difopea. Veroe.che
la.g.delws.caclude tutte lefiphrie delo.bafi piragdea e le fupficie d
po.bafi tridgule cioe del duodecedron adlle del yeocedrs eére como flla
dellato del cubo allato del tridgulo delcorpo dero.bafi qi tutti diéti cor
pi fiéno apéro cdt furi oW circhscripti da vna medefia spa. El peche i me
p e cfilétio dapasfarelamirabile conuenitnia fraloro nelle loro baficioe
chile bafi del duodecedrd eqlle del ycoceded ogniia fia apdto circiscripta
devn medemo cerchio como moﬁmh.s deldiffouy, 1l cofa hadeno
ta degna eijffo qiii lamedefima spa fird fbricari. E delefupficie tutee del
tetracedrd ale fipficie turte deloftacedrd fia la pportide nota pla.ad.del
difto.r4.caciofia che vna dele bafi del tetracedron fia vn tito ¢ vn tergo
de vna dele bafi deloftocedron cioein fexqterca pportione che fia qel
maiior edtene clméore vnauolra e vieergo fi cdmo.g.a.6.¢ qlla deara
o.Ela pportionede tutee e fuperficie del ottocedron ifiemi gicnte a ter
wedlle del terracedron ifiemi giontefia fexqalrera cioe virito e mego ¢6
moje qlle delotfocedron fofjerigedileg.che fiaqi ebmagior cdsancel
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mtor vnauolta e megga gii fitno de vnamedcfima spera. F tutte lledel
tetracedron gionte con qlle deloftocedron epongdo vna fuphicic detta
miediale cdmo volela-g.del dictoas. E tutee lefuperficie delo exacedrd
cioe cubo [Fagualido al duplo del §drato del diamietra dela Jperachel
circlicrive ela perpediculare che dal cétro dela [peraa ciafcuna d eltba%
del dicto cubo fetira omp fia eglealamita dellaro de diffo cubo plultia
del.rq.cioe e dicto diametro ﬁ:{[c.‘g.. tutte diflefuperficic firebono,sa.efe
dcd ppediculare foffer.ellato del cubo feria.a. Dele glipportioni ¢ fuphdie
p hanemeapito in loperanfa ralfato affo fieno fuplemito con dlle de
li deptditiin tutti modi condiligtria operddo per algebras
@ Deleiclufioni deliss.regulari vno in'laltro elaltro in luno equante fié-
no intutro eperche. Capitulo. XXXITIT.
Equitaora chiarire cdmo o de Jffi.s.corpi effétiali doe
'l | regulariliiofia ctenuto dalaltroedli fi e qlinon eperche.
| O prima deltetracedron parlido femoffra luiné potere
| peralcimodo i fereceuere altro che loftocedron cioe cor
4 vo deg.bafirridgule edes.anguli folidi. Peroche in i fi
2] j6nonelatinebafincangulinelli gli fepoffino li lati del
cubo ne de juorangnli nefuperficie apogiarei modo che tochino eglmé
tefeeSdo cherechiedelalorofain|criptie comola fiua forma mile alo
chio cidemoffra e p fcia Fancllarde.s.famiifeflo-Nedco denidio de
li aleri doi cioe yeocedr e duodecedrs. © fi ad@ca vorrfo el ded offoce
droni diffo.4.bafi © Fo tetracedroniscrivere oo formarei gffo muo-
dolo faremo cioe, Pria fabricarto difto tetracedron como de foprabaes
biame ifegnato. El §le cofi fafto poi divideremo cadaiio fuo latoper edli
cli lor ponti medi tutti continuaremo 6 linee refte [ 6 laltro elaltro
conliio. La §lcofa fata chefia finga dubio difto corpoi fllo aponto ha
remo fitwate in modo cheli fiol. e.anguli folidi fulive lati del diffo te
tracedron firino appogiati ejlmére. Lagl cofa la experittia milerédera
apertaclasdessmanifeffa. @ Commeo difto tereacedron fe formi
e collochinel cubo, Capimlo XXXV,
L detto tetracedrd nel cubo & collocara in qffo mé cioe
Priafaremo ¢l cubo ficddoli modi fopradati posciaica
iem | datia dele fue.g fuperficie fdrate tiraremo la dyoagonale
B | o . didetro efira ;iﬁcﬁm cocufocdmolla svri:l delage
demoffra perache diffotetracedron como fodetro ba.é.

= lati cériderialnumero dele.s fuperficie del cubo edllive
gioaetrele fue.s.dyagonalii fuefuperficie promatte, Eli-g.angulidc(a
pyramidefinégano afermare.i. 4. deli-g.del difto eubo, El che ancorala
macftra deturtele cofe fanffa experittiain lormaterialichiarod rende.
@ Delaidufione deloffocedron nel cubo. Cap. XEAVI.
| T Volidulloﬂo bnﬁficg oEomIrlzh m.'lotxu:ilctdrﬁ forma
[ d | re.Pria bifognane cubo hauere ramide rridgula e
J ‘;‘;\1 | latera ﬁb‘ritﬁta 1i cui laticomo fo dﬂ‘m sﬁncli-ﬁ.g;“a'elrgi
gl | dele fiie bafi. Epero e cadafio de diéti diametri per eqli di
Y (uideremo edlli ptimedii 6 lineereftelii conlaliro con
il | giongnereno fenga dubio nel ppoffo cubo fia apontolo
oftocedron formato cogni fuo angulo folide aponto fi frmeraneleba-
fi de ditto cubo perlas.delas.

@ lafabricade lo exacedron nel oftocedron,  Cap. XXXV
. 31 O exacedron o “Foaibo nelloftocedron (i fara i qfloms
' i |cioe. Pria faremo difto ocftocedron econdo li dociont
dati difoprai ffo. Bl §l cofi formato de ognuna dele fite
baft rridgulari perla.s. del. 4.rroua el cérro. Liglivg. clri
a_i-f poi cogiongeremovno claltro medidtine.lineercfte.E
CEm=dwel | hanerto lo itéto cGclufp. E cadaiio deli angoli folidi del
cubo virra aftrmarfe infu la bafa del difto oftocedrd comola,a.delag,
dechiara. @LDelaiseriptidedel teaceded i loffocedd. CL XXXV ILI,
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fieai in fllo el cubo cdme difopra enel cubio el. 4.bafe came diltoe fiafa
tto. @[ Dela formatide del duodecedrs nello yeocedrs, Ca.XXXIX.
& Lo yeoce.como fedetto.haaz.anguli olidi cadatio cStenuto dag.an?
guli fuphicialide li.s-fuoi tridguli. Epo anolere i epfo faf el duodecedrd ¢o
uiéfepria fecado bando i fqfloifegnato fare difto yeocedrd ¢ qit cofi deli,
tamé efirdijpofto decadad J'u.n bafu tridgulat frvoni ¢l cétro plas.del
4-dlli poi cotinuaremo p.3o.liec rette tutti fraloro T mé eli fi jormario
dencedffitan.pitagSiogniio oppofitoa vikigulo folido del diffo yeo’
cedrd. E ognilo dchl:itiﬁ: dicti peragai fuoppofito i crociacadatio de
litati del dito yeocedrs. E ficomo nel difto yeocedrd |no..angulifo
lidi cofinel duodecedrd | Sno.u.pétagoni, E ficdmei epfo |ono.a0.bafi
tridgulecofi 1 difto duodecedrd |Gnoao.angulifolidicaufutii diftebafi
medidti diftelinee, Eficained epfo [onogo.laticofii lo duodecedrs fone
no.o.latiadlliqoppoitii croci como ediftoche rarto la formaloro mdi
feffacamoanco la.g. delysiedclude. & Della collocationie delo yeo
cedron nel duodecedrons Capimlo. XL
€L Q il e vorra nel duodecedrd lo yeocedrd formare priadllo fabricare
me [ecddo el documito foprai dfio dato. E de i fuoia.pitagsi chelo cd
tigdo el cétro troverémo fo ifegna [t del. 4, Edlli fraloro.cG.s0.linee
cagiognertoi modochei epfo jecamfprino,ro.tridguli e.canguli folidi
omioconttuto das.anguli fupficiali dediéti eridguli. Delidlilelor pid-
f(‘%}:ﬁino neliae céuri deli fuoiaz.petagai. E fimilméte ffe fuoizo.linee
fe oppdgdoi crecd alc.}o.delduud:m%rﬁ ficomolicadqitefo detto cdco
pla.gdel difto.s,ape, @ Dela fimatide del enbo llo duodece, XL T,
&l Elaubo ancorafaroi difto duodeeedrs facilméte arefe che luififofi
i fulifati del cubo cimo i lng.del.s, fecdtene. Peroch acadaiiodeli
foi.iz.perag i fiolaexigtriadel difto futirie, corde [Eadubio feformerd
1o 6. fiphicie ddrigule eqlatereeacadaiia dedllifird oppofiti dotanguli
folidude dito diedecedrd e i.g-fuoi firine formati,g.dl cuboiferipro
imé chei fuciajelia bafa del cubovenearemanere la formaguafidel cor
po feratile che tutto fia chiaro perla.g.del.ss,
@[ Deloftocedranel duodecedroncomofiformi. cap.  XLIT.
] Sencl duodecedron priael cubo jedifpiga camo ilafeeditefe difto
facilmite i lodifto duedccedrd fi formaraleclocedrd. Peroche noi dini
durfoli,e.lat opoiti del duodecedrdale.g fupficicdel eubo p edli cioe ql
Ii Tari che dfifino colmo al feranile dli apsro |éno.e. E qllilor, g-pdti me
dii contivarcmo pore. linee re€be tutti fraloro i md che virinoacwfare.s
a:écli[ufidi contenutocialcio da, quanguli fiupficiali deli. 4. ridgulide
Inttocedrd. Ecadafio tocea vino delidiftue.lati del duodecedré e p con
fequéte fe manifeffacflereel dfito coelufo fi csmo in lasg.delas. fecontene,
Dela inclufione del tetracedron in dicto duodecedrd, Ca XLITI.
& Eltetracedrd ancora nel mede]io duodecedrd i collocara e priailui
fe fofi eleubo cémo fediéto e poind difto cbo fcollochi ef tetracedrd
comoancora fe moftro. Ledl cofi faéte che fiéo chiaro apera efre elnfo
ppofito cielufo i qffo ma cioe. Cacofiacheli anguli folidi del cubo ¢ po
finonellianguli folidi del duodecedrd. Elianguli folidi del retracedrd i
fermioiglli del cubo pqea'el dicto terracedrd debitameteal ppofloduo
decedrd cereiclufo ehelanfa expientiaili mali pnoi cpofti e alemii de
v.colfitudicoblati el famaifeffo cdla cigoifica demoffratide dela.ro.ded
diftoas. @ Delafabricadcdanboinlo yeocedron,  Cap. XLITIL
€L Formafeel cubonello ycocedrs ft priai dlio ¢ feciacl duodecedron
edmo dendge dictmo € poiiepfe duodecedrd [¢ freci of cubo alma dato.
Ledl cofefadteapera lointétoére expedico p le cofe denigedetre. Pero
che li dguli folid) del duodeccdrd e cagiio nel céiro dele bafidelo yco
cedrs. Eli angulifolidi del cubo cagido i li diéti folidi del duodecedron
e p cojequiteiointento fia expedicto.cheanco dalan.delis, cifi dechia
raro, @ Delms aformare el eetracedronnello yeocedron. Ca. X L V.
MING edubio fei lo difto ycocedrs fe formi ef cubo como defopea infe-
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gnimo epoiiepfo cubo fe fbrichi d tetracedron deneceffitajlloancora
vima eéreifcriproal diffoycocedrd. Perocheli anguli folidi dela pyrami
de, 4.bafi ridgulari tocedo lli folidi delcubo e gl del cubo tocedo gl
delo yeoeedro frgta deprio ad vitimi qlli del tetracedrd toceare pimite
qlli delo yeocedrd. E p cofiquente el ppofito nfo coclufo plams delis, E
ﬂuquanmaiulor propofteinclufioni feafpeéta.
@ Pexchediéteinferiptioni non poffano efferpin.  Caps XLV,
@[ Ofiex.D.plecofedifcorfe emdifefla che fiddo.s.li corpiregulari e ca
d .o adatio debitamére como ¢ plupde fe potef]e formare feqearia che
ognitonereceuet. 4. Ep cofequete fra tutr prifio a cereo.ifcriptidi,coe
+avoltes.Map clre ogniio fireceuc ogniio cénio fe adultofi fonofei
mifeription Cioc vna jola deloftacedrd nel tetracedron . E doinel eubo
cioe dl reracedrd edl oftocedrd, Edoidcora neloftocedrd cioe vnadel
cubo, E vna del tetracedrS . E tre | Sno dlle delo yeocedron cive vhadel
duodecedrd e vna del arbo elalatra del tetracedrs. Ev 4. fonno dlledello
dnodetedrd cioe vnadelo yeoeedrd laltra del enbo laltra delottocedr
Elagrra del teracedrd. Q nali fra tutte {Gno.az pniiera . Perche in lapy
ramide.4.bafing |Gno latine dguline fupficiei li li f poffino appogia
re [idguli deli.g.altriregulari e né delottoce. El cubo ancorafolamtreife
poreceuere.La pyramide eloftocedrs. Eloftocedrd folaméte o cubo ela
pyramide eniun de §ftinG e poffibile collocare alcio deli alii doicioe
yeocedrd e duodecedrs. E auggache lo yeocedron ali.z . dia 'recepro folo
{llo aloftocedrd ha denegato e dfto aueme pre|pefio del gloviofs figno
chetutti li demonii fa rramare cioe dedaferd eroci o Glede.sdince chefra
loro [etaglidoal§dro pradte da vnangulo allatro dyametralmitens e
lnogoiepfo chefi pc!‘[io debitamiétealadifpofitide del difto oftocedrd
trabere, Ma el duodecedrd p effer fraglialtri defingulare progativado
taro anifio ha phibito o . vetato alogiameto eino de tutti receptacu
lo.E piffodcora ltico platSe ifiemi cSlalere aductelo anibuia [fiuero.
@l Comoinciafeuno deli diti regulari fe formila {pera, Cap XLVIIL
@ Defopracdmo feviffo ex.D.banemo cafeiio deli diftig.corpiregula
ri demoffrato efre nellappofta |perain{eariptibilee da glla cirei[cviptibi
lereffa ora couenientemtre moflrarecémo ancora la di€ta { pera cadaiio
depfi fi poffaiferivere.El che § kquéteadiremo cd evidéeechiaregga vice
fa la [perai cadatio diloro poterfe infcrivere, La §l cofa cofiapera. Pe-
rochedal cétro dela {pera lagleciraiferive cadafio de qffi tali corpi atut
tedrelebafi de cadatio depfi efchino o fo.tirife e ppédiculari-Ledli dene
crﬁitﬂ caderino denero li cétri delicerchi §li cireilerivfo apSto ditc ba-
fi.E cdciofia che tueti 1i cerehi gli aparo ciriddo difte bafl figno ¢fli fird
no dffeppidiculari cqli. Of [t fo lagrirndevna deple dejeriuero il core
chio fopra el cétro dela [peracheliciraijcrive do o femidraulo giraréo
atorno fm riro che tomialluogo déde comégo amouerfe. Perche frane
ceffrio che lui paffi p tueeele extremitade mtte le ppédicnlart coutceréo
per lo correlavio delaagdel.s.fa | pera deferipta pelimoto dedffo fomicir-
culo cétigere o Fapsto rocare turte e bafi del corpo aftgnato nel ¢6 cor
fo deleppediculare. Perochela{perand po pitt ciitingere dele bafi del cox
pochel jemicireulo toceaffe gfi | mouina. Of fia manifeffo noi hauere
inferiptolafpera alo fignato corpo ficdimo era propofio fare.
@ Dela ﬁ:rmﬂ.edi]pcﬁ]:ionc del tetracedid pido felide o vaaio edel
ab|cifo folido piano o vervamo edelo elevato folido o ver vaco.
it Capitulo. XLVIIL
mg | L tetracedron piano folido o vacio fia formiato dasg.
-2 | linee cquali qualicdrigio,manguli fiperficiali.c, . foli
5 | di efino fraloro.4.baft midgulari eqlatere § equiangule,

EANEERI 28 | 7 Del [eapegeo oW abfcifo.iiidiit @7 Elterracedid frapeg
l.: dEET co o volid direablcifo felido pido o . vacuo fia caréuto

ST | davg liee Gl cauj:in.gﬁ.z'lguli fupficiali.c.rfolidi.cg.ba
filocirciidano dele §li-4-formo exagdee.q.rrigde eqlaterecioe de-g.lati
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mamilealochio nfo réde chiaro enafci dal peedite neli fitoilati p tergo
vitifori taghiati.v. vi, @C kl tetracedrd elenato o vogliddir powto foli
do o fr.vacuo ba fimibniceeag.lince dele qlive. dno coe e buseangnli
fuphciali e«g.folidi deli li. 4610 conidele pyramidi fupheiali-e.4./6
nocdiales.gamidi cioe adlla iteriore chelochionon po vederma olo
lintellecto la prende ealealere., gexteriori dele gli.s pyramididito core
po fia cdpofto qii le fitno fraloro eglatere triangule  eqangule cdmo la
fita ppa jormia mileanoidimoftra, Elefie fupftie cheloveftéo §ling p
pamite | 6o dette bafi | tutto fono.u.pniiero tutte triir%uic-.ﬁ de qftona
fepo paleli ma ajegna: elo elenato ab) cifo pel defefto deli exagsi chend
fanoanguli folidi, §L Delo exacedrd pﬁoﬁidoo F.vacuo abjcifo foliv
du o ver vacuo elenato piano  elcuaco abjeifor  vilovili, Ca X LIX,
Epsgmen | ) exacedrd o volido dircubo pide folido o f.vacuo ha.
d alf iz.linceo .lati o cofte c.aanguli fupficiali.e-g-olidie
Al - bafio %, [uphae ghlocoigano tre Gdrate eqlatere
Breed | canco L%:m gule fimileala formia del disbolico m'lfo al
[ ramétedetro dadoot® taxillo.ix.x. @ Lo exacedrd [ca
il | piggo o F.ab)cifo piano I'nuilnu':n;[ohdoc'ﬁw:zctlu I,
2 dncedlic vcaepjo canfano, 4g.anguli fupficiali deli liz 4. Sno refli
cli aleri acun. E bie.i. folidi e fia carenuro dawg.fispficie o o.baficioeda
6 qdrate eo3. tridigule. E tutte le di€te linee | Gno coe aleqdrate eale trigo
nepehi lle .6.gdrate gisreafiemi angulariter deneceffita canfano.g.md
guli i cémo freero li exagSinello tetraceded abscifo. Enasci dal cubota
liato vniforme nella mita de ciasci fuolato cdmo demoftraalochiola
ua pp forma miile, xi,xii, @ Lo exacedrd elevato folido o ®.vacuoa
fuaciftitutione deneceffitacieurrano.gs.lineele i fraloroaplicare cay
fano, g angulifupficiali.e.o.folidi piramidali da.4-fupficiali cadafiocs
tenutos E fia veftitoda-a 4. fupficie rridgulari gli ppamiétends [ano dadir
Lafi. E de lle lineeane fon cdeaturnqlli triguli fupficiali chelo coned
Eanuccircﬁd.‘mot fircipofto difto corpode.g.pyranidi laterate Gelvic
atere extrijeci li alochio mete fapfentano ficddola fituatione dd corpo.
Eancoradel cuboitrifico fopra cljle difte pyriidi jepofano e ololitelle:
ttolo ymagiapchealochio tutto faffedd: p [a fuppofitionealui de dicte
pyrirdiedi qloubo le fue.e.fupficic gdrate | Sno bafi dediffe .6 . pyrdidi
ch [Gno tutte demedefimaaleega e [anoaj cofte dalochio ecireiidio ocul
tamire didfo cnbo.xii.xiii. @0 Lo ooced o abfcifo clenato felido o0,
vaaro-halinceo #udad o coftespeflefinoageanguli fuphciili ede o
lidi ne fano,rqatueti pyeiidali. De 'i.e+[6no de pyriide arcrateqdrign
le e-g.dpyramidi irilatere edde diftelineczqnefano cie ale pyrami
ditrtgor.:eum&ﬁ:.}‘.lu-.ﬁ.ﬁg op-fupficiechelo circidio tuete trian
gulari e to [i fatko corpo fecdpae delo exacedrd tagliato [olidoitrifico
pitcieltofolo hccplibilccdc-rd..pymmldicﬁmoc%u&o:gmatoi pida
[pacio |ep [e feka fopras.coni pyrdidali o F.pdti cdnio la fofa dema(fra
@ Delo otocedron pido folido 0 vero vaaio e abjcifo olido o verva
ciocdedoel maroplidoover vaaio.  xv. xvis  Capimlo. L.
= | O oftocedrd pido folido o . vacuoricenein jearlincee
d | 2. anguli fupficialie de folidi ne ba.g.e fiacontinto da.g
4 | baft eriigulaneglatere e piméte egangule comonella ppa
) i formamadleanoi fapita.xvii.xviii-§ Lotfocedrs ab
= |1 cifo o # tagliato pido folido o #-vacuo, ha.lince.3o.che
" | fino,panguli fupficiali cior, 48.[5no ddiexagoni .2 4
deli gedrari e contene.safolidi e.ba.rq.bafi dele li.s. [Gno exagone cioe
de-g.lati.e.s,ne [anoterragone cioe ddrare. Ma de diffe lice.24.neno
e cioeali Jevati e ali exagoni, E §lli tali Gdrati [¢ formdo dali exagoni
qit vhiformit meti.g.jecontangino che di tero lochio nela forma fiama
teriale chiaro alintelleéto laerita fanota E de queffo ancora none pos
fibile & forini o elevato che viiforme faprefinti perlo deffolo fimil
miteddi cxagoni gualicommo del rerracedronabicifo fo deeto non e
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lido o ver vacuo.ha,36.linee de equal longhegsae hap.anguli fiperfis
ciali e.g.folidi pyramidali, E fia mmmutodaefirﬁperﬁcie futre trifcmt
equilatere ff equiangulelequaliapontoel circundano. Ma de quellelinee
1.11e fonno comuneattuti li triangulide lepyramidi, E quefto tal corpo
ecapoffo de.g.pyramidilaterate tridgulecglatere € eqangule de medefi
maaltegea qli tutte de foreapano.e ancora del ottocedronitrinfeco plola
ymaginationeda lintelletto peeptibile del gleoftocedron le bafi forno
bafi de e difte.g.pyriidi, cGmola fofa fua materiale a noi fa manifeffo.
@ Delo yeocedron piano folido o ver vacuo e delo abfcijo folidoover
vacuo e delo elenatofolido o ver vacuod xxi xxiis  Ca, LT.
O yeocedron piano folido o % vacio cstene.so.lineco
ver lati tutte fraloro equaliefto in lui canfanorco.angu
li fupfrciali e, folidi. E anco formano in epfo.co.bafitue
1 te triangulari equilatere § eqangule eciafciode diftian
; 84| quli folidi fon faffio vercStonuti dasvanguli fuperficiali
e | e i (Fe bafi ridgule chelafua figua fimilméte materiale
lo dimofftra.xxiii.xxiiii.d Lo ycocedrdabfcifo pido folido o F vacuo
ha.go.latio verlieee fi baago.anguli fuperficiali, Deliflizo.onnode
b eridguliala fia copofitione cocurrentie,60.fonno deli pentagoni che
puraqllacsuengdo qualitutti fonno equilateri.;E qffelinee formanain
toro ditte corpo.z-bafi dele quali,zo.fonno exagone cioe de.g+latied
li eazane fon pitagde cioe desslatieqli. Ecadaiie in fuo grado annoﬁ'a
loro eqlatere € anco cqangule cioe che tutti i exageni fraloro fonno de
anguliedli e cofi li peneagoni fralore fonno de angoli cquali. Ma lilat
tueti fi de pétagoni como deli cxagoni rutti fraloro fonno edli. Soloin i
angoli J6no differéeti li pragoni eliexagoni. E'flo i fafto corponalci
da%f:ccdétc regnlareqi ciafcum fito late e la fua rerga pre vniforme e ta
glino. Edi tal ;agli fe caujdo.20.exagoi ean pttagdi como editto e.30.an
goli corporeio ver [u[idi-Madr.-lcgiE’fc lince.goune fon coe ali exagoni
epétagonipchedelizo.ongont inflemi vhiformamtee gionti denecel
fita cino.n.pétagoni ¢ de qﬁoancomnﬁﬁ-padare lo elenato plodefe-
€to del diffo cxagono come nel tetracedrd abfcifo edelo oftocedron ab
{cifo di fopra dicto habido.sexv.xxvi. @l Lo yeocedrd clenato folido o
vaaoi fe,hago.lice e.haugo.anguli fupficiali e-10-folidi pyrdidali e ha.
co-bafio P fupficie che lo circddanosuttetridgulari eqlatere e anco eqan
gule.Ma dele go.linceso.nefonno cﬁ':at.idua‘dd:iﬁi ficiedele fiioi.zo
pyramidi. E fia capofto diffo corpo deao.pyramidi laterate tridgulart
eqlatere ff cqangule de cle alteceae de lo yeocedron integro interiore p
fola ymaginatice dalitellefto peeptibile ele fue bafi |Sno bafi fimilméte
de ditte.zo.pyramidi- Che tutto ancora la ppria forma fuamile faapros
@l Del duodecedron plano folido o % vacio edelo abjcifo felido o
vacuo eddo elenato folido 0 F vacuo edelo abfdfo elauato folido o7
vaao e fua origineo ver dependitia, xxvilxxviii, Capitulo. LITe
L duodecedrd pidofolidoo % yacuo.baso-linee cflio
¥ lati qliin lui cino.60.anguli fupficiali eba.zosdguli fo
lidi e.baue.bafi o % fuphcie chelo cot€gano edfleféno
tuttepentage dcinti.cmﬁuli fraloro ‘tutei eqli como ape
N | xxix xxxe, QCEL duodecedrd [eapegso o abjcifo pido o

lido o % vacuo ba.co.lineetutte de el 15ggeecaeba.ro
dgoli fupficiali e hieso.olidis Ma deli.eo-fuphiciali.co./ono de eridguli
£.60, [ano de peragoni. Eqlli eridguli denceeffiea fe cino da difli piragdi
fe angularmite fraloro eonghino. Cdmo inla citide de qllidel tetrace
drd tf oftocedrd abfcifi fo deteoli da exagdi eqdedgoli ctridgoli [t fofa
nano ecofi i ili deloycocedrd ab)cifo daeragéi e peragoicemola hgura
mil demofta E cadafio de difti angoli folidi fia fafto e cStenuto da. 4.
anguli fupficiali de 1L §liya.[ano de trianguli edoi | one de pitagono co-
curréti ad v medefimo piito. Etutte le fuelinee o o lati'| 6no coeali wrid
goli cali pétagdi pebelio e glialni ifiemi debitamiteaplicatiliio cci de
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laltro cioe li tridguli ddi peeagoni cli pleagdi deli tridguli. Efi cSmeliie
gtagbieqlatri angularmite cogiot Erm:io i de6 corpo.zo.midgulico
E ancora pofJid dice cheo,idguli eqlaccriangularméte fralor cgionti
canfino.e.péeagsi fimilmere eqlateri- Ep qfto ape tutee dittelinee fraloro
etr ciecdmo editto. Elefupficie che gfto drclidio | ono.sr. Delequaar,
{Gno pragecqlateref eqigule.c.so.|Gnotridgule pure eqlatere tutte fra
loro c6mo habid detto reciprocamete caufate. Ei fux material formaape.
E jffo derina dal peedire i lamita deciafeil firo lato yniforme tagliato,
xxxi.xxxii. @ El duodecedrd elenato plido o%. vacuo ba,go.licc eago.
anguli fupficiali e defolidi.n.eleuati pyrdidali pétagali e bie dcora.o,
bafi purcorporei exagéi. E baso fupficicmtte ntigule eqlatereff eqangu
[e. Ma dedilte.go.lincen. [Gno cealean.bafi dele pyramidi piragde de
leglilebafi fimilmérecGuic fitno pitagSe. E [6no e baje del duodecedrd
regulareitrijeco che alafinn edpofitide cGeorre §l lintellefo p fola ymagi
natice copréde efffe3o.linee cae folo carrio ala canfatide deli.zo.anguli
folidi dep{figlicomo ediffo [6no {x.':ffia!i.cioct]}c:tlumﬁ)mmiﬁtqﬁ
corrio.o, linee. E formafedicto corpo dal dudecedrd regulareiteinfeco p
difto eda.z. pyramidilaterate pitagone eqlatere  eqangule edealtegga
eqle.Eleloro bafi 1Gnole medefime bafidclo intrinfeco vefupra,sxxiiis
xxxiiit. @ El duodecedrd abfcifo ulrllﬂtoI[olEdou % vacno.halado Pl
neeniiero 1o, dele dli.6o. [ono clenateala canfacice delepyramidi péta
gone.so.[ono elewatoala coffitutidedele pyramiditeidgulclaltre.60. )5
nobaffelati de cadafia de difte pyrdidicioedele pétagone ede rridgule.
E fto fi fafto corpo fecdpde delduodecedrs tagliato pidointrifico o
la ymaginatigealineelleflo oﬁhl'toi E dege.pyramidis Deledlin.[ano
pétagonali.dealteger fraloro eqi. E laltre.ro. [Sno tridgule purdealtga
fraloroedle. Ele bafi dedffe pyramidi [Gnolefupficic del difto duodece
dré tricatorefrredo ognitaale fuoi cioe le trigoneale pyrarniditridgule
elepétagsalialepyranndi petagée, £ cafcado in pido dfto fom fiferma
L.é.potcoTo.coni pgmmid:ﬂi.l)c[iﬁii coni vnofia depyramide piea,
naclialed 5. dno dele pyramiditridgule. Lagl cofa 1 aieF fis] pefo pealo
chio abfurda che fimil pate fitnoavn po. E gfforale.cx, D.c de gridiffia
abffratideede pfonda rc'm chechiilEfz:]bnG mielafciaramitire, Eala fua
dimifie fepucne esfubtiliflima prarica maxic dealgebra almueabala
aratinota ¢ danoinellania op. bé denoffraconic facilimeapoterlaap
hédere. E fimilmére qlla delo yeocedrd tagliaro nel gl exagoni e pérgst
feiterpongioche mttelemefureafpfimo, @D corpo deas.bafi
¢ fuo arigine pido folido o ver vacuo edelo elenato folido o ver vacuo.
xxxv. xxxvi.  Capitulo. LIIL.
Naltro corpo.ex. D.dali giadiftiafai diffimile fetroua
detto de.ze.bafi. Dapncipio ¢ origie ligiadriffimoderi
g |udte.Deli gliug. [6noddrate pqlatereereftaguiecl.g. |6
no rri.igu[m;!!atcrrﬁnlilnu"rzﬁ' qangule, E fto rale ha
45.lati o Folinee thn.q&-ﬂn@%@hciali deligli.p.{o
i ——Inonutirefi. E [ono dlii dele fue,s. bafi dratec.e.q. fon”
noacuti. E |6no qili deli firoi.s.tridguli eqlaterd. Eqffi g6.fraloro edcor
reoalicopofitioe i cpfo de.rpangulifolidi, Deli gli ciafclio cit devno
angulo fupficialedel tridgulo edes,anguliretti.des.gdrati, E dele.gg.
firelinec.24. [éno coeali trigonieali gdrati poche de dllivg. qdrati afice
feeddo la debita oportmitaagiati de neeeflitanerefiltio lli.g. midguli
formatificomo che deglialiri abfeifi de fopra fe detto. E loriginedeqffo
fiadaloexacedrd vniforme fecddo ogni Juoi pti tagliatocémo fimilme”
tealochio [a fia material forma cidemoffra. E fia lafua [daimolteconfi
derationi vtEligim.chu fi laacomodaremaxime inarchitefhura e que
floanotitiade fuo felido piano anreno-xxxvii, xxxviii €L El 26.bafi foli
do o ver vacuo elenato recene in fe a fua formarideaq4.lineele dli fralo
to peddolaoportiia cxigttiaiplicatei epfocanfano.2sg.anguli fupfciali
Evo-folidi cleyari pyramidally Doiqualingforne contensi dasgane
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guli acuti [uperficiali cioe cadaun di loro, E.g.fonno cStenuti da,s.acuti
E fiacdpolto dicto corpo de.sé.pyramidilacerate. Dele dliag. [6no §drd
gule e,g.tridgule §li rutte di fore in toma fepoffano dalochio difcemere
E delpreceditese.bafi folido pido intrinfeco p ym:&inatﬁ&c]’al:métc (551
prehefo.Ele fite.6.baft |ano pariméte bafi dele pditte.s, pyramidi cioe
Leas.gdrigule deleas.pyramidi laterate Gdrdguleele.s. tridgule dele.s,
! pyramidi wridgulari. Eingliiche modo dfto fe getti infpatio pido femp in
Jii3.patec W.coi pyramidalifi frrmache la experiftia del fjuo mileans
coraalochio futiffira. @[ Del corpo de.g.bafi piano [olido enacuo,
xxxiznn  xl Capitulo. LIITI.
| Badfficadecéremtte Exc.D.fia dacollocare el corpo det
todele.p.bafi,Del gle el nfo megaréfe phonella.sgdel
fiio.apito deferiue. Q ueffo béche habia fue bafi pidela
terate e dgulari e di forming e da dire che dafciio deli re-
5 |qulari babia depedétia ne derivatGe mafolo fifofa ccrea fe
— — cado che in difto luogo elno phio demoffra niedidte la
figura duodecagda cioe de.. lati eli, E dele fuoi bafi pdifte.4s5./6neq
drdguleieqlatere e 1 eqangule, E folo bio li doi lati oppofiti pteafti Rfo
liio elaltro polo ovoglid dir cono e §li fraloro.E lealtre fuot.z4.bafi |6
notridggular in rﬁiatm:ﬁmiimire.E didffear.neffino atomo. Lii dicdi
eardalaltro, E cadaiia depfe ba doi lati eqlicioe qlliche tenddo alpsto
del poloiferiore e fipiore. De fffo ancora [c porra fimp formare ¢l fio cle
nato cdmoneglialtri e fos ma pla difofita dele fuoi bafi iradifficile fua
{daquinmea alochio rédeffend mediocta vaghesea, E canfaritfe in epfo
z2.pyramidi feeddo el nun'u.mdcltj'uai-n.bai%du e qlipyramidi le baft
feriéno lemedefime di Gllo. E Ini détro ymaginatola forma del gle eleua
to fi curai fea dfte milméte dedure p lafiare la prefia ancora alleftore del
cui ingegnoné mi diffido. E qffo.z2.bafi molto daliarchiterti fia frequé
tatoiloro difpofitici de hedificii p etr formaafaiacomodata maxie do
neoceurrefe fare tribiic o altre volte o volido dire cielis E anéga chenon
fempapsto e peédine in detti bedifitii tdte facce pureadlla fimilitudine
feregano [quartidolo ffergidolo  tuti modi feeddo elluogo cfito doue
tal hedificio intédan porre, Alacui couenittiaafaifJlimiin diverfi pri e
trondo difpofli efabricati. C Gmadelo inextimabile antico t€plo pat
on.E oggi dacriftidi nel capo del mado. Larorsda chiamato nm:ln;ﬁ»

{fo.E1 3l eatanta [olerta induffria e de pportioni objferuanda fo difpoffo
chel liedevn folo ochietto nel fuo fftigio apto reliffo tutto el réde {ple
dido eluminofo @ Lafcio de moltealtre fimolt e inclitecita cdmo fio
rétia Vinegia padifaneapoli e bologna, In ledli afui hedifitii fi facrics
nio pfanio piccoli o gridi che fitno al [pechio dedfto fano fafti, Anco
raqnel fio Milio nel degno facello de fan [cetrolomara capellafiavna
prede gfto fpaccara ecS refarmatide dealquato conexo al muro aplicata
¢ inciajciiafua bafa giGroui vnrofone cheadoralaréde. Eilo denoto e
facratiffimo vEotéplode le gfela fua tribfia al pmo altare e laterali gia
noefe nc'wmpwnﬁmildeﬁﬁa pur fuoi bafi apiuvaghegea giGroni qllis
E biche molti fabrichio etirinole formealor arbitrio n hautdo ]’:ju de
Vidtrunio che daltro architefto notitiané dimeo larte vjino bechenol
fapio ficdmo delirogi ruffici dici a pe.che fellgegit  nefcifit e folegigare
cofifti tali vtunt aree f nefciiit e vii. Ancora el farto ecalgolaro v{do
lageometria end [dno che cofa fia. El fimurari legnaoli fabri e ogniarte
fici vfano 'amefira ela pportise end [Ano.Perochecdmo alwe volree
detto trto cfifte nel niiero pefo e mefira. Mache diremo deli modemi
hedifitii i fuo gene®, Ordinati edifpofti cdnarii e dinerfi modelli glialo
chio pche al qudro rédino vaﬁl:rqg;l plorctrpiccolie poi nelle fabriche
né regio el pefo. End cheamillini arivdo nige al tergo niindo. E p el lor
malecre] tefi i refaf piuchifor fino fpeder. Chiamadofe archve mai fivi
dero lecopre i cio delo excellétiffio voliie delnfo digniffio architefto e
grimathematicovi€tmuio gle capo]e dearchitet cojupmi documri
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a ogni [Fruffura echi da quebfedivia fsppainaquae fondainrena piupre
fto euaftalarte che arc_hi:ii.ﬁinomingti Ewn rjmm ladifferentiadal pa
toalalinea comnio faperanno quella deghiangoli finga la quale non e
poffibile bmuhcdi]i]jmrc chel manifeffa commodici e prefato Victny
uio el gran tubilo e fummaletitia che baune Piftagora quando concerta
Jcientia ebbetrovato lavera proportione dele doilineerefte che conten-
gano lingolo relto dela { quadraper la qual cofaalidei fieendo gran fa-
crificio efefluimmolo cento boi equeftangolo e de tanta excellentia che
mai fepovariare ¢ pee altro nome [ perfeéti geometrici elchiamano An
%ulum iffutie pero che fenga fua notitia non ¢ poffibile cognofeer ben
2 maleinalauna noftra operatiofiene mai fmea eplo fepo dar mefir’
acerta peealeun modo. Onde li modemi ciabatieriin loro bedifiriing
i par frenulla e for delareftaedebita anticanorma non vinterponga’
no alama inconuenintia de lor fciochege biafimando quelli Cche
pur alami fenetronano) che la vano reducendo aluero e antico no--
do.Efonno quelli che fe deletano dele noffre difcipline mathematici
immittando lavera guida et edificiinellopore del predicto Vit
uio dalqual drtli:lllﬁ]hlt‘dl: cdimo fEinonoftr hedifitii [l dinini cdmo
ofani chietorto echi bifforto. E pero conunenientiffimo fia el motto e
IE:o effelto de voftracdfitudine defacetta che mtto ol torto in tappe € ¢3
tinuando elgia incepto el fiio Milano non amenor vaggege chefia Fio
rencain breueredura dafa fua abomineuile e inepta impreffioncremo’
ucndoloroantori. Perche in homeglio qlud.l:tdnrmmd ochelor con
millochiv do quelliintende como elfimile demoffro el fuo {fret
toaffine T1Iui§iﬂimonucadevrbmt)neltadmin-Lndaﬁa icadelfuode:
gnio preallegato palla go. E ffto confuportationede lliche amal hauef
Jeroquel che fin quaalor documento Jedetto eal difto corpo fia al pro”
pofito fufficiente.
@ Delmodo afapeme oltrali dicti pin formare e commo loro forme in
infinito procedano.
” dCa itulo Ly
9 On me pare Excelfo Duca in dicti corpi piu exten.--
‘:;‘-;?;‘-f_"?—? -:i.?rnlccoﬁ?:iﬂﬁachtl lor proceffotendaininfmitoperla
j'(- . ~;) | continua e fizcefJiua abfcifionc de mano in mano,deli
é-.‘" s 'J' fuoiangolifolidi e teondo quellalor varicforme e vn-
;_L.) 6 | gano nuleiplicare. E qffo dafe fiandolilaia pli giadifti
LBl faperia poira Jequirli perche fimpre fia difto gy facile oftin
uentisaddere. Non edifficile larogere ale coje trouate epero pin eman’
colenando egiognendo alepredetee fiva facilea ogni propofito, E queffo
folo habiamo finor fequito per monftrare cdmo daquelli.s.regulari lanir
tu fempre neglialtri dependenti f¢ diffilla afimilitudine deli 5. fmplici
cheala formatione de ogni creato compofto concorrano. Perlagual co
fa (eomo defopra foacenato) Platone fo conflretto le prelibate.s.forine
regularialis.corpi ompliciatribuire.cioeala terra aiereaqua filoco ¢ cie
Lo comodifufamenteaparencl fuo Thimeo done delanarura deluniners
fo tratro. Ealo elemento dela terra atribuila forma cubleacioc quella de
In exacedrd cGeiofia cheal moto nivna figura babia bifogno de magior
violmex Einfra tuedi li clementi che fitrona pin fixa conftante cfirma
chelarirea, Equelladel terracedron ladette alo clementodel fitoco pero
che volandoin fu caufa la forma pyramidale ehel fimile elnoffro filoco
alochio dilfa aperto peroche noi vediamo quello al piano cin baffo lar
goevniforme [Emprein fu degradare inmodo chefua famala cimain
v ponto tenmia ficdme fa ol cono de ogni pyramide laforma deletto
cedron la cribui alacre. Peroche fi comolaicre a v picol mounimanto fe
quicr. dlfnoco cofila forma piramidale feqtaper lahabilitaal moto la for
madelapyramide Ela fignra del.2o bafi cioe delo yeocedron ladeputo
alagua.Peroche ceiofia chelafia ciraundata depinbafi chealamade lal
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tretli parfe che fa conveniffein fa fpera piuprefto al moto delacofa che
fpargendo Jcendesche de quella cheafcende. Ela forma delyei bafi ponea
gone atribuial cielo i commo aquello che e receptaculode tutte le cofe.
queffo duodecedron el fimilefiareceptaculo e albergo detutti glialtri. 4.
corpi regulari commo aparein leloro injeriptioni vno inlaltro, Eanco
racommodici Aldnouno fopra el Timeo de Platoneipchefi commonel
cielo fonno.e.figninel fiio sodiaco e ognuno dequelliin.so.equal parti
je divide che tutea [a fua annvalerenolutione fa.s60, Coft qutﬂo duode
cedron hain jeaz bafi pentagone de lequali ogmunain.s, ridguli refolura
fermando el ponto in meggo € ognuno de dicli rriangoliin. 6, [calenit
chein tutte bafi fon.3o.tridgoli per vnaiche framtte fonno. 360. commo
difto codiaco. Eequeftetali forme da Calcidio celeberrimo philofopho
exponédo el difto Timeo molto fonno cémendate, E cofi da Macrabio
Apuleio e moltisfimialtrisperchein vero fonno deogni commendatio
nedegni.per leragioni chein loro fabriche feaducano moftrando la fuf
ficientia deditte.s.forme fi commoquelladeli .srl:mp'i‘j’emﬁlicincn pote
reperalem modo effer piefi commeo elnumero de difh femplic non
fipoin nawira acerejcere.cofi queffe.s. regularinon e poffibile afigname
piuchedebafiede lati edeanguli imno equalis echein spera collocatt
toccando vnangolo tueti focchino. Perche einnanua fepoteffe vn fexe
to corpo fomplici afegnare el fummo opefici verchbe al.'ﬂE:T [tato ile fue
cofediminuto ¢ [inga prudenca da giudicarlo. nen hauendo a principio
tutto el bifogno oportino alei cognofciuto. E por queflo certamiteend
per altro mojfo comprendo Plarcne quefte tali commo ediffoacajo
noddli dicti jemplici atibunijfe cofidrgumentidoscioe commo buonif
fimo geometra e pfondif'mo mathematico, vedendo le. 5. varic forme
de queffi non poter peralam modo alamaltra cheal |perico tendadela
ti bafi cangoli comnio e dicto equali ymaginarfene J‘nr:mn: commo in
la penultima del.iz.emoffra eper noialoportuno faducinen immerita?
menteargui le ditteaduenireali. 5. femplici, Edaquelle ognalera forma
licpmder:.]i_:luen%:l chequefli.sfienno [oli chiamati regulari non pero
feexclude la [perachenon i r.a[[u sra tutti regularisfima-c ognaltro da quel
la derinarfe commo dala canfa dele caufe pin fublime; e inleinon e varie
taaleuna ma yniformita per tutto e in ogni luogo ha fito principio e fine
edextro efiniffro. La cui formaonde e caufi qui [equente ponendo fmea
ditti dependétilo diremoteficceifinamente de tutti glialtri corpi obld”
ghitcioe che pinlonghi che larghi formo.
Delcorpo| pnicol:;{ua formatione. x.  Cap.LVTe
TR Y Ermolti lag|pera eftatadiffinita checofa lafia. maxime
i e ?‘qi daDionyfio degno mathematico. Pureel noffre autho
S e con frmmabrevitainlo fuoar, la deferinete quellatal

el | def cripride da i pofterjori v adneis done i dici cofi,
9 1 !( @ Sperafiaquel checdrmeel veffigio delarco dela circil
29 hdaited | ferentia del meggo circhio ogni voltasein qualunchemo
do [eprendael femicirculo fermando la linea del dyametro e volti ator”
noel difto arco.fin tanto che retomial lnogo donde fe comengo amoue
re.Cioce fafo el kmicirculo fopragual voiline firmido quella ¢f difto
femicireulo fe meni atomo con tutea fuarenolutide quel tal corpo che co
fi fia deferipro Je chiama | pera. Del quale o centro fiael centro del dicto
femicireulo cofi circondutto,

@ Commo fiael fomiciranlo J¢.falo fopra lalinea, a,bs falto centro el

ponto,e.e tutto larco [tio fia la parte delacircunfirentia, a.d.b. Dico che’

fermido la dickalinea a.bqual fia dyametro de difto fomicirenlo.e e
lo fopra lei drciducendo.com@anda dal ponto.d.andando verfo la par
teinfiriore e tomddo verfo la lupiore con fiio arco al diffo ponto. d. an
de prima [ mofJe. ouerp loppofito andido verfola fiperiore e romado
verfo lafuperiore pur céluco al difl o pontod. quel talrotddo’ gﬂa da
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difto fambaizeulo in fua renolutione fia diffo corpo fperico. e fpera yma
ginando cdmo e dene chedifto femicirculo gratia exempli fia vn meg-
50 ri%%iotﬁ materialechealiternon formaria corpo.peroche folo larco cie
ciidutto non fa veffigio fiando linca fenga ampiega e ponditacquefioa
fuanotitiae caufatione fladerto.

Camoin la fpera fecollochino tutti livs.corpiregulari.  Cap.LVIL

Tn quefta fpera excelfo, Dife ymaginano tuti li.s.corpire
gulari in gfto mé.primadel tetracedron e foprala fua fin
phcie.cioela fiun [poglia ouer vefte fefiguino oueryma
fimm.q..pﬁti di&éﬁ pogniverfo luno da lalero.e gl
i po6-lineereftefe cagionghinole dli de neceffiapaffa
- ranodétro dala {pera fira formato apéto ¢l corpofdetro
in epfa.E chi iraffe ol taglio p ymaginatide ¢ via fuphcie piana p ogni
verfo feeddo diftelineerefte protrafle remarebenudo aponto diffo e’
tracedron, Cﬁmcf.lciopct‘wlh gliatri meglio feapredino) fela dicka fpe
ra foffe vna picvtrade bombarda e fopralei foffero didfi. 4.ponti con equi
diftantia fegnati ¢ vio lapicida over [carpelling ¢ fuoi firri la flempial*
fe ouer | faciaffelafciando li difti. 4. pontia psrode nieea difapicteaare
be fafto el terracedron. Similmére fein diéta fupficic [perica e figni. g-po
ti equidiffanti fraloro lun dalaltro ¢ laltro dafuno, E quelli con, 1. linee
refte fecongionghino fira  ymaginatione in difta |pera collocato el fe?
ciido corpo regulare detto exacedrd ouero cubo.doela iigura del diabo’
lico inftrumento difto taxillo. Liquali ponti fimilmente fegnati in vna
preta de bombardaamodo difto. E quelli continuati p vn lapicida amo
do chedifopraararedutta didta balortaa forma a cubica. E fe in difa fup
ficie [enotino.6."pontis pir frcondo ogi loro eqdiffantia cdmo ¢ ditfo
chifllicStinuara ouoi dir cigiognera conaz.linee reffefiraaponto indi
fta[pera fafto el tergo corpo regularedetto offocedron . C hel fimile fa-
foin fui vnaderta pietrad lapicida duna balotia ara faffo el corpo de
g.bafi riangulari. E cofi |l fi fegnino.r.ponri §ili continnati pergo.reffe
linee ara fimiliter in diéfa fpera el quarto corpo detto yeocedron collo?
cato,el fimile el lapicida ara redoffala picraal corpo dezo-bafi triangu
lari. E fe.xo.ponti e notino amodo difto continuandoli pure con.go lis
neerette fira formuato in dicta fpera. El quineo enobiliffimo corporegy
lare detto duodecedron cioe corpo dear.bafi pentagonalt, E coft el lapy
cida deditta balotta arcbe facto lamedefima forma. Qnde csfimili yma
ginationi tueti frrannoin la [pera collocati in modo chelelor ponti an+
gulari firanno in la fuperfrcie chricz fituati e toccando vno deliloro ans
goliinla fpera fubito meti toccano.e non e poffibile peraleii ma ¢l vio
tocchi fmealaltro qfi dicto corpoin [pera fia collocato E pjfta {daifalli
bile porra V.cel.ale volte (e8monot habiamo v{ato) con,dict lapicidi
hauere(olageo in queflo modo arguido loro ignordgr: Ordinddoli che
de queffe fimil pietrene facino qualche formade lari facie c anguliequa’
li. ccheniuna fia fimileales.deli regulari. verbi gratia obligidolia fare
v capitello o bafao cimafaa qualche colonnache fia dequaroo de i
facce equaliamodo dicto e che quella dele.t. non fiéno triangule ouero
quelledele.g.non fienno quadate. E cofi de.g.e.20 facee eninna fir trian
nla ouer de.s.e nitmafia pentagona.lequali cofe ttte foino impoyfibi
e Ma loro commio temerarii milaneatori dird de far R oma etomama
ria ff montes chemolti fone tronano chenen fanone auwan de imparare,
contr ¢ documenro morale che dici- Ne pudear que nejcieriste velle
doceri.El fimile quel carpenticri domandato de farcbenon fironando
pialla.reipof firne vna con vnalera, E lalero mardgonediffe a fua fqua
dra effere roppogrande per ginftare via piccola perfuponendo gliango
L recti fra loro vagiarfe E queilo che pofloli doi verghette equaliin forr
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madetau. cioe cofi. T innange ali occhi fuot-ora vnaora lalera pinl dga
giudicaua. E aleriaffai fimili capaffonii.C on ueo de queftitalial rempo
dela fabrica del palaggo dela bona memoriadel conte Girolymo in Ro
main fua prefenga confabulando commo acade dijcorrendo la fabrica
fiandoui molti degni in fua comitivade diverfe fraufta fraglialtd a quel
temponominatopiftare Melogo da Frulli per dar piacere ala [pecula’
tione exhortamo Melog;o e To ¢l conte che fceffe fare vio certo capitel
loin vnadequefte forme non chazendonoial Contela difficultama fo
lo che feriadegna cofa. Eagueflo afntendo el Contechiamoa el mae
ftro e diffelile je lui lo fapeffe fare.quelrifpofe queffo effer piceola factda
¢ chenauia fatte pin volte, Diche el Contedubito non foffecofa degna
conitnoli eSimendanamo, N oipurafrcrmz'do clmedefimo }ingnm do
ui apertamente chenon lo farebbe perlaimposfibifita fopraaduéta. E re:
chiamando a fe diftolapicida ( chea quel tempoanco era denominati )
lo redomando e lo faceffi E.Aloraqua‘}i |beffando furife breuiter alfie al
non fanpre fia pnto lo impegnare El Conteli diffe e nol fai che voru
perdere? E quello acortore) poje né male Signore quel tanto piu cha. V.
tlluffriffima Signoria pare de quel chio pof{o guadagnare e rimafiro ¢a
tenti ajegnatoli termenezo-di e lui chiedendo quatro. Acadeche guaffo
miolt marmi e frd vn.o.prabaco.finaliter ol C Gte nélobligo fend al dd
no dele pictre ¢ rimafe {comato, Mand ceffo mai che volfe fape lorigine
delappofta. E feppe efere él fracein mé chend poco ricore dapai mepor
to e trouandome me dixe mejer niejirionon viperdono delainiuwria f
&ta fenon meinjignated muodoa farka e io meli offerfi quanto valeuo
€ per piu giomi fupraffando in Ronanonli fui vilano, e apricli de que
fte edalere cofe alui pertinenti. E quelcortefe volfe che vna degna cappa
a fuo nonie mene portajje. Cofidico che ale volte fimili a Voftra celfim
dinejonno cagione fare acortialtri deloro errore enon con tante millan
tatie venirlialor con|peffo quafi ognaltro [pregiando. C ofi gia fici Hie
rone con Simonidepoeta.commorecita Ciceronein quel denatura deo
rum. El qual Simonide temerariamente feobligo in termene de vnodia
le [pacio faperli direaponto che cofa era dio e diceuanon effer quella dif
“fieulea chaleri dici afaperlo, Al quale Hicrone finiro el difto termenedo
manda fe laneffe tronato quel dife ancoranon echeli concedeffealqud’
to pin [pacioDoppo clquale fimilmente li adiuenne ¢ breuirer piu ter?
ms‘_niimerpo[ﬁ.qudcon%ﬂ'o manco intendene che primae rimafe con
fitfo con fia’ temerita. E queffo quantoin [a |peraallorolocatione,

De li corpi oblonghi cioe piulonghi oner alti chelarghi. Cap, LVITLL

Equita excelfo.D.apiena notitia de queffo noffro traffa
to douerfealcuna cofa dire alornotitia deli mrri oblon
p | ehi doedequelliche fonno piulonghi ouero altiche lar
ghi. §i commofonno coldnee loro pyramidi, Dele qua-
li piu forte delineclalere fe tronano, E pero prima dircmo
dele colonnee fuoi origine. pofcia deleloro pyramidi.
Le colonne fonno de doi fafte.cioerotonde elaterate. fi commo le igu-
repiane.altre fonno curuilinee, e fonno quelleche da linee curue ouerror
teforino contenute E alere fonio detee rellilinee.c formoquelle chedali
neerefte fonno contente.La colonmarotonda e vh corpo contenuto fra
doi bafi circulari equali-efonno fia loro equidiffanti la quale dal noffro
philofopho nel vindecimo cofi ia diffinita cioela figura rotonda corpo
rea.delaqualle bafi fonno doi cerchi piani inla exrremita ecrasfiradine
cioe alregga eili ha el ueftigio del palelogrimo reftigolo frrmato el lato
che catene ligol reflo. Ela dci fupficie circiidufta fin tdto che Li tomi al
luogo fio. E chiamafeqffa figuracoléna rerdda. O dela coldna rotéda
ede [a | pa edel cerchio fia v medefimo ciro.bi gia, Sia el palelogrio
’ D i
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a:byc.d.cioe fuperficie quadrangola de fati equidiffanti edeangoli reffi.
E fermifeel lato.a:b.elquale Cﬂfls firmatourto el paralelogrimo [t meni
atomo fin tanto cheretomial fiio lnogo onde comengo amouerfela fiv
guraadonca,corporeadal moto dequeflo mr.'tl-':lof:tmmo deferipta e
chiama colonnarotonda,dela qualele baft fonneo doi corchi | elo centro
fiael ponto.beelaltro equello che fa lalinea d.a. nel fio moto oner gira
re,elofito citro Ra elpoto,a.elaxe de queffa coldna e diffa lalinea.a.b.
lad! ffa fermanel mouiméro del paralelogrimo . E fenoi ymaginaremls
el paralelogramo.a.b.c.d.quido el pufga col fuo girarcal fito.a.b.e.f. co
[icongidgaal fito donde comengoa mouerfe econdo la continuatione
dela ﬁwﬁck pianas cioeche mitto fia vn paralelogramo. d. c.e.f, § che
habiamo menato in epfo el dyametro,d.e. el qual dyametro ancora.ds
e.firndyametro delacolonna. Q uello che fedici dela coldna ede la [per
racdel cerchio cffere vn medefimo eentro: fp dene intendere quando de
Euelﬁ fia vino medefimo diamctrot verbi gratia; bauemo diftoche.d.e.
a dyametrode quefta colonna. Adoncala | pera e lo cerchio deli nuali
el dyamerro elalinea.d. ¢. fianeeeffario che babino vn medefimo cens
tro conlo centro dela propofta colonna. Siaadonea chelalinea.d. e.dis
uidalalinea.a.b. nel pontosg. e. fira. g.‘cantro dela colonna . Pero chel
divide luxe dela colonna per equali e ancora el diametro dela colonna p
equali che e proua per la.26.del primo, per che liangolichefonmo al, g,
fonno equali per la.15,del primo. Eliangoli che fonno al.a.eal. b.fonno
retti perla ypothefi.Ela linea.a.d.fia ancora equaleala linea.b. e. Onde
d.gfuequale al.e.g.E cofi.a.g. equaleal.g. b, Econciofta che li angoli
of.fifitnorefti &ngr:l al ponto.g.fecondo el {pacio.d.g.e ancora fopra
Ialinea.d.e.fe facia ,vn cerchio epfo pasfura perla conuerfadela prima
partedela erigefima del tergo per [i pomi.c.&.tl. Ondeel ponto.g.fia cen-
tro del cerchio del qualeel dyametro e dyametro delacoldna. Eporoan
cora edela |pera. E perquefto o manififta cheaogni paralelogramo res
¢tangolo el eerchio te a ogni colonna la fpera fe po ciram ferivere. E cofi
fia tlgiaro quello che ha'voluto proponere anoi queffe theorenma del
noftro philt‘::ﬁn bo indifta diffinitige dela colonna rotenda, Delaqua
Tefin qua fiafufficiente e fequendo dircmo dele laterate cdmo {o pmejo.
nelaterare eprimadeletrilacere, xlvixdvii.Cap. LTX.
= | Naltra{pecie oer forte de coldne fommo detre laterare. de
al | bequali T prima e eridguladela quale le fue bafi eioe fizpre
ma eifiriore: formo doi tridgnli eqdiftie fia loro fieddo
el | Laltegea dela coléna cémola q figurata, Deda dle la bafa
4 o -D fupma fia el tridgulo.a.b.c.elainfirioreel nidgulo.d.c.f.
BEMER P8 | E queffa fimil Agura dicidnfoanftoreefler difta corpo
feratile efiafimileal colmo de v tefto de ynacafa i habia, 4. facee once
pateti che {oloda doi canti el fuo tefto piouaicommolochio dema(fra
epoffono efferele bafi equilatere e non equilatere, E de fimil colonne le
3:fce fonno fimpre paralelogrime cioe de.4. lati ereflangole:fi che div
tto corpo [eratile in contenuto da-s.fuperficie delequalis, Jonno quadrd
gule ele doi [onno rriangule,
Ddecolonne lacerate quadrifatere,  xlilixlvi.  Cap.LX.
g | Ele larerate la, [eonda forte fonno quadritarcre ¢ fons
B | no quelle che hano ledoi bafi amedo difto quadrangu
22) | le cquatroalire fuperficie chela ciramdano fonno pur g
4| drilatcre cquidiffati fraloro fecondo loro oppofitione.
4| € quefte fimilméte formo ale volte equilaterealenolbte i
equilatere feconde la dilpofitione dele lor bafi.perache
dele figure piane quadrilatere reftilinee fafegnano. 4.Jortt ona detta g
drato.c fia quella chelilati et hacquali ¢l angolirefli commo qui
dacanto |2 figura. A. Lalera dettatetragon longo e fia quellache halilas
ti oppofiti equali ¢ liangoli imelmetereltisma e pin longache largas
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eomnio qui dacanto la figura, B. La terga forte fia detta elmuaym.laqua
le efiguraequilatera manon reflangola e per altronome fia detto rom
bo camo gla figura,C.Laquarta ferte fiaderta fimilealelmuaym ouer
romboide p altro nome.delaquale li lati folo oppofiti fonno.equali ¢ fia
loro eqdiffantiend haangolirefli.cémo aparela figura. D. Tuttelalire
figureda quefte infn:ccheﬁmnnde.d..h‘ti fonna dette elmuariffe.cioeir
regulari.commo fonle figure fegnate, E, Or ftcondo tutte queffe diucrfita
debafi poffano variarfe difte colonnequadrilatere, Ma cémo [ voglia
femprelaegdiffantia fralelor bafi per altegea fe deneintendere. E qfteali
po mn#?hianm.rrtglﬂariaﬁmilitudic ilorbafi, Elaltre regulari oner
elmuariffe. ;

@ Delecolonnelaterate pemtagone.  xlix.l.  Cap. LXI.
Eltergo luogo fonno (e colonnelarerate pentagone cioe
quclltde,g.ggcc.rﬁmpqui In,ﬂﬁtm. A,B.che ciajcia fia
tetragona oner quadrilatera.Elebafi de ?Iucﬂc fimilico
lonne fompre fonno doi pentagoni cicedoi figurereftis
lince de.sJati ouer anguli. Peroche in tuttele figure refli
linee el niiero deliangoli feaguaglia alnumero deli fuok
lati,caltramente non poffano {tare.E queffeancora hanoacfjere equilz
tereeinequilatere fecondo che lelor bafi permetterannoifi commo poco
inange dele laterate quadrilatere f¢ diffo. Conciofiachealeni pentagos?
ni ﬁmnocqui[aleri%rqmguﬁttnlrri inequilateri ¢ per confequéte ine
anguli. Maogni pétagono che habia.s.angulifraloro cquali fel fira eq
latero deneceffita fira ancora equiangulo, commodemofira la fiptima
del.igQ ueflo [edici pche poteria el pentagono bauerelati equali G dot
angolifra loro equali.non pero ferebe tutto equiangulo. E quefti doi pée
tageni.cioe fupiore e inferiore pur fimilmére con la equidiftantia delora
alregga in dicta colonna fe hano aintendere, O fienno le colonne equila
tercoinequilaterecdmo fi voglino. L E perche excelfo. D+le [peciedele
eolonne laterate poffano in infmito acrefeere [ic6do le varieta dele figus
rereflilinee de pin e manco lati, Perochede ogni colonna laterata con?
uengano lefuoi doi bafi,cioe fupremaeinfiriore de neceffita effere doi fi

rereétilinee fimili.cioeche conuéghino nel numerc de lati chend fof
glvnatriangol.{:laigra,tqragaqa.cancqra latere f eqangole fra loro

ala vniformitadele v diner{amite facino varieta inep”
ﬁﬁ.‘-rmar:g:ré" aiglie ealeo nmu*m[ajli::rne. Per laqual cofs
non me pare in difte pin oltra extédermema foloindure amemoriache

1a loro denominatione empre deriua dale bafi.cioe fecondo ferdno le ba
fi.cofi fonno dette.verbi gratia.[ele bafi fonno triangule. commo fo difor
pranel corpo [iratile fedirino tridgule. E fefirinotetragone ouer quadris
latere[irino diéte quadrangole. E [c pentagone pentagone. E fede, 6. 1aiE
feranno chiamare cxagone € ficdefingulis. Mafitne e bafi di che qualitz
[e vaglino fomprele fx%cccdaciarmnarn-éun tetragone refligole.E dela
na ede laltra fin qua le lor forme materiali alochio demoftrano qudlo
fediétoal numero p loro taula pofto. Eancoin queffo difottoin hgura
planain ffpeﬂiu:laT mede[imo numero cdmo porra, v.celfis vedere.
Delmodoamefurare tutte forte colGnee prima delerotédes Ca. LXT I+
. Onuenictemete ormai el mé afaperemefirare tutee for”
f11 tecolonneme par e ponga.autga cheapieno decio nelo
peranfa gradenabiam traltato, pur fuccinéfeq p vn cen
no a.v.celfitudinelo indure e prima de rutee le tondeper
le quali dfta fie regola generale, Prima [t mefiri vnadele
— fuoi bafi recandola a quadratosfecondo el modo pxima
no dal nobile Geometra Archimede tronato poftone fio volume fub
rubricr de quadratura cireuli.ein loperanoffra gride aducto ¢6 feademo
. fhratione cioe cofi, Trouife el dyametro dela bafas equello e multiplichi
in fedel producto e prenda li-Ig.cioe i vndeci quatordicefimioner qua
D i
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tordecimi.e quelli multiplicati per la'tega dela colonna queffultimo pro

lamaffa corporeadetutta la colonna.verbi gratia acio meglio

faprenda- Siala colonna rotonda.a.b.c.d.lacui alregga.a.c ouer.b.l:E fia

10, Elidyametri dele bafi.luno.a.b.e laltro.c.d.ognilo 4. Dicoche a qua

a drare quefta eognaltra fimile fe prenda vno de diti dyameeriqual fe fia
a.b.otier.c.d.chenon facafo flando equali.cioe, 7. e quefto. 7. fedeue mul

tiplicarein femedefimo fara.49.e de quefto dico fe prédalis i.chefonno

38 E queffi dico femulriplichi ctra laltegca ouer longhegeade tutta la
colonna.cioe ciitra.b.d.ouer.a.c.ciponemo.o.fara,igs.e tanto diremo

] tutta la capacita oueraria corpotale de tutta diffa colonna. E veldired

- ffo cafo excelfo, D.che [e quelli numeri fportano braceia diche forta fe vo

lia in epfafirino.3gs.quadretini cubici.cioccémo dadi p ogni verfo i
b racciu.:incton]glﬁ vn bracciolarghi vn bracedio, ealti vn brago.cdmo

Ia figurd q lateral demoffra. E coft je difti numeriiportino pied tdti qui+
ti deli braccia [¢ detto.e e paffa paffa.e palmi palmi. & icde fingulis. Ere

bluendo difka colénain cubi fenefarebe.sgs. E queffabaffialo intéeod
we,Na dimenoala quadranira e diméfione de difte bafi,circulari mol

moltaaproximatide.p Archimede chelcerchio in esparatione del Gdra
foffetdeel cerchio feeebe.n.benchend ancora p aleun fauio ¢5 precifice.
ma poco variatcdmo qui alochio inlafignra apare chel cerchio fia man

co chedifto quadrato quito [Gno li anguli de difto Gdrato chel cerchio
delfio fpacio pde li quali anguili de tutto el fdraro fon li.2 .cioe dele.rd.
parti le.s. Ele.r, vegnano a effere cprefe dal fpacio cireulare.csmo ara-'
re el gdrato.a.b.c.d.che li fuoilatifagnagliano al dyametro del cerchio

ti alrimodi fe ddne che tutt in vn ritomano.qualip ordine i diftano
a flababiamo adufti. El pehefi preda dicti. . cioe delesd, rarti delamul
tiplicatide del dyanietro in fein ogni cerchio fi fperche glic trovato &
to del fuo dyametro fia cdmo da.m.a. r4. Cioe fel Gdrato del dyamerro

cioeala linea.e.f. che per megeo lo dividepaffando f lo ponto. g.detio
cétro del diffo cerchio commonel ucipio del fuio primo finarra el phio

inoftro. E queffo dele rotonde.
c @ Del ma a faper mefurare titte colanelaterate, xlv.xlvi. Ca.LXT I L.
: oy | Offrato el m3 aladim@fide dele rorddefegue dllo delela
,_\45‘ terate. Perledli fimilméte queffa fin regola gencrale e cée

' peifione.cioeche fempre fe quadri yna dele fuoi bafi qual
l‘r I va{gfi:‘l equel che fa poi e multiplichi nellaltegga oner
longhegea dedifta colana. Edffo vitimo pduffoapsto

fia E:acormlmaﬂa ouer capacita. E finno de quante

2\
Al

fe voglino facce e mai falla.Camo verbi gratia. fia lacolona laterata ter
tragona.a.bilaqualfia alea.ro.elefitoi bafi cadauna fia.¢.p ogni verfo-Di
cochefeqiiadrifimawnade diftebafi.che pereffereeqlaterefemcira vn
dilati in t.cioe.6.in.6.fa.36.¢ queffoapsto fia ol fpacio dela bafa. Ora
dico chedffo e multiplichi nellaltegga ouer 1aghegea detuttadifta colss

na.cioein.io.fara. 360, E tanti braccia oner piedi aponto firnquadra di

a ta colona.a modo che difopradelarotada e difto. E coft fi [e fioi bafi

7 foffero inequilatere o altramente irregulari puire fecondo le normedate
d

pooineadiffaopafimpre e quadrino cin loraltegga el pducto fe mnld
plichi.Earaffe el quefito infallibelmentein ciafcuna *E per expeditione
detutte lalere i]!.ltl?l medefima regola fe dette frrare.o ficno trigde o e/
tagone o exagone.ouero eptagone.f fie de fingulis.cioe che feesdolaexi
gentia dele lor b:lﬁqlltllcli:de%hm primamefurare, Sefonno triangole
‘per laregoladeli triangoli.e fe pentagone per le ragole de pentagoni, efe
exagone fimilméte. Delequali forme ¢ fignre leregole diffufein diftano
- ffra opera fonmoaffignate.alaquale pereffer facile lo aceo perlalorcos
\| b7 piofa multirdine flanpata e per iniverfo ormai divmlgata qui néd coro
N altramire adurle e coft adicte caldne porremo fine ¢ jognédo diremo de
‘lorpyramidi. @ Dele pyramidi e tutte lorodiiclviin Cap. LXT T LT
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Equitainordine excelfo.D.douer diredele pyramide e
& | lor diverfita, E pmadelle che fonno dette pyramidiro
Y| t5de e poi fuccesfive de laltre tutee. E apiena notitia dire
mo colnoffro philefophonel [woum. la pyramide tonda
4| effere vnafigura felida e fia el vefligio de vntriangolo
=R reftangolofermato yno deli fuoi lari che contéganclan
gol refto ecircondutlo fin tato che tomial lulfé'o dide ecomigoa mo
uerfe e fel lato fermo [ira equale al lato ciramduéto fira [a figura reffango
la.E el fira pintlongo firaacutiangola. e fel fira pits cottofira obtufiango
la, Eloaxede difta igura eillato fixo ouer firmo , elafiabafefira vn
cerchio. E chiamafk qffa piramidedela coldna rotsdo.Verbi gra acio o
difto meglio fapreda-Siaeltridgulo.a.b.c.del qual ligol.b.fia refto efia
ellato chefi fermara.b. elqual firmato voltifeatorno diffo tridgolo fin
tanto che tomi allnogo ondecomégo a mouerfe. Q uella tal figura ads~
¢a corporealadl fia deferipta oner formata dal mouiméto ﬂcﬁo trian”
goloediffapiramiderotonda. Deladle fonno 3. dfie ouer [pE, Peroche
altra e reftigola,aleraacutidgola,la tergaobtufidgola, Ela pmafe forma
il ellaro.a.b.foffe edleal lato.b.c, Efia che lalinea-b.c.qf ¢35 lo girare
3:1 tiidgolo putgaal fito delalinea,b.d.i mé chel péto. c. cagla fopra el
poto.d.e doueti vnamedefima linea. E qfto feitede cheleialora feedgio
gaalfitodal lelacomégo amouerfe fecadolarellitudine. E firadfta lis
nea EI'I lalinea.b.c.d\E pchep lagadel pmo.e pla.s.del difto ligolo, e
a.b.fia mitaderefto.firaligolo.c.a.d.reffo.c pero fffatal piramide fira
detta piramidercétigola.ma [el lato.a.b.fia pinlégo dellato.b.c.firaaen
ridgola.pochealora pla.sa-del pmo, eplaio.del diffofiralangol.c.a.d,
menore dela mitadel re€to. E po tutto ligol.c.a.d fia menore derefto e
acuto. Of difta piramide fia acutidgola.e il lato,a.b.fia menore del la/
to.b.cfiraldgol.c.a.b.magior dela mita dereéto p la.gx. del pmo.ep la
19.del difto.c mrto.c.a.d.gl fiadopio aepfo.c.a.b.magiorede reftoecb
tufo. Addcalapiramide alora cauenitemite fia detta obtufidgolaEla
xe dedftapiramide fiadetta fafinea.a.b.ela fuabafa el cerebio deferipto
dala linea.b,c.coff d:cﬁdu&a[fapraclcétm. b. E fia dettaqffa piramide
dela coldnarotGda.cioe dedllachefaria el paralelogrime che nafceffe
dele doilinee.a, b.f.b.c.ffazdo fixo el Iatoa-b-l:ﬁmadt{upra dela colon
narotéda fo difto.e Jftodela piramide t8da e fue dfic al ppofito fatiffa’
cia. Edelalirerdtopressmnensstmi e, o :
A Delepiramidilaterate e fue diuerfita, xliii. xlitii, Ca. LXV.
TR {_j E piramidi laterate excel. D fSno deifiniteforti i cGmo

le varieta dele lor coldne ddde hano origine camo afsfo
edcluderemo, Mapma del nfo plio poniame fua dechia
ratiGenel fuo.u, poffa. Doue did la piramide laterata ef+
fer vna figura corpea cotenuta dale fupficie ledli da vna

tmbed | in fore [Gho elenatei fina v pato oppofito . Elpcheeda
notare che in ogni piramide laterata mee le fupficie che [a ciraidano ex
cepta la fua bafs e fu levano a vn ponto el §le ha diffo cono dela pirami
de.etutteqfTe tali fupficie laterali [orino tridgole.cal piu dele volte la lor
bafans etriigola.como qin linea apare.la piramide, A.triangoladelag
leelcono.B.clapiramide, D fdrilateraelfuo cono.E,ela piramide pita
gona. F.el [uo cono.G.e cofi fedndo i tuttee meglio i fua ppria formama
teriale ali niiert. i, ki lifi Jiiii.[v.de folide e vacue e difoprain dto i pia
nop pfpeftivaali medefiminderi eladerivatice degfle tali e dale cols”
nelaterare.deledli [opra dicEmo enafcanoiqffo mo. cioe firmido vn
péto aftualmitein vna dele bafi defa coldnalaterata onero imaginddo
{o.edllo cﬁgiogﬂﬁdop linee rette cd cadatio deli angolireflilinei delal
tra bafa de difta coldna opgmﬁta..ﬂura::ponmﬁm rmatala piramide
de dicracoldna datitefuphicietridgulari cGteuta quate cheila bafa de di
eta coldna [irino linee ouer lati.e firdno la colonna ela fua piramide da
D il
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medefiminumeri denofatescioe fe tal colonna laterata fira trilatera ouer
tridgula La piramide ancora fira dicta trigona ouer triagulare. ¢ fedicta
colonafia quadrilatera ela fua piramide fiva dicta gdrilatera. efepiragoa
petagaa.t fic de reliqs. El che e miififfa comodindge de dicte colénela
terate fo detto lor | pe 1 ifinito poter/t mcirefiola dinerfitae variatiede
lelora bafi rectilinee cofidiciamo donereadugire deleloro piramidilate
rate.conciofia che aognicoldna oner chilyndro rejpondalafia pyrami
deofiarotonda o fialaterata, E quel ponto cofi nela fua bafa fermato ng
nece|fita.che de ponto fia nel megso de diftabafa fituato pur che diquel
lanon efcanon importa.peroche con diftelinee protralte pur pyramide
fi -:alotg.aum achequellatirate apstoal ponto medio fi chiamipyrarni
deretta alivello, e laltre fe chiamino declinidti ouer chine, S6no aleumals
tredette pyramidi curte ouer trdeate.c fonno flle che non ariano depd
toal cono.mali mica lacima e Jon dette [eapegge oner tagliate e de tite
{urri forno quefte fimili quantelelorointegre ¢ coft denomiotonde o
aterate.como qui in lince aparela tonda tronea. A+ La corta triangola
B.latagliata quadeangola. €. E quefto mi pare fia alor notitia fufficicee.
E fequendo apreffo divemo deloro ligiadra mefira,

@ Delmodoe viaa faper mefinare ogni pyramide.  Ca.LXVT.
ey | A quantien e mefira giufta e precifa, Excelfe.D.decadan

| na pyramideintegr Lo fiatonda o laterata fe havera dela
£ | quantita dele loro colonne in quefto mode, Prima tro
uaremo larea ouer {pacio dela bafa dela pyramide quale
b | intendemomefurare per via delerégole date difoprancl

mzd | trouarela mq&uctpomlc detuttelecoléne etondeela
terate. E quella trouata multipli caremo nel axecioealtegga de didta py»
ramide. E quello che fara fira la capacita de turta la fin cc:ﬁé'na,E de que-
{ta vitima multiplicationc fompre préderemo el jcioe lajum tergr parte.
e quel tanto aponto fia [a quantia corporale dela detea pyramide cmai
falla.werbi gra.fiafa pyramide ratonda.a.b.c.delagualela bafa fia elcer
chio.b.c.cl cui dyamictro e 7.l 2o axe.a.d.qual fino.dico che prima fe
qnadri fa bafa cémo difpprain la coléna rotonda fo fiffo. peroche com
mo fedifto delecolonnee dele pyramidi figno le medefime bafi ele me
defimealregee. Aremo p [afuperficiedela bafa.;85. qual multiplicato per
laxca.d.cioe f.ro.farsssp la capacita de turta la fuacolona. Orade §¢
ffo dico che J¢ prada el e uen .ug;. Eqfto fin la quiriea de difka pyrami
de El pehe e danotare p la peifioneadulta chenelle rotonde anumao
¢Suengano refpaderefecondo la pportione finora trouata, fira el dyame
tro elacircliferentia-E p quella de {opra detta fraane 14. Leguali c6mo
inquelluogo e diffend unno:&dprcciﬁonc ma poco varia p Archime/
de trouata. Mand refta gllo chedifto habiamo chela pyramiderotoda
in quititang ru.zlponmc!. ¢ dela fua coldnarotdda.Beche apontoanca
ra pla ignordtia dela quadratura del cerchio prumero nd fi poffacon p
cifione exprimere,ma ¢l fiio.4oe. E difta coléna fia el fuo triplo. cioestd
todea fua pyramide.como I-'L'.pu:l p kg.delon. Ma lealore mitee laterate
prnmcro aponto e poffanc ajtgnare per effer lelor bafi reélilinee. E cofi
eomo delarotdda e falto el fimle de tutee [aterate [t debia obferuare po
checofideqffe inlog, delaefe puachele fonno riple cioc.s.tiro delalo#
ro pyramide, E quefto aloro fufficiéte diméfione fia didto.
AL Camodelelaterate aperto fe moffra ciafeuna effere fubtripla ala fis
colonna. Capitulo. LXVIIL

- =] Ellaug.delnz.exeelfo. . elnfo phio conclude el corpo f¢

%1 ratile el qualecla primajpeciedele coldnelaterate.como

defopra fo detto qllo efferedinifibilein, g, pyramidi efli
i | dele qualile bafi caduma fia trangola, E p c&fiquente el
dicto corpo fatriploa cadana de dile. F conqueffa eni
diéua femoflraogni pyramide effer fubtriplaal fuo che?
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findro ouer colonna, E de quanafei laregola fopra datache dela quantt

ta detutta la colona feprede el..laqual cofa nelle coldne reftilinee chia’
ro appare.peroche tistte quellefonmorefolubiliin tanti corpi feratilii qud
titrianguli fe poffino lelor bafidiffinguerese detanti fempre quelle tali
fenno diéte effer cdpoffecdmoila.g.deluz.ha puato. Ondela colonna
quadrilatera.délaquale la bafa per efferquadrilatera e refolue in doi ti
angali ptrahendoin dllala linead yagonale.cioe da wndgolo oppofito
alaltro. E fopra queffi tali triangoli fe ymaginano e anco aftualmente fe

doi corpi feratili. E pche ogniio fia triploala fua pyramide fequitaame

edoi quelli effer tripliad ambe due le fuoi pyramidi. Maambedoi li [/
ratili fonno tutta la coléna quadrilatera.adGeale doi pyramidi deli doi
feratili [onno el, tde tutra diffa colonna. E queffe doi pyramidi fonno
vnatotalcapontode tutta lacoléna fi commo dlli lordoi feratili &:-nno
eutea (a colana.per effer quelli le doi parti equali eintegrali de diéfaco-
lonna. Si chelaregoladatand po fallirep tuttele ragioniaddufte, E fir
milméte el medefimo effefto emanifefta d cadaunaltra colGna laterata
edmo anco dela.s, lor [ pecie detta pentagona delaqualela bafa fia refo?
lubile inv;. triangoli.e per quello e difto tta la colonnaini;.corpi fera-
tili.deli quali ognuno errirlnala fia pyramide. e perquefto tutti, 3. fon
triplia tutte.s, lor pyramidi. equefteinfiemi voglian direvna de tutta
la coldna.fi commoli lor.. faatilirefinno tuttala coléna.'E cofi el me/
defimoin tuete laltre difcorrédo. E la dictareplutione de bafiin tridgoli
inla.3s.del primo fe demoftra. Doue fe conclude ognifigura poligonia
cioe de piu angoli e lati effere gmprerefolubile in tanti mangoli quanti
fonnoli funiangoli oner lati men doi. verbi %ia.laqmdrihma ha.4.an
goli.e per confequente, 4.[ati epfa farefolubile in doitriangoli almdca.
cioe ala menore fuarefolutiGe che aparefein quella fetiri vna lineaveffa
da vnodelifuoi angoli oppofiti a laltro.commo qui inlafigura fi vede
deltetragono,a.bic.d el qual fia diuifo in li doi niangolia.b.d fE.b.c.d.
dalalinea.b.d.laqualeinlarre fia dettalinea dyagonale e anco dyames
tro. E cofi la pentagona fe refolue almancoing.triangoli. cioe perrego”
[agenerale in doi triangoli meno chenon fonno li fuoi angoli ouer lati
lagualcofa aparera e da vno (qual fia) deli fuoi angoli ali doi altri oppo
ﬁtig?minﬁmunﬁe.Colrcnrnloquincll;iﬁgm?i.;.b.c.dl;;fﬁagg
nadeferi afto, Wella qual angolo.a.ali doi (A
d.gmmﬁﬁtneeﬁa'imm%mfﬁggaﬂﬁ.mmgﬁ.e.zmu
nade dictelineenellartefi chiama corda delangolo pentagonicor Ecoft
le exagone erefoluanoin. 4.triangoli f fic in reliquic. Si che molto ex#
celfo.D.fiamoobligati agliantichi che ¢ lor vigiliele menti nfe hano
delucidate maximeal no?ho Megarenfe Euclide cheinfiemi ordinara’
miterecolfe deli paffati e dele fuoiagionfein quefte excellétiflime dijci
plinee fcittie mathematic contante diliger ?uoi demoffratiGi.commo
aparein tutto fito fublime volume. El cui in onon bumano madi#
uinofedimoftra. Maxime nel fiio decimonel quale veramente tanto lo
extolf quantoalo bumano fiapmeffo end fo comprendere che piu alea
mite haueffe poffuto dire de quellelinee abffractiffime irratiGali la cui
{cientiae pfondiffima [opraognaltraal iudido dechipiune fa, Edele
pyramidiinregre quanto al propofito afpecti qui fia fine.s

@ Commofemefurinolepyramidicorte. Cap.LXVIIT.
AL Erlepyramidicortecuer feapegeelaloro mefirafe trof
e N &p vamediante lelorointegre.alequali commo loimperfe
R AR cto al fio perfecto &reduranoiugur[lu modo, Primala

-;\-":._';‘1.’ dicta corta lareduremo alintera fin al [io cono col nuo

f)ﬁ“‘ 3 TM | do datoin lanoffra opa publica. E quella tale intera me
P L 7 3| furaremo perlimodi denangedetti.caremo chiaro tatta
fua capacitaqual falnaremo. Dapoi prenderemola mefu
radequellapyramidellache fo agidraala Jcapegga per farla intera pur cd
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li modidati.elaquantita de queffa pyramidella canaremo dela quitita
deturta la gride che fecbimo. Elimanéte deneceffita vienea efferela g
titz apsto dela dicta pyramide troncae delaltre viedfta fia la brevisfima
epi jecura.efieno rotdde oner laterate dl medefimo je obferua fic, .
@ Delamejuradetuttili aled corpi regulari e depedeti.  Ca. LXIXe¢
rwpeerayn | Egue adouerfedive deladiméfide deli corpiregulari ede
@_ (eedd | loro depedeti, Onde dediéfiregularinon micuro altra
b4 “:-'j mete qextenderme p baveme gia cpoffopticulartratta
Hlﬁ_\f " ma[nillnﬁr‘lf.nﬂinedc.y.D. celfiudine Guido vbaldo
Qjmt‘ @A | Ducade Vibinonellanfa opaa, S.S. dicata-eal leétore
2] fucileadlla fra el recorfo p effercala cée viilita peruenuta
5o dendge fo deteo. Ei dfta voftra inclita cita afai fene trouano. La cud
mefura tito e pin [peculatina quito piu deglialtri corpi fonno dllipin ex
tcllftﬁi%;ﬁﬂ'i.marcriammmitc da cotumoené da [ciocco. Ein FI lua
f

go afifficientia ne fo detto. Ma el m6 deli aleri da qlli depedéri fiafimile
adllo che dele pyramidi corte [ datowcioe che bifognaredurliali uoita
tali pfecti eqllip le regole nfedateal lnogo detto co diligétia mefurarli.
cdlla ftiea ferbare e poi el fupleméto faffoal fuo itero da parte ple regole
dele piramidiancora mefurare. E ql che fa cauare dela gtita de tutto el fuo
regulare el rimmatte fraapoeo a gtita de difto depédite.qii difto depen
dite foffedel niiero deabfcifi. C6mo el tetracedrs abf cifo al §l manca le
piti re| pefto al fuo integro.ledli végano a efferc tutte pyramidelle eglie
yniforme: E po w.a_n%m bito p qllalaltre tutee it notefecondo el
nitero chealorlatiouerbafi o altri fepofto fo elquale bifogna ilaprarica
fempreregerfe.E lle aunte del fuo intero e5mo e detto cavarai. Ma il di
o depédéte foffe del numero deli elenati alora p hauer fua mefira al fuo
pfeftoagiogneraffe lagrita de tutte fllefuoi pyramidelle, leqli vengano
denece]%ir:l:l effertite gre {Gnole bafi del fuo perfucto. E cofi breneméte
pinemeno i diftibifogna guidarfc fo el lume delor pfeétia qlli giognen
doe minuédo fo le occurritic dette, Altram@te voledofe regere J¢ perni-
riain chaos fextricabile. E pero diloro dfto fia el documéto opertiio nd
diffididomede’i peregrini ingegni ¢ [peculativi itelleftia dffeeagualon
caltra faculta pnti.quali fempre i tutto nto peeffo habiamo pfupofti. ma
xime per excellétia e anthonomefia fra weti gliale fupmo degllo desve
D.cel Alaglenel nfodifcorfe nd itedo bauer parlato cGmoaignarone
defimiline dealtri i ninn mo. ¢ Geiofia cheqilaidifforfionire deognu
na fia pdita eomata.nelequali volédome extédere nd chelachartamala
vitand feria baftice, Sed quod patet expffe it € pbare necesfe. Q i col fuo
fol guardo fana calegra ogni vifta turbata e veramie fia l fole che [eal -
da eluminalumo e laltro polo, E che piu di lei dir fi po oggi fra mortali#
fend chela fia fola gete e refrigerions chede Italia ma detutto el xpiar
nifimo.Quella [pledidaampla magnifiea e magnanima acadaun femo
[Era.lnc'tlia emifericordiai quella e pietade.i quella magnificentia in i

a {aduna quitiiche Tereatura debdiade ceda Demoflonecd Cicerdee
Q uitiliano ala fim bocea fonee che [pade de parlar filargo fume neftar
ai buoni ea rei [rucro colrello. Q uella de ogni religione obferudrisfima.
edelortépling folo reflanratricema affidua anérice. Q uella fempal di-
umoe noffumo divio officio altuteo deditand cd maco reucrétia ched
dllo pfeffialor i faccino cd facratiffimi plati che la digniffima fua deuo?
tacapellaal dinin eulto deputata ededigniffimi citori omata con laltre
fue peculiari devotidi el redan miifelfo .Q uellaa ogni fupplicite maxie
piofengridutio lefue piatofe orechic [barra.ela fua benignita achi doma

dand purfucorrema pin dele volte liberaméte al dimddar fcorre. Per le

qle cofend imeritaméte colui ch mai vide cofa nona fingularmére ain¥i
tepi [ra glialerid meeo lininerfo dele fuoi gre la faéta participes Perofi ¢@
mico ciueniéria che Offauianoal fuo répo i R oma dela pace vninerfal
fifeffe qlla el fuo facradiffimo de gfe amemoria de ite i fuainlita eita
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de Milano ha c5ftullo.E fllo ala giomata i tutti modi adomarlond
redefatia ei ogni fia oportuna idigétia fintenirlo, E dffo fucinto difcorfo
eftorechealadulatidens latribuefca.dala glefi p namracdmo per
pfeffiGe foaltutto alito, Perache faltro fefind maco tude inuidia eli
norea fia celfitudieche to deadulatiGe cduinéto ferefting prédédo admi
ratide detate fite excellétic e celeffi doni. fed qd oculis vidimus teflamur,
end foloadffo macd wrea lamia facrariffima ferapbicareligide col fuo
ipuo e fingular capo epaftorerenerédiffimonge padre.M. Fricefco fan
edaBre|cia didlladigniflimoe ghalenelnfo general capitolodelino
pﬁu?rin fua inclita citade Milano celebratoal gle gradiffimoniio defa
mofi{imi eceleberrimiin facratheo.e altre {cientiedoftori e bacelieride
tutto luniverfo ¢ de ogni natide g fub celo € Nel §laffiducogni di cathe’
drali epubliche di[putatisi ford lﬁ&ccﬁ la pfentia femp dela imenfa hiia
nitaedeuota alifuoi ferui c5 defcEfidede fua, D.celfituinfimi ¢ larene
rediss, S.demifignore fio cognato Hipolytotituli. S, Luciei Silicedya
cono Car.Eftéfe e moltaltra de fio omatiffimo magiffrato comitiua. La
fciola vberta elaufflutte habliditia in ogni cofa dalemanede. $.D.cel.
ala fufferarice de tita multitudine emanata.laging che alialora piici ma
ancoraalipofteri p molti mefi fo baftite. Per la cui falute e felice [Fato tue
ta la turba minore alaltisfimo fuepei cdgiontemani expade. E particular
miéte To idegno e mifer peccatore che dicstinuo a.v. D.cel.fe recomida.
& Camo [e habino aretrovare wutti li diffi corpi ordinatamete commo
forino poftiin queffo fatiin plpeftiva e ancorale lor forme materialife
¢adolalor tanla particulare poffa patente in publico. Cap. LXX.
| Erchedoue i e ordie fimp fia (5fifiGe. o a pin pienaitel
ligétia de ffonro coptdio p faper retrovare tutte lepprie
figure 1 p|pettino afpeffo i fto ppofle e anco lemateria
{i folor publicataula la.v.cel.obferuara qffo mé.cioeqn
legiaretedifoprailor capitoli delor creatsie formationi
guardarete qlInogo del libro el nifo fegnato p abacoan
tico.cioe cofi comegido dal.r.al.48. cap.dictdo.i.ii.iiiiii, vee fedndo'fi
nealortermie. E ql medefimo nfioapéto farete de trouare dendge donei
gffo dicti corpi [ono p ordie tutti figurati. El gl nifo ﬁmilmitti'gituogo
ira pofto.referédo ra.re.iiiadi.ediisa.iii.e cofi [ tutti, E glla tal gura fif
ra del ded corpo fed | pianocd tutta pfefloe de pfpectiva cdmo faelnro
Lidardo vid. Eﬁﬂi medefiminiii dcora recetcarete fra le foremili de di
i corpi péditi ¢a lornomei grecoe latio poffii vn breuefopra dafeiio
afixo nel fuo cordiglio fra doidbrenegre.pur referedo ognilio cémo e di
£to alniio [ pofto doue di dl tal [e traffa.e. Vecel-aliio ealaltro md bara
lor difpofitiai, Ledli fide vil materia.(cGmo p iopiaa mee ffato forga)
ma de priofo metallo ¢ fine gemme meritarieno effere omari. Mala, V.
cel.confiderara lo affeffo e lanimo nel fio perpetuo fento.
€7 De quello feitéda p quefti vocabuli fralemathiatici vfitati cioeypo
thefi ypothumiffa coranfto cono pyramidale corda pétagdica ppidicula
re catheto dyametro pmieio%z' mo dyagsalecétro faerta. Ca.LXXT.
r.y{;,;n,. g Onnoalaii vocabuli ex, D.idufti dali apidti fra le mathes
wﬁ;’:‘,"ar matici difciplie pitelligétia delorpti aciof niuna e babiaeg
i ‘4’1 uocareli gliachiin eplend foffe molto expto darebs noia.e
bl Y| foprai queflo nfo copédio [pesfo iferti como banerete legen
do trovato. Epns geuiare dali antichilianemo obfuati, Deliglifi fnga
wiilita mi par qui fucinteal lectore darnotitia E pmadela ypothefi.
QL Perla ypothefi fe deneitéder el plipofito amesfo e coeesfo frale ptian
ctore eaduerfario medidte eldle eitéde cocludere,enegatond fequitacd
clufione. E peronon fecofumaameterlo fel non e posfibile.
€ Perla ypotbumiffain eutee le figure reflilinee maxime [t intdde lali
nea cheal magior angulo dedlle fra oppofita. Ma ppriaméte fe coffura
tointédece, El lato opofito aligulo reftoneli tridgolireftigoli oner or
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togoniiche cofi fe chiamano inlarte. Q uali deneceffita fempre fonnola
witta dela figura quadrata onero del tetragon longo cioe figurareftiga
la de.4.lati piulonga che larga,

@ Corauffo eitéde vna linea reffa dle cogiogni le extremita deledoid
alto eleuate. E poffanoli corauffri efferpiu e meno fecondo el numera
delelinee clenate.

@ conodela pyramide vol direl ponto fupremo delacima ouclelinee
che partano dala bafs fua concorano,

@ Cordapentagonica oner pEragonale o vogliamo dire deldgolo péra
goico turto feintende vna linea tirata deritta nela figura pétagdadavno
'deli fusol §l fivogliadguloalatroa dllo oppditocsmo pin volte e falfo.
@ La ppédiculare vol dir vna linea refta elenata ouer fiuata fopra vial
tra a {quadro cioe chefacia vno o,pin :m%uli. reétiitomoa fe-E cofianco
raquido ellafeffeal ma difto fimatain fuvna pian fuperficie. Ecdami
te fe coffuma trouarla neli eridggoli p lor mefiracommo in difta noffra
opaa fioluogo dicimo.

@[ Cathetoiporta ol medefimo chela ppédicularee per i vulgari groffa
méteneli tridguli fia deo cSiter facttadel tridgulo e vene dal greco voca,
@ Dyametro ppriaméte fe itédenel cerchio vna linearecta che paffapel
fuo cérro.c g le fue extremita tocca lacireiftrétiada ogni preedinide el
cerchioi doi parti eqli. Ma [ecoflumaancoraneli quadradi dir el dyame?
tro. E pero pernd equivocare fedici dyametro decerchio e dyametro del
quadrato adifferétiadelunoe delaliro.

@ Paralellogramo feitéde vna fupficie delati eqdiftati ledli ppriamEre
{onnoddrilatere cioe ile, 4. pe che difo praaur?énd cap.so. jim: fdras
to tetragonoldgo robo erdboidee paltra nome clmuaym e fimileal ef#
muaym, E béche ogni figura delati pari habialati nppo}lﬁ eqdiffanti cd
molo exagono.octagono.decagono.duodecagono. ealtre fimili . non
dimeno quelle-4.fc hano particularmenite aintendere.

@ Dyagonale pncpalméte feintéde vnalinearectatirata da vnangulo
alaltro oppolfito nelterragono go che lo diuidain doiparti «fliadra
del drato- E ancoranel romba eromboide e vfitato Coﬁchinmat[a-
&L Céroppriamete fia dictonel cerchio dlpito medio nel gl fermando
el pede imobile del fexto Laltro girddo el cerchio e deferive co lalinea di
cta crrelfvrétia overo periferia. Eda qf ponto tuteele lineeala dicta cire
feréna menate fra loro fonno efli.Majo vjaancorain lalere Agurerectilt
nee dircitro el pSto mediodi lorfupfidiecomo neli tridgoli qdrati pera
goni exagdi ealtre eqlatere eanco eqigole che da chadaio de li loro ans
golial dicto pSto le recte ptracte tutee fimilméte fa loro firanno equalis
@[ Sactra fia dicta dllalinearecta che dal pdto medio delarco dalenia por
tise del cerchio fi mone e cade a {dro nel meggo dela fua corda. e dicife
faettare| pectoala parte dela circiiferétia chefi chiama arco a fimilimdine
delarco materiale che anche vfa dicti.3 .nomi-cioe corda.arco.e factta.
&L E bencheafaiffimialtri vocabuli fiéno vficati delidliapienonela grd
doperanta habiamo traftato.nd micuro g adurdi ma folo qflinccesfarii
alaineelligétia del pitecompedio a,v.cel.me parfo adure el le fecon td
to numero de carti nd fia conclufo.manon de menore fubflitia ealtiffi
me [pearlatiSiin epfo ¢ tractater E veramiee Excelfo. D.non mitedo a
v.cel.dico la[peaulatse deli mathematici non poterfe pinalto virmalme
te extéder[t.audga che aleuolte magiori e menori acagino ledjtiti. Ein §
fti elnfo plio Megaréfe conclufe e termino tutto ¢l fio volumede Arith
metica Geometria pportidi e pporticalita inaxy. libri partiali diffincta
edmoaloitelligite ha chiaro. E perond pocagra edignita acre|cera ala
voftrapiat: digniffima bibliotheea camo dimigein lunFa epiffola dicg
mo.p offer lut vnico efolo di taleordic emi cipoflo.caniun fin § (fals
o v.cel. ) imees lo vninerfo noto. E qui nelaiclita magna viacitade
Milanond e6 mediocriaffani eloghe vigilie fotro lobrade qlla,cdcl fuo
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quanto figliyolomio immeritamente peculidre e fingualre patrone 1.
S.Galeago. S, S.d¢ Aragoniaaniunonele militari pofpontdo. E dcle
noffre dijcipline funimoamatore:maxime ala giomata delaaffiduajia
le€tionediquelle guffando lutilisfimo ¢ fuaue fﬁlﬂo.Eﬁa p conclufione
delnoftro practifﬂa. humil venia edebita reueritiadel ppetuo firto de
voffracelfitudincala quale infinitamente jin mutti. modi Je recomanda.
Queiteyatq.iterum ad vortafeliciflime valer, :
Finisadi.rf.dectbrein Milanonel noffro almo conufto, M. cccexcvii.
Sedére fummeo pontifice Alexddro. vi.del fuo pontificato anno.vii,
@[ Alifuoi carif.dijcipuli e alieni Cefarodal faxo. Cera del cera. R ainer
fricefco de pippo. Bemardio eMarfilio da mére. € Hieronymno del [eecia
rino ecépagnidel borgo San Sepulchro degni lapicidide [cultura,e ars
chiteftonica faculta folertiffimi feéfatori. Frare Luca pacinolo fiio conte’
ranco ordinis Minorum & facretheologic pfeffor. 5.2, D.
=1 Sfmdo da voipin volte pregato che oltrala prathicade
Arithmetica e Geometria datowi inflemiancora cd quel
le dar vinoleffe alana norma ¢ modo a poter confequire
el voftro difiato eff efto delarchiteftura non poffo ( qud
tunqueoccupatisfinio p la commune vtilitadeli pentie
. futuri in la expeditionedele noffre ope e difcipline Ma’
thematici qualifo con ogni folicitudinein peintode loro impffide)che
fenon intuteo main partenon fatiffaciaala voflra humana preghicras
maxilequanto cognofcero al ppofito voffro neceffario. Onde conpré
do fengadubio Ccomimened laltre commedabiliparti fempre ve fire con
ogni fludio exercitandore deletari) cofi in quefta con pin ardente defi+
deriofiari di|peffi. Pero recufando ogni alera impfa mi Jon meffo rurto
pntiffimo volenue Ccomme ediéto ) almicoin parte fatisfarui. Non con
intétoal fjmte de imilearte:simo fciftiaa pieno traffare refermandomi
¢ lainto deloaltiffimo a pincdmodi tépi eocio cheatali difcipline fa
Tpettano p effer materiada cotumo end da [ioco.Siche vipgo cheins
terim con {fto opando non ve fia tedio [afpeltare del qual (e pegiond
aduiene) fperoin breue fircte apieno da me fati[factit e anco conquella
pmetto dame piecnanotitia de pfpeltiva mediant i documenti del nio
ﬁntm-.uwg e Egnﬁ:?ﬂoric di miﬁmg:;::: re;ln_igi noftri l;lcnarcba M[;IE
o Petrade hi delaqual gia i imocEpedio.e pnoi
apfo. E del fiio caro quito fraeello Maeﬂ'rb{! r&omﬂg;bdahfdcn aras
dlmedefimaméte in diffa faculta fo alitépi fuoi fufmo bl dimoffrio p
wutto lefue famofe opefiintarfianel degno® coro del Saétoa Padua e fua
facreftia.cin Vinecia ala Ca gride cdmein [a pi€turandi medemi luo”
ghi'ealtroneafai. Eancoraal pfante del o figliuola Gionanmarcomio
carocopare.el le ummameee patrign edme lopefie in R oico ol degno
coroinfo cduéto Venegia ein la Mirddola de architeftura [a degna for
tegea con tutta oportunitabeneintefa e decontinuo opandonel degno
hedificio auitenel cavar canali in Vinegia (e manifeffa. Siche ciafamo
di voine fira intutto fatif ficfotbencheal prefinte ne fciateafufficientia
b moniti ffc. Bene valete ea voi tutti merecomando, Ex Venetiis Kal,
Mait. MD.VIT I, 3
Erordinedel voffrodefiderio tiro lo infraferipto modo
videlicet. Prima divideremo larehitc8hura T tre parti fne
cipali deli lnoghi publici che luna fiz deli templi facriulal
trade quelli deputati ala falute e definfionedede piccole
A1 e gridi republiche e deli lnoghi antora prinati ¢ particula
——! rila terca dequelliala ppria oporunis neceffarii deli pe
prii domicilii quali ci bano dale coft contrarie e ali corpi n¥inociue [im#
prea defrndere.Pero chein quefte e drcaqueftedi€ta fucnlea fire forge ox
tende fic AL Inlequali diletiffimi mei al plinte voledo intraretroppo
longo [irebbe el peefforefruandomicomme ediéto. Conciofia che deli
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Fac-simile dos Livros XIII, XIV e XIV dos Elementos de Euclides, editado por Pacioli
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@ Lbertertinfdecimus Endidis deadmitanda vi linee feaun
dnm propozaonenibabentem nmedium duogs extrema oinife
Zquings cospozum regularium formatione cx perfecta Lam-
panitraducrione. ZB>agiltro Zuca Paciolo de 1Burgo San’
€ti Sepnlchri @:dinis ZB>inoum caltigato optinio Fncipit.

Propofitio .

Eny oiuifz fiserit linea fecundum
propoztionem babentem mediun
oo extrenia:fi maica poioni
linea in longuns eddatur equalis
oimidio ipfius linee proportio
naliter oinfe s quadratumiineeex
¢is dlizbus compofite Gdrati me
dietatis eiufdem lineeoiife quin-
cupluneffenecefe elts
@ Sitlinea.a.b.divifa in punfo.c.p-
utdocet,2g.foxti, ffit matorportio eius
linea.byc.aul. boc dire€feadivngatur -
nea-b.d.quefit equali: medietati totius
= 22 Ja-b,dico g quadratumlinee-c.d.eritqn
cuplumad quadratumlinee.bid - Quadrabo enim linean.b.d.€ fit eius
quadratum.d.e.§ circumponan buic quadrato gnonsonem feaunduti
quantitatem linee,b-c.protrafta diametro, f-b.g-fitq. circumpofitus gno
mo-e.g.d.eritq ex.2njexti fuperficies inde compolfita que fit.h.K.tang
‘quadratum linee.c-d. Dico igitur quadratum.h.K. quincuplum effe ad
quadratum.d.e, Sitigimr.e,L.guadratum circumpofii gnomonis fibi
g circumponatur alius gnomo ad quantitatem lineea.c.protrafta dia
wmetro.f b.vsg.ad.m.fitg. bicgnomo.cm- L. protrabantur linee.c.n. &
p-l-eguidiﬁanter Tateribus oppofitis fecantes f fuper diametrum-fom.in
punéto , g, Manifefhum eff autem l'.'x.wfcxtig compofitum exhoce fe’
cundo gnomone  quadrato-c,l, §ipfim quadratum fit.a.q.eft quadra
- tumn linee.a-b.quod ex quarta feciidi necff? ecft effequadrplumad qua
dratum.d-e.eo g linea-b-d-eft medietas linee,a-becung, fit ex primapar
teas.exti fuperficies.an.ideoq, per 43. primi fuperficies.m+l.equalis qua
drato.c.l-prouenit enim.a.n.ideoq §.m.leex-biainasc .ol . prouenit
ex.c.b.infe  cum ex primafexti fir.a:l.dupla ad.l.d.ideog; equalis.L.d.
: fuc.e.pariter acceptis cx.43.primi erit ex hac cSmuni sciétia+fi equalibus
equaliaaddastota fientequalia: uadramm;a‘q.eguale gnotioni.e.gs
d.hic ergognomo quadruplus tﬁ ad quadrasum.d.e.quemadmodum
eratquadratum.a-q.itaq totumn quadratum.h.R.cum ipfum conffet ex
- fimplo iquadruplo erit ex cSmuni scientia quicuplumad idem quod eft
propofitum . Tdemaliter ex quarta feandi conftate quadratum linee
- a.b.eft quadiuplun ad quadratum linee.b.d At per Jccundam eiusdem
quod fitex,a.biub.c. §in.a.ceff equalequadrato.a b.quod autem ex-a
b.in.b.c.equum eft ei'quod ex.b.d.bisin.b.c.quod exprimafecundima
nifeffum eﬁmm;a b.firduplaad.b.d. At vero quod ex-a.b.ina.c.eff
ex prima parte.rs.fexti equale quadrato.b.c-itaq; per communem scien
tiam quod fit ex.b.d bis.in.b.c.f quod ex.b.c.infe eft edle quadrato.a.
b.fideo eft quadruplumad quadraruni.b.d.quare fuperaddito quadra
to.b.d.erit totum ag%regatum vincuplum ad quadratum.b.d.videli’
cetilludquod fit ex,b d-birin.b.cicum quadrato.b.c.§quadrato.b.d.
atquia ex quarta fecundi hoc totum eft equale quadrato.c.d. conftat ver
runi effe qued diximug,

Popofitioc 2
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|4 cuilibetlinee bipartite cuiug quadratii quadrati
aiterntriug fuarum poionum fitquincuplum in
longum fibi linea addatur donec eidem postionis
reliqua postio cum.addita linca fiat duplerieades
duplexlinea fcom propozr:oen: babenten niedia
ouogs extrema dinifa erit maiogs potiocus erie

linea media.
A Hec eff conerfs premiffe duplici quoq modo ficut illa demonfirabg
tur viaretrograda exdem prfis manente dij pdne. verbi gfa, fit quadra-
tumn b, k-quincuplum ad quadratum.d.e.€ linea.a.b.dupla ad lineam
b.d.dico g linea.a.b.diuifa eff in,punéto.c.fm proportionem habent
medium  duo extrema  maior portio eins eft linea media vt eft.c-b.
Conflataiitex,4.feaundi g quadratm.a.q.quadrupium eft ad quadra
tum.d-e.itag gnomo.g.d-e.cqualis eft quadrato.a.q.quare duo fupple-
menta.l.d,€ ¢,e.pariter accepta funt quantun gnomo-c.ni.ls Atg ead€
fappleméra pariter accepta funt ex prima fexti quantum a.lideoq; quan.
tum.ceq.fequitur @.c.q-fit equalis gnomoni.c.m.l.dempta igitabvirog
fupficie.l.n.erit quadratumi.c.Lequale fuperficiei.a.neaim igitur fat fup
ficies.an.ex,a.b.in.a.c.firalit quadrarmm.cl.quadratilinee.c. boerit ex
fedaparte.se-fexti pportio.a, bad-b.c fiut.b.c,ad.c.a-ex diffmitioneer
g0 linee fm pportionem hitern medium € duo extrema diuife pofiram
in.principio fexti libri cSclude ppofitd, & Ttem aliter cum quadratii.c.d
fitex ypothefi quincupli ad quadratum b.d.quadratum vero.a.b.fitex
uarta fecfidi quadruplii ad idem.at quadraril,c.d.fit exeadem equale§
ato.c.b fquadrato,b.d.€ eiqd fitex b.d.bisin.c.b.fequitur vt illud
qd fit ex.b.d.bisin.c b.cum quadrato.c b, fitequale quadrato.a.b.fed
‘ex b.d.bisin.c,b.ufieftquantum qdex.asb in b.c.eog 3 b.duplacftad
b.d.ergo quod fitex.a.biin.b.c.cii quadrato, b.c.eff equale quadrato.as
b-€ quia ex fcda [cdi quod firex.a.b.in.b.c fin.a.d ¢ egle quadrato.as
b. fequif ex ¢5i j clentia vt quadratum linee.b.c.fitequale ei quodfitex.a
b.in.a,c.igitur ex feaunda parteas. fexti € difinitione cSftat ppofiime
. Jopofitio 3. :
5| € mdivifa fieritlnea fecidum propoztioncm ba
¥i: benterm miedium z duoexiremafiminoa potio-
n tan?dumdmm maioe directe inngatursent
vt quadratumimecinde compefite qucnplum
1| fit quadranquedex ipfa maiotis medietate poz’
tionig defcribirar.
@ Sitlinea.a.b.dinifain punéto.c.freundum pportionem hiitem medi
um f duo extrema.fitq, eius maior portio linea.c.b  diuidat p equalia
in.d.dico gquadratumlinee.a.d. eff qumeuptumad quadranm linee.c
d.defaribaturenim quadratum.a.b.quodfit.a.¢,in quo protrabatur dia
meter.b.fiElinee.g.c § d.h.itemq.k.1.&mn.equidiffacer lareribus op
pofitis fecantes f¢ inuicem fuper diametrum in duobus punétis.p f.q.€
extra diametzein duobus aliislocis.r- €. {.manif i igitur eff ex.az. fexti
velex correlario quarte fecundis g ofs fuperficies exiffentesin quadrate
a.e.quas diameter dinidit per medium funt quadraresquatnor autem fu-
perficies quefunt.a.r.m.p.p.h.f.f.e.confat ex. 43.primi € prima fexti €€
adinuicen edles,nam due pofireme.p.b.f.1,e.fint adinuicé equalesex
prima fexti quonid ig¥ ex piiti ypethefi § diffnitionelinee fm g pponi
turdivifeff pma parte.ad.exti quadramm.c.l.eﬁciﬂrﬁ perficiei.a.g.idq
f gnomoni.r.f.].tp id quoed fuperficies.a r.eff equalisfupficiet. p.b.f gy
ex quirta fecundi quadratuni.c.l.eff quadruplum ad quadratumer.j.qd
¢ft tand quadramum linee,c.d. {equitur ex ¢6i Jcientia gy quadraum.m.
b.firquinaplum quadratir.].coffat enim exgnomone quadruplo.§.re
{.fimplo.hocaiiteff propofithl. gL 1 demaliter cum fitlinea, b.c.dinifa
equiliain picto.d-Eaddiea eft cilinea.a.c.aris exg.jeamndi quod fivex
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a.b.in.4.c.cumquadrato.c.d.interiacentis equale quadrato.a.d.at quia
quod fir ex.a b.in.a.c.equale eff quadrato.c, b.ex prima parte.t6. fextis
hoc afit eff quadruplum ad quadratum.c. dymanifefte patet veritas eius
quod df.Potes quog: fi libet é duplici modo ex confequente huius fud
afis concludere procefjuretrogrado. Sit.n.eadem dijpofitionemanente
quadrati.m.h.gnaiplliad quadratiire.eitq, gnomour.f.f.eglegdrato
c.L.Veriiq.n.€ quadrupli ad Gdratii,r.{.at ga fupficies-a.g.2 rqualis&gno
monipdifto neceffecft vtfupficies eadéfit equalis quadrato prediéto.d
reex | cda parteaesjexti. € diffinitionelinea.a.b.g diuifain pitto,cfm p
portionem biitem medium € duo extrema: § maior portio eius eft linea
cb.@ Idealiterciifitex ypothefi quadratii linee-a+d.quincuplii ad qua-
dratum linee.c.d.§ ex.¢{cdi idem ipfum quadratum fit equaleei quod
fitex.a:boin.acc.cil quadrato.c.d-fequiturvt id qued fitex-a.b.inea.c.cil
quadraro.c,d.fitquinauplumadidem quadrani.c-d-ideoq,co dempto
etitrefiduum videlicet quod fit ex-a-bi-a-c.quadruplum adipfum qa
€t ex quarta jeeundi %uadramm lineesc-b-eft dradruplumad idem necef
fe€ vtquod fitex.a-b-in.a,c.fit equale quadrato.c.b-quareitezs ex fecil
da pte.rs.fexti € diffinirionelinea,a-b.eff dinifa fm proportion€ biitem
medium € duo extremain punéfo.c. & maior eis portioeft linea-c.b,
. Propofitic -4 !
I~k fecundum piopozticnem bebentem medivm ¢
‘]-G-'-—_) ouoextiemaquelibetlinga fiserit oiuifa ciginlo
FS _'}1 l gumdirectetang maioz fectio adiiciatur:ciirtotd
"_j,_)’J lineaminde compofitam Fm propoationem babé
¢ 57 ~l, tammediun < ouo extrema divifam cffe zerit
. eins maic2 potiolines piima.
€ Sitlinea«a.b divifa qua fupponit pportionein plidfo.c. & fireius ma.
iorportio.c.b.totiga, biadiciat directelinea.b.d.q fit equalis.c.b.dico
gy tota.a, d, eadé pportiSe divifa eft in punéfo. b.f maior eius portio €l
nea-a.b.q eft linea prima. Eft.nsex diffinitide.a.b.ad. b.c.fiut b-c.ad-ce
aatqa exfeptimaquiti.a,b,ad,b.d.fiut ad-b.c,igit ex vndecima eiuf~
dé.a,b.ad.b.d.ficut-b-c.ad.c.a-Q uat p cSuerfam pportisalitaté.b.d.ad
bafiraicad.c.b.fcdiunétim-d.a.ad.a-b ficut.a.b.ad,b.c-Ciig, fitex
feptimagnti.a.b.ad.b.c.fimtad.b.d.eritex vndecima einfdem:d.asad
a-b.ficur-a,b ad.b.d. Itag, ex diffinitionelinea.a.d.divifa eftin picto-b
proportionem hiitem medium € dizo extrenia § maior portio eiug €
inea.a-b-quod eft propofitum. Eodem quog, mode fi exmaioii.portio
ne cuivflibet linee jecundum prediétam proportiSem diuifetand minoe
portio detrabatur; eritipfa maior portio fecindum eandem proportio-
nédivifa.eritgmaior portio eius linea detrafta.verbi g¥a-Sitliea,a.b.fi
cut proponitur in picto.c.dinifa fitq. maior portiosa.caqua detrabatue
c.d.equalis.c.b-dico gra.ceft dinifatfm proportionem eandem in pun
&to-d.€ g maior portio eis eft linea,d.c. C1i enim fitex diffinitione.b.
aad.a.c.ficut.a-c.ad-c.b. Atex {eptima quinti.a.c.ad.c.b.ficut ad-cd.
erit ex viidecima einfdem.b a.ad.a.cficut.a.c.ad.c.d.ideoq; poo. quin
tisficut.c-b.refiduum ad.d.a.refiduum. Sed ex feptima einfdem.c.b.ad
d.aficut.c.d.ad.d.a-irag.a.c.ad.c.d fieut.c.doad-d.a-ex diffinitioneergo
conffat quod diximusNecigitur ea quam anflor proponit additionec
eaquam ex oppofito proponimu: detratio quantumaung, viralibetin
prolixum tendat a proprietate diuifionis linee primitiue difcordate

B
188,96

Propofitio S,
g fecundum propeztionem babentem medivm e
oo extremaquelibetlinea firerit oiuifa guodex
toralinea.quodags ex minoi poztione p:oducitur
ambo quadrata pariteraccepta triplum finteins
Quod ex maioze postione quadratum deferibitur,
q i
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@ sitlinea.a.b.diuifa per fepe dictam proportionem in punffo.c.fitg,
maior portio eius linea.c.b.dico ¢ quadrata duarumlineaum,a,b.f.¢
a.panteraccepta triplum funt ad quadratum linee.c.b . Hec enim duo
quadrata pariteraccepta funtex feptima fecundi quantum quadratum. ¢,
b.fE.duplum eius quod fitex.a.b.in.a.c. Itemiq quia quodfie ex-a.b.in
a.c.eft equale quadrato.c.b.ex diffinitione € prima parte.s6. fextis mani-
feftum eft propofitum. JRwpofito 6.

= Zixnisrationgiislinee feciidum popoztione; ba
bentern mediuim 2 ouo extrema divife virangs
poztionemrefidunmefie necefieeft.
@[ Sitlinea.a.b.fecundum folitam proportionem diui-
fam in pun&o.crationalis.dico g viraq portio eins

P =1 refidufi. Sit enim maior eius portio.a.c.cui direffe adii-
ciatur.a.d.equalis dimidiototius.a,b.eritq etiam . d . a. rationalis ex.6e
decimi libri € diffinitione. Conftat autem ex prima huius ¢ quadranim
linee.d.c.quincuplum eff ad quadratumlinee.d.a, igitur hnea.d.c.eft
communicanslinee.d.a.in potentiaex diffinitione.fed non in longitu
dineex vitima parte.z.decimi quare per.6g.decimilinea.a.c.eft refidui
curi duelinee.c-d.€.d.a.fint amberationales potentialiter tantum coim
municantes.€ quiaiterum fi ad lineam racionalem a.b.adwngawmriu-
rcrﬁcie: equalis quadrato linee.a.c.que € refiduum erit latus eius fecid®
inea.c b.ex prima parte.rs.fexti neceffeeft ex.9z.decimi vt linea,c.b.fit
refidunm primum. quare conftat propofitum. Amplits autemfilinee fic
diuife vt proponitur maior portio fiterit rationalis: eritminor refidunim
verbi gratia.fit veprius.a.b.divifain c.feamndum dittam progortionem
 matcr portio eivs que eff,a.c.fit rationalis que dinidatur perequalia
in.d.eritq; ex tertia huins quadratum d b.quincuplumad quadratum.d,
c.atquia.d.c.eff rationalis cumipfaficdimidinm.a.c.fequitur vt duelis
nee.d.b,§.d.c.fintrationales potentialiter tantum communicantes qua
re vt priuslinea,c.b.eff refiduuni.at vero filinea rationalis in potentia
tantum fecundum proportionem habentem medium £ duoextrema di
uidatur adbucnecef[ceff vt viraq portio eius fit refiduum. Sit enini.as
b.rationalis in potentia tantum divifa ficut proponiturin puntfo.c.Efis
maturaliqua rationalisin longitudine que it d.e.que etiarh dinidatue
#n.fifecundum predictam proportionens, Manifeffumefigitur ex fecun
da.r4.libri quefineadminiculo alicuins ecrum que fequunur incauffa
deméfrationeroborat g pportio.a, b.ad,d.e.eff ficura,c.ad d.f. Efreur
¢.b.ad f.e.Cum ergo.a.b.cSicet o d.e.in potentia fequif ex pmapte10s
decimi g.a.c.cSicer cii.d. fif-c.b.ci.f-e.in potentia, Et gaviraq portio &
nee.d.e.eff refiduum vt patet ex predictis equitur ex.g8.decimi vt virag
portio linee.a.b. fit ét refidium fed n6 einjdemn {pecieive:bidé demdfira
tism eft.Q uare cSffat ¢ ois lineerGalis in I3gimdine velin potentia tit
fm pportionem hiitem medivm € duoextrema diuife virag, portio tre
{iduaum. Et nota g prima ps pfitis demonflratiis quademonfirat ¢ ma
for portio linee dwife fm pportisem hiitem medium € duo extremafie
refidufl fi tota lineafirrdalis peedit ex fufficientibus fiue tota linea ponat
ranalisinfongitudine fuein potériati, Seda o pars qua demonftrat
boc de minori portione ¢ipfa quoq fitrefiduum fi tota eff r3alisnon
eedit exfufficientibusnifi totafitrénalis in longitudine. Tertia adtps g

batr g minor portio eff refidunm fiffficieter peedit fine maior portio
it ronalsin longimdinefiue in potentiati, Ad concludendum 1g7 de
nuaiori portidelinee pdicta modo divife ipf fic refidufl fffiat ponere
totam linzam diuifam efjerdnalem in potensianh fed ad cScludidum
quog, hoc de minori portione mediante inaiore fi ffici: ponere portion€
maiarenfimiliterrdnalem inpotentia u.fed ad c3c'udendum boc
minori portione medidte tota necefje eff poner: i0td lineam efferona’
lem inlongitudine qus viédum off fecmnda.idlibli quiadmodi dan
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! Popofitio .y,
Rt oo caam g
uer 1 3
gonuscffe probatui b i
@ Sitpentagonus.a.bre.d.c.equilatens. fintg §libereees
eius angulifiue continue fiue incontinuel fimmanur adinui
camedles §fine privisincatinue fumpti fintganguli.a.cd.
illi tres qui ponunturadinuicg edles dico rori pentagonum et equiangu
lum. His angulis fubtendantur chorde.b.e.b.d.€.c.c.ff totus pentagonus
dividatur in trigoni § quadrilatey: cuius duediagonales fintchorde duo
rum {fxim orunedlinm angulos: fecantes fe intra quadrilatey ipfim in
puntto.f.eritq, p quartam primi bafis.b.e.equalis bafi.b.d.fangulus.a.c
b.equalis angulo.c.d.b. Ciq.p quintd primiangulus.b.e.d fit equalisan
gulo.b.d.e.co g duo latera.b.c.f.b.d.junt equalia.erit ex c5i {dia_totalis
angulus, e.elis totali angulo.d. Silf pbabis rotalé angulum.b.cffe equa
lem angulo totali.c. Eft.n.per quartam primi bafis.b.e.equalisbafi.cie.
B angulus.a.b.c.equalis angulo.d.c.e.per quintam aiit elufde.[-primi ¢
angulus.e.b.c.edlis angulo.e.c.b.igif ex ¢5i fdia totalisangulus.b.2 «Jlis
torali angulo.c.Sinritaq rres anguli.b.c.d.cStinue fumpti equales € fic
quog, erit pentagonus equiangulus: erft enim ex.4-primi bafis.b.d.equa
lisbafi.c.e.€.angulus.c.d.b.angulo.d.e.c. € angulus,b.d.c angulo.e.c.d
quare per fextan: primi due linee.c.f €. f.doerunt equales cum duo anguli
trianguli-fuc.d.qui fint ad bafim.c.d.fintequales. Tgitur ex hac ¢5i %:‘fa
fiab eqlibus exitlinea.f.b.equalis linec.f.c.erat enimtota.b.d.cqualis to
ti.c.c.ideoq; per quinti primi eritangulus.f.b.equalis angulo.f.e.b.p cd
demaiiteffangulus.a.b.e.cqualisangulo.a.e.b.ltaq percGem {cdaman
gulus.b.totalis eft equalis angulo.c.totali tres enim partiales angulics’
portentes v fimt equales tribus ptialibus cSponentibusaliumvnufqfa,
fuo relatino. Manifefum eftigitur @ tres anguli-e.b.c.non continue fum
ptiin propofity pentagono funt equales. Cumaiit fic demdffratd eftto-
rum pentagonum effe equiangulumvtrolibet ergo ms coffatppofitum.
3 "f!ﬁ"\ . g %mpqﬁﬁo ) 8.
SEREN | ZInis trianguliequilateriquod a laterefito qua-

pged R\ | diatuim defar ibitur triplumeeft quadrato dimidii
G224 || dlametriciraulia quo tridgulus ipfe circiferibic.
NAYEF 21| @ Sittridgulus.a.b.c.equilaters cui ciramfcribatur.cie
S culus.a b, c.fupracentrum.d.quemadmodum docet quin
ta quarti libri § protrabatur in eo diameter.a.d.e.dico ergo g quadratii
linee.a.b.tripluni eff ad quadratum femidiametri.a.d. Ducitur.n.due lis
nee.b.d.€.d.c.§ arcui.b.e.ibtendatur chorda b.e.eritq, ex oftaua primi
an[guluf.b a.d.equalisangulo.c.a.d.quareper vitimam [exti arcus,b.e.€
edlis arcui.c.c. Et quia ex.az.tartii tres*aras.a bob.c.f. ¢ a.imt adinuicé
equales co gpeozchorde que fimt lateratrigoni fimt equales exypothefi,
Eritaraus,b e.foxta pars ciraumferantie.ideoq, chorda.b, ecerit latus exa’
goni equilateriipficireulo inferipti.quare per correl.s.quarti linea.b.e.
eft equalis femidinmetro.a.d. Maifeffum eft aiic ex prima parte 3o, tertii
gpangulus.a.b.c.eftreftus.ideog quadratumlinee.a.c eff equale quadra
£'s duax lineaz.a.b.€.b e.pariter acceptis ex penultima primi, Atvero g
drarum.a.e.quadrplum ad quadratum.b,e.ex quarta feciidi cumlinea
ae.firdupla.b.c.R elinquitur ergo quadramm.a.b.mriplumeffe ad qua’
driturn.b.e.€ideo ad quadrarmm.a d quod ff propofitum. Non lateat
aiitnos g linea.b.c.que cft s trigoni divid it fernidiamets-.d e.pered
lia, Effo quidem punctus divifionis. f.confatiginur ex quartaprimig.b
f.eft equalis.f.c.ideoy, per pmim partem tertie tertii ofsanguli qui l?m
ad f.funtrefti Quarecx penultima primi quadratum.b d.eft equale§-
dratisdwirumlinearum.d.f.6.£.b Q uadratum vero b.e.equa’e quadra
tis duarum linearum quefimt.b.f.§, fie.Etquia.b.dyeftequalis.b.c.eri
q iid
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ex c5isciaduo quadrata duag lineag, b.f.6.f.d pariter accepta equalia
duobu: quadraty; dua lineaz-bef {£.f.e.pariter acceptis. Dempto igitur
viring quadrato.b.f.erit ex ¢5i scia Gdratum. f.d refiduum equalegdra.
to.f.e.rcfiduo quare & linea.f.d linee.f.e.ex bac c8iscia quazquadrata
funt equalia eas lineas cffeequales. Ex hoc®itaq, manifeftum eff ¢ perpé
dicularis duta a centro circuliad [atus trigoni equilateri fibi inscriptie§-
liseft dimidiolince ducte a cétro eiusdenn circuli ad ipfius circiferentid.
s T3t ;
a QL Q uiaduo anguli ad.d.fimt equales gdaitnuicem {t latera triangulogs
illos continétia eqlia,i.b.d,d,c,.d f.cGe viriq triangulo,
“2opofitio 9. -
71 Jlatuscrageniequilateri [atulp decagoniequila
g | teriquos ambosynus idemgp arculus circoniferi
: ¢ bi: fibi innicem inlengum directumas coniungan
tu7 totalinzaexcis compofita fni piopotionein
babentem medivm < ouocxtremaoiinfa exit ma
10205 €is pozticlatus exadoni.
@ sitciraulus.a.b.c.cuins centye d. € diameter.a.d.c. fitq arcusec boquin
ta psarcus femicireuli.a.b.cocut fubtendatur chorda.cb, quam céffar efje
latus decagoniequilateri ppofito circulo inscripti, Adifigaturg, lince.c.b
inctinui § diretfum linea.b.e.queponatur effe edlis lateri cxagonieq”
lateri predicto ciralo inseripti Dico totam lin.c.e-dimnfam cjje.in piz
€to-b.pm pportiont biitem medium & duo extrema f maioré eius por”
tionem dico ¢fjelined.b.e.geft latus exagoni. Ducant.n.in centz dueli
nee.e.d..b.d.eritqangulus.e.equalis angulo.b.d.e.ex.s.primi pp boc g
lines.e.b.eftedlislinee-b diex correlas.quartiangulus quog.d b.c.eftcg
lisangulo.c-ex.s.primisquare ex.32.primi angulus,a.d.b.erit duplusad
angulum.d.b.c.€ quia p eddem angulus.d.b.c.eft duplus ad anguium.e.
fequitur vt angulua.d.b.fit quadruplus ad angulum.e. Eff.n.ex cdi scia
qdmplm qequid faeritduplit dupli.Ciig fitétidem angulus.a.deboqua
druplus ad angulii.b.d.c.ex vitima fexti o ¢ arcus a-b.eft druplusad
arcumn, b.c-neceffe eft ex 6i scia vt agulus.e.fit equalis angulo.b d.c. 81
igf intelligant duo trianguli.d.e. c.totalisg.b.d c. prialis il angulus.e.
totalis fit eqlis anguio.b.g?c.parﬁalis Eangulus cfit c5is virinsgneceffe
eff exs2promisve ipfi fint equianguli:quare p Gream fexti pportio duoge
latez e.c.€.c.d, cotinentium angulum.c.in torali rfianguioé ficut duoze
latep.d.c,fE.c.bocStinentium efidem angulid in priali miangulo gaergo
pportio.e.c-ad.c.d.Efieutad,e.b.ex scda pre.y.quiti.f.d.c.adec.bs8 fieur
e.b.ad edden ex pma pre civsdem. Sequit ex.rgntivefitpportio.c.e ad
e.b.ficut.e,b.ad b ¢. 1 gra dione cSclude ppofinim lineam.e.c.effe diui
fam fmpportionem hiitem medit € duo cxtrema € maiorem portion
cis et latus exagoni g oportuitno: demonfleare, Conuerfam quog, de
féffrare cSuenit g8 facile fiet viaretrograda. 4 n.affumit Prolomieus
capitulo.g-prime diftéisslmagefti ad demoffranduni gneitatem chor
daz- araufl cirauli- Dico itag ¢ filiea libet fm pportioné hitten medid
€ duo extréa dinidat cuius circuli imaior portio fueritlatus cxagoniseius
dem minoreritlats decagoni. At Fo cuius minor erit latus decagoni
ciusdem maior eritlatus exagoni, Sit.n.prior dispofitice mantte linea
e.c.divifa in punéio. b.fm predifta pportioné § maior eins portiofite
b.dico g cuiusciiq, circul: linea.e.b.eff latus exagonieiunsdé clinea.b.c,
latosdecagoni.f cuinscliq, cirectilinea boc.eff lams decagoni eiusdé eft
linea.e.b.lztsexagoni, Intelligoaiit hee de exagonis € decagdis equi
lateris. Si-n.fir.e. b.fanus exagoni circulo.a,b.c.insarptizerit per correlss.
quarti.c b.equalis,d.c. quia grortio.c.ead.e:b.off ficet eb,ad bocoex
yrothdfi it ex.z.quintic.e.ad d.eficut docaad-.biigif ex.s £xtl duo
tridguli-e.d.c.€.d.c.b.fint equianguli Angulus ergo.e.cff equalisangn
fo.bids . ipfos enim latera proportionalia re:piciunt,cumag, fit angulus
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a.d-b.quadruplusad angulum.e.ex.32.primi bis affumpta.§ quintaeius
dem bissfequit vt &t ideangulus.a.dib.fir quadmplus ad angulurn.b.d.
¢ [deoq; ex vitima fexti arcus.a.b.quadruplus :ﬂp ad araum.b.c. Linea
igiwr.b.c.cft famus decagoni ciranlo.a.b.csinscripti. Q dfilinea b.e.fite
rit latus decagoni circuli.a.b.c.erit e.b.latus exagoni ciusdem, Sit.n.e.b
latus exagoni circuli f. eritg; ex predictis, b.c.latus decagsi ciusdem. In
telligannurigicur insaripti e¢ decagoniequilateriduobu: circulis.a.b.c §
f.quo: oialateraerunt equalia linee-b ¢.€ quia ois figura equilatera e
culoinscriptaeff cquiangula veprobatum cffin.quarti Gbri ogziter
vtrosq; decagonesed eq.angulos, Cungofs angult viins piter accepti
. [intcguales cibus anguiis alterius pariter acceptisficut evnidérer apyaret
ex demonfiratis in.ge.primisncee}fe effex baccGiscla qroriilibetequa
lium decimas ant quotaflibet pres cinsde denotatiis e cquales vi vimus
hoy decagonox fitequiangulus ali.idecq, finilis ex dione fumild fih
cierum. € quia i due figurefuniles duobus circulis inseribang; erie propor
tio duoy relatinog latex illag: igurarum ficn duage diametroz: illoz-cir
culoz veappar:tex corrdlag.fixiilibri & prima.c.cum fatcradecagono
rum fimiliam insaipto duobus cireulis,a.boo, €.f fintequalia fequitir
vt diamctri eox fintequales.ideog € jimediametii €tequales. Stiralis ¢
maidiameni § latus exagoni equilia ox correlario decime quite quarti,
" Erit ergoinea.e.b.litus exagoni circulo.a boe.inseripti fiene ipf « FHa
tus exagoni cirauli.f.fibi equalis. Hocafiteft quod dumonffrare volui-
mus. Ex bacautem néa buius.i.ibrinotieris cxortam ¢ffe decimun Ge
ti libri queduum equalium laterurn proponit trigonum desaribaidum
cuinsvrerd; duorum angulorum quos bajis ebtinet ad tertium duplus exi
ftat. Talisenim ff veerqstriangu'orum.e.d.c.€.d.c.b € fimpliciter om
ni; qilus duo [arera fint equiliamaior’ portioni alicuins lince diuijz fm
proportionen babuntern medium gueqextrema € tertinn quod eff ba
fis ¢ff equale niinori portioni Linec einsdem. Vel asius duolatera funt o
[ialateri exagoni equilateri alicui ciranlo iscrirtisbafis vero eff equalis
lateridccagoni equilateri eidem circalo inscripti quod eff propefitm.

“IDrpofiio o

= | ZPnelatus pentagenicquilatetitanto potenting
¢lt latere exagoni egnilateri quanium potefi 13-
tus cecagein cquliatc i finein e déciraulo any
boinfaipi.
d sitciran us.a.b.c.cuiv centrum.d £ diameter.aid.c,
S inscribaturg, ei pentagonus eqlaterus qui fit.a.b.e.f.g.
a centro.d protrabatur perpendicularis ad latus.a b, que producatur veg,
uo obuie: circumferentie in punfto.h.fitq.d.h.€ protrabitur due chor
ge.&b.ﬁ-b.b.quc erunt equale: adinwc@ ex fecunda parte.s. tertii € quar
ta primi.ideoq,érduo arcus.a.b € b.b.equales adinuicem ex.:z.tertii.
Eftigitur vtraq, duarum chordarum.a.h §10.b latus decagoni equilate
ri propofito eraulo inseripti. Dico itaq: ¢ quadratem linee.a b.que cft
{atus pitagoni € equale duobur quadratis duax- lineaz- b.d.€.a.h. piter
acceptis quay prima eft equalis lateri cxageniex correl riquartis € scda
tlatus decagoni prrabat.n.acaro d ppendicularizadlined a.h.g «ffla
t-s decagonid producat vsq.ad ciramferdtiams fitq.d.k.q eet lincam
a.b.deftlam’ pitagoniin punéto.l.€ Protraha lmea b.l. Coffatafiecx
scBapte tertietertii €. 4. Pmisaz-tertii @ linca.d.k qeff ppendicularis ad
chordam.a, b finul diuidit p equalia chordam § arci. Ideoq, araus, k.
eft eqlis areni k. h.Quareex vifmafextiangulus.a d.Left edlisangulo.l
d.h Td-oq.ex Grraprimibafis.a Lbafi.Lh. Igfex antapriniangu’us.l.a
h.ejliscitangulo.. b a.Clia. &tfitex cad?anguius.b.a.b.edlis angulo b,
b.a.equif vt angulus. Lh.a,fitequalisangulo.h b Ergo ex3:.0miduo
tridguli.ba.h.geab L fimt eqanguli. Eff m.angnlus.baaicris eqi o u
q i
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fo.h.minoris € angulss.a.cis off viriq. Itaq, per quartam fixti pportio
b.a.ad.a.h.éficur.a.b,ad.l,a. Quare ex prima parte.c.fexti quod proue
nit ex b.a.in.a.Leff equaleguadrato linee.a.h.qeft latus decagoni, Ciifir
aiit femicirculus.a.e.c.equalis femiciraulo.a.f.c. § arcus.a.e.arcuisa. flerit
arais, e, c.refiduus equalisaraui.fuc.refidue. Quarearass.e.c.eft medietas
arcus.e.f.ideog equalis aran.a.b. € duplusad aremm.h.R. Et quiaaraus,
e.b.¢ duplus ad arcum. b, h.eritex-i3s quintitotus arass.c.e.b.duplus ad.
totunarcum.b.h.k.idecq ex vitimafextianguine,c,d.b.2 duplusad an
gulum.b.d Leilg & angulns.c dib.duplusfic ad angulum.b.a.d.ex.52.§
quinta primi.fint.n.duo latera,d.a.€.d b.equalia enit angulus.b.d.l.c§
lis angulo.b.a.d.itaq. per.32 primi exit triangulus.b.d.l.eqangulus trian.
gulo.b.a.d. Eff.n.angulns.d.minorised]is angulo.a-mnioﬂs.gnguhﬂ.b
eft cGis virig. Ergoer quartam fexti proportio.a-b.ad.b.d.cff ficue.b.d
ad.l.b.quare per primam partem.t6.fexti quod prouenit ex.a b.in,b.l.&
equale quadrato.d.b.at vero probatum c% prius g illnd quod prouenit
ex.a.b.in.1,a,eff equale quadrato,a.b. Ttaq quod prouenit.ex.a.
biin.al. @ in,1.b.'eft equale duobus quadratis duarum linearum.a.b.
€.b.d.€ quia ex feeunda jeamdi quod prouenitex,a.b.inil.a. in.Lb.eft
equale quadratolinee.a.b. Eft autem linea,a.b.latus pentagoni equilate
ri propofito circulo inferipti.Linea vero.a.h.eft latus decagoni equilate
ri.ft linea.b.d.eff ex correlario.ss.quarti equalis lateri exagoni equilateri
propofito circulo inferiptorum inconeuffa demonftratide afimitirhoc
quod dicitur,
Pwopofitio  .a1.

4 oncbus propinquic angutis pentagoni equila:
feriintrgcircult:n deferipti a teiminis fuo:umls
&4 | terus duc recte linec futendantur virags alteram
LA % | fecundum popeationern habentem medivs duo
g cxtremafecabit maioigs ipfins poztiolateriiph
: 13 pentagoni equalis erit.
& Sitpentagonus equilaterus.a.byc.d e inferiptus cirenlo eif dem lireris
fignato € duobus cins propinguis angalis qui fint.a.€.b fubtédamr due
rectelinee.a.c. ff.b.e.fecantes fe inuicemin punéfo.f Dico itaq, viriq ha
rmm effedisifamin pun&fo.f.fm proportionem biitem medinm duog
extrema:§ @ maior portio viriujq; cftequalis lateri pentagoni, Mani-
feftum eff enim ex.z.tertii g quing, arcus cirenli pentagonum propefitid
draimferibentis quormnm lateraipfius pentagonifunt chordesfunt adin-
nicem equales. I deoq; ex vitima fexti quattior anguli.a.e.b.ab.e.b.a.c.
€-b.c.afimtadinuicem equales. Nam arcus.a.b.a-e.€.b.c.funt adinuicé
equales.Cong fitaratssc.d.e.duplusad arcumi.b.c.erit quod; ox viima
fexti angulus.c.a.e.duplus ad angulum.c.a.b.at vero ex.5:.primi angulus
a.f.e.duplus eff ad angulum,f.a-b.igitrangulus.a. f.e,eff equalis angu
lo.f.a..Q uare per foxtam primi Iinca..a.c.gicquaiis linee.f.c, Stntaft
duo trianguli.a.b.e.€.a.f.b.equianguli per ea que dia fint € per.zz.priv
ni. Eff eniman gulus.e.maioris equalisangulo.a.minoris § angulus.b.
communis virig, Igitur per quartam fexti proportio.e b.ad.b.a.feut.by
a.ad.f.b.cungfit.c.f.equalis.a.b.eo %i;‘-fa vtprobatum cft equalis.a.e.Se
guimr ex.z-quintisvt fit proportio.b.e.ad.e.f, ficut.e.f.ad f.b, Quarep

iffinitionem linea-¢.b.cft dinifa fm proportionem habanten medium
duog; extrema & eins maior portio ff equalis lateri ipfius pentagont. Si
autem hoceft verum delinea.e.b.erit quog; ex.7.quinti € quinta eiufdé
£ diffinitioneidem venim delinea ,a,c.Nam tota.b.e.¢ff equalis totiaa
c.ex quarta primi § portiones portionibusex fexta primi § commrni
{cientia: portiones enim.aff b.ffintequalesex fexta primi.ideoa.fie,
£ f.c.refidue enunt adinuicem equales ex conceptione , Vel potes filibet
€& facilivg de linea.a.c.demonflrare propofitum negosiando circa ipun
vt prius circalineamae.b.
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Propofitioc a2 3
e | J circuli pentagonum equilaterum cireomfribe
2 /—R. fts oiamictros fuerit rationglis cins latus penta’
&SN | gonierit linea irrationalis ea failicet que dicitur
- mino.

:1' »,é.,l; @ Sit pentagonus equilatens,a b.e.d.e.infaiptus circr
Bl |10 cifdem lirteris af aipto cuius centrum.f.€ due diames
tri.b. g.. a.b.fitgviraq, hay- diametroge lineardnalis in longitudine:di
co tuncg latus pentagoni inferipti erit linea irrationalis illa videlicerq
dicitur minor, Protrahatur.n,linea, a.c.q fecet diametz. b.gan punéto
k-Eritq, ex vitima fxti €quarta primi linea.a.c.dinifa 2 diametro.b.gs
orthogonaliter f per edlia in puntto.R.qa cum femiciraulus.b.a.g.fiteq”
lis femicirculo,b.e.g. € arcus.b, c.arcui.b.a.fient conflatex 17 tertiieritar
cus,a. g refiduns equalis araui, c. g refiduo. 16¢; ex vitima fexti angulus.a
b.g.equalis €rangulo.c.b.g. Cumitag duo latcra.a.b.€.b.k.mrianguli.a.
b.R.fint eJlia duobus lateribus.c.b.€.b.R.trianguli.c.b.k. € angulus.b.
vnius angulo. b.alterius: erit ex quarta primi bafis.a.R.equalis bafi.k..€
ofs anguli qui funrad.k.funt recti ex prima parte tertie terrii . Diametex
afit.a.hijecetiatus pentagoni.c,d.in punéto.l Eritq; finiliter linea.c.d,
dinifa a diametro.a.h.orthogonaliter € per equalia in punéto.l. Cilin.
fintduo arcus.a.d.b.€.a.c.h.equales € arais.a.c. fit elis araui.a.d.enme
duo refidui fermicirailoz qui fime.c.h.€.d.b.egles. Q uibus i fubtendatur
duechorde que fimt.c.h.€.d.h.ipfe quog, ex.ag.tertii crum"ecgalesﬁga
arcus.a.c.eft equalis arcui.a,doerit ex vitima fexti angnlus.c.b.Leglisan
gulo.d b1, I deoq, p quartam primi bafis.c, Left equalisbafi.d L0 an
guliqui fimtad.l,refti ex prima ptetertietertii. Ttaq duo tridgulia.c.l. €
a.f.Rfunt equianguli ex.32.pmi. Eff.n, anguivs. Limaioriseglis angalo.k
ninoriseo g vierq, eff reCtus € angulus.a.eff ¢5is verigiquare ex quar’
ta fexti proporrio.L.c.ad.c.a.eftficut.R. f.ad.f.a. SumaturigF ex diametro
b.g.linea, m.equalisqnme parsi femidiametri. eritqper equam propor
tionalitatem proportio.c.l. ad quartam partem Iinee.a.c.qgr.cq-ﬁcut.k
f.ad quartam partem linee.f.a.que eff.f.m.€ 3a peras.quinti proportio
c.d.adic.Reeftficut,clad.c.g. Sicenim eft duplumad duplum fieut jim-
plum ad {implum. Exit per.m.quintisd.c.ad.c.Rfiaut.K.f.ad.fum € con
wnétimlinee conflantis ex.d c.§.c.k.ad.c.K. iat.R.m.ad.m.f.€i6 per
primam partem.st.fexti proportio quadrati linee cSpofite ex.d.c §.c.R.
ad quadratum liee.c.R.ficur quadrati linee.R.miad quidratumlinee.m.
f.Coffataitex premiffa g fi linea-a.c.dinidatur fm proportionem bii-
rem medium duog; extrema maior portio eius eritequalis lin e&d.c.?;
m

linea conffans ex. d.c.f.c.k.coponitur ex maiori portide linee'diuif

proportionem hiitem mediil duoq, extrema f ex medictate totius linee
fic diuife.Eft.n.c.k.medictas.a.c. Itaq. p prima iffiuf.5-libri quadratum
linee compofite ex.d.c.&.c.R.quincuplnm guog; eff ad quadratum linee
c.k.1deogquadratumlinee.k.m quincuplum quog, eftad quadratum i
nee,m.f.Cum fithoz quadratos €illoz- vna propottio eﬁaﬁt linea,b.
m quincuplaad licam. m.f.Erat.n.m.f.qrea pars emididetri ppofiti cir
culizergo Gdratii linee.k-m.ad gdratii liee.m.f.& ficut linee b.m.adlined
m.f.€ ga ex [ecunda parteas.fexti quadeatum linee.k.m.ad quadrarid
linee.m.fueff ficut linee.k.m.ad lineam.m.f.duplicata. Erit exvndecima
quitilinea,b.m.ad lieam.m.f ficut linea,k.m.ad lincd.m.f.duplicacas
Igirur linea,R.m.ef medio loco proportionalisinter duas lineas.b.m.
€-m.f.quod fic conffat. Sit enim linean.p.medio loco proportionalis
inter eas fumpta {eamdum doltrinamnone fexti eritq, ex diffinitide pro
portionis duplicate que pofiraeftin principio quinti proportio.b.m.ad
m.f.ficae.b.m.ad n.p,duplicatas § quia,b.m.adin.p.fictn.p.ad mf.
erit eriam ex.m.quint proportio.b.m.ad, m.f.fiut.n.p.ad m.f. dupli’ca
§.1gitur ex prima parte.9.quinti duciinee,B.m §n.p-funs equales. 16,
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ex prima parte.s.quinti € ox feamda. parte einfdem finea Em.effme-
dio loco proportionalisinter.b,ni. €. f. Q vare ex correlrgafixii pro-
portio quadrati linee.b.m.ad quadratuim linee.m.K eftficut efflinee.b.
m.adlineam.n.fif quia linea,b.m.eft quincuplaad lineam.m fericg
dratum linee.b,m.qunaspluni ad quadratum hnee.m.k bneadt b.m,
eftrénalisiniongitudine. Ergo per vitimam prem.g-decimilinca.m.k,
¢fErénalis in potentia o £ quia linea b.m.efi potentior linea.m.iing
- dratolineefibitncSmenfurabilis inlongitedine vt contmuo probabitar
eritlmea.b.z.refidunm quartum ex d:fniconerefidui quarti, Quod 3t
probandumaffumpfimus ficpatet. Sienumerus.r.quineiplus ad sunie
1-fintq. b6 -quntum racfi ffst.r.quing,.J.vnum.t.quanior, Ec fit li-
nea.b.n,potentiorlmea-m.K,in quadratolince.x -  fiigiturfitgdratd
linee.b.m.ad quadraiilinee,m K.ficutnumers.r.adnumez | Ledit p euer
farn proportionaltitaté quadratumlinee.b.m,ad quadrattilinee. x.fieut
numerss.r,ad numez.t, Q uare per vitiniam ptem.g.decimilinea. x.eft
incomenfirabilislinee.b.m.in longitudine NS eft ergo dubiumaquin b
R.fit refiduum quartum. Manifefluns vero offex.s 4. tertii: ¢ tlled quod
fit ex.bokin-R g.eff cqualeci quod fit ex.a.k.in,K.c. Ldeogt ipfemidé
eft equale quadrato.R.c.co g.a.R.ffequaliv.i.cergoquadzazo.b.k.ad-
d:to virig; critor penultiina priimi quod fitex.b.ian fe € int.g.equale
quadrato, b.c, Et quia ex prima jicundiquod fit ex.b.Rinje § in.R. g€
equaleeiqd firex.b.K in,g.b. Ent finea.buc.latus tetragonicum fupheict
contente aduabus lineis,g.b.& k.b.€ quialinea.g.b,eft rnalis:lineave
ro.b.k eftrefiduum quartii, € quialinea potensin fuperficicmlineardali
refiduoq; quadrato cotentam eft linca minor vt conffat ex.go.decimi 1
brinecefjeeftlineam,b.c.queeft lain pentagoni cquilateripropofito cie
atloinfcriptieffelineamminorem.quod eratex principio d. ~onffan-
duni.Hocergo medo fequitur o latu- pentagenicquilataicranloinfei
-ptifielineaminor.fidizmerer cireili ¢i i, cribatur fuerit rasionalisin
longitudine. At vero i diameterdrecli flerftr6a’is in potitiauiadbue
nece{je oft vt latus pEiagoni equilateri fiblinjcripii fitlinea minor, Effo
enim linea.a.rdnalis in potentia tfi fupra quans de; cribatur circulus cige
dejcriptoinfaibatur pentagonusequilaten; cuivs vium latus finh.c.di
canturg; pentagenus G cirailus. a dico ¢ linea-b.c.eff lincaminer. Suma
tur enim aliqua linearonalis in longitudinequefit d € fiper cam lince
tur circulus cut in; cribatur pentagonus equiiaterus € fit voum latusipfi-
uslinea.ef.dicanturg; penragonu € ciravinsd.conflatigin ex haci.,
gre-feftlinea minor cuni diameter.d fiernalisin [Sgimdine. Q ko
proportio pentagoni.a,ad pitagonum.d.eft ficut quadratiline boead
quadratum lince, e f.vtraq enini eft ex fecunda parte.s-jextisficor linee
b.cad linean e.f.duplicata. Pentagoniautem.a.ad pentagonum.d.eft
ficut quadrari diamerri.a.ad qradratum diametri.d. ex prima,e.ericex
u.qunti quadratumlinee.c.b.ad quadratum linec.e.f.ficur quadratum
diametri.a,ad quadritum diametri.d.cunguquadrata duay diametrozs
a,f.d.fint Gicantiarquia ambo fimt rnalia ex ypothefierunt quea.ex
prima parte.to,decimi guadrata duarm linearum.b ¢.§.o.f cGrcantia.
Ergolinea.b,c.cGicatin potentia axmilinea.c.f.§.aabinen.e-f.ffimtnor
fequitur ex.1o0.deciniiig ¢+b ¢ fitlinea minor qued off propofitun., Si
ue crgo diamiter alicuius circuli fit rationalis in longitudine fiucin pord
tianmneceffe eff vtlatus péragoni eglateri fibi injeripsific bneaminor.

. Pwopofiio 2. -

J (Yramidenr quaroebafum triangularifi = cquilate
|1 Taruimab fiignatafpeia circomirpnbité £l
rebuins ergo fpercolametros ad latus ipfins
ramidisfexquialieram piopoticnem porensiati’
ter baberepaolatur. :
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@ sitlinea.a.bediameter affignate fpere que dividatur in punéfo.cita
ga.c.firduplaad b.c- lineetur fuper eam femsicirenius, a.d.b. & produ.
catur linea.c-d-orthogonaluter fiper lineam-a b.€ producanturlinee, be
d.€.d.a-Poffeafrat ci-antunfog, hefiper cerum.e.cuines [cmidiamiter fit
equalislinee.c-d.cui ex jicunda quartilibriinferibatur triangulvs equila
terus qui fir.f.g.h-ad cutus angulos protrabantura centro linee.c f.e.g e
b-Deindefipercentum.e,erigatur feciidum @ docetsrs vndecimilinea

e-t.queponatur equalis,a.c.parpendicularisad fiperficiem ciraulisfog. b
Et demittantura puno-k. ypothenije.R-f.R.g-R.h s Eritqeapletapira:

mis quattior bafium eriangularium € equilateran:m quam dico e abaf
fignata jpera circumi{criptibilens- Er dico quadrarum diametri prope fire
Jperejexquiaiterum efjead quadratum lateris fabricate piramidis. Con-
fratenim ex prima paree correlarii.g-fixti g linea.c.d.¢ft medio locopro
portionalisinter,a-c-ff ¢-b-Quare ex correliz-ein) dem quadrarum linee
a.c.ad quadratumlinee.c.dscff ficutarc.ad.c.br Ergocsiunéiim quadra-
tun.ac.f quadratum-c.d-_ d quadratzm-c.d ficur.a-bead-b-c. Ideoq, ex
pennlt.primi quadratumea.d,ad qradratum-d-cficut,a, brad.b-c. Cum
ergo linez.a.befirrriplaad.b.c. Cerarn-a-c.duplaad ed) erit quod. quadra
ti a,d-triplii ad quadratum.d-c.€ afitex.g-buivs qdratmm.f.gtipliad
quadrati.e.f:Quarecumex ypothefi-dic.firequalis.e, freritex cdisda.a
d.equalis-f.g.€ quia ex diffinitionelinee perpendicularis ad fiuperficiemn
Imea-c.iucStinet difinguiislineiref.e.g.e.h.angulos reffo: quaz que
libet cft cqualislinec-c-d.§ gaipfe cadem eff efli- linee.a-c, § angulus.ce
ereflusieritp quartam primii viaqueg trium lineaz Bofok-g-R.h. eglisli
ree.a.d-Manifeffum eigitur fabricatam piramidem €2 quatuor bafinm
triangularium equilateray. I plamaiite€ circisaiptibilen ab affignata
sperafichabero- Linee e-Reintelligaturadiici fmreéiitudinem linearels
edlis iinee-c b.ve tota-Rel fit cdiis.a-b.Geft diameter affignate spere, Hac
aiit lineam inquam-e-l-imagineris effefub ciranlo.f.g-b.perpendicularg
quoq; ad-ipfius fiperfciem ex preinferiori ficut eft. e Reex. parte fiperiori
eritq, yriaguea, trifl (inearunive.fue g.e b & fimpliciter glibet fernidiame
tri cireuli-f.g-b.niedio loco prortionalis inter-kee.§.e.l.queadmodum
g.dec.inter-a.c. .c b.nam hee fint cqualesillis vnaguaq, fue relative. Si
igF fiperiineam, Lk deser: batur fomicirculus circiducatq, quonsq, ad lo”
i vridemoueri ceperat redeat exitex diffinitiGesperaz equalifl sperade
scripta motu buius emicirculi edlis spere affignate. Sunt-n-spercequales
§pfintcqlesdiametri quéadmodd de cireuli- in fncipio tertii diftu . Se
nucirailum bunc veronecefJe eft trafire p tria pun@a-f-g. h.que funtan
gquli folidepiramidis f-bricate. Similiter atit dico g femicireulus bicqui
{ip lincarn-l-flterit descaaptus fi cireiiducatur quousqad locd redeat v
rmoteri cepat continget circntum. f g.h-fizper ofa punéfacirciiferentieip
fius. Q uod ex bac vemfTaveritate probatur. Si linea reéta fuperlincamre
fam perpendicutariter {feterit queinter ptes eius cui fispftatvel circiffat
medioloco proportionalis ponatur, fiteritq fuper eam lineatn cui perpé
dicularis fiperflat femicirculus descripts circumfrrentiaipfius perextre”
mitatam linee medio loco pportionalis pofite perpendiculariternecefa
rio temfibit. Cum igiter cunéfe fenndiameti cireuli-fug-hefint perpendi
culare: ad lineam. kL E-medioloco proportionales inter partes ipfius §
fint.R.ef-elfiquittr vefemicircutus desariptus fuper kLt dirciiducane
tranfear peroia punéta cirarmferentie.f-g.b.& per 0@ folidos angulos pi-
ramidis fabric.te. [tagad-finitione cius quod eft figuram inaribi fr
gure piramii: fabricata cftinseriptibilis illi spere qram femiciraulu: fi-per
linzam.k.ineatus miotu fi-o describit. Etquia bec spera ‘deseripta effas
fignate: pere equalis per d'flinitiencom equalinm sperax: [equitur ex com
munisda vthec piramis fabricata fir abaffignata :pa dcliceripeibili-qd
¢ft propofitum. Correlariii aie patet fic Cin.a:b fictiplaad b.op ever
fam pprotionalitatem erita.bozxgalteraad.a-c. 15 ex icda pre correla’
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tii.s.foxti € correlario.ry.ciufdé quadratii fince.a.b.aiit &t fexquialteyad
uadratum linee.a.d, f galinea.a.d. eflislateri fabricate piramidis. at
;o.a.b.:ﬁ diameter {pere. cotatves effe quod per correlariii dr, Neaiit
quemg de vetufta veritate propofita hefitare cGtin % t €1 volumus hoc
mé deméfiratione firmare. Sitigitur fuplineam, a.b.linea.c.d. perpendi
cularisq ponatur medio loco pportionalisinter partes linee.a.b.Gfint,a
c.f.c.b.iragproportio.a.cad.c.d.fitficut.c.d.ad.c.b. Erfuperlined.ab
de|cribatur jemicireulus.a.e.b, Dico & huius fimicirauli circiferentia trd
fibit per punétii.d.q eft extremitas perpendienlaris. Sinaiit aut fecabitlis
neamn.c.d.aut fupertrafibit ed totam ipfam trifiens € includés € né cotin
ger. Secetergo primo ed in pito.c.f ducitur linee.e.b. €. c.a.eritqex pri
ma parte.;o.tertii totalis angulus.a.e,b.reftus. Ttaq, ex prima parte coe
ecl.g.fextiproportio.a.c.ad.c.e Eficut.c,e.ad.c.b, At Foex feaida parre
B.gntiproportio.a.c.ad.c.e.émaior §.a.c.ad.c.d.cogp.c.e.e minor.g.c.
d.Cliginrfit.c.e.ad.c,b.ficut,a.cad.ce. f.c.d.ad.ch. finra.cad.c.ds
erit per.rz.gnti.escad.c.b.maior.c.d.ad.c.b. 1 deoq per primam parte
10.quinti.c.c.eft.maiord.d.c.pars videlicet g L totum quod eftimpo}
fibile.Non ergo fecabit circliftrentia femicirculilineam.c,d. @ Supertra
teatigitur € producatur.c.d. v]gad circlifrrérianisfitg, rotasc.e. € protra
banrlinee.e.b.ff.c.a. fiqueturg; vt privslieam.c.d.cffemaiore g ficlinea
c.c.Quod eft étimpofjibile.cflat ergo propofitil. Siff aiit Qicimus g fi
fueritaligs angulus retus cui bafis fizbtédamr fiuper qud emicirculus linee
sur:ipfius circiferentid per angulum reCtum erdfirenecelfe €.C nnu{tg m
o huius proponit prima pars.3o.tertii. Q uod afit diamus fic conffar.
@ sitn.angulusia b.creétus cuifubtédatur bafis.a.c.§ fuperdd lincene
femicireulus dico gipfius circliferentia trafibitper plictum,b.in quoco
euntlinee cStinentes angulum refil cuivs demsfiratio oft g neq, erdfibic
fupraneginfta. Sin aiit tranfeat:primo infra firg.a.e.c.€ ab angulo.be
producaturlinea.b.d.perptdicularis ad bafint.a ¢ §jecet circliferentiafe*
micirculiin punéto.e.f protrahanturlinee.e.a. f.e.c. Eritg.anguius.a.e.
ewrectus ex prima parte.so.tertii.atipfeeft maior angulo.a, b.c.perezrpri
i hocaiit eft impoffibile ex tertia petitione o vergsfit reftus. Hicqui
dem ex ypotefitille %o ex prima parte.3o.tertii, N ergo trifibit ciraum
ferentia femicirauli infra angulum b.tranfeat itaq, fispra € fit-a.f.c.prodn
caturautem perpendicularis.d.b.quonfq; obuict ciicumfrrentie femicir-
auli.a.f.ein punfo.f.€producanturlinee. f.a.f.c.eritg ex prima paree
so.tertii augulue.a, f.e.reffus. Cumag; &t efferex ypothefiangulus.a.b.c.re
s fequinar impoffibile per.zr.primi ficut in principio., R eliquitur ergo
quod diximus.Hocalt neceffarium eft ad cognitionen eogjequiltur.
Popofitio .14 &
Baffignata (peracircifcripibilen cubhim catti’
tuerc ewfdeniait fpere diametrum lateriipfius
cubi potentialiter triplicem € maifeftum erit.
b 241 @ Affignate [percdiameter fita.b.fuper qud lineeturfe
micirculus.a.d.b.dividaturg diameterin punéto.c.pror
: fuss eundum conditionem premiffe videlicet vt linea.a
c.fitdupla adlineam.c.b.ff producatur.c.d, perpendicularisad a.b.E pro
trabantur-d.b.€.d a. poftea frat vium gdratum cuius ominia latera fine
equalialinee.b.d.fitg,.e.f.g.h.fuper cuius quatuor angulos erigantur vt
docet.iz.vndecimiquatiorlinee perpédiculares ad fuperficie ipfius Gdra
ti quay dliberponatur & equalislinee.b.d.fintg.e.k.f.lgmubun,eriitg
hee quatnor penpendiculares finguile fingulis egdiffantes ex fixt 1 videa
mitf anguli quos continent cum lateribus quadrati refti ex diffinitione
lineeperpédicularis ad fuperficiéideinde cSiungdrur extremitatesiffani
perpendicularium protraétistineis.K.LLm.m.an.n.R.eritq, cSpletus cubus
fex fupficiebus dratis cotentus. Coffat.n ex.53.34.$mi g Gruor fiphcies
ipfum ambientes § ipfe funt qua oppofica latera funt quamor perpendi-
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eulares fint ofs quadratetde bafi afit hoc pofitum eff-at Foo defuppremsa

eius fupficied eft.RLminigipfaquog, fit quadraa,cftae ex.33. primi €
s0. videcimi,ideoq, ex quarta videcimi miifeffum e fingulalatera eius
dem cubi duabusipfius oppofitis fuperficiebus orthogonaliter infifferes
Vtairaibumbiicabaffignataspera circisaripribitem effe demonfirer
mustin yna fiag fipficierum ptrababdiagonalis . Verbi gfain bafi eius
fitg;.e.g, € ab buius diagonalis altera extremitate prrabatur diameteras
bi.e, nm.critg, ex penultima pmi dramim.e.g. duplum ad Gdramm.fog,
13q, § ad quadratuni.g,m.e0.¢.g.m.¢ equalis.fig. Siitn.ofa lateracy
biadinuicé equalia.f qarurfiss expenultima primi quadramm.em.eft
equale quadratisduay lineagpe.g.f.gm.pphoc g anguluf.e.g.m-tﬁ re
8w ex diffinitionelinee ppendicularisad |£pﬁciem. Erit quadramum.e.
m.triplumad quadratum.m.g. Conflat.n.ex duplo Efimplo.ciig ex fe*
cundapeecorrelarii.g.fexti € ex correlario.ry, einsdem Gdramum ql:o‘g
a,bfictripluniad Gdratum.b.d.eo g linea.a, b, tripla €ad lineam.b.c.fit
aiit.b.d.equalis.e.g.fequif excdi scid ve.e.niq eft diameter mbiﬁtgguuz
lu.a.b.eje;}idiametcr spere. 1 taq fifup.eim. lineet femicirculus cireliducs
turg, quon:gsad locum vii fuitinitium motus redeat speradescriptaserit
ex digiuirise sperarum equalifl edlisspere affignate. At %o ‘éa hicfemi
cirailastrafitum faciet p piéfum.g.eopangulis.e.g. m. eftreétus eadéq,
ednep ceteros fingulosretos angulos cubi qd ex anteante hancaq.ime
diate pmif] oma:ﬁ"!um eff. Coftatcffitutum cubumabaffignata spa
€0 ¢ a fua equalicieenmscriptibi’em effe quod demonffrare oportebat.
correlarii oo demffratioin iftiusdemonffrationis proceffu prepatuits
Q170 s ' 0pofitio a5 :
22pus octo bafium triangularii z equilaterarus
afperapopofita circumfcriptibile coponere.erit
Z dalam eii{dem fpere diametris[ateriipfius coz
pedis ouplicem effe potentialiter, ;
=711 | @ Diametersperepropofitefit.a.b.que dividaturpequa
——}liain piitto.c.€ fup eam linect femicirantus.a.d.bi pdn

catic.d. ppendicnlaris.ad.a,b.€ iungaf punthus.d. eim.ag ann.b.De- -

seribarurg, vnun quadsatum cuis fmgula latera fint eqnalia linee.b.de
fieq quadramimiboc. efig.b.in quo prrabant diametri duese.g & fibfe/
cantes fe inuicemin punéfo K. Coflatigimurexi4.primi g vraqsiffarum
diametroy: it équalislinee.a, b.que eft diameterspere cum angulus, d.fie
reltus ex prima preso.tertii § finguliquog.anguli.e.f.g.b.refti ex'di
nitioneddrati: Coftat rrfus o eedem duediametrise.g ... dinidit fe
nuicemp equalia in pumo.R.1 alt ex.s.primi 52 € fexta eivsdemfa
cile eft elicere. Erigat itaq, fuper punfum.K.linea k.1 ppendicularis ad fis
phiciern ddrati §ponatur equalis medietati diametri,e.g. vel.fh.€ de
mittant ypothemife,e.Lf.l.gsLheruntg ex bis§ - pofita funt & penuleis
ma prini quotiens oportueritrepetitafingule bag ypotheinifay equales
-fibi iuicem € equales lateribur quadrati, Habes ergo piramidem. quatuor
“equilateraum triangulariung, bafium fuper quadratum  conflitutam.
Hincitaq, {ub ipfo quadrato fimilé piramidé hocmd appSelined.l Kpro
ducaspforando quadratum vsg;ad.m.ita ¢. K. exfis fub quadratofit
¢quaﬁr,[.k.exi{[’eﬂﬁ fupras € iunge punffum.m.cum fingulis angulis §-
drati pducendo.4.alias ypothemifas que fint.m.e.m.fom.g.nh.de gui
bus quog, manifeffum cffex penultima primis quemadmodum dealiis
§ fimtin fupiori pte pipfefint equales ad inuicem € lateributs quadratis
Caplenimus igimr corpus,s-bafium tridgularivum € equilaterarum. Hoe
afitabaffignara speracirciseriptibile eff ¢ fichabeto. C6fatm. plineal.
m.eff equalis diametroaffignate speresnam veram exum eff equalis dia
metro quadrasi.igiur fi fuper.l,m.lineetur femicirculus qui drcumuolua
turquousqad locun funm redeatsspera quany motu firo describet erit q
s affignate spere v ex diffinirione speratum equalium colligitur , His
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wero femiciraulus tranfibit per quatior anghlos quadras: € fimplicitcd
oia pundta circiifirentie circuli circij ciibétis quadratii,eo @ famidiame
terquadrati vt lineasfokof portioneslinee.lom.gfime L k. R-m.fint 2d
inuicern equales, quareex diffinitice eius quod ¢ figuramvnam alii fign
reincribifabricatum corpus in criptibile € [pare motu buius femicirauli
defaipte. Ytag € fpere affignate ex ccept.cii ipfe finpadiuicé edles ex dif
finitide-Cotrel. o manifeffe coffars fimean.duelinee,db.§.d-aiequales
ex-4.priisideoq quadratii,a biduplii effad quadratii.b.d ex peul-pniiz
farus 4t fabricati corporis eft equalelinee.b.d. vey eff ergo correlarid.
3§15 Lo Tiopofitio 6.
ey | 2 20us vigintibafium triangularium atgs cquila
NP | teraruma datafpera diantetrum rationalem ba-
( betecircumfcriptibilefabricare.eritas palamlatus
B |cinfdem coporiseffelineam irrationalem eam (d
L=t llicctquediatur minot, ;
EOF AN | @ sithicquoq diameteraffignate {pere.a, b, que ponat
‘efferanalis fine in longitudine fiwein potentia tii§ dinidaturin pifo
‘eita ga.cfitquadraplaad.c.b.€ lineetur fisper eam femicireulus.a.d.b.
& pducatur.c.d-ppendicularisad.a.b.€ ptrahatu linea.d.b deinde fm §
titatélinee.d.b lineeturciraulus.e, f.g b K.fipra cent.Loeui infaibat pg
ragonu’ equilateriss eif dem lifis annotatustad cuius angulosa centro, [,
ducanturlinee.loe.Lf.Lg.Lh LK R uefus in eodem cixanlo inferibarur de
tagonts eglatersiditidantur.n-cunéii arcus guogechorde funt latera pi
‘tagoni p.equalia € a pun&is mediis ad extremitate’s cunéfoz-lates infcrd
pti pentagoni lineere€tedirigantur. Ttéq,fuper fingulos angulo: pentago
ni erigatur cathetus fmgdocet.c.yndecdimi quonum quilibet fit éequa
Jislinee.bod. € ctinuent extremitates hoy quing cathetozquing; corau
ftis. Enunta, ex.6. vndecimiquing; catheti erefti adinicer equidiffan
tes. Cunq, ipfiintequales ernt quoq; ex.33.primi guing, coranfti eori®
extremitatesiungentes equaleslateribus pentagoni. Demitteigit afum.-
‘mitatibus {ingulis finguloz cathetoz binas & binas ypotemifss ad duos
~circiiffantesangulosinfaipti de;a;%nni.ﬁ harum decem ypothemifaza
“quing;extremitatibus catheto adis.puméa quefuntfinguli angulime-
dii infaripti decagont defcendétium extremitates conitinualitim pentas
‘gonurnurfuss ipfi circulo inferibédo qui quog; erit eqlateriis ex-23. tertiis
“CcumMocitaq, feceris videbis te perfeciffe decem triagnlos quoz latera
* fume decem ypotbethifef quing; coraufti €.5.laterabuius fecfidi pentago
-ni infcripti. Hosergo dect triangulos eglateros eéfic collige. Cum.nitd
* femidiameter defcripti circuli § gliber.evetorum catherorumfir equalis
“linee,bud.ex ypothefiterit ex correlario.rs. quarti quilibet catherorfl equa
lis lateri exagoni equilateri circulo cuins femidiameter eff equalis linee
bed.infaripti. Quia foex penul.primi ynaqued.to. ypothemifaum 2
to eft potentior catheto quantumn poteft latus decagoni. At vero ex.10
buius fatus quog; péragoni € tanto potentius eodem quitum poridé [a-
tus decagoni. Erit ex cGi {cia vnaqueq, baz vpothemifazs equalis later
pentagoni.De coranflisaitiampatuit & ipfifint equales lateribuspenta
- goni, 1 taq, cunéta latera horum decem triangulog autfimt latera penta
gonieglateti fecida vice drenloin{cipti aurillis equalia funtigitur eqla
teri tianguli. Amplivs afitfuper centy cireuli qd eft piictum. Lerige alid
cathetil equal? poribus g fit.l.m.einfq fuperiorcextremitate q eft pictus
m itige ot fingulis extremitatibus priog- per quing, coranflos eritq ex fox
ta vndecimi bic centralis cathems fingulis cathetorum angularium equi
diftans. 1deoq, ex.33-primi bi quing coraufii erunt femidiametro cirashi
equales§ ex correlss,quarti quilibet eorum tanquam latus exagoni.cen
trali ergo catheto ex viraq; parteadiicianur linea vna equalis [ateri deca-
goni. Supra quidem adiiciatur ci.m.n.deorfum autem fub cireulo adii’
ciatur fibi acentro cizeulinl.p.poffea demittanta punffo.n.s ypothemife
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ad..fuperiores angulos decem triangulonum qui fimtin circuitn. € 2 pim
&o.p.alies.adalios quinginferiores. Emntq, hee decem ypothemijeed
les adinuicem lateribus inscripti pentagoni ex penultima primi §.0.hu
ius quemadmoduim dealiisdecem prius demonfiratim eft . Habesergo
tcorpus.zo.bafium triangularium arq, equilateraz auius amtalatera fune
equalialateribus pentagoni. Eius vero diameter eftlinea. . p, Horum
antem.zo, triangulorum decem confiffuntin cicuitn fupra cirailtn.qui
g autemn confurgunt firfum ad punéfum. n. concurrentes. At quing
reliqui deorfurn emergunt fuper punftum. p.coeuntes. Hoc auten yco
cedrum corpusa data spera cirammsariptibile effefic erit manifeffum,
Cum lineal.m.fitequalislateri exagoni €, m.n.lateri decagoni equilate
rorum quos circulus.e.f.g.circurnseribittota.lLn.erit ex nona phtislibrd
divifafm pportioné.h.m.€.d.extre.1piicto.m. § maior portio eins erit
linea.l.m.Dividaf itaq. | m.peredliain.g, Eritq ex c3i | cia.p.geeqlis.qe
n.Na.p.l.pofitat edlis [ateri decagsi quéadmodum.m.n,gre.g.n-E nie
dietasnp.quiadmodii £.q.m-medietas m.L. C i ergo Gdrari.n.qufit ex
3.hui9 gncuplii ad gdrati.q.m.eritquog, ex.rs.qnti §dratii,p.n. gnanplid
ad quadratum.Lin, Eff.n.ex quarta jecundi ddratum. p.msgdruplumad
quadratuim.q.n.Quadratumquogyl.m,§druplum ad quadranm.q.m
ex eadern. Q uadruplum atitad ddruplum € vt fimplum ad fimpld tefte
5.qnti at Fo quadratum.a.b.quinaiplumeft ad d:atum b.d.ex scdap
tecorrelarii.g.fextisf ex correlario.ry.einsdemseftér.a.bancuplaad.buc.
#o g.a.c.fliitad eddem Gdrupla. Q uia-ergo.lim.eff ex ypothefi eglis.be
d.eritex ¢5i scia.a.b.equalis.n.p; Ttaq. fi fup lineaman.p.femicireulus de
saibat qui tidit g loc frmum repetat dircouoluat speraipfins momde
setipta erita diffinitione speraz: equalinnt equalis spere ppofite, € qmiz
nea.l.m.eftmedio loco pportionalis intersLns §-n.mu.ideoq inter in,
&:p.lerit quoq, dlibet femidiameter dirculi medio loco’ pportionalis in
ter.bn.E.Lp.§ cim.lim.fit equalis femidiametro circulisitag, femicireu-
{usfisp.pon.descriptus tranfibit p oiapunfta ciraimferentie circuli.e.f.g.
Tdeoq;  p fingulosangulos folidi fabricati inilla circiiferentia confiffen
test € qa ead? rGe firiguli coranfficOtinudtes extréitates angulari cathe
toztcll extremitate cétralisfimt medio loco pportigalesinter.p.m.gm.
n.e0 g quilibet eoy eft edlis.Lom.fequing vtidem femiciraulus erdjeat e
b reliquos arignlos fignre ycocedre flatute.8 ig? corpushoc inscriptibile
spere cuius diameter, pan.Jdeog; f spere cuius diameter.a.b. Latusaute
-bhuius olide figure dico effelineam minoren, Cffarimn.gplineasb.d.eff
“ronalisin potentia ai eins §dratum fit fubgneuplumad dratum linee.a
b.qpofitaeft réalis finein15gitudine fue in potétia tril. Itaq, femidia’
meter atq; fernidiamet:i cirauli.e.f. g.eft €t ronalis in potentia. Nam eius
femidiameter edlis bd. I gif ex.n2, huiuslatus pétagoni equilateri huic
dirculo inscripti eff lineaminor.at veroficutin buins demonffradonis
peeffu patuitlatus buius figure eff quatum latus pétagonitergo latus -
s figure.o,alchaidamm eff linea minor quemadmodum groponit,
Propofitio ™ 7.
| 22 1pus oucdecim bafium pentagonarum equila
3| terarnmargs equiangulariung gb affignata fpera
oiametrumronglem babentecircumicriptibileco
ftituere.eritgs palamlatus eiufdem co:pozis ing’
2 | tionaleefie:id qued refiduuni dicitur,
: @ Eiatcubus fm ¢ docet.14.buius circiseriptibile ab, as
fignata sperasfintq. huius cubi due fupficies,a b, f-a.c.imagiemur atniic
op-a.bufit fipma fupficies cubi f.a.c.fitvnaex lateralibusfirg,liea.a.d.c6is
iftis duabus fuperficiebus, dividantur itaq, in fiperficie.a b.dro oprofita
laterap edlia videlicet,d.b.i piifto.f.€ latPei oppofiti i, e, € piicta dinifs
onii céﬁm}enf plinei.ef.lams quegea.d.gillud gdfibiopp gitifupficie
- ac.diniddf p cglia § pida dwmifiGig cGrinuct iiearedia caisis medicsas fis
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g-h. Sitq, piacins.bumedins pun&us linee-a, d, fimiliter lines.e.f.dinida
equaliain, k. protrabatur.h.k.qualibetigt trium lineaz-.e. k.K.f.€.g
.dinidefm proportionem ha.me € du.ext.in tribus punctis.l.m.q.fink

qmaiores portiones eaz L. kKE.m.€.2.4-Quasmanifeflumefleffeequa

Les il tote e diuife fint equales videlicet quelibet cage medietari laterig

cubi. Deindea duobus pundis. & m.erige perpédicularesve docer.za vy

decimi ad fuperficiern.a.b.quaz viraq, ponasequalé linee.k.lfintq.ln

&.m.p fimiliter a punéfo.q-erigeppendiculariter.q.r.ad fupficiem.a.c

quaimponasequalé.g.q-ptrabeitaq lineas.a,lamaniap dmidsp.ds

lLd.naa.ra.q d.ed.qManifeffum eftigitur ex quinta huings g duelinee
k.e.f.e.lpotérialiter fint tripii ad lined.R.1.ideog; &t ad lineam, Ln.ci

R.LE.Lnifintequales, At Frokee.€ equalisie.a.igit duelinec.aefiel

fimt potétia triplii ad lined l,n.quare ex penulyprimi.a.l.é potétiatripla

ad.ln.ideoq, p eddem.a.n.épotetiaquadruplaad.tn. Ciig ofs lineafie
potétia quadrupla ad medietatem fisi fequit ex ¢5i sdag.an fitduplain
Hdongitudinead.l nif.qa-lom duplaeftad.LR. At R Ln-fint equales

erit.a.n, equalisl.m fine.n.eap dimidia equatia. Er g ex.33. primi Lm.

eft equalisan.p.erit-a.n.equalis.n.p. Eode ma pbabis trestineas.p.dodite

fE.r.a.¢€ equuales fiblinuicemn & duabus predifis, Habemusitaq, ex hisqn

q; lineis péragoni equilatey q effa-n.p.d.r-Sed fortaffe dices ipfumné

e pentagonum qanec forfan & totusin fuphcie vna-qd effetneceffarid
ad hoc vt effet pétagonus-quod ergofittouus in fupficie vna fichabeto.
pdeategdema piicto.R.lieaFus-perpédicularisad {uphciem,a-b.gficed
lis.LR.eritq; ob hocequalis virig duag lineaze.lin. . mep-ciig, ip?ﬁ fltfg
diftans viriq, eag ex jextavndecimi.ideog camamabus in eadem fiup
cie ex dionelineas equidiftantivn neceffe eft vt punflus.s.fitin linea,n

p.& g diuidat ed p equalia-prrabant igitur due linee-r-h- . hus, fimti

‘duotrianguli-kes.hifiqgorib-fup vndanguli vi&dice;gk-h-g-céﬁmﬁ
- eft pportio-R-head.grfiawi.siad-g-h - nd veghad.q.rfickhbad.ge
-nexz.quinti§ viirgad-g-hficks.ad-g-h.exeadé fed-g-hoad-grve
-qradigh.eo q;-q-r-cﬁ equalis-g-q-ergo p3osfextilinea-rib.s.eftlinea
vna-Quareex ecunda vndecimi totus pentagonus de quo disputanius
-eff infuperficie vna- I pfirn quog, dico effe equiangulum-ci-n.e.kfit di
+uifafm proportionem habentem medium duoqsextrema §-Rnr-fir e/

lis maiori:portioni eiuis erit quog, ex-4-prefentis tota.e-m,divifa fm p’

rtionem babentum medium dueq, extremat maior quogq, portio cius

“lineasesks I deog; per-s-dueelineesesm:E.m-B+ Ideoqdue-enEnips
Nani-m-peeft.equalisim. k-t potentia triplum ad lineant.e-k+ I deog,
fadlineam.a.enam.a.e.eft equalis-e-Ri Ttag; tres linee.a-e-eom-frmep
- funt potentia quadritplum ad lineam.a.e. Conflataiitper penultimam
primi bis affuniptam g linea,a-p-eff potentiaequalistribus lineis.a.e-ffs
‘em-Em.p. [ tag.a.p.efi potentia quadruplaad lineam.a,e.Latus vero
cubi cum fit duplum ad linexm-a-e.eft potentia quoq; quadruplumad ip
fam ex. 4 fecundi-igitur ex ¢Siscientia.a-p.eff lateri cubiequalis. Cung
a.dficvrium ex lateribus cubi erit.a-p.equalis a.d. Tdeoq; ex-g.primian
* gulus-a r-dreft equalis angulo.a,n-p. Eodem m8 pbabis anguium-d.p.
n-effcequalem amgulo.d ra.quia pbabis lineam.d-n.effe potentialiter
quadrupliiad medictatem lateris cubi.Cum igitur ex bis pentagonusfie
eqlaterus €labear tresangulos equales ipje erit eqangulus ex feptima pfi -
tislibii Siitaq; hac viarGeg céfimlifip vniquoda, reliquoy: latep as*
bipenragonum equifatez: € equidguium fabricemus pficier folidunzz.
fupficiebis peatagonts eqlateris § equiangulis cStentum . Cubus.n. hée
e.latera. Reliquum aiit eff demonfirare olidum boceflea data fpera
ciral, criptibiie. ptrabnt igita linea. |- Redue fupficies jecites cubl quazs
vna fecet iofinm fup lined:h-s. € alia fup lind e.f eritq ex.40. vudecimi

VtcSisfeltio iy duap fupficicp ecet diamerz: cubi & fecet viceuerfaab

ipfadidetrop eqliait ergo ¢5isjectio eaze v g ad didetye cubitica.Kage
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7 [tag.o.fitcentrum cubi, Etducantir finee.0.2.0.11.0.p.0.d.0.r. C8
ffacaiit virag duarum lineaz.o.a.€.0.d,eff femidiameter caubi. 15g;
equales Delinea.autem.o.K.conffat ex.40.vndecimi gpipfa eft equalis
e.R.videlicet medietati lateris cubi. Erquia R.{.€ equalis.k.m. Erit.0.fs
diuifa in puno.k.fm proportidem habentem medium duoq, extrema
€ maior portio eius erit linea.o.k § eft equalis-e.R. Itaq, .5.huins erunt
duelinee,o.f-€.{.k.15¢.0.[.€.i.p-Eo g.].p.ad quashecdemfFatio non
extzditur eff equalis.R.{.triplum in potétia ad lined,0.R.Eti6 ad medie
gatem lateris cubi quare p penul.primi . linea.o.p.€ potétia triplaad me
dietatem lateris cubi. Ex correl.aiit.tq. huins c5ffat ¢ femidiameter {pere
tripla eff in potétia ad medietatem lateris cubt quem circfij cribit eadem
fpera. Itaq.0.p.eft quanta jernidiameter | pere circliscribentis cubum p/
foﬁtgm. Eademrationecunételinee dutea punéto o,ad angulosfingu
05 pEtagonoy oium fuperlatera cubi desariptorum ad fingulos angulos
ing qui proprii funt pentagonisnon afitcoeseis & fiiperficiebus cubi.s. p*
priiquales fimt in pentagono ffatuto tresangulinp.r.Deillisatirlineis
q veniunt a punfto.o.ad angulos fingulos pentagonoy: qui funt cSes pg
tagonis & fuperficiebus cubi quales funt in pentagono pfiti duo anguli.a.
fi.d.coffat g ipje funt equales feridiametro spere cirdiscribentis cubum.
I pfe.n-funtfemidiametri cubiex. 40.vndecimi. At vero femidiameter
cubi efteang femidiameter spercipfum ciraiscribétis quemadmedum ex
récinatione.4-appet. 1 g% ofs ineeduéfeapiicto.o.ad fingulosangulos
duodecedri funt eglesadinuict § fermidiametro spere. Semicreulusitag
fiuper totam diametrum spere vel cubi lineatus fidraiducatur tranfibitp
oés angulos eius quare per diff nitionemipfum eff ab asfignata spera cir
ciiscriptibile. Dicoiteg o lutus buius figure eff lineairrdnalisiffa vidcli
cet § refidufi dE fi diameter spere ipfimm circiiscribentis fitcrit rdalis in 162
gitudine velin potentia. Cum,n.diameter sperefit ex .4 huinstriplain
potentiaad latus cubi erit latus cubi rénale in potentia fi diameter spere
erit rSnalisin longitudine velin potétia,. Coffatalit ex mgp linea.r .
dinidit lineam.a.d.q eft latus cubi fm proportioné hiiter medii duog
extrema @ portio eiuts maior equalis € lateri pentagoni. Et quia maior
portio eius eff refiduum ex fextr buins manifeftum eft latus igureduode
cedron e€ rifiduum quod demonftrare voluimus, Fabricata funtigitur @
13- quatuor exm jequétes quing, corpora equilatera atq. equiangula quo
tum viiiquodg Edircitscriptibileabaffignata spera. St atithecfolida
mum qdem quatuor bafium tridgularium: f d¢ tetracedron. Secidum
fex bafium quadratag- € df cubus fiue exacedron. Tertium of obafid trid
gulariumi € d? oftocedron. Q uartum afit éfolidum ycocedron €eft vi
inti bafium tridgularium. Q uintum vero ex.xz.bafibus pentagonis cafi-
ﬁit: diq duodecedron.Hec it quing, folida regularia dicitur giipfa eq
angulafint atq eqlatera & a spera atq, ab inuicem circseriptibilia. plurg
wero his quing. eqlatera § fint & equiangulacé eff impoffibile. Ad csftir
tutionern cuiuflibet anguli fo'idi necesfe eff ad minus tres fupficiales an”
los cScurrere, Ex drobus enim folis fuperficialibus nequit folidus angn
s cSpleritqa ergo tresanguli cuinflibet exagoni equilateri f equianguli
fint equales quaruor angulisreftis, At vero eptagoni f cuivflibet pluri
latenim figure equilatere atq equiangule tres anguli fint maiores quans
orangulisreltis quernadmodum ex 32 primi emdenter elicitur : omnis
autem angulus folidus guatuor retis angulis minor eft teffe.or vndecimi
impoffibile eft tresarigulos exagoni atq, eptagoni : f fimpliciteromnis
'%Elurilatereﬁgurc'equilattre tamen atq. equiangulefolidum angulum con
itucre.ideo nulla folida figura equilatera ata equiangila poteff ex fuper
Ficiebus exagonalibus aut pluriim laterum conffitui. Si enim tres an dgu!i
exagoni equilateri atq, equianguli quemaq; folidum angulum excedunt
quatuor £ p'ures multo fortius eundemexcedunt. Tresantem angulos pé-
tagoni equilatezi atq equianguli minoresesfe quatuor retisangulisma
&
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nifeffum eff € quatuor esfemaioress quare ex tribus angulis pentagoni
equilateri atq; equianguli posfibile u:% solidum angulum conflitui.ex
quatuor autem aut ex pluribus iniposfibile . ideoq vitum duntaxatsoli
dum expaitagonis equilateris atq; equiangulis conflitutum eftiliud vie
delicet quod duodecedron dicitur in quo anguli pentagonorum tem§
£ temi solidos angulos perficiunt. Eagem quoqcftratio in quadrilate*
tis iguris equilateris § eqangulis  in‘pentagonistols enim quadrilatera
figura fi equilatera equiangulag fuerie ipfa crit quadrataa diffinitione.
Nam ommnes cius anguli erunt reffi perz.primi, Ex tribus igitur angu
lis talis fuperficialis figure posfibileeft solidum angulum conffituis ex
quatuorautem aut ex pluribus imposfibile cffs proprer quod ex talibus
figuris fuperficialibus que cum quadrilatere ipfefint equilatere atq, equi
angule vnicum solidum quod cubum dicimus; fabricatum eft . Trians
gulorum autem equilaterorum fex anguli funt equales quatmor reftis ex
32.primi: pauciores ergo minores  plures maiorestigiturex fex angulis
talium trigonorum aut ex pluribus imposfibile eft angulum solidum
fieri:ex quing; € ex quatuor € ex tribus posfibile. Cumitag, tres anguli
trigoni equilateri etficiunt angulum solidum & perficitur ex triangulis
equilateris corpus quatuor bz]%:m tridgularium atq,equilaterari.Cum
vero quatuor confurgunt corpus offo bafiunt quod oftocedron dixis
mus. At verofi quing triangulorum equilaterorum anguli solidurm an
gulum contineant fiet corpus ycocedron viginti bafium triangularium
f equilaterarum, Q uare ergo tot € talia funt solida regularia € quare
plura his non fint dictum eff, :

@ £aftigatoz

2 @ Q uia ficut totum ad totum ita dimidium ad dimidium . Nam va
ibi dicitur dyameter spere tripla eff in potentia ad latus cubi ideo fe
midyameter fimiliter eff potentia triplex ad medietatem lateris cubiac
fi dyameter esfet .6+ €ius potentia » 36 » & latus cubi esfet B2, cutiuis por
tentia eff..femidyameter.;. potentia eins .9. medietas lateris cubi esfee
R.3.auinis potentia.;.que eft fubtriplaad potentiam .3.boceft ad poten
tiam medictatis dyametrispere € cetera.

Popofitic .18,

Z{tera quinds cozpom pemifidm abeadem
fperacircumfcriptibilivm cuins fperefola siame
tros nobis propofita fuerit per ipfam propofitas
il DlametTuminuenire.
4| 4 Sit.a.b.diameter alicuins spere nobis propofta.. ex
: =2} qua jubemir latera quing, premifforum corporumeli¢
cere. " Diuidamus Lfmu hancdiametrumin.c.ita g.a.¢.fit dupla ad.cs
b.Et per equalia,in.d. Et lineemus fuper eam fmicirailum.a.f,b.ad as
ius dircumferentiam protrabantur duefinee perpendiailares ad lineam
ab.que fint.c.e.€.d.f. Etimgamus.e.cum.a. €.cum.b.€.f.cums b. Mani
feftum ergo eftex demonfiratione.s.gra.e.eftlatus figure quatuor ba’
fium triangularium € equilateramm. Etex demonfhratione .14, g.e.be
eff latus cubi.Etex demonffrationeas. g.£b, ¢ff latusfigure oéfo bafit
um triangularium € equilaterarum, Prodeat itaga punéto.a.linea.a.
g.perpendicularis ad-a.b.€ equalis eiderm.a, b.f iungatur.g.cum.d. Sitg
b.punfiusin quo.g.d.fecat cirarmferentiam femicircult . Et ducamur.hze
R.perpendicularis ad.a,b.§ quia.g.a.eff dupla ad.a.d.erit ex quartajex’
ti-b,R.dupla ad-R.d. Sunt enim duo trianguli.g.a.dvE.b.k.d.cquiangu
1i ex\32primi eo grangulus.a.maioris eff cqualis angulo . R . minoriss
namg; vterg reffus & angulus.d.eft,communis viig,. Igiturex quarta
fecundi.hukieff porentia quadiipta adibidaergo ex penyltima. primii. ke
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d.cff potentia quinaupla ad. K.d.camq.d.b.fit equalis.h.d.eff.enim.dv
centoum femiciraili.erit qtiog.d.bipotentia quinaspla ad.k.d. At vero
aim tota.a-b. fit dupla ad totam .b.d. quemadmoduni.a.c.detralta ex
zzima.a.b.cﬁdupla ad.c.b.derraffam ex feaunda.b.d.eritq; ex.re.quinti
b.c.refidua primerdupla ad.c.d.refiduam feamde. 1deog;tota.b,d.eff
triplaad.d.c. 1 gitw quadratum.b.d.ceft noneaiplum ad quadratum.d.
ef quiaipumeratquinenplum tantum ad quadramm.R. d . eritex
ciida parte decime quinti,quadratmm.d.c,minws quadrato.k.d. I deog
d.c.minor.k.d.Sit gitur.d.m.equalis.k.d . € prodeat.m.n. viq ad ar
eumferentiam que fit perpendicularis adia.b, € imngaturn.cum.b.Cum
iginr.d. R.€.d . m. fintequiles et ex diffinitioneeius quod eff ali
quaslineas a, centro equidiftare due lince.b.R.§.m.n.equaliter diftans
tes acentro. Ideoqg; equales adinuicem ex fecunda parte .13, tertii € ex ¢/
eunda partetertie eiusdem . I taq.m.n.eft equalis.m.K. Nam.h.R.eras
equalisei. At quia.a.b.duplaeft ad,b.d.€.k.m.duplacftad.d.k.€ qua’
dratum.b.d.quinciplum ad quadratum.d.k.erit ex .15, quinti quadra’
tum.a.b.fimiliter quincuplum ad qradiatum.K.m. eft enim quadratum
dupli ad quadrarum dupli ficur quadratum fimpli ad quadratum fim*
pli. Ex demonffratione enim.ss.manifeflum eft g diameter spere eft po
tentialiter qunaupla tam ad latus exagoni cireuli figure.so.bafium.g ad
k.m.effequalis lateri exagoni circuli figure.zo.bafiuni. Nam diameter
spere queeft.a,b.E potentialiter quinaipla tam ad lanws cxagoni cireult
illiu: Aigure .ad.Kom. Rursu:g; ex demonfhrationeciu:dem manifeffum
eff ¢ diameter spere conffar ex latereexagoni € duplici lateri decagont
circuli figure.20.bafium. Cum ergo.k.m.fittanglatus exagoni. At ve-
ro.a.R.fitequalis.mibNam ‘Lpfg. fint refidua equalium demptis equa
bibus: Etitim.b,tang latus decagoni » Quia igitur,man,eft tand latus
exagoni.,nam ipfa eff equalis,k.m, erit ex penultima primi &-10, huins
n.b.tang lanis pentagoni figure cirauli. 20, bafium, Etdaex demonffra
tione.s,apparet ¢ latus pentagoni drculi figure , 20, bafium eft latus
eiufdem figure. 10, bafium. Conflat lineam,n, b.efle latus iftius figures
Dividatur itag.e.byque eft Lanis cubi ab affignata fpera drcumferipe-
bilis feeundum proportionem habententem medium duoq extrema in
puntto.p, Sitqmaior portio eivs.p.b.Conffat igitur ex demonftratio
ne prrem}iﬁ e @ pib.eft latms figure, e bafium. I nuenta ergo fimt laterzs
s.premijforum corporum ex diametro {perenobis propofita. Effenim
‘latus.ace piramidis. 4.bafum,e.b. latus cubis b, latus offocedri. Atve
ro.n-b.latus ycocedri. Linea autem.p. b.latus duodecedri « ©Q ue autent
borunt laterum fint maioraaliis fic babetur . Conflat enim g a.eieff
maior.f.b.nam araus.a.e.eft maior aran,fib. 1remq,.fib,eff maior.e.
b.Et.e.L.maior§.n.b, At vero,n.b. dico etiam esfc maiorem d.p.b.
Cumenim fina.c.duplaad.c.b.erit ex quarta framdi quadratum.a.c.
quadruplum ad quadratum.c,b.Conflatautein ex fecunda parte corre-
larii.c fexti f ex correlariory-elusde gu gdrati-a-bowriplii ¢ad Jdrani-be
efed-poanfexti §d atmea-b-ad quadratum-beeseff-fiart dramm.besad
gdratum.c-beex co o- proportic-a-baad-becef fiaxt-b-cead-bocrex feciida
pte correlarii-g.fortl.itrap n-quiti quadratum.b e.triplom eff ad Gdrand
¢.b.& quia quadratum a.c.quadruplum eff ad idem qradranim vt offé
fian effterit ex prima parte.10.quinti quadratum a.c minus quadrato.
b.e. f deoq, linea,a c.maioreftlinea.b.e. 1 deoguam-nulto maior.bie
Manifefum veroeft ex.a.brrius @ filinea.a.m.dinife firerit fm propor
tionem hittem mediwm duoa extrema eritmaior portio ciuslinea.kom
i eftequalism.n. At o cum b.e.dividitur fi candom prortionemivi
elicet bitent medifi duoq, exeria maioreius portio Simea.pob.ciiitag

tota.a.m.fitmaior tora b.e.critnrn.gre dff egralisaort roirfenia,

m.maior &.p.b.queeft maicrportic bePecauten mor meftex

famdaag-iibii que fincasxilio alicuing carum giic fquunner firna des
r ik
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monffratione folidatur. Ergo p.tg.primi a fortiori.n.b.maior eff gpbe
Quare patet latera horum.s.corporum premifforun fere eo ordine quo
corpora jcinuicem fequuntur jcinuicen excedereIn cubo enim dumta’
xat & oftocedro habet bic inftantias.Nam latus offocedri excedit latug
cubi guts cubus antecedat oftocedrum. Cubun autem premittunt idcie
¢o offocedro:quia eadem divifione diametri asfignate spere latus pirae
midis.4.bafes triangulas habentis  latus cubr inuenitur. Eft igitur.a.e
{atus piramidis matus lateribus ceterorum corporum. Poft ipfum aiit eff
f.b.larus offocedri maius fequentium corporum lareribug. Tertio ordine
fequit in magnitudine.e.b.latus cubi-Q varto veroloco &.n.b.latus yco
cedron. Minimum autcm eff ommium.p.b latus ducdecedron vel duo-
decedri. - @ Explicisliber Tertiusdecimus.

R uartufdecinus liber Luclidis de babitudinibus trianguli
pentagoniexagonioecagonias adinvicem refpectulinee. Secit
dum piopoztionen babentem medium duogs cxtrema oi-
uife Z cozpoaimi reguilai ium adinuicem popotionibus ex opti
ma iangani intel Pactatione . ZBagiftro Zuca Paciolo de
Burgo Sancn Sepulchi 22:dinis ZBinowm Kaftigatoze
scuratiflfima feliciter. ncipit,

Propofitio .

Znis perpédicularis acentro
circulioncta adlatus pentagoni
intra circulum ipfum oeferipti.
Bimidio lateris decagdiatqs oi
midio [ateris exagoniintracircs
[um eundem deferiptorim amy
bobus oimidiis inlongun pire
ctilgp coninnctis equalis efie p:e
| | batur, € Patet iqitur g perpé’
dicularis ouctaa cétrocirculiad
{2 | [atus pétagonieft equalis perpé”

¥ | dicnlarionctea centro ad 1atus
§ § rriangulioimidiogs [ateris deca’
goniintra enndein circulum oee

feriptidirecreconiiinetioc. .
@ Sit linea.a.b.latus petagoni equilateri inscripti cirarlo cuius centige.é
ft ducatur a centro.c.perpendicnlaris ad lineam a.b.que per jecundam p
tem tertie tertii diuidet ipfam per equalia £ arcum cius etiam perequalia
ex quarta primi .xz.tertii. Sitqg; hec perpandicularis finea.c.d. fecans.a.b
in punéto.e.ft arcum eivs in punfo.d . Eftigitur vtdiximus linea.a.e.
equalisliee.c.b.§ aras.a.d.arcui.d.b. Protrabatura linea.d.b.dequa ¢3
flat o ipfa eft latus decagoni cglateri ppofito arculo inscripti cumipfa
fubtendatur medietati quinte totius cirannferentie.Dico itaq, g linea.e.
¢.eff equalis medietati inee.c.d.€ meduetati linee.d.b.in longuim dires
ftuma, coniumétis.Compleatur quidem diameter.dic.fitq.d.c.o.f fir.es
fiequalis.e.d.ff protrabatur.b.f.Eritq ex.4.primi.bif.equalis.b.d.ideog
p.s.primi angulus.b.d.ferit equalis angulo.b.f.d.Conffat aiit ex vitia
fexti @ angulus, g.c.b.quadn:plus eft ad angulum.b.c.d. Eo g: arcus.g.b
quadruplus &ad araunn.b.d. At veroangulus.g.c b.persz.primi duplus
eftad angulum.b.d.c. Nam ipfe eft extrinfeeus duobus qui funt.b.d.c.6
d.b.c. Atipfi funt equales ex.q. primi.igitur angulus, byd.c.duplus eff ad
angulum.b.c.d.Q uare angulus quoq..b.f.d.duplus € ad angulum.b.c.f
Sed angulus.b.f.d.eft equalis duobus intrinfecis qui fint.b.c.ff.c.b.f
perjz.primi.Itag ducangulib.off.cbififint equales « Ideog per.go
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primi-cf.eff equalis,b.f. I deoq, etiam-c-f.eff equalis.b.d+ Nam.b-d.£
b f-fimt equales adinuicem » Quare dimidium-c.d. cum dimidio-b-ds
eff quantum dimidium-c.d-cum dimidios ¢+ f- at vero adimidium-ce
d-cum dimidio-c-f+eff quantum dimidivmecf-bis cum dimidio-f-ds
Dimidium autem-c:f-is eft quantum-cf- Erdimidium.f.d-eff quan-
tur-e-f. T tagec-eveftquantum dimidiumec-d-csm dimidio. d-b-quod
et propofitum. Correlarium autem fic conflat manifefum effenimex
gerredecimi libri @ perpendiaularis ducta a centro circuliad lamis' trian.
quli fibi inferipti eft equalis dimidiolinee duffea ¢entroad ciramfe.
rentiam « Hocquidem ibi demonffratum eft € quafi correlarium con-
elufum, Cumigitur ex hac prima iffins-r4.ibri pateat ¢ perpendicula-
risduttaa centro dreuliad latus pentagoni fit equalis dimidio linee
ducte a centroad cirammferentiam § dimidio lateris decagonit fquitur
g perpendiculararis duffa a centrocirculi ad fatus pentagoni [it equalis
perpendiculari dutte a centro ad latus trianguli : dimidiog, lateris de
cagor intraeimdem circulum deferipti : & hoc eft quod ex correlario
proponiter-Nuncergo explicandum eft quod ait Ariffeussiniibroint
tulato Expofitio icientie.s-corporum necnon € Appolloniusin dono
feandotin proportionatitate figure-r: bafiumad figuram v 20 - bafium
dicensia-proportio fiuperficierum figure habertis-n.bafes ad fiperficies
figure habentiszo-baks-eft tang proportio corporis-rz 4 bafumad cor-
pus-o-bafium-Linea € enim duéta a centro circuli pentagoni figureaza
bafivrndrodecedriad drcumfrrentim eus eff quafi linea prodiensa
centro ciraili trianguli figure 20+ bafium yéocedri ad drammfrentianms
eius-Hee funt ipfius magniappollonii verba.« Intclligenda autem fime
de figura-1-ff fura~o.bafium ab vna eadema. {pera cirarmiseripribili
umn-Ef enim frogortio corporis dniodecedri ad corpus ycocedron cuns
ambo vna eademq, {pera circuniscribit Sicut proportio onnium fuper
ficierum duodecedri pariter acceptarum ad ommes fuperficies ycocedri
pariter acceptas quemadmodum A ppollonius premisjorum verborum
prima parte commemorattquod § decima huius-r4alibrifolidademon
ﬁmﬁgﬂe ftabilitur- Et eft ciraulus circumfaribens pentagonurn duodece
dri equalis circilo. ciranmicribeniti trigovium ycocedrt curni duodece- |
dron & ycocedron'eadem fpera cirammfaribit quemadmoduni ipfeap-
pollonius feamda parte premisfonsm verborum cormmemorat ¢ quoad
etiam in quinta buius libri demonffratione frmarur: premittenda fime
igitur antecedentiaad tantorum virorum eloquia inconausfa veritate

gorroboranda.
' € Laftigator.

2 @ Atvero dimidium.c.d-cum dimidio.c feeff quantum dimidiune
of-bis cumdimidiof.df ceteras

& Propter hoc eft notandum ¢ omnium duarum quantiatum in
equalium femper dimidium maioris cum dimidio minoris eft quan
turn dimidium minoris bis § dimidinm diffcrentie qua maior habun-
dataminore verbigratiafint due linee ille in numeris.c-d-2-foc 8.dif-
ferentiasf-d-erit-genamec-d-eft latus exagoni €, ¢« f+ latus decagoni vt
diftum eft & latus exagoni excedit latus decigoniinofud-dico g medie.
tas.c.d-que eff-s-cum dimidio-c-f-quod eft » 4- que una faciunrro-§
funt dimidiatotalia equantur dimidio-c-f-bis.f'5-& dimidio-f-d.quod
eft-queiuméafimiliter facmt1o- § hocin omni genere verificaturs
f ideoifto medioipfeconcludit dicens dimidium anternsc.f-bis eft qui
nm.c.frotum € dimidium f doeff quantunpef.fmedictas diffrentie
f-d-miaiorisad mincremitaq,.c.e L?T quantum dimidivnecd.aumndis
midio.d.b-§ carerafine iffo profipofito non conclud.ret vt parer.

opofitio 2
WPropo -
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571 Sicquidaccidit vni linee oivife fecunduim propoz
g | tionem babentem meditin zouo extremacmni
| lineefiniliter oinife pobatur gccidere ze.
9 | € Sit virag, duarum linearum.a b. €.d.c.divifa feaun.e
dum proportionem habentcm medium duoq; extrema
a1 becquideniin.c.illa vcro in.f.fintq maiores portiones
buius guidem.a.c iliusautem.d. f.Dicoitag, g amb.rum ad fiii maio
res portiones eff vna proportio , Itemq, ambarum ad fii minores por
tiones eff proportiovna atquog maiorim portionun ad minores vna.
Etecontrario f permutatim f conitn@im € difunlfim Eeverfim. Ni
bil enimaliud eff quicquid vni earumaccidit.idem quog, alii accidere.
Conflatenim ex diffinitione linee feaundum proportioncmn habentem
medium duoq, extrerna divije § ex prima parte.ss.jextisgiliud quod fit
ex.a.b.in.b.c.eff equale quadrato.a.c.Eoderng, modo quod fitex.d.es
in.e.f.eft equale quadrato.d.. f. 1deoq. progertio eius quod fit ex.a.b,
in.b.c.ad quad:atum.a.c.eft ficut cius quod fit ex.d.e-in.e.f.ad quadra’
tum.d.f.Virag, enim oft proportio equalitatis . Igitur quadruplum eius
quod fitex.a.b.in.b.c.ad quadrati.a.c.ficst quadruplum eius quod fit
ex.d e,in.e.f.ad quadratum.d.f.Quod exss.quinti € permutata§ equa
proportionalitate manifeftum eff. Q ware coniunttin quadruplum cius
quad fit ex.a.b.in.b c.cim quadrato,a.c.ad quadratum.a.c fi.ut equa’
druplum eius quod fit ex.d.e. nie.f.cum quadrato.d.fiad quadratums
df. Adiungaturautem fecundem reéfitudinem ad lineam.a.b.vna
linea que fit equalis.b.c.que dicarur.b.g . Et.ad.d.e. adiungatur equa.”
lis.e.f.que dicatur. e. b . Manifeflum eft igitug ex offavajecundi libri
o quagmplum eis quod fit ex.a.b.in.b.g.cumquadrato.a. c. eff qua’
{e quadrato linee.a.g. At vero fimiliter quadruplum eius quod fit ex.de.
e.in e.h.am quadrato.d.f.eff equalequadrato.d.h. Ad vero excom
muni {dattia quadruplum eius quod fit ex.a.b.in.b.c.equum eft qua’
druplo eiys quod fit.ex.a,b.in.b.g. Eo . b.c.€.b.g fint equales, Simili*
ter quog; quadruplum eius quod fitex.d.e.in.e. [',g:quu_m eff quadruplo
ciusquod fit ex.d.e.in.e.h.Eo g.ef, f.e.h.fint etiam equales. I gitur ex'
Fzm parte feptimegnti § ex.ing.eiusdem quadratil.a.g.ad quadratiia.c.
icut quadeatam.d, h.ad quadratum.d.f.Q uareex jccunda parte.ss. fexti
proportio linee.a.g.ad lineam.a.c.eft ficut linee.d.b.ad lineam.d.f. Et
cdiunftia.g.fia.cada.cficut.dh.gd.fad.d.f.At Fo.a.g.diacfine
tang duplum.ab.f.d.b.cum.d.f tanquam duplum.d.e. Q vare duplid
a.bad.a.cficucduplum.d.e,ad.d.f . Et permutatim duplum.a.b.ad du
pli.d.eficat.a c.ad.d f. Sed dupld.a.biadidupli.d.e.ficut.a.bad.d.e.ex
15.quinti. I ginwr.a.b.ad. dee.ficat.a.c.ad.d.f. Ttag, permutatim € everfim
& conuerfim § difun&im € coniunélimiquoed oportebat offendere.

Dwpofitio .34
7] Juifolatereexagoni fecundum proportionetn ba.
8| bentern medinn oyogs cxtrena maio2elus poz
G| tioctit [atus decagoni circumfcripti a circuloip
5| fum eragonumcircomftribente.
3| @ Sitlinea.a.b.latus exagonialicuius cirenli € divifafe
cundum proportionem habentem medium duog; extres

g  mainpunélo.c.fitqg mator portiocius, bic. Dico g cuiusamg; cirauli.as

)

b.eft latus exagoni eiusdem. b.c.erit latus decagoni . Adiungamr cnim
ad lineamn.a b.linea.b.d.quefitlatus decagoniillius circuli cnius.a.boeff
latus exagoni. Eritg, ex nona..linea.a.d.dinifa fecundum proportion€
babenterm medium duoq, extrerna € maior portio eiuseritlinea.a.b.C3
igitur vtraq. duarumlinearum.a, b.€.a.d fitdinifa fecundum proportio
nem habentem medium ducqextremna. 1 gitur erit per premisfamamba
e ip[agam ad fui mgiores portioisi vna proportio. Iragediaadsads
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eff diuismator Portio ficut.a.b.ad b.c.que oft etiam eins taior pot?
gSed.d.a.a.&‘a.b.ﬁwt.a.b.ad.b.d-u difﬁnitc?mc linee ditrife kcunygi
proportionem habentem medium duog; extrema & maior portio eiuss
Jdgitur ex vndeeima quinti a.b.ad.b.d ficur a.b.ad.b.c.Quareper feun
dam partent.g.quinte.b.d.&.b.c.funt equales, Cuim ergo.b.d.fit latus de
€agsi erit quog; ex conmmuni scientia.b.c.latus decagoni. Vel aliterad
linean.a b.adiungatur .b-d. equalis.b.c.eritq. ex.4-tredecimi tora.a.d,
divifa feundum proportionem habentem medium duog; extrema §
maior portio eiuss linea.a-b. Ttaq; per conuerfam,g.tredecimi quam con
tinue poft ipfam demonflrauimus cuius dreuli lineasa-b.eft lamus exa’
goni einsdem linea.b.d. [deoq, linea.b.c.fibi equalis eft lams decafgoni.
Poflumus iterm idem afia viafi liberdemon(frare. Sit enine.f.equa
lis.a.b.que etiam dividatur in «g. fecundum proportionem habentem
medium ducq, extrema. Et fit maior portio cius linea.f.g. Conftat igi’
tur ex premisfa @ quernadmodum,a.b.¢ft cqualis.e.ffic.a.c.eff equalis
e.9.{t,c.b.equalis.g.f. Cumq, fuerit.b.d.adiunéta ad.a.b.latus decagoni
illius cirauti euins,a.b.eft latus exagoni erit ficut privs diftum eff.ex.9,
tredecimi tota.a.d diuifa fecundum proportionem babentem medinm
duoq; extrema. Et maior eius portio eritlinea.a.b. Itaq per premisfam,
a.b.ad.b.d.fieur f.g.ad g.e. Q uare per primam partem i.fexti quod fit
ex.a.biin.g.e.equuim ef!g ¢i quod fitex.b.d.in.f.g. Cuma.a.b.fit equalis
ef. Ereritquod fitex, e.fiin.g e.cquumeft eiqued fitex b.d.in.f.g. Sed
uod fitex.e.fin. g.e.equum eff quadrato £.g, Ex diffinitione linee diui
fecundum propottionen babentern medirm duog, extrema. Et ex pri
ma parre.s6-fexti. Tgiam quod fitex.b.dun £ g.eft equale quadrato.f.g.
Ideoq,ex prima fextibinea b.d.eftequalis.fg. Et quia.fg.cftequalisic.
b.erit quoq..c.byequalis b.d € latus decagoni quod oportebat oftédere,
o S Eopofitie e
=971 Sadratuniateric pestagoniintra crailum de’
feriptiquadratumas linec que ilfins pentagoni an
gulofisoienditn: ambobec quadrata panier acce
g/ M | praquadratimedietatis iametri cinfdem ciculi
quincuplumeffe pronundo.
| @ Sitin ciranlo,a bicocuiug centrumid.inscriptus vhug
pentagonus equilaterus crivs vnum latus fit.a.b. & protrabatur diame’
ter.c.d.e.dividens lineam,a.b. eitis arcum per equalia. Eff igitur arcur.
a.e.medietas quinte partis circumferentie illius circuli . Q uare areus.a.
c.eff due quinte torius ciraumferentie. Protrabanturitaq, due linee,a.e,
€ a.c. Eritg.-a.elatis decagoni, equilateri, co g eius arcus eff medietas
quinte partis citcumferentie. Linea vero.a.c.erit que fubtenditur vni ex
angulis pentagoni predicti. Eo g arcus.a.c.eft due quinte partes ciraim
ferenticciraili.Dico itaq, ¢ quadrata duarum linearum.a.b §.a.c.pari-
ter accepta quincuplum fintad quadratum linee.d e. Eff enim ex quarta
fecundiquadratum linee-c.e, quadruplum ad quadratum linee.d.e.Cum
autem angulus.c,a.e, fit reftus ex prima parte 3o.tertii.eruntq, ex penulti
ma primi quadrata duarum linearum, c.a..a.¢. quadruplum ad qua’
dratum.d.e. Igitur quadrata trium linearum.c.a.§.a.c.€.d.e.quincw
plum funt ad quadratumlinee.d.c.f quia ex decima tredecimilibri qua
dratum.a.b.eff cquale quadratis dearum linearum.a e..d.e-fequinur ve
quadrataduarum linearum .a.b.@.c a fint quincuplum ad quadram
d.e.quod eff propofium*
€ spanifeltumeltergo @ quadratum lateris aibi atgs qua’
dratumla‘eris figure onodecim bafium cem cubum z figuras
ouodecinm bafium eadem fpera circumifcribit ambo quadrara
parirer accepta quincuplm funt quadrati medietatis dlame
tii <freuli el circumeribit pentagonum eiufdem figure duode
cimbafiunie

it
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@ 1 fiud conrelarturm vere manifeffum eff: conflat enim ex demonffrar
sionevptredecimi libri g latus cubi fubtenditur angulo pentagonidua -
decedri cum cubum § duodecedron vnaeademq, spera cirannsaribits
isag; per han¢ quartam fine obice conffar correlarium-fic.
ek opofitio  S. ;
R | Cutagonus figurcouodecim bafium triangulus
W BT 8| 33 fisu revigintibafiun quoseadem fpera circit-
L RSS! fcribirvnocodemgscirculo drcumfenbuntur,
Ve Py | @ Sit speracuius diameter,a-b.cireumscribens duas foli
is ;( das figuras videlicet dzodecedron cuius ynus ex duode
cim pentagonis fit-c.f ycocedron auins vnns ex.20. tris
angulis fit.d. Pentagono aurem-c. Ettrigono,defuper duo centra-d. f
c-caramscribantur duo cirauli buic,quidem. f.c.ex.4.quart illi veros
K.d ex.s. eiurdem. Dicoitag g biduo ciraili sperarum propofitarum
quorum alter circumscribit pentagonum.c. Alrerverotrigonum.d.fime
equales, Signentur enim duo latera pentagoni.c,vnum ex fids angulis
continentialitterive.f.E.f.g. € prowabanurlinea.e.g.que [ibrendat an
gulum,f, Etfemidiameter ciruli quefit, e f, Vnumquoda; exlateribus
trigoniad. fignetur littetis.k.h . Et protrabatur femidiameter fid cirauld
quefic-d-R.Dehincfumatwlinea.l,n.ad quam fit linea.a b.que eft dia
meter spereaffignate quineuplain potentias Q uequiden,l.in.dinidas
tur inan.fecundum proportionemm babentem medium duog; extrema.
Sitq; maior portio eius linea.ln. Et fecuridum quantitatem totius.Lim.
lineetur circulus.p.q . I taq, femidiameter cireuli p.q. fit equali lineel.
tn- Eritq ex correlario.s. quarti linea.l.m.tang latus exagoni equilateri
circalo.p,q inscripti, [ deogq; per tertiatn buins lineal,n.erit tang lams
dezagoni equilateri, eidem circulo inseripti.igitur ex ar, quarti inscri-
batur pentagonus equilaterns ciraulo.p.q.cuiuis vium latns fit.p.q. eritg,
exao.redecimilibri quadratum,p.q. equale quadratis duarum linea-
rum.Lm.g.Ln,pariter acceptis. CSftatautem ex demonffratione.s.tre
decimig.b.R.eft.equalis.p.q. ergo quadratum.b.K.eft equalequadra-
tis duanm linearun, L& Ln.pariteracceptis. At vero ex demonfha-
tioncag.tredecimi » manifeflum eff ¢.e.g.efflatus cubi ab eadem spera
circumscriptibilis, Q uare per corvelarinm.rd.tredecimi.a,b.queeftdia
metet spese potentialiter eff tripla ad.e.g.queeft latus cubi . Stautern.e
g-dividatur feaundum proportionem babenteny medinm duog; extre.
mapatet ex demonflrationerz.iredecimi gp.e.f.eft tang maiorportio
eius.igiturex fecunda huius.e.g.ad.Lm fiait.efiad. Ln. Nam vt toraad
totam fic maior portio ad maiorenn.itag, per.anfexti quadratum.e.g.ad
gradramum. L. m. ficut quadratum.e.f.ad quadratum.ln. Quare pe
5.quinti guadrara duarum lineanim.e.g. .e.fopariter acceptaad quar
drata duarum linearum. Lim, €.Ln.pariter accepta ficur quadranim.e.g.
ad quadratum.Lm.ergo per.s.quintit& permutatam proportionalita-
tem € equam eriplum- duorum quadratorum dvarum lincaum.e.g. &
e.f.pari ter acceprorumad quadrata duarum linearum, [m. . Ln. pariter
acceptaficut tiplum quadrati.e.g.adsquadratum.Lm. Triplum autem
e.g.quadrati eff tang quadratum.a byex correlario’ 4. tredecimi. At
quadraruni.a.b,‘eft per*ypotefim quinauplum ad quadratum.lm. e/
go triplum quadrati.e.g.quincuplum quog; eft quadradi.lm. Quare
etiam triplum quadratorum duanim linearum. e.g.§.e.f.pariteraccepto
rum eft quincuplum ad quadrata duarwm linearum, L, &.Ln, pariter
accepta.{ quia probamum eft @ quadratum.b.K.«ff equale quadratis dua
rum linearum.l,m. . Ln.pariter acceptis, Sequirurex commumiscien.
tia vt triplum quadrarorum. e.g.€.e.f.fit quincuplum ad quadratum.h,
R.Conffat autem ex.s.tredecimi g quineuplum quadrati,h.K.eff quin
decuplum ad quadratum.d.R.Nam fimplumn ft eriplum . Frex quarra
buins conftat ¢, riplum quadsatormee-g €.c.fieft quinauplum qua’
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drati-efsnam fimplum eff quindeatpls- Teag, quinenplm quadrati-fe
eft equalequinasplo quadraﬁ'd-k'idfogrgggs-quimi qugd:atum-c-f-
equale quadrato-d-k+ Quareetiam linea-cf, eff equalis linee.d-k Er
goex diffinitione draulorum equalium cirailus ciraumsaribens pentas
gonur.c-eft.equalis ciranlo draumsaibenti trigonum-d . quod erat ex
prindpio demonffranduniNam femidiametri horum ciratlorum fung
equales videlicet.c.f.§-d. ks i
Popofitio .6
Eedratum quo?quod efttrigincuplumtetrago
\ | ni qui fub perpendicularioucta g centro dreulicir
cumfcribentis pentagonum figure duodecim ba
&Y | finm adlams pentagoni atgs fublatere ipfius pen
4| taconicotinetur omnibus fuperficiebus copois
= dricdecimbafium pariter geceptis effe equaleex
neceffitate conuineitur.
C Sit pitagonus-a, vnaex-r.bafibus figure duodecedrif vium exeius
Rateribus fit-b-c. fibiq; ex s14. quarti cirasmisaribanur cirelus fupra cen-
trum.a-§. protrabantur lineesa,b-f-a-¢ §.a-d- perpendicularis ad:b-ce
Dico ergo g trigincuplum eius quod fit ex-a-d.in-b c-eft equale omni-
bu: fuperficiebus duodeceds pariter acceptis- Conflatenim pentagonum
aresfe diuifibilemin quing, t:iangulos equales triangulo-a.b-c-ex-g. pri-
mi-itaq omnes-e-pentagoni duodecedri crm omnes fint equales € fimi
les pentagono a.diuifibiles fint in.6o.triangulos quorum quisq; per.ge
primi eff equalis triangnlo-a.byce Quod autem fitex-a-d-in.b.c.eff du-
plum per-4r- primizad triangulum.a.b.c.ergo trigincuplum eins quod
fit ex.a.d.in,b.c.eft fexagineuplum ad niangulum-a.b.c. Nam vt fims
plumad fimplum ficduplumad duplom . Cumitagotmnes duodecedri
fuperficies pariteraccepte {intetiam [exagincuplum ad triangulum.a-bs
c-fequitevetrigineuplum efus quod fit ex-a, d.in.bec.fit equaleomnibus
fisperficiebus duodecedri pariter acceptistquod eff propofitunt.

Pwpofitio 7.
o720 Eadratum quogp quodeit trigincuplum tetra-
ES> Nt | goniquifiab perpendiculari duicta a centro circuli
1 EePE= | ad latus fibiinferipti triangulifigure viginti bafiv
eesaN | vmatas fubipfo [atere trianguli continetur equa’
EEgNaS | leeft omnibus fiaperficicbus figure vigintibafius
=——>=—l pariter acceptis. :
@ Eftoenim hicrrigonus.e.vna ex,20.bafibus figure yeocedri § vnil
ex ¢is lateribus fit.f.g. Sibiq, ex.s-quarti ciraimseribatur ciraulus fuper ¢
rrum.e.&p-;otrabanm[inee.c‘f.e.g.@.ewh-pcr-pendimlarisad.f.g, Dico

igitur g trigincuplum eins quod fitex.e-h-in f.g-eff equale ommibus fu. £
perficiebus ycocedri pariteracceptis. Conffat enim trigonum.e.esfe diui b /
fibilem in trestrigonos quorum quilibet per offanam primi eft equalis Lo
trigono.f.g: 1 taq omnes,20.trigoniycocedri pariter accepti cum améti =
fintequales fimiles trigono.e.fint tand fexagincuplum rrigoni.e-f.g.Et
quia p.4xginiguod ﬁg‘cex.e.b.in.f g.eft duplum trigoni.e.f-g. [ Goyigi
cuplum huius eff equale fexaginauplo iflinssfequitur{ vt trigincuplum. e,
b.in.f,g.fit equale onmibus fuperfrciebus ycocedri pariteracceptis quod
erat demonfrandum,

@ zBanifeftumigitur et g proportio fuperficicrus fqureduo
decim bafium inaliqua fperacontentead fuperficies figure viv
gintibafiumin eadem fperaconc[uf&:cﬂ tands propoztio tetra’
goni contenti fublatere pétagoni ipfius fiqure uodecim bafiil
2{ub perpendiculari ouctaa centro fisicirculiad ipfuslatus pen
tagonizad tetragonumcontentum fublatcre rriangulitipfins fir
sure viginti bafinm z perpendiculari ducta a centro fisj circuli
#d ipfum [atus triangulico:posis viginti alcbaidarun.
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@ Q uod perillud correlarium concludimr verd esft fiue figura.p.bafifi
€ figura.20, bafium fintab eadem spera cirarmsanptibilesve proponitur
fiucetiam flerint ciraumscriptibiles a diuerfis speris. Proponitur autens
prout hee figure fintciraimscriptibiles ab eadem spera quoniam bocmo
do valet € fufficitad propofitum. Eiusergo communis veritas fic patet,
Conftat enini ex.¢.buius g trigincuplum.a.d,in.b.c.equum eft cnnis
bus fuperficicbus duodecedri pariter acceptis cuius pentagonus.a.cff. vng
ex.n.jup.rfic.ebus, Ef ex hac.g.confat fimiliter gtrigincuplum . e.h.in.fu
g equunt eft onmibus fuperficiebus ycocedri pariter acceptis cuius trige
nus,e.eft yna ex.zo.bafibus, Sive illud duodecedron g iffud ycocedron
eadem spera ciraumscribat. Siue diverfe. Itag, proportio triginaspli.a.de
in.b.c.ad ofs fupficiesillius duodecedri piteracceptas eft ficut rigincupli
e.h.in,f.g.ad omnes fuperficies ycocedri pariteracceptas. Vrobig, enim
eft proportio equalitatis. Q uare permutatim trigincuplum.a,d.in.b.c.
ad trigincuplum.e.b.in f g ficut omnes fisperficies illius ducdecedri ad
omnes fuperficies buius yeocedri § perusiquint trigincupli ad eriginay
plum eft fieut fimpli ad fimplum. Conflat igetur per m.quinti g propor’
tio pmnium fuperficierumillius duodecedri ad omnes -fuperficies huius
ycocedri eff cius quod fit ex.a.d inub.c.ad id quod fit ex,e hiinif.gs Et
boceft quod ex correlario proponitur,
“2opofitio 8. .
] | IRopoztio cunctarum fuperficiernscopozis duo
({)R‘.\ dec.m bafivm pariter acceptarun ad amnctas v
6 ji\\___‘, perficics cozporis vagggnbaﬁ Ui pariter accepray
~ \ £ ‘

WEad | queab yna fperaambe cicn.: fornbuntur eittd
E‘?—\A‘% propoztio lateris cubi quens circumferibic gadggf
e liperaadiatus trigguliiphius corposvigitibasit.
@V tab huius.g.demonffrationislibri.i4. procesfiuambigstas omnis
abscedat:iffud prescire oportet. Q uod fialiqualinea feeend: mipropor
tionem habentem medium duoq extrema freritdivifa € ex medietate
eius tang dimidium fue maiorisportichis dutrabateriipfaqueg medie
tas feaindum proportionem habentem medium duog extrerna divifa
erit § eius maior portio eft tang dimidivm maiorisfue duple. Verbi gra
tia fit.2, bydinifa feandum proportioncm babentem medizm duog.ex
tremain.c. Et maioreius portiofit.a.c.f fit.d.etang dimidivm.a b, Et
d.ftang dimidium.a.c.Dico ergogrd.e.divifa eft in.fijecmndum tro-
porionem habentem mediuni duog, extrema § maior portio eius eft.d.
f.Conftat enimex,15.quiti g proportio a.b.ad a.c.eftfiaut.d.e.ad.d.f,
videlicet duplum ad dupii tangd fimplum ad fimplum. Q vare pmutati,
a.b.ad defiatacad.d.f. Igitur perag.quint « c. b.ad fe ficut.a.be
ad.d-e.Eftitaq,.c b.duplaad feficenimeft.a.b.ad.d e. Cum igiturtor
ta.a b.fitdupla adtotam.d.e. € fingulepartes.a.b.ad fingulas partes.d.ee
quareex-5.quinti €.rcinsden: € diffinitie linecdivijc Jecundil propor
ticnem habentenimedium ducq, extrema., Erit linea,d e.divifa in.fo
quemadmodum proponitur, Nuncigitur demonfirationi eivs quod ]
pofium cftinfiffamus, Ad aiiur exemplum fit.a.b.c.circulus cuius cen-
trum.d.ciraimseaibens pentagonum duodecedri € trigonum ycocedré
queambo pariteread? spera circumseribit § concludit. Nam ex.sbutus
manifeffum eff & idem direulus huindpentagonum § illivs trigonum die
cumscribit, Sitautemlinea.a b latus pentagoni f linea a.c.trigoni . Sig
q; linez2.h.tang lams cubi ab eadem spera drcuniscripti, Dicoitag. g pro
portio omnium juperficieruni duodscedri pariter aceeptamm ad omnes
fuperficies ycocedrt pariter acceptas eft ficut linea.h.ad lineani.a.c. Pro”
ducatur quidema centro.d.perdendicularisad.a.b.q tranjear vsq, ad cirs
ciiferttiam fecans.a.b.in puntfo.e. aram eiusin pundlo.f Hacadt ppé
dicularem coftat diniderep edlia tam lineam.a.b.g. eivsaraim chordd
deniya b.gscdam prem tertie tertiiiarcl Fo eits p qred fmi G tentiin8

260



QVARTVSDECIMYS 138

igitr araus.f.a.decima pars ciramfirentie. Subtendatur itaq fibi chor~
da.af.queerit lanss decagoni equilateri einsdem circuli, Eritigitur ex.g.
tredecimilinea conflansex.d.f fLa.diwfa feindum propo: ticnem ba-
bentem medium duogsextrem , € maior portio eivs erit ‘nea.d f At
vero ex prima huius.d. e, eft equalis dimidio.d.f.dimidiog.f a.in lon-
gum direfhumg, coniundis. Sitiginr.d.g perpendicularis ad.a.c.eritq,
&x correlario.g-tredecimi g d.tang diimidium.d.f. Itag fi a linead.es
queeff tang dimidium.d f.a.com.d f€.fia fic linea vnas demahana
equalis,d.g.que efftand dimidivm.d.feerit per illud quod antehoc pro
batum eft linea-d. e.diuifa fecundum proportionem babuntm medwm
duiog, extrema § maior portio erittand, g-d. Ex dernonffratione autem
aztredeciini conflat g fi linea.huque eftlatus cubi disidanurg, fandum
proportionem habentem medium duog, extrema maior portio ¢ius erit
tang.a.b.que eft latus pent:goni figureas.bafinm, Ttag; perjcamdam hu
ius proportio.h,ad.a.b.eft ficaur.d.e.ad.g.dv Q uare per primam partem
85.jexti quod prouenitex.h.in.g.d.equumeft ciquod fit exa.b in.d.es
Ex correlario autem premisje manifeflum eff g propertio emnium fi-
perficiernm duodecedri anius latus.a.b.pariteracceptarum ad cmines fu
perficies yeocedr cuius latus.a.copariteracceptas eft ficut civs qued fitex
a.b.in.d.e.adiilud quod fit ex.a.c.in,g.d. 1 gittr ex prima parte.z.quin
ti E.ar.cinsdem proportio eius guod prouenitex.h.in g d.adi'lud quod
prouenit.ex.a.ciin,g-d.eff. fiut omnium fuperfcierzmillivg duodece
dri ad omnes huijis ycocedri, At veroeitis quod proucnit ex.h.in g.d.
adillud quod prouenit ex.a.c.in-g,d.eft per primam fixti fiwt. b.ad.a,
€. T taq. per. m.quinti proportio omnium fuperficierun:illius duodecedri
ad omnes huius ycocedri eff ficut.b.ad.a.c.quod eft propofium . Hocip
fum aliter probare poterimus.fi ad ipfirn buivs antecedens necesfarium
premijaimusquod eff,

S carcnlo cuilibet peﬂtagonus equilaterus inferibatur re-
ctangulom ¢ fub dodrante diametriipfiug circuli T fiub dexta-
teipfinslinee angulum ipfing pentagoni fubtendentis contine
tureidem pentagono equum 'efie ex neceflitate opottet. :

@ Maiotes noffri viiumquoda, integrumt in.n.partesequales intellefn
{ ratione diuijerunt omnefq; eas finul hoc effipfum totum affem: voca
verunts yndecim veroearum dixenmt deuncé.decem autem dextantem
nonem dodranté.offoRobiffe.at feptem fepruncem fepritével geuncem.
fex autem femis: quing, quinqguincent.quatuor trientem. tres autem qua’
drantem.duas Fo fextantem. vian: autem appellaueriit vinciam eaia. p
ordinem talibus defignauere figuris § fepiffime Iueniunt in antigs libris,

15 4 F B F

s Deinx  Dextans Dcdrans Bije  Sepamx,

P N T S R

Semis Quantunx Triens Quadrans .. Sextans Vncia

€[ Vnciam quog. quam duodecimam partem affis fore diximus in alias
rurfus.e.fraltiones, Sed alia viz diviferiit.nam medietatem vneie dixe’
runt femisnciam.tertiam vero duellam.drtd ficilicum. fextam jorculant,
oftanam dragmam duodecimam femifficlam. decimdo&auam tremif”
fem. vigefimamquartam {cwpulum. quadragelimamo&tavany obulum,
feptuagefimamfecundam biffiliquam . nonagefimamfixtam  ceracern.
Vitima vero queeft centefima quadn%gﬁma quarta pars ipfius vndefili
guam nominanernt, Hisautem.uz fralticnibusvncie pofleri ores adiun
xere calcum, Eftautem calaus centefima nonagefimajecainda pars vncies
cuins additionis caufa firic ve vig, ad minimum extremum diatefjeron €
diapentefimphoniarum tonorum femitonomma; intermallis diftinéta’
yum bamm fragtionnm denominatie conjcnderes vel conpenderet §
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ipfas ommes fm ordinem talibus annotauere Figuris,

LZ Wiz LT eP = Hi
Semiuncid Duella Siclias Sexasla Dragma Emiiffeca Tremiffis
S B/ YR Z 75915 L iy
Scupulus Obulus  Biffiliqua Cerates  Siliqua  Calaus
@ Eivs ergo quod aiciturt knfus eft + g fiinaliquo circulo pentagonus
equilaterus inferibatur illud quod fit ex tribus quartis diametri dreuli
in quing; fextas linee fubtendentis viumexangulis inferipti pentagoni
equale eft pentagono, verbi gratia- Sitciraulus-a.bec. fuper centrum,ds
€iq; ex.mquarti inferibatur pentagonus equilaterus auivys duo latera vinid
ex fuis angulis continentia fint.a.b.€.b.c . Erangulo,b.fubtendaturli-»
neasa-c. protrabatur diameter-b.d.e. fecans lineam.a,c.per:equaliain
pundo.g . Sitq.d fmedietas.d.e. €.g.h.duplaad.b.c.eritq, b.f.dodris
diametri: eft enimeres quarteipfivs §.a.b, etit dextans-a-c.eftenim,sfix
tecius: protrahatur augem linea,a.d-Dico gillud quod prouenit ex,bs
f.in.a.h,eff equale pentagonoinsaiipto circulo. Cum erin.a.g.fit per’
pendicularisad b, d,erit ex. 4r.primi illud quod pronenitex b.d.in.a.
g duplum ad trianguiunia. bd« I deoq; quod prouenit ex.b.fiin.a.
g-miplumeritad eundem miangulun, € qued prouenitex-b.fin.b.g
duplum € ex,b flin totam,a h.quincuplum. Cum itag totus pentago-
nus quincuplus fit ad eundem triangultn céffar g iffud quod fitex.b.fe
in.a.b eftequalepentagono € illud erat demonffrandum.Q uodigiiur
ex principio propofitun eff nuncalia viaficut promifimus demonifres
mus, Sinritaq, circulo cuius centrum.huinscripti petagonus figure .ba
fiurn. € trigonus figure 20.hafium quas eadent spera circumscribit. Con
flatenimex.s.huus @ buius duodecedn pentagonus € illiss yeocedri
trigonusab eodem circulo circumducuntur. Sitq; pentagonus.a.b.c.d.es
i trigonus.a.f.g.f-angulo.a.pentagoni fubtendatur finea.b.e. queex
demonfhrationez tredecimierit fatuscubi quem eadem: spera conclu-
dit. Protrahaturitaq drameter.a: b. K. fecans orthogonaliter § per equa
lia verang,duarum linearum.bee.€.f.g. Hanc quidern in punéfo, Lillam
vero in punéto.n, Dico ergo ¢ proportio omnium fuperficierun duo”
decedriad omnes ycocedri ‘quorum pentagonus € trigonus propofito
diraulo fintinscripti eft feut tinee.b.e . que eft latus cubiab eadem spera
condlufi ad lineam.f.g. queeftlatus trigoni ycocedri. Conflat enimex
correlario offaue tredecimi g linea.h.m.eft.dimidium linee.a-h. 1 deo
-2,m.eritdodrans diametrisa.K.eft enum eius tres quarte, Sitergo.Ln
uplaad.n.e.erit,.b.n.dextans, b.e.eft enini quing, eius fexte. 1 taq.per
pretnisfium antecedens guod prouenit ex.a,m.in.b.n, exrit equale penta
gono .a.b.c.d.e. Q uod autem prouenit ex.a-m.in.m.f.eft equalenian
lo.a.f.g. T gitur ex prima fexti proportio pentagoni ad trigonum ¢
ieut.bonad,muf.Q uareduodeaupliillivs pentagoni ad viginauplum
iffius trigoni fiant duodeaspli linee.b.n.ad vignaiplum linee.m.f.qd
ex.s.quint  equa proportionalitate manifeffum eff. Duodecuplun au
tem b eft rang decuplum.bye.nam.i.dextantes coequant.x.asfes boc
eff.x.tota: viginauplum vero.m.foeft tang decuplum. f.gmam.f.g «ff
duplaad m faginr ducdecupli iffius pentagoni ad vigmaulum iffis
trigoni eft fiut decupli b.e.ad decuplum.f.g. € quia ducdecuplum il
us pentagonieft onine: fuperficies duodecedri ¢ viginauplum autem bu
ius trigoni eff omines fuperficies ycocedri € quia per.ss.quinn decupli
b.e.ad decuplun.f, g fiait.b.e.finiple ad.f.g-fin.plan: erit per ur. quind
proportio omniun fuperficienm ducdecedri pariteracceprarum ad om
nes fuperficies ycoced:i pariter acceprasficut. bee.ad.fug. € hoe «ft qued

epormitnosdemongl.aze. .
i 3 Fiwopofitio .9
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Huifz qualibetlinea fedm ppotidem babétemnie
dizm duogsextrema erit ppoatio linee potétis fi
paatoramiiiieam einaqs maiozem poarionemad
g {iineam potéreny fipaa totaim einfdemnags minozern
¥ | poztionen tandspopoztiolateris cubiad [atus tri
L =41 angnlicopozis vigintibaliim yngcum cubo ipfo
incadem foeracontenti. - 0
@ sitlinea.a.b.diufa feamdum proportionem habentem medium duo
g.extrema § maior portio eius fit linea. a.c.€ fuper centrum.a.feamndum
quantitatem linee.a.b.describatur cirailus.d.b.e. Eiq; insaibatur ex.m.
quarti pentagonus equilaterus cuius vnom latus fit.d . e. Etexjeamda
eiusdem triangulus equilaterns ciivis vnumlatus fie.d.f, Et vniexangu
lis pentagoni qui fit.d. fubtendatur linea.e.g. Conftatigitur ex.s.huius
@ spera circumscribens duodecedron cuius pentagoni latuseff.d.e.cir -
cumscribit fimulycocedron cuius triangulilatus rj%.d.f..Et ex demonffra
tione,1z.tredecirni manifeffum eft ¢ eadem spera circumseribit cubum
cuins fatus eft.e.g . Sumatur ergo linea.b.potens fuper totam a.b.f eius
tmaioremportionem a.c.Et fumatur.R.potens fuper totan.a.b.§ mino
rem eus portionem,b.c. Dicoitaq, @ proportio.e.g.ad. d.f. hoc eft
Lateris cubt adlatus rianguli ycocedri vnacum ipso cubo ab ipfaspe
ra contentis eft fiaur. b. ad . K Conflat quiden ex correlario.ss.quar
tig.a.b.¢fftang latus exagoni equilateri circulo.b.d.e.inscripti. 1 gitue
ex tertia huius.a.c.eff tand latus decagoni eiusdem circuli. Itag, per.o.s,
d.e.potens eft fuper totam.a.b.f eius maioré portionem.a.c.Quare.d.
e.eft equalis.y. Nam quadratum vtriusg, earum tantum eff quantum
quadrata duarum inearum.a b.ff.a.c.pariter accepta, Patetautemex o¢
taua.g.@.d.Leftripla eff potentialiter ad.a.b. At vero ex.s.ciusdem pa
tet gp.K.quoq, triph eff potentialiterad, a.c.ergo ex feeunda parte.siex
tiproportio,d.f ad.a.b.efHfieut.R.ad.a.c . Quare permytatini.d.f.ad.k,
ficut-a.b.ad.a.c. Et quia ex demonflratione .1z . tredécimi manifeffum
eft o fi.e g.dividatur fecmdum proportionem habétem medium duog,
extrema maior Portio eius erit tand.die. Erit per fecundam buius propor
tio.e.g.ad d.e.ficut.d'b.ada.c. Q uareper.n quinti eritquog..e.g.ad.d.e
ficut.d.f.adik. Et permucatim :z—.g‘:ad;iff:rmt.d;e.ad;k..ﬁr quia, per pri’
mam'parteni.z.quinti.d.e ad.k.ficut,h:ad K. Fo q.d.e. & b-fimt equales
Z'Eﬁt?er.n.qi.lin't‘i..e-giéd:_d;_f:flt'ut.ba;d.kégur:d *z%moﬁormrn. Nonso
tum auteriieft proportio.e.g fateris'enbt ad d £latus triznguti ycocedri
fieut.h.ad K immo fimpliciter fienr quarumlibet duarum linearum viis
usad alteram:quarum aitﬁn‘pbfeﬁ%lper totamquamlibet lineam dini
fam fecundum proportionem habetem medium duoq, extrema £ fi
per eius maiorem portionern. Altera vero fuper totam f eius minorem
portiSem.Nam fingulay lineaz talium € pportiovna. Verbi gratia. Ma
neant priores ypothejes circa iineas a.b.b,&.K. Et fumatur quog; queli+
bet alia linea quefit.l.m.diuifa fecunduin proportionem habentem me-
divm duoa. extrema in.n. & portio maior fir.Lin . Sitg; linea.p.potens fiy
pertotam-1.m.€ eius maiorem portionent.l.n, Etlined.q.fit potens fir
pertotam L.mJAE eiusminorem portionein m.n.Dicoergo’ g propor/
tio,p.ad.q.eftficur biad &, Céflat enimiex fecunda buivs gib.asaciae,
eftficut.l.m.ad.Ln; Ergo per primani partem.s.fexti quadrati.b.a.ad
quadratum.a.c.eft ficut quadrati.m.l.ad quadratumn.l, Q uareconiun
&im quadrati. b, ad quadratum .a.c. ficut quadrati:p. ad quadraritm
Ln.Er prutatim Gdrati-h.ad guadrani.p.ficut quadrati,a,ca.ddratum
L. Eodé arguientati5is gmere fequif g pportio gdrati.k.ad Jdratii q.
eft ficut quadrari.c.b.ad quadratunin.my Erquidex jecundabuivs £ ex
prima parte.rufexti quadriturhia.c.ad quadramm. o ficsrquadratum
¢.b.ad quadritim.im.z. Ednext.quing guadr tum - b, ad quadranmm
poficut quadratur.fad Guadratam,q.- Q uarcper fecund i partemin,
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fexti:had pficutRad g Etpemintasimshad B fiat.p.ad q. qrod erae
‘demonftrandum: Etne quis§ dubitationis locs ea que demonffranda
reffant obfuscet:premittenda adhucarbitramur quedam quibus fequens
tia fi-mo demonfhiationis robereinconcusfa permaneant,
(ESialiqua piana fiuperficies fperam quamtibet fecet comnin
Jus oifferenna planefuperficici fecantis zaprue fuperfiaei fpe
reerit arcuniferentia continens circuluni.: : :
@ Sitigimr atiqua plana fuperficies fecansfperam € fit linea.a.b.com-
:munisjeftio fuperficici jecantis € fuperficici fpe. Dico g linea.a-bueftuciz
. eumferentis cirauli. Autenim centmum fpere eft in plana fuperficie fecan
 te.aut extra.Quod fi fuericin ea ponamr vbicung, contigerit € fitic.
: g nia érgotota linea.a.bieft in fuperficie fpere & quia ommes finee du-
e a centro fpere adipfins ciraumfereritiam funt equales quemadmos
dum conftat ex diffinutionefpere.fequitur veomnes linee duéte a pum-
« &o.c.ad lineam.a.b.fint equales, Ef igitur ex diffinitione circuli fuper
: ficics quam contirtet linea.a.b.cirenlus € eis centrum eft, ¢ videlices
idemg centrumi fpere. Si antem centrum [pere fuerit extra fuperficiem fe
- gantems ponatur ergo vbilibet quod fitud. a quo jecundum dofirinam
Tm.yndecimi ducatur linea.d.c, perpendicularisad fuperficiem Jecantem.
- Et’protrahantur ab eodem centro.d . dite linee refte quomodoang
contingat ad lineam.a.b.quefint.d.a.€.d. b Et iungamr,c.amm.a.f
cun.b, Erunitg; duelinee.d.a..d.b.equales. Eogipfe funta centro fpe-
read fuperficiem eius, Ex diffinitione autem linee perpendicularis ad fi
- perficiem. Manifeffum eft @ anguli.d.e.a.€.d.c.b. funtrefii, Ideog ex
: penul-ima primi €ifta commumi scientia s que equalibus-fintequalia
inter fefuntequalia. Eruntquadrata duarum tineatunn.c.d €.c.a.paris
steracceptaequalia quadratis dnanvm linearum d e b.pasiter acceptis
Demptoitaq, viring, quadrato d.c-Erit uadratumi.c.a,equalequadra
to.c.b.Quaref linea.c.a:lineesc.bs Eodemiargumentationis genere' ne
 eesfe eft ommes fineas duffasa puntio cad.lineam.a.b.esfeequales ergo
-exdiffinitione dirculi fperficies quam continer linezia.bieft draulus €
enscentrumeft.cquodeftpropofitum i, . = Tiry
@ Ex boc itags mggrgfu{tn#n elt’q-com fisperficies fecat fhe’
“iramy fuper centrumeius iz ctorpiotemens é}%ﬁzm‘ﬁm fpere
- eltlinea continéns drcilumicuiuscentrune eltcentrum fpere-
~@Lum autem-fpaifices fecar foeram non. fuper. centram
* ginsfectorquogsproueiiens i fiperficie fpereelllinea conti
wenecrceluny enfis dentromyeli puncus ile in: quo incidig
iperpendicnlaris doctaacentrofpere ad fuperficiem fecantent.
AT Amplws autem dicogy it 110 - FISE
€ Siinfperaaliqua fircrint drculi equales perpendiculares
ducteacentrofperead fuperficies illozum arculomm eruntad
inuicem equates. | -+ ° SEATHE o o i
€ Sintispera cuins cBtmmafignati duodreulib, §.c.equales. Ad qua
‘umfuperhcies profrabantiza centro spere videliceta punéfosa-perpen”
dicutares framdumiey docetarvndecinti, Ad buncquidem b Adil-
“humyaurem;a.c:Dico o, duelinedab: fa.cfintequales s Protrzhantur
<eninta punéis.b.f.c fingule lincerettead circumferentias ilorum cir»
auloium proutlibuerit: In'Biquidem.b.d. Inillo auterh.c.es Etiungak
a.am d &.cum.e. Eritq, ex diffinitione linee fispra fuperficiem perpen?
diculariter {fantis vterq duonim angulorum,a.b.d.a.c.evelius. Atve
roex jecunda parte premiffi correlarii. Manifefturn eft @ duo punffaibs
- .c.funt centra diraslorum.b.c. Ideoq. duelinee.b.d. §.c.e.fint imidia
*metri eorm , qui cirenli cum ponantur equa‘es fequitur ex diffinitios
neequalivm cirqulorim bas niidiametros esjc equales , Frquia dueli
-nee.a.d f.a.efintequales quiafintdufieacent-ospere ad ems fiperfi

-glem Euang ex peiinl-p.imsi due pepentiagaicia b.§.aceoquaten |
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Q@ued oportebat demonffrare.Nunc igiturad propoficum redeamus,
ZOPOﬁtIO- io.

‘Foportiocorpois oucdecedriad cozpus yeocedri
queanibo vnacaderngg freraindudit:é ficut onp
mum fuperficietun ¢ing pariter scceptarum ad
& | crnes fuperficies illing pariter acceptas.

54| @ Boc eff quod fuperius poft demonffrationem prime
buins auGoritate ariftei £ A pollonii commemorauinug
cuiuss demonfiratio ex bis que premisfa font cuidenter elicitur s Ex quin
ta quidermn huivs manifeflum eft g draili quorum alter dircamseribit
pentagonum duodecedriireliquus vero trigonum ycocedri que ambo
corpora spera vna cobercet funtadinuicem equales. Itaq erunt perpen’
diculares a centro speread superficies omnium circulorum circumseris
bentium- pentagonos buius ducdecedri § trigonos illius ycocedri in
eorum centra cadentes adinuicem equales ficut ex premiffis manifeflum
&ft.Nam omnes hi ciraili teffe.s. buius ficut diffum cft-equales sunt fibi
adinuicemn. Piramidesigitur quarum sunt bafes pentagoni duodecedrit
coniautem eanim sunt centrum spere, atg; piramides quarum bafés sunt
trigoni ycocedritff coni earum fimiliter ccntmm spere sunt equealte.
Cunftarum quidem piramidum altitudinem mensurant vel determi
nanta conis ad bafes perpendiculares cadentes. Piramides autem equeal
zas suis bafibus proportionales effe oportet quemadmicdum in.é.ducde
cimi probatum eft. Itaq, proportio piramidis caivs Fafis pentagonus
duodecedriad piramidem cuius bafistrigoni ycocedri eft ficut iffius pen
tagoni ad hunctrigonum. Idecg; per.2-4.quinti proportio duodecupli
illius piramidis cuius bafis pentagonus duodecedri. Ad piramidem cu’
‘s bafis trigonus ycocedri {icut dnodecupli illius pentagoni ad bunctri
gonum.Heeautém.zz.piramides quarum suntbafes.z.pentagoni duode
cedri sunttang totum corpus ipfius duodecedri . At .n. pentagoni tang
ommnes superficies eius . Ttag; proportio corporis duodecedriad pirami
dem cuius bafis eff trigonus ycocedri eft fiaut proportio omnium super
ficierum.duodecedri ad trigonum ycocedri . Q nare mursusex.24.quinti
froportio. corporis duodecedri ad viginenplum illins pirdmidis auins
bafiseft trigonuss yeocedri eft ficut omnium supérficierum duodecedri
ad vingincuplum trigoni ycocedxjrcum:gim vigineuplum buius pir
ramidis {it tand totum corpus ycocedri ad . vigincuplum iflius trigoni
tang omnes superficiesipfius ycocedri erit proportio corporis duodecer
driad corpus yeocedri queambo vna eadema.spera concludit ficut pro
portio omninm supetficierum corporis duodecedri pariter acceptarum
ad omnes superficies corporis ycocedri pariter acceptas . Hocautem eff
predifforum philosophorum de proportise borum duorum corporuns
fententia fixa solidaq, demonffrationeroborata,cui quog; adiiciendum
efthoc.Nam cum proportio lateris cubi ad latus trianguli cosporis yco
cedri vna cumipso cubo ab eadem spera conclufi fit ficut proportio om
nium superficdierum corporis duodecedri pariter acceptarum ad omnes
superficiesipfius ycocedri in eadem spera conclufificut ex.s. buius des
monflratumeftierit ex,m.quinti proportio corporis*duodecedri ad cor
pus ycocedri queambo spera vna circumuoluit tang proportio lateris
cubi eidemg; spere inscriptibilis ad latus ipfius trigoni yeocedris Ampli-
us autem quia diuifa qualibetlinea fecundum proportionem habentern
medium duoq extrema ¢ff proportio linee potentis super totam § cius
maiorem portionem ad lineam potentens super totam € eins minorem
portionem ficut lateri cubi alicui spere insariptiad latus trigoni corpo
ris ycocedri ab eadem spera circiidudli fiaut ex o. huins demofiratd Eerit
&t ex.u.anti vedinifa qualibetlinea fm pportiong biitem nmedii duog
extréa fit pportio liee potétis sup tord € eints maioré portionéad lined po
gentem fupeztotam § eiug minorer portionem veluti proportio corpo
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risduodecedri ad corpus ycozedri queambo vnaatq, eadem spera circ

seribit. Cx dittis igitur manifeffum eft ¢ proportio lateris cubi alicui spe

reinscriptiad latus trigoni ycocedri ab eadem spera cirammseripti. Ttég

proportio cunctarum fuperficierum-duodecedri-ad amétas fuperficies

(mcedri que ambo fuuper eadem spera circumscribit: Et mrfiss proportio

inee potentis fuper quamlibet lineam divifan fm proportionem habé

tem medium duog; extrema € uper eius maiorem portionemad lined

potentem fiper eandem € fuper eiuis minorem portioneni atq; iterum

pportio corporis duodecedri ad corpus ycocedri que ambo vna eadéq

spera cobercet eff proportio vina. Mirabilis itaq; off potentia linee fm

portionem habenterm medium duoq; extrema diuife s aui cum plurima
pholofophantium admiratione digna conueniant hoe principium vel

precipuum ex fuperiorum principiorum inuariabili procedit natura vt

tam diverfs folida il magnitudise i bafium numero t etiam figura iz
rationali quadam fimpbonia rationabiliter conciliet. Q vippe detnon”
ftratum eft g proportio duodecedri corporisad ycocedron corpus que
ambo spera vna coambit ¢ff quafi proportio linee potentis fiiper quam
libet lineam fim prefatam proportionem divifam { fuper dus maiorem
partern ad quamlibet lineam potentem fuper eandem € eivs minorem
partem quoniam vero de tribus ceteris corpoibus regularibus non ba’
bemusaliquid di€tum fludeamus deipfis aliquid dicere.

. “wpofitio .11,

R ommitrianguloequilstet o i a6 vito anguloms
eins perpendicularis ad bafin oucaiurlatus ciul
demtrianguliadiplan perpend.coiaren: potétia
lirerfexquitertivim efic conueniet i F

@ Sit eniin triangulus equilaterus.a.b c.ducaturg.ab an
gulo.a linea.a.d.papendicolaris ad bofimidico g.a.bi

‘potentialiter fexquitertizm ad.a.d. Sunt quidem ex.s prinm duo anguli

b..c.equales. Etquia anguliad . d. fintreflieritper.26.primi linea.be
c.dinifa perequalia in punéto.d Itaq ex quarta fecnndiquadratum biee

_-gruuadrupiam eft ad quadratum.b.d ideog, etiam quadradritum.a.b:§

tuplum eff ad quadratun.b.d. Eft enim rriangulus equilatents. Quare
per penul.primi quadeata duanim linearum.a.diffb.d-paritcraccepta d
druplum funtad qdratum.bid.itagquadratum.a.dutriplum eft ad qdrg

e ok 'ﬁ.’o{mﬁﬁo. 1012.‘ 1 -
Znistrigonus equilaterus cuing eft[atws ratia
‘oA | nalefisperficies medialis efie probatur.

& Sit v pus triangulus.a.b.c.equilaters € fit latus eiug
w42 | a.b.rationalefivein longitudine fiuein potentia tantum
dico itaq, gipfetriangulus eft fuperficies medialis. Duca#
tur enim perpendiaularis.a.d.abangulo.a.ad bafiny, Erit
o, expremisfa € ex.¢.decimi € dicnefuperficiei rationalis quadratim i~
nee a.d.rationale f linea.a.d.rationalisin potentia. Ipfa auten ex'vitd
maparte.z.decimi mediante premisfa erit incSmenfurabilislinee.a.b.
idcoq, f linec.b.d.que ft tang civs dimiidivm. Suntitaq,duelinee.a.d.€
b.d.rationales potentialiter tantum cSmunicantes. Igitur ex.sg.decimi
fuperficies vnius carum in alecram eff medialis . Cung, fuperficies vniug
eay in alreram fit equalis trigono.a.b.c.cffat vep esfequod diximuse

'ﬂﬁégcpaﬁﬁo 3. Ll
3 Slncte fiper fidcs vtiluflibetouowsm folidoauns
qucumalterum eft piranusquatinbafinm rrig
8y sul-rium ¢ cquilaterarum reliquum veroeft cor
228 | s ocrobafiumitriangularun < cquilaterag pa-
g riteraccepte fidiametcel fpere ea arciferibentis
Fonalis fueritcomponunt fuperficien miedialem.
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@ Nam fi diameter fpherealterum duorum propofitorum corporum
circllfcribentis fuerit rationalisfinein longitudine finein potentia tf
eritex correlario .53, tredecimilibrilatus prramidis rationalein poten”
tia § ex correllario, 5. eiusdé latus quog; corporis offo bafium rationa-
lein potentia .quare per premisfam trianguli qui funt bajes viriuflibet
corporis erunt fuperficies mediales. Et qua rrianguli veriufliber eorum
fibi adinuicern funt equalesserunt ex, 2r.decimi omnes fuperficies veriug
libet eorum pariteraccepte compongéres juperficicien medialem quems
admodum proponitur gc.
Propefitio 14

=] J tetracedron ¢ octocedion via eadéqgs pbera
5 | crcumfcribateritvigex bafibus tetracedii fexq-
terrigad ynan exbafibis octocedrif2 mnesant
3| bafes octocedii paiiter acceptas ad omnes bafes
; Vi | tetracedii pariter gcceptas fexquiaiteram popo?
Smenal | tioneni babere neceiic eff.
@ Siraligna j phera cuius diameter.a.circifcribens piramidem euius (2
tus.b. € offocedron cuins latus.c, Dico itaq; g triangulus eglaterus cuius
latus, b. fexquitertiug eft ad triangulum equilateruni cuins latus.c. Er g fus
perficies quam componunt ofio trianguii equilateri cuinsg. quorum eft
latus:c exquialtera effad jfuperficiem quam componunt quatuor trian»
guliequilateri cuinsg, quorum eft latus.b. Conflat enini ex correl sz.tre-
decimi ¢ quadratum .a.ad quadratum.b.ficut.6.ad. 4. Igitur econuer
{o quadratum.b.ad quadrarum.a.ficut.4.ad.6.F Ex correlario vero .i5e
einsdem manifeffum eft o quadratum.a.ad quadratum.c. ficut .6, ad 3.
1taq; per equam proportionalitatem quadratum.b.ad quadratum.c.fi
cut. 4.ad.3.Q uadratum afit.b.ad quadratum.c.eft fiout trigonus equi’
laterus auiuslatus-byad trigonum equilaterums enius latus .c. Virobi
enim eft ficut-b.ad.c.proportio duplicata ex fecunda parte.i8.fexti. I gi
trigonus equilaterus cuius latus.b, ad trigonum equilaterum cuius latus
cficut.4.ad 3.Q uare conflat prima pars propofiti.F Ex quo euidentee
elicitur fecunda. Eritenim per conuerfam progorticnalitatem trigonus
eqlaterus cuius latus.c.ad rigonum equilaterum cuius latus b, ficut tria
2d guatuor. I deog; oftuplum trigoni equilateri cnius lagus.c.ad qua**
druplum trigoni equilateri cuinslatus, b.eft.ficur offuplum temarii ad
guadruplum quatemarii-boceftficut.24.ad.16.€ quia oftuplum trigo”
ni equilateri cuiuslatus-c.eft omnes bajes offocedri cuius latus.c. € qua-
druplum erigoni equilateri cuius latus.b.€ omnes bafes piramidis cuiug
fatus.b. Et quia proportio.2 4.ad.6. eff fexquialtera fequitur vefipficies
quam componunt omnes bajes oftocedn cuins latus.c.ad fuperficiem
quam componiit omnes bafes piramidis cuius latus.b. fexquialtera ficue
diximus in proportionerespicat. .
“Pwpofitio .15

224 | Jramidec quatuoz bafium triangularium atgs eq
& latcrarummnera fpe:am quamibiber collocatafia
&1 quolibet argniomm eiys per'cétruim {pere recta
> palllireaadbefim ducaturin centrom circult bafim
G K cirepmifcribentis ean cadere atgs eidem bafi per

2 Ssdidodi pendiculariter infiftere neceffario compobatur.
@ Sitpiramis,a.b.c.d.4,bafium triangularium atq, equilaterarumin
2 spheramaliquam cuings centrum fit.f. collocata, Eteum quiliberqua
tuor angulorum iftius piramidis pof]it effe conus eiusat quiliber qua~
suor triingulorum bafis, P L maginemur nunc eins folidum angulum
2.effe conum g triangulum .b.c.t%.imaginemur effe bafim. Atq buicba
fiinteliigavmus circumgeriprm esfeceenlum bicod Debinea pundfo 1a.

.

267

-



LIBER

quemn imaginati fumus conum piramidis ducanivs ad bafim. b, c.d.
tineam retam tranfount? per punctum.f.quieff centrum sphere circum
feribentis piramidem de qua disputamus. Et oceurrat hec linea fuperfis
ciei b.c.d. quam imaginati fumus baféem piramidis fuper punétuni.e.
Dicoigitur @ punctum. e. eff centrum cireuli b.c.d.§ g lincaa fie. off
perpendicularis ad fuperficiem.b.c.d. Producam enim lineas .£b.f.c.f,

"d.Etquiaquatuor punéta.a,b.c.d fimtin fuperficic [phere cuius cterum
f.proprer hoc gillam pheram pofitum ¢ff circumseribere hanc pirami-

dem, Enint omines quatuor linee.f, a.£.b.f.c.f, d.adinuicem equales funt
enim duétea centro spheread eius fuperficiem. Ergo quia duolatera,a.
f.€.£.b.orianguli.a.£b.fintequaliaducbuslateribus.a.f. €.f.c. trianguli
a.fe @ bafis.a.b. bafi.a.c. P Nani piramis pofita eff equilatera . Eritex
oftana primi angulus.a.f.b.equalis angulo.a.fic. Tdeoq, per.s.primi an
lus quoa;, .b.f-e, erit equalis angulo,c.f,e. F"Eodem modo probar
is angulunt, d .f.e. effe equalem angulo .c.fe. P Necesfe eff enim ex
offaua primi vt angulus.a.f.e.fit equalis angulo.a.f.d.quareper,13.pri
miangulus quog..c.f.e.erit equalis angulo.d.f c, Sunt igitur tres anguli
b.fe.cfie.d.fie. adinuicem equales, Protradtisigitur limeive.b.ec. €60
d.fequitur ex quarta primi bisasfumpta eas esfe adinuicem edles. Tdeoq.
per.o.tertii punftus.e, eft centmm cireuli.b.c.d. Et quia perpendicularis
ducta a centro spheread fuperficien cuivfliber circuli eam fecantis cadit
Uper centrum eivgdem circuli ficut ex hisque premisfa funt videlicet
ex his que decimam buius immediate precedunt didiciffi connincituy
lineam.a.f.e, esfeperpendicularem ad fiuperficiem circuli.a.b.c. quemad
modum proponitur . P~ Sinautem erunt eiusden circeli duo centra
guod natura tang impoffibile exhoruit, '

Propofitio .16

= £ lidum octo bafiun: trianaularinm atas equi’
Ll latersinn: qued ab aliqua fpbera arcumfanbis
\4\\%' 94 | tur diifibile eft in duas piramides eque altas
S /p-\ quarsmaltitudo equalis eft femidiemetrofphe
d"\‘_\! A |re: bafis auten virinfas quadr’g‘)fn)?ﬂuad eft
— =21 fi:b dupium quadrato diametrifibere.
@ =fto corpus offo bafif tridgularifi arq. eqlateraz cuius fox angulifint
a.b.c.d.e.f.circiseriptumm a spera cuius centrum. g Coffaritag, o Jox pun
&a a.b.cdieffimtin fuperheic spherecuins centrunig, Siigimr centrii
g-inmgatur cam quolibet horum fex pundtorum enmtduelineeingen
tes ipfum eis ad inicem equales aumi ipfe finta centro sphere ad fuperfi
ciem. Crumnaztem ex coirel.s.tredecima fit diameter spere potentialier
dupla ad 'atus buins corporis erit ex quarta ajecund: latus huivs corpo’
rispotentialiter duplum ad femidiamet:um sphere, Quadratum ergo
e.f.duplm eff ad quadratum.c.g.ideon. equale ducbus quadratisdua
rumlinearunt.c.g.f.g.fitag, per penul. primi angulus .c.g.f. eff reéus,
eadérinequisg, trid angulor.fg.d d.g.e.§.e.g.c.éreffusgre p.og pri
c.g.d. ¢ .f.g.c.efflinea vnasigitur ex ecunda.mguing punéta.efid.e.g
fintin fupe ficie vna. Manifeffunt eff autem ex quintaprimis€.32. eins-
dem ¢ qui‘iberquatuorangulomni.c.e.d.feff refiucigiter ex diffinis
tion-quadrati fuperficies.c.e.d. feff quadrata.f quia latus eius ¢ft latus
propafiti coporis. conffat ex correlario.ss tredecimiiftud quadratum
esfe fi:bdup'um quadrato diametri sphere, confimili greg; ratiocinatio
neconffat vtrdg. dizrumlinearunna. g € .g-b. com qualibet quatuor
lincarum.c g.f.¢.d.c.e.g. continere angulum reftum.idecq, ex . 4. v
decimi virang, carn esle perpendicnlaremad fuperficiemn.c.e. d.f €
ambasscilicer.a.g € g.b.per.rs.primi componcre lineam vnans sdink
fumeft igitur propofituma corpus in piramident sa.c.fdue cuinsbafie

T
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¢.fd.e. cuins balls quadratum .c. e.d.f. quod eff fubduplum quadrato
diametrispere f ctiam altitudolinee.a.g. que oft femidiameter speref
in piramiden, b.c.f,d-e.cuius bafis eft prediftum quadratum € eius alti
tudo linea.g.b. que eft fomidiameter spere s € hoc eff quod oportebat

oftendere. .
. € Caftigaton

2@l 1ffa quarta scdi iffo medio aducitur. Nam c diameter spere diniv
datur in duas partes equales ipfa diameter potentialiter eff quadrupla
ad fui medietatem.quia quadratuim eius ¢ft equale duobus quadratis
firarum duarum medietatum & duplo eius quod fit ex duftu viius nie
dietatis in alteram duplum autem illud funt fimiliter duo alia quadrata
earfidem duarum medictatum. Etfic apparet ¢ diameter eff potentia
quadrupla ad eius medietatem. Nunc autem quod eft i bduplum alicui
ipfum cft duplum ad quartamillius dupli ve .8.eft fubduplus ad.se. Et
ideo .8.qui eff fubduplus.eff dupius ad quartam partem.ic .videlicetils
tius duplum ad fubduplume I ta in ppofito latus.s. bafiunt eff potentia
duplum ad medietatem diametri cum ipfum fit fubduplum ad dia.

“Bopofitio .7

&4 | 3raimider quatito: bafium tridgularid atgs cqui
| latcrarii Sheraaliqua circumieribenteerit plo
& portio tetragoni qui fiblineg potentialiter fub fex
| quitertiaad dodrantem lateris ipfius piramidis
4| zfublineafiper quings ptiente vicefimas fepti/
I maseiufdent dodrantis continetur ad quadraril
digimetrifpbere ficut cozpozis ipfius piramidis ad cozpusocto
bafinm trigngularium gtgs equilaterarum que ambo eadem
- fpbera circumducantur, ,
& sit {phera aiivs diameter.a.b. € centrum.b.circumsaibens pirami-~
dem quatuor bafium triangularium atq, equilaterarum .a.c.d & corpus
offo bafium triangularium atq, equilaterarum quod [it.e, Sitg,lineasl.
n.potentialiter fub fexquitertia ad dodrantem linee.a.c.que eft latus pi
ramidis. Et linea.n.m. contineat dodrantem prediftum  eius quing
vicefimafleptimas- Sitq.p.quadratum diametri.a-b.Dicoitaq, gpro ~
portio piramidis .a.c.d.ad offocedron, e, fient fiperfidei.l.m.inm.n.
ad quadramum.p, Tmaginemur enim felidum angulum .a. effe conum
piramidis € bafim piramidis cuins viiumlatus eft-d, cfecare diametrum
{pherein piifto.f. Eritg,quemadmodum ex ratiocinatione.s;-tredecimi
wmanifeffum eftoa.fdupla ad.f.b Cung; ctiam.a.b. it dupla ad-b.h. erit
ex.19.quinti.b.fiduplaad-h.f. T deoq.a.f. quadmpla ad-f.b, Tmagines
mur igitur fuperficiem fecantem piramidem.a. c.d.fisper centrum sphe’- -
re equidiffancer bafiipfius.*Sitq,linea. g. K. communis fectio huins fuper
ficiei & trimguli-a.c.d. Eritg exaz.vndecimi proportio.c-a.ad.a.g.ficut
f.1.ad.a.b.F I gitur.c.a.ad.a-g.ficut.4.ad.s. Sicenim eff ex euerfa pro-
portionalitate.fia.ad a.b. Conflat etian ex fecunda parte.zg. primi .16,
vndecimifio,einsdem € prinia parte fecunde fexti diffinitione fi--
milium fuperficicrum € fimilium corporum g piramis.a-g.R. eff fimis
Lis piramidi-a.c.d. Ideogq; ex.8.ducdecimi proportio piramidis.a.c.d.
ad piramidem.a.g R eftfieut.c.a.ad.a.g-triplicata quare ficut. 4.ad.3.tr
plicata, " Conftatautem ex feaunda offani g proportio quatuorad tres
triplicata € ficut.64.ad.27.%itag; proportio piramidis.a.c.d.ad piramidé
2.g.k.eft ficut.64.ad 27 Fiat ergo triangulus equilaterus .q.r.s. ex linea
equali.a.g.quam conffat esfe dodrantem linee.a.c. pducaf linea .q.t.
perpendicularis ad .r.f. eritg, ex ot buius linea . q.t. pote;_uial@ger fub
it
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fexquitertiaad lineam.q.ri Tdeoq. equalis.[.m. Adiiciaf quog, linee.r.f.
linea.j-x.itag pportio. r.x.ad.r.s.fit ficut,64.ad .27 Dinidatq.r.x. p e
liain.v. vtfit.r, v . 32. de partibus illis de quibus . r.5. eft 2. aut .r.x,
64.Eritq.ra.equalis.m.n. " Et ducaneur linee.q.u.§.q.x. Eritq; ex pri-
ma fexii proportio trianguli.q.r.x.ad triangulum.q.t.s.ficut.6 4.ad 22,
Cung; per eandem triangulus.q.rox.fit duplus ad triangulum .q.r,ue
Atex,4r.primi quod fit ex.q.tin.ruduplum quog, it ad triangulum
q.rau Erit quod fit ex.q.tin.e.u. € ipfurn eff equale fuperficiei.l.n.equa
le triangulo.q.r.x. Q uare proportio fuperficier.l.n.ad triangulum.q.r.
s.eft ficut.64.ad.27. [ deog, ficut piramidis.a.c- d.ad piramidé.a.g.ks
Manifeffum effautem ex .5 buins ¢ linea. a. {4 eff perpendiailaris
ad bafim piramidis.a.c.d. Ideoq, per.1o.vndecimi linez.a b. eff etiam
perpendicularisad bafim piramidis.a.g.K.F Igituraltitudo.a.g.R.pira
midis eft femidiameter spbere. Dinidaturitaq, offocedron.e.quemad”
modum proponit premisfaserit itaq, verag duarum piramidumi quas
ipfum.ediniditur equealtapiramidi.a.g.R.nam fingularum altitndo
#ft femidiameter sphere.Q uiaigitur omnes laterate piramides eque al
te fuis bafibus fint proportionales vtin.é.duodecimi deméffratum eft
erit proportio piramidis.a.g.R.ad vtriq earumin quas diniditur oéfo
cedron.e.ficut bafis eiusad bafes earum. quare per.z4.quinti proportio
piramidis.a.g.k.ad totum offocedron.e.eff ficut fue bafis quam coftar
esfe equalem triangulo.q.r.s.ad  bajfes ambarum piramidum in quas
diuiditur.e.pariter acceptas ?m conffatesfe equales quadrato diame-
tti sphere per premisfam videlicet.p. Q uoniamergo proportio pirami
dir.a.c.d.ad piramidem.a. g k.eft ficut trigoni vel tetragoni.Ln.ad mi
gonum.q.ts.videlicet.64.ad. & piramidis.a.g.k.ad ofocedron.efi
cut trigoni.q.rs.ad quadratum. p. Erit per equam proportionalitatem
proportio piramidis .a.c.d, ad offocedron .e, fiuttetragoni.l.n . ad
quadratum.p.€ hoc erat demonfirandum,

@ Laftigator.

all cum .af. fitquaduplaad.£h, € .a.b. tripla ad eandem fequitue
vt.4.ad.3.€ cetera.
b @ Et eriam.2z.ad.s.fus5.ad 64 fc.quia perar. diffi. quinti quatuor
quantitztum cStinue proportionalium primead quartam ficut prime
ad [ecundam triplicata  per fecundam offani quatuor numerorum mi
nimorum fecundum fuam proportionem femper duo extremi scilicet
primus € vitimus cum ferint continue proportionales erunt de ne /
ceffitate cubi. Etideo vnius ad alium femper proportio triplicata hoc
primi enbi.ad fecundum numerum triplicata per didam diffinitio
nem quinti, §c. Erideo quamuis ibi acceperit .64. § -27. quifimt duo
numeri cubi poterat accipere quosamng; duos alios cubos indifferenter
inequales .cetera quog, projequendo v dicitur, 1dem euenietfc.ve
per te experiri poteris. Sed in cafsiffo cum per tnerfam proportionalita
tem fuit proportio lateris vnius ad latus ibi relatium alterius vt.4. ad
3.triplicata fuitnecesfe fumere.64.cubum. 4.2 7.cubum temarii argu-
endo vt dittum eft per fecundam offaui.fed fuisfet [ateris ad latus.3. ad
a.triplicata per.ginz.tunc accepisfet cubum termarii.» 7. caubum binarii
s.fficin ceteris §c. erunt de.4.§ .5.continue .64.48,36.27.

@ Ex premifiis igitur manifelfuni eft quod perpendicularis
veniens g centro fbberepiramidem quatuobafinm triangn/
farinm_ atgs equilaterarum circumitribentis ad quamlibet
bafiniipfins piramidis equalis eitfexte parti oigmctrifpere.
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@ Cum enim améi rianguli piramidem ambistes fint fimiles §equa
les enint quodq. circuli ipfos crcsmsaribentes equales.ideoq; perpendicu-
{aresa centro {pere ad cosdem circulos in eorum centra erunt etiam ed-
les-Perpendiculares autem cadentesad ciraulos funt perpendiculares ad
bafes piramidis itaq; perpendiculares ad bafes funtadinuicem equales.
Lineaautem.b.f.eft perpendicularis ad bafim piramidis. a.c.d.quam.h.
f.quia conffarex prediétis effe jixtam partem diametri.a b. relinquitur
ergo effe verii quod per correl. concluditur. P 1 dem aliter demonfira-
recontingit fi prins boc antecedens fierit ffabili ratione firmamm.

@ Inomnitriangelo equilatero linea veftendens ab yriosngy
low eius ozthogonaliter fisp:a bafim tripla eft ad perpendicula
remqueacentro dreuli trigonum ipfii circumicribentis ad
quolibetlatus el protrabitur.

& Sitenim triangulus.a.b.c. equilaterus firq, .d. centrum dreuli ipfim
ciramgscribentis a quo ducantur linee ad fingulos angules quas mani”
feffum eft effe cquales cum fint a centro circuli ad circumferentian, Sint
enim tria punéta.a.b.c. incircumferontia dirculi ipfem trigonum circli”
seribentis.protrabatur autem.a.d.in continuum § direéium quousg, o
uietlateri.b.c.fiper puri€fum.e.coftatigitur ex offaua primi ¢ angulus
a.d.b.eft equalisangulo.a.d.c.idecq, ex.3.prinvi angulus b.d e, ff e
lisanguto.c.d,e.quare per quartam primi.b.e.eft equalis ,e.c.f anguli
quifuntad.s.refii. 1 taq.d-e.perpendicularis eff ad, b.c. veniensa centro
circuli ciraumscribentis trigonum.a, b,c.§.a.e perpendicularis eftetdiam
ad.b.c. veniensab vno angulorum predifi trigoni. Dicoergo g .a.e.
tripla eff.ad.c.d. Confiat enim g tetragonus quifit ex.d,evin,e.b.equa
lis eftrrigono.b.d. c.tetragonus queg, qui fit ex. a.e.in.e.b.equalis :E tri
gono.a.b.c. Arguiatrigonus.ab.ctripluseff ad m‘lgcr,um .d.buceritg
tetragonus qui fit ex.2,e.in.e.b.uripliy adeurn qui fit ex d.einve b, €l
igitur ex primafexti fit proportio tetragoni.a.e.ine.b. ad tetragonum
ex.d.e.in.e.b. fiut.a.e.ad se.d, erit.a.e. tripla ad .e.d. quemadmo’
dum proponitur,

@ Eieceficeftergo vt perpendicularis cadens abaliquo angn
Toglicuius rrigontequilateri fper latus oppofituin traifeatg
centrumcirculitrigonum ipfush circumftribentis.

@ Nuncitag, quod promifimus abfoluamus ad hocauté imaginemue
piramidem quatuor bafiurn tridgularium atq, equilaterarum cuius vna
ex quatuor bafibus cuisss fit trigonus.a.b.c.circimscriptameffe a sphera
cuins centrum, d. protrabaturtinea.d . e. perpendicularis ad fuperficié
trianguli .a, b.c.quam conflat caderzin centrum cireuli diftum trigo *
num circumscribentis. Dico igiturlineam.d-e,eff e fextam parter: dia
metri spherepropofitam piramidem circumscribétis, Prcducamen m
lineam.d.c.€lineam.c.f, parpendicilarem ad lineam.a.b,quam.c.t.. x
proximo correlario conflat tranfire perpunéfum.e.§ expromifjoante
cedentetriplamn dffead.e.f. Conffat autem o quarta framdi ¢ fecund @
quadratum diametri sphere cuius centram.d.'eft .36, ff quadratuns fe
midiametri .d.c.o,ex correl.antem, 5. tredecinii eff quadratum'.bocia4,
Et per.m,huins quadratum.c.£.8.6 per premiffumantecedens quadra
tun.c.e.8.Q uiaigitur ex peniuil.primi quadratum .duc.eft cquale qua’
dratis duarum linearum.d. e §.e.c.effautens quadratum, d.c.o. f qua -~
dratum.c.e.8.prout quadrari diametri sphere eff.3¢. relingtur quadratii
d.e.ynumprout quadratum diametrisphere eff 5¢. Ttaq.linea-e.d. off
vnum prout diaineter sphereeflie.qued oportebat probare, fEcdem
demonffrationis genere demonfTrabio nobis g femidiametcr cphere
ciraumscribenis corpus.g.bafiunitiiangulariumatg; cquilarer ovm i
ptaeftin potentiaad perpendicularom a centro sphere circuinscribentis
ipizmad quamlibet juarum bafium duscendentem. P Conflat gridem
quemadmodum dittum <fTprins & cuni olnes bajfis hudus cerporis
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fint equales & finiles et diruli‘ipfas circumsaribenres. equales ideog,
perpendiculares a centro sphere in ipforum circulorum centra cadentes
eunt adinuicem equales. Cung, perpendiculares ad circulos bafium fine
quogq. perpendiculares ad bajes jequitur vt perpendiculares a centro sphe
read [ingulas bafes adinuieem fint equales. Si ergo quod dicimus deper
pendiculari ad vnam fuarum bafium probetur ¢ relinquetur verum e-fe
quod proponitur, P Sititaq: vt privs triangulus .a,b.c. vnaex bafibus
oftocedri ciraumn feriptia fphera cuius centium.d-& cetera quog; flantve
prius. 7 Cum igitur ex co:rels-tredecimi diameter sphere fit potentia

liter dupla ad latus oftocedri.fequitur vt latus oéfocedri fit potentializer
duplum ad femidiametrum (phere.ideoq. curm quadratum linee.b.c, €ft
2, erit guadratum linee.d c.que eft emidiameter {phere.6. ex .r. autem
buius cum quadrawm.b.cfghu-quadmwm;c.f-eff-g.Ex premisfo ante
cedente quadratum.c.e.eft. 4.iraq cum quadratum.d.c-que eft jemidia
meter {phere eft 6.quadratum.coe-eft. 4.€ quia ex penultima primi qua

dratum-d-c.eff equale quadratis duanun linearum.c.e.fe.d.jequitur ve
quadratum,e,d fitduo proucquadratum ,dog, ¢ff (6-confat argo quod

diximus,

Eplum quadrati quod ex dianietro fphere ar
| buni circumfcribentis deforibitur equum eftom
)] | nibus fuperficicbus ipfins cubi pariter gcceptiss

i| perpendicularis quogs quea centio fpbere ad
qualibetex fuperficiebus cubi,pducitur medieta
ti [ateriscubicinfdem equaliselie ex neceflitate.

conuaitur, ‘
@ Manifeffumeftenimex corvelario sr4tredecimi quod diameter [pe
re awbum includentis tripla eff in potentia ad latus cubi cunuiigitur qua
dratum diametri {phére wipluni fit ad quadratumlateris cubi € itaeri
plumsduplim quadrati diametri sphere equum fit fexcuplo quadrati la-
teris cubi. Suntautem onines fiperficies cubi fix quadrata queex latere
cubiin feproduamtur.itag duplum quadrati diametri {phere equii € of
bus fisperficiebus cubi. Conftat igitur prima pars fecundam autern parté
ex.18.{.19, 1 40.vndecini _libgi@d,le probabis. 4
& £xbis erao enenirenecefie elt vicx medietate [ateriscibii
bifie quadrari paoducti ex pismetro fpbereipfism cubuns am
bientis cubi foliditas poducatnt, :

@ Explicitliber deﬁmufqumo

T Quvintuldecimus. Bt vltimus Luclidis [ber de quingire

gularium cozpoun alteriug in gltero reciproca foamatione
z oe eoxidem oifficillime figurationis omififone fecundum
o ptimam Lampani traductionen. ZBagiftro Zuca paciolo
oe1Burgo Sancti Sepulchal Prdinis 28inoum Laltiga,
toze excellentifiimo. Znci pit quatifeliciter,

272



QVINTVSDECIMVS ? 4

Incipit Liber.xv.  Propofitio prima:

“fAtra propofituni cubum copus
babens quatuo: bafes triangnlas
cqualivmiateium sefignare,
& Sit cubuss cuivs bafis eft quadratum
a.b.c.d fupremaveroeiusfipficies qua
deatum.e.f.g-h. [ pjum autem hacarte
fabricare conueniet quadrato bafis fm
quamlibet lineam ex.4s.primi defcri>
ptofuper fingulos angulos eius ex .1z,
vndecimi cathetus feeur:dum menfurd
lateris ipfius quadrati erigatur quos ex
é.vndec:mi conflat effe equidt?hntrr.
& Quing, ergo eoruin bini € bini co”

- =) rauffo eisimpofito equidiffater lateri
quadrati continuentur. " Conffat igitur effe compolfitum cubumenam
quatuor eius [aterales fuperficies fint quadrate ex.33.pmi € ex 34. ein[dé
£ diffinitione quadrati. De fuprema autem {uperficie . manifeffum eff
quogq; % ipfa eff quadrata ex.10.1mmo, 2 4. vndecimi € bac cSmuni sciz
qute equalibus fint equaliat fibi quoq; fint equalias €ex diffinitione

uadrati, P Siitaq. busic cubo libeat corpus quatuor bafium triangularid
% equilaterarum infcriberesin bafi § in eius fuperficiefoprema protrahd
tur due diametri quarum vna cStinuet duas extremitatesinfimas duogs
cathetorum € alia continet fiupremasaliorum duorum quasanimoin »
telliges.f.a.c.f.h.£. 7 Debinca divobus punétis b, €.£. terminatibusdia
metrum fuperficiei fuppreme demitte ypothemifaliter binas & binas dia
metrosque quatuor laterales fuperficies diuidant quasimaginaberis effe
ab.h.quidem.a.h.€ b.c. At veroab.f.f.a.§.f.c.Has autem diametrosin
hacplana figura protrabere contempfinemultitudo linearum confin -+
deretintelleftum, P Siiginir figuram hanc vt oportet aftu vel animo
compleneris videbis ex jex diagonalibus lineis fex fuperficies ipfius cubi
diuidentibus piramidem quatuor bafium triangularium effeperfetam
qud cubo ppofitoex diffmitione conffat effe inscriptam. Huius adt pira
midis bafes equilateras effe conffateo g ex quarta primi omnes iffe fex
diagonalesfuntad adinuicemequales, :
20pofitio .2,
TAtra datuni coxpns babés quatuobafestrian’
atrlae atgpeqnilateras copus octobafiun) triai-
culariunt equalivmlaterum oiftinguere.
| @ Siintrapiramidem quatuor bafium triangularium
B4 | € cquilateranum offocedron libeatinfaibere prius con-
uenit piramidem ipfam fabricareque ratione certa hoc
modo conmponitur. P Statuatur sc§m cuiuflibetlinee quantitatem trigo
fius equilaterus qui fit.a.b. c.cui cirasmscribatur circulus fupra centrum.
d.Etexeat.d.e.perpendicularis ad fuperficiem ipfiustrigoni ex.m.vndeci
mitque ponatur duplaeffe # in potentiaad fernidiametrum cirauli circd
feribentis trigonum.a.b.c.Eta punéto.e. cadant tres ypothemife fuper
tria punfta.a.b.c. Eftitag, completa piramis quatiorbafium trilatera’
rum § equilaterarum. Protrabantur enim.d.a.d.b.d ¢. Cum igituran.
quli quos continetlinea.e.d.cum fingulis lineis.d.a.d.b.d.c.fint reffiex
diffinitione perpendicularis ad fuperficiem.amng quadratum linee.e,ds
fitex ypothefi duplum ad quadratum [emidiamerri circuli .a.b.c. erit
ex penultima primi guadratum vniufcuingg, trium ypothemifarum
lineaz.e-a.e.b.e.c.tripliiad quadratll emidiametri circuli .a.b.c. fed ex
oftaua tredecimi quadratii quon, cuinsd. trifi latez-tridguli.a b, c.tripld
€ ad gdratd fenidiametr einsdé circuli. I gif oia latera ftatute piramidis
’ s it
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fint adinuicem egralia, Quare ipfa eff equilateramm bafium,F"Cum
itaq, fibi offocedron includere voluerimus disiderus vnum quodg;
fex laterum cius in duo media € equalia € continuabimus medium
Etum cniusqylateris com mediis puntis amforum reliquorum laterum
curn guibu ipfim continet € angulum fiperficialem. Verbi gratia diut
dam latera bafisin punéfis.f.g. b.€ ypothemifas cadentes ab.e,in pun-
&is, Bl continuabo punéfum. f.aum punéto.g.§ cum b cum.k.
& . Lpundiiq.m.c eisdem.gb.R.L&g.cii, b.f .l €. Recll eisdé. b.
.1 Ecceitaq; perfeétum eff corpus offo bafium triangularinm bis duo-
decim lineis'media punffa laterum fabricate piramidis iungentibus
contentum. [ Has autem offo bafes ex quarta primi quotiens oportetre
petita equilateras effe manifeflum effsipfum quoq, corpus ffatute pirami
di ex diffinitione inscriptum quemadmodumiuffi eranuis efficere.

g3 @ Laftigator.

a & Ad inueniendum lineamin potentia duplamalterimodi habui
ffi in vitima fecundi quando didicifii cuinuslibet figurereftislines con
tente latus tetragonicum inuenire. Ad hoc ergo faciendum fufficit for-
mare triangulum orthogonium cuius duo larera re€fum angulum con-
tinentiafint equalia illi linee cui in potentia querisaliam duplam € tic
tertium latus erit linea quefita hoc eff dianetrum guadrati illius. Etfic
triplam in potentia & quadruplam fic.iungendo [emper inuentas ortho
gonaliter formato trigono jemper tertium latus erit {inea quefita fer
penultimam primi.

Propofitio 3.
TAtracubbin: sifignatum figuism octo bafium
trignguiarinm equaiom lateruim conftituerecn
bo intendimus infcribere octecedron.
& Q unaliter autemn cubum componere oporteat in pria
huius fufficienter dicftum eff. T gitur fabricato aubo pira
= = mis guatuor bafium triangularium € equalium laterum

in eo ex prima huiws defignetur. Acintra ipfam piramidé expremisfa
oftocedron diffinguarur.Q uo fafto fimul etiam fatum erit ‘quod vo.
luimus, " Conffat enim ex ratiocinatione primelatera améa ipfius in
{eripte piramidis esfe diagonos bafium cubi. Etex ratiocinatione pre.-
misfeliquet cun&os angulos offocedri inhac piramide diftinéti esf in
lateribus ipftus piramidis. ouare manifeflumeft omnia anguiaria pun-
& a huius oftocedri esfe in bafibus affignati cubi, 1 gitur ex diffinitione
habemuspropofitum.f” Aliter idem centris cunéfarum bafism cubi qué
admodum in nona quarti fic repertisa centro fupreme fiperhciel eius
ad centra quatuor lateralium fuperficierim quatmor ypotbemifas demit
te, Era centro infime ad earumdem lateralium fuperficiernm centra
quatuor alias ypothemifas elena. Centra quog; quatuor lateralium qua’
tuorreftis lineis continuaita videlicer g centra earum tantuns que fein
uicem fecdtcontinuas. Verbi gratiasiungas centrum anterioris ai centro
dextre & ¢l cétro finiffre centy quogqyvitieiunges cii eisdem.hoceff cii &
tro dextre € ¢ cétro finiffre. 7 Habesitaq. corpus offo bafid tridgularid
bis.nzs lineis § cétra fupficiey cubi cSplexf cStinuant. P Siigit has bajis
equilateras ej%?: probare volueris sa centris bafiur cubiad cunéfa ipfins
latera perpendiculares protrahe quas necefarium ¢ff omnia latera ipfius
cubi per equalia dinidere ex fecunda partetertie tertiitquod planumeft
fi vnicuiq; bafium cubi cireulum eircumseripferis atq, ideo binas € binas
fuper idem punctum in lateribus bafiumn cubi conffat concurrere easq ex
fecunda parte.ss.tertii paret adinuicem esfequales & eqdiffantes lareri’
bus cubi ex scda pte.s.fmiidq. ftfingulas et edles dimidiolate:is cubis
1 gitur ex.i0.vndecimi manifeffum eff binas§ binas earum fiperidem
latus cubi in medio eius punéfo conawrrantes reftum angulum contine
te sco g onnics fuperficies cubi fint quadrate, 7 Q uare igitur ille., i-

274



QVINTVSDECIMVS 142

née centra fipetficierum arbi continuantes € aniguli quos beelinee fus
per media punéta laterum cubi conanrentes bine & bine continentfih.
tendunturipjeerunt ex quartaprimi vel etiam fimanisex permiltima pri
wmiadinnicem equales. Ergo eftin propofitocubo defignatm corpus
offo bafium triangularium & equilaterarum.quod oportebat facere ffc,

“WRwpofitio 4
TAtra datum corpus octo bafiunt triangularius
args equilaterarnm cubum figurare.

VS 0n5
ko) : i
N 'q_- (79| & Nor dubites quin corpus ofto bafium tridgularium
INCed AT | atq. equilaterarid certo dogmare fabricabis hoc modos
7 ‘z’l\k Qualibet refta linea fuper aliquod planum furfum or/
wasw A~ ) thogonaliter ereffa eam perequalia dividefta puntfo
eius medio duas lineas bincinde perpédiculares extrabeque componit
lineam vnam. Enuntq; hee due linee feinuicem fecantes videlicet prima
que fuper pofitum planum efforthogonaliter erefta § alia queipfam fu
per cius medium punéfum orthogenaliter fcatin eadem fuperficie fite
per primam partem jeamde vadecimi . 7 Adjuperficem igiturin qua
pfe fite funt fiper comunem punéfum [eéfionis earum quemadmodum
rz-docetvndecinii perpendicularemerige quam facias eandem fiperficié
in virdq, partem penettare, Ft pone cunétas [ox portiones bamum trium
linearuma punéto in quo [einuicem fecant equales. Sic enim quelibet
uamlibet per eqlia € orthogonaliter diuider. I ta ¢ cum fint tres queq,
e earum falutifere crucis venerandum fignum ad angulos reffos con-
tinebunt a fispremo igiturerefte linee fuper pofitum planum piitfo qua -
tuor ypothemifas ad extremitates duarim linearuny ipfam fecantinm
demittes Deinde ab infimo einsdem erefte punfo: quatuoralias ypo+s
themifas ad easdem duarum fecantiuni linearmim extremitates elena.
Poffrano quog, barum ypothemifarum extremitales quatuor rectis
lineisquadrarum continentibus continua. P Erunt enim bee duodecim
linee vid:licet quatuor ypothemnije a fupremo punéto erecte perpendicu
laris descendentestquataor que poffremeab eiusinfimo puncro furfum
eleuate & relique quator lineeharum ypothemifarum extremitates ¢5-
tinuantes ex penul.primi fine iunctionis puncto pluries repetita adinii/
cem equales, Quare conffat corpus ab eisdem terminatum octo bafibus
triangularibus equilaterisq; continert. 7 Siigitur huiccorpori cibumin
feribere defectat centra octo triangulorum ipfimambientium inuenire
ex quinta quartilabora eaq; reperta.un.lineisrectis haclege continua vt
centrum cuinsg horum triangulonum.cum centro cuivsq, triff ad ipfins
latera terminatorum perrectam lineancopuletur. Non eff autem buius
reiidoneum figuram in plano depingere.ideoq; reffat vt quod dicitur
mente cScipiasipfimafi placetafu f operecpleas videbis enim.dis
neas horum triangulorm centra pofita lege continuantes cubum conti
nerequens reftar veequilateris rectangulisg, fisperficiebus demonfires 2
conclufum. Non enim erit cubus @ nifi omnes eius fuperficies fint quadra
te.Ducito ergo a quolibet angulo trigonorum fiiperficiernm octocedri
perpendicularem ad latusilli angulo oppofitum . F Has autem perpens
diculares ex, mi4.1ibri cftat esje adinuicem equales € dividere latera
quibus perpendicalariter infiffunt per equalia. I deog; binas f binasfup
idem punctum lateris st fuperftant cSuenire: easdéq, conffat ex bis que
in.rz.quartidecimi demonfiratafint tranfire per centratriangulorim.
Ideoq; per éxtremitateslaterum inclufi corporis tranfire ac earum por
tiones que intra centratrigonomum § latera i[.gogp queintercipiuntur ex
bisetiam quein eadem demonfirata fint conffat esje equales, Angulos
quogsab his perpendicularibus binis € binis coeuntibus eontentos ex.g,
primi patet esfe equales, " Et quia hee perpendiculares fireq, portiones
inter centra § lagera intercepte eosdem angulos ambiunts enintquog
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anguli quoslineeacentris trigonorumad f{atera perpendiaulariter cadé
tes bine { bine continent adinuicem equales. Cung; latera illius corpo-
ris de quo disputamus hosangulos fubtendant fequitur ex quarta prim
frequenter fumpta corpus inclufem effe equilaterum at quoq, refangu-<
lum.Protrabanair enim diagonigin fingulis fuperficiebus.F"Hos diago-
nos ex quarta primi omnes adinuicem equales effe conunces medianti
bus angulis a duabus perpendicularibus per ipfarum diagonorum extre
mitates tranfeuntibus contentis fi prius hos angulos ex.8. primi equales
fibi inuicem effe probaveris, Cum igitur diametri tetragonarum bafium
corporis buius fintad inuicem equales: latera quog, eanmdem bafium
equalia efje neceffe eff ex,8.primimultotiens repetita ipfas tetragonas
bajes eé equiangulas. Atq cx.32.primiomnesanguli cuiusq, earum funt
cquales quatuor reéltis. Sequitur eas e€ re€tangulas. Itaq ex diffinitione
quadratiipfe funt quadrate. [ gitur infaiptum corpus maniftffum eft
esfe cubum ficut intendimus, '
CLattigator.
@ Notadeabo tacitam descriptionem videlicet o eff corpus habens
6-fuperficies quadratas , ez latera equalia oftog, angulos folidos.24. an?
gulis fuperficialibus contentos ge.
. Towopofitio 5. )
5| Jramidemquatuoz bafium triangulatinm atp

3| cquilgteraz afiignato ceaposi octo bafium tridgl
% larium quogs args equilaterarnminfcribere.
XNt & Afjignato corporiotfo bafiumn inferibe ficidum pre
(é,( cepta premisfe cubum cubog, inferiptoijeribe. vt docet
7 Gl prima buivs piramideniqualis proponttur cum igitur
huius piramidis anguli fintetiam anguli cubi quéadmodum ex denon
firatione prime manifeffum eft.améi autem anguli cubi funt ex pmisfa
in fuperfrciebus affignati offacedriterunt quog; cunéti anguli piramidis
buius in fuperficiebus corporis offo bafium cui eamn iubeniur inscriberes
quareex diffinitionemanifeffum effnos fecisf.quod queritur, :

Plopofitio. .6 i
S| FAtradatum coxpus vigintibafinm 2 equalinm
25 | laterum copus duodecimbafium pentagonaliu s
@ | equalium Rterum atgsequalinm angulom figly
& [raliter componere.
¥ | 7 Corpus.zo.bafiumnon docermus hic fabricare quonid
et B ex.t6.tredecimi qua cSuenitarte hoc fierd fatis enidens &
Foigiturvtibi doceturcompofito.fifibi corpus.iz. bafium pentagonas
tam atq, equilateranum includere delectat bac via procedendum effe
¥ Masifeftum enimeft.zo.triangulos.6o.fuperficialesangulos habere.&
quinad conffitutionem vniuscuiusy; folidi anguli-corporis ycocedri -
quing; fuperficiales conueniunt ficut ex deméftratione.ts.tredecimi col -
{igitnr.conflarilind corpus duodecim {olidirangulis compleri, Tnuen’
tisigitur vtin ante premisfa centris-am&orum triangulorun totum
yeocedron terminantium ea3o.reclislineis continua ita gy cniusg, cens
trum centris ommmium circliiacentim cum quibus communicat inlate’
roperreftas lineas itmgas. Cumergo hoc feceris videbisexillinsodines
duodecim pentagonos conflituin.angulis folidis dati vcoredrit opofi”
tos, P Hos itaq; pentagonos quéadmodum in afipremisfa feciffide bafis -
bus cubi equilateros esfe probabis. ” Necesfe eff enimi vt quoriiliber trid.
gulornim duorumidem latus habentinm centra eodem(patio d:ffent.
R effat rgovteos etiam equiangnlos esfe {ilogicer . P Manifefun eff
autem exratiocinatione,6.tredecimi datum corpus viginti bafium ab
eadem fphera cuizs diameter eff tand diameter huius corporis videficet -
kineam que ducs eiusangulos oppofitos continuat esfe circiifcriptibiles
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Fsiigitur hecdiameter per medium fecetur punéhs feftioniseritcentys
1phereipfiim circiifcnibentis. Abeoiitag, ad fuperficies améforum pon-
tagonorum perpendiculares ex.n.vndecimi ducito. Eta pundfo inquo
fingulis pentagonis obuiauerint ad fingulos eoruns angulos reffasli-
neas dirigito. Deinde cétrum {phere cum fingulis angalisipforum pen-
tagonorun continuator. Age ergo eosprobaesfe equiangulos hocmo-
do.F Cum enim omnes circuli circum faribentes trigonos ycocedrifing
equales eruntomnes perpendicularesa centro [pheread ipfes venientes
 in corumn centra cadentes equales, Onnes ergo linee a'céro {pheread
angnlos cuinflibet pentagoni venientes funt equales. Nam anguli pen
tagonorumfint centra circulonim trigonosipjes ycocedri ciraumscribé
tium ex ypothefi. I giturex penultima primi eodem argumetitationis
Emcre quo fuperiusin.r4.filogicauimus fefforem prouenientem infup-

cie fphere cum aliqua plana fuperficies [pheram fecat nd fuper centrum
eiugs esfe circumferentiatm continentem ciraalum. f'Necesfeeff quing. i
heas venientes a concurfu perpendiculariter duffea centro [pheread ju-
ficies ommium pentagonorumad quing, angulos cuiuisg, pentageni esfe
adinuicen equales. Ttag, omnibus his duodecin pentagonis ef.g circulus
circumferiptibilis cumigituripfi fint equilateri conuincitur eos esfe etid
equiangulos quod oportebat oftendere.

Bwopofitio. .7

*Atradatum corpus onodecim bafinn: pentago
narum equilaterarum aigs equiangularum co--
pus vigintibafium trigngularium atqs equilates
rarum fablicare. ;

@ Qualiter corpis duodecim bafiun pentagonarum
1 equilaterarum atq equiangularum componere oporteat
ex.z.tredecimi require, Sed quatiter corpus viginti bafium triangularii
€ equilaterarum fibi conueniatinscribibicaddisce. Suorum pentagono
rum centris vt in.x4.quarti fit repertis ea adinuicern.;o. lineis bac lege
continua vt vniusaiiusg pentagonicentrum centro cuiltsg; pentagoni
fecurmn in latere commumicantis iungatur. Ita videlicet g vninscuiusg
pentagoni centmm centrisguing, pentagonorum terminantium velcir
ciiiacentium continuetur. Cumigitur bocfeceris obuienttibi vigintt
trianguliab his.30.lineis centra petagononum centinuantibus contéti,
Eruntq bi :gmn trianguli viginti folidis angulisipfius duodecedri op
pofitiamplettentes corpus viginti bafium triangularium quasequilate’
ras esfe demonffrabimus € erunt.n.folidi anguli buius corporis 20.ba-+
fium in cBtris. &.pentagonorum corpus dati duodecedsi terminantiil,
¥ Hositag 20.tridgulos eglateros ¢ ficgbas A cétris pétagonog ducito
perpendiculares ad latera cruntq, omnes perpendiculares equales binas
ergo § binas probabis ex offana primi equos angulos continere. Etqa
linee continuantes centra pentagonorum hisangulisa binis  binis per
pendicularibus contentis fubtendunturs cuni omnes perpendiculares fint
equalesterunt ex quarta primi onmes linee cStinuantes centra pentago”
nomm equalesiquod eft propofitum. P Perpendicularesantem binas &
binas equales angulos continere f ommes easadinuicem esfe equales fic
collige, " Ex quintaprimi §.26.ciusdem conffat fingulasearum divide
re latera pentagonorum fuper quecadunt per equaliateasq, esfe adinui-
cem equales dutlis lineisa centris pentagonorurn ad fingulos angulos
eorumsquare bine £ bine fuperidem latus cadentesin eadem ipfiuslate
ris prunéo coibunt eo ¢ viraq; dividitilindlatnus duobus pentagonisa
quorum centris veniunt commune per equaiia.F Hasigitur perpendi 4
aulares bings € binas vig ad angulos gbus cmunelats in quo coeunt
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oppofitum per centra pentagonorum producito & eisdem angufis dias
uﬁﬁfs fubtendito quas ex demonffratione.rz.tredecimi manifeffum off
effe rang latus cubi ab eadem sphera cum propofito duodecedro circums
scriptibili .ideog, patet eas effe equales co g omnia'latera cubi fintequa
lia.easdeq, liquet ex nona vndecimieffe equidiffantes propter hoc g
ambeequidiffant communi lateriinquo bine € bine perpendiculares
conueniunt.@ At veroipfas easdem conffatex his perpendicularibus
per-equalia diuidi.itaq per.33. primi cunctelinee cGtinuantes punitain
quibus bine & bineperpendiculares fuper bas lineas quas tangd cubilate
ra fore diximus conaurrunt fimtadinuicem equales. P"Nam omnnes fint
tang latus cubi. T giturex oftaua primi-anguli contentia binis € binis
perpendicularibus fint equalessquare qbuartam einsdemlinee quog;
continuantes centra pentagonornim ﬁfrf: fibiinnicemequalesinscriptd
ergo eft propofito duodecedro corpus viginti bafium triangularium §
equalinm laterun: ficut iuffi ecamus. 3

7a] 2lido duodecim bafium pentaonafum atas
cquilaterarum propofitoinirgipiim cubumdi -
7 Htingueie.
$1 6" Cumducdecedron fiper cubilatera fbricetur ve con
271 Tatexaztrededimiminimum co fabricato fibi conuenit
cobumiscribi,FNant cum duodecim fint pentagoni fi
vhius cuitsg.eortm vnianguioput cubi fignram videbis exigere chor
dani vnam fubtenderis ex eis duodecim chordis fex equilateras reffan=
gulasq, fuperfiices cubi € corpus amplectentes perficies. 7 Equilateras
quidem easeécaffatex quarta #primi.R eftangulasautens eoden argy
mentationisgenerequod fexta huivs bajes dusodecedri dato ycééﬁ
inscripti demcflrauimuseffe equiangalas. Confias quidern exdecina
fEptima tredecimipropofitum-disodecedron sphere efjeinfcripribiles -
Ergoacentrotilimus [pheread ommnes has quadrilateras fuperficies per?
pendiailases svrdocet vndecimavindecimiprotrabe, Etapunétocon
curfusad fingulosangulosillarnm quadrilaterarum fuperficierum refias
lineasdirige. 7. A ceosdem angulos quadrilaterarumfuperficierum auim
centrofphereiinge. Eruntq; bee lineeicentrim sphere cum angulis qua»
drilaterarum fuperficierum continuantes femidiamerri fphete dequaril
quadratis quia dempto quadrato perpendicularisrernanent ex penulti-
ma primi quadratalinearsm continuantium pun&un concurfus perpé
dicularium cumangulis quadrilaterarum fiperficiennim . P Neceffeeft
omnibus hisquadrilateri; fuperficiebus circulos effe circumscriptibiles
ideog; necesfeeft eas esfe equiangulas cumnfine equilatere. P"Erquia ex
32.primi anguli cuinsg, earum pariter accepti fint equales quaruorrectis
angulis fequitur eas esfereltangulas, Nibil ergo deeffinsaripto corpori
derationeaubi, . '

i

Y

Efaﬂigatoz.

a @ Quoniam ex vnaquac; corda f duobus lateribus pentagoni canfa’
tur triangulus duum equalium laterum habens vaum angulum pen
tagoni. Etideo bini € bini accepti per .4. primi arguuntur corde ille
equales vndiaq. € cum eedem fint latera cubi tali duodecedro inscriptd
ex 1755 fequitur fex fuperficies cubum compleétentes esfe quadratas atq;
equilateras prout aubus exigit quemadmodum dictum eftfuprain iffo
4.huius §cetera, {3

Bropefitio 9.
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; "ﬂbchﬁtfo 9. 3
=1 Zlto ducdecedro fibi Demidoctocedroniciudere.
5 | @ Compofitoduodecedro vtin .rz. tertiidecimi fex la
|} tera fuaz fuperficiez ea videlicet que catheros fup fex li-
¥ | neas oppofita latera fupeficiez: cubi per equaliafecantes
2 | erectistang oy corauftiiunguntp equalia diuide: eaq,
| bina binaadinuicem cSpofita cStinuap tres lineas §
feinuicemn fuper mediun: punéti diametri cubi ex.40.vndedmipequa-
lia fecabunt. Enmitq, vt quog, due earum trium feinuicem quog, ad angu
losre€tos diuiddt, 7 Si igitur hage trium lineaz extremnitates p.iz. lineas
xetas cStinuaneris pueniet tibi corpus offo bafii triangulariu € eglate-
ray ex quarta pmi vel fi mauis ex penultima pmi: qd oportebatofidere.
5 wopofitie .o
TAtraafliignatum ouodeccdron piramidem qua
tuoz bafinm miangularium atqs equilaterarum
adbucreftat oiftinguere.
a Aff lg;1.at0 duodecedro inscribe cubum ex offaua
buius cuboq, piramidé ex prima. Cumigitur anguli pi-
ramidisfintin angulis cubi vt patetexrdcinatione pre.
Etamguli cubi i angulis duodecedri exratiocinatione offauneeriit quog;
anguli piramidis inangulis duodecedri. T taq; conftat quod volumus.
Pwopofitio ..
g1 Ropofitoycocedroineo cubum figurare.
@ Y cocedro inscribi duodecedron ex fexta. Ac duodes
| cedro cubum ex offaua. Conftatafitex demonfiratione
B | fexte g omnes anguli duodecedri cadunt fuper centrum
bafium ycocedri. Et anguli cubi fint in angulis duodece
dri.p Ttaq,anguli aubi funt in centris bafium ycocedri
propofitum.

OSr==

pofitio .12,
Locedrondatum piramidemn quatuo:bafium tri
: angu[ariusatqscgui[ateraz.z fibi poftulat inferibi.

& Siindato ycocedroex premisfacubuminscripferiscu
boq. ex prima piramidé incluferis quin poftulationi yco-
cedri {atisfecerishefitandumnonerit.F7 Scireautem opor
tet quod cum {int quing; regularia corpora dequoz mu’
tua ab invicem inscriptionein hocas, libro determinatur fi vniiquodg,
eop cuilibet ceteroz effet inscriptibile,zo.corideiseriptiones acciderét,
F Quippecuilibet eoz quing, eent cetera quatuor inscriptibilia. Ideog
quaterquing;inscriptiones quod eff .20, necesfario puenirent. At vero
piramidifolum offocedron conueniens eft inscribi, P Non.n, fintin
piramide bafesautanguli autlaterain gbusanguli cubi aut ycocedri ant
etiam duodecedri poffint extrema ipfius piramidis contingere. " Cubil
quog; folius piramidis § oftocedri vt offocedron folius piramidis § cu-
bi receptist funt apta.Q ualiter.n.in eox alterutro.r.angulos ycocedri.
F Aut.zo.angulos duodecedri,ita vt finguli in eorum fingults cadant
collocabis. Y cocedron aiit cum cetera conuenienti ambitione poffit ¢&
pleéti folius offocedri nequit effereceptactum. Nam offocedri fox an”
guli femidiametrali feinuicem bini £ biniopofitione respiciunt lineeg,
€os continuantes fefe per equalia orthogonaliterdividunt, 7 Itagyillud
gloriofum fignum'ad iusintmitd 3 ]%emanmrdemcnes fubrectisan-
gulis triplicatum reddant . " Hos itaq, triangulos neg, bafes neq anguli
neq; latera yeocedri poffunt fitb fito fitu recipere . Neq, .n.in eorepies jox
bajes aut fex angnlos ant fex latera bac diameirali orthogenaliq, oppofi
tione ¢ continnantes. Duodecedron autem nulliceteroz- f.eambitionis
deneganit bospicium immo cunforf receptator exiffit, Vnde non in
cduenienter duodcced:i figurd antiqui Platonis discipuli vel ascripfere
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LIBER

eclo quemadmodum piramidis formam igni co g furfim fib piramis
dali figura enolet.ac octocedri aeri, Quippe ficut aer ignem motus
paruitate fequitur ficoftocedri forma piramidis formam ad morii ba
bilitate comittak. " Viginti vero bafium figuram aque diffauenme.ni
aum ipfa bafium pluralitate plus ceteris circuletur in fperam fluentis rei
miotui magis § fcandentis cuenire vifa eff. 7 Cubon vere figuram gdd
dedere terre. Q uid.n.in figuris maiotiad motum violétia indiget qua
theffera, 7 Atin elementis quid fixius conffantiusq; reperiturterra . Si -
igitur ex.zo.inscriptionibus.3.quas piramis non fubflinet binasq, a qui
busnaturam cubi§ offocedri aliena eft . P Rurfusq, vnam cui repu »
gnat ycocedri figura reieceris erunt relique tantuni.z, inscriptiones,
Piramidis quidem fola. Cubi vero oftocedriq; bine. Ycocedri autem
tres, Duodecedri autern quatuor. Dequibus omnibus vt arbitror fuffiv
cienter alias disputatum eff,
) Wiopofitio 3.

Zlbicato quonis quings regularium cozpoains fi
bifpberam inftribere.
@ Extertiodecimo libro itag, manifeffum eft vnigde
4| ang, borum corporum effe fphereinscriptibile. Nfieitaqs
§ |conflabit viceuerfa spheram vnicuig. ipforum efle inseri

——1 ptibilem, A circumscribentis cnins sphere cétroad bafts
vninerfas cuiuﬂ’fbct eorum perpendiculares exeant quas intra centracir
culorum Dafes ipfas eircumseribentium cadere neceffeeff. cung, omnes
circulo cas circumscribentes fint equales eruntq, hee papendiculares eg.
Tes. T'taq, fi fecundum quantitatent vhiusearum circulum fisper centrum
circumscribentis sphere descripferis eiusq, femiciralum quousq; ad locd
vide moueri ceperit redeat circamduxeris, Q uiaipfum per extremita-
tes cunétaz ppendicularium necefle eff rfire cSuinces ex correlario.s,
tertii speram iffius micirculi motu descriptam vniuerfas bafes affigna
ti corporisin concurfibus perpendiailarium cStingere. Non enim plus
poteff sphera debafibus corporis contingerequam circumductus femis
cireulus dum mouebatur contingit.Quare affignato corpori conflat
nos spheram quemadmodum propofitum erat inscripfisfes

LAVS DEO. FINIS.

@ Euclidis megarenfis philofophi perspicacifJimi elementorum opuss
de duabus quantitatibus discreta scilicet f continua.acearfidem propor
tionibus € proportionalitatibustex optima Campani'interpretatione.
Magiftro Luca paciolo de Burgo Sanéti Sepulchri Qrdinis Minomm
fucretheologie pfeflore. Matematiceq, discipline cultore feruentiffimo
dienoftug; chalcographis afiffente poffillis fiis oportunis plerisq, in lo?
cisadditis manu propria accuratiffime caffigatum finit.
€ Venetiisimpreflum per probum Virum Paganinum de Paganinis
de Brixiadecreto tamen publico vtnullus ibidemtotiq, dominioanno
rum xv.curriculo imprimat ant imprimere faciat,.falibi impreffum
fisb quouis colore in publicii ducat fub penisin dicto prinilegio contétis
Anno redemptionis noffre.M.D.VITII.Klen.xr Iunii. Leonardo
Lauretano Ve, R e.Pu.Gubernante, Pontificatus Iulii. 1 1. Anno. V.




Bibliografia
1. Obras de Luca Pacioli

PACIOLI, Luca. Sulm]jma de Arithmetica Geometria Proportioni [e]t Proportionalita.
Venezia: Paganinus de Paganini, 1494.

PACIOLI, Luca. De Viribus Quantitatis. Cddice n°. 250. Biblioteca Universitaria di Bologna.
(Escrito possivelmente entre os anos de 1496 e 1508. Visualizacdo disponivel em
http://www.uriland.it/matematica/DeViribus/Presentazione.html).

PACIOLI, Luca. De Divina Proportione. Venetiis: Paganinus de Paganini, 1509.

PACIOLI, Luca (ed.). Euclidis megarensis philosophi acutissimi mathematicorumque
omnium sine controversia principis opera Campano interprete fidissimo tralata... Venetiis:
Paganinus de Paganini, 1509b. (Rara tradugdo latina dos Elementos de Euclides).

PACIOLI, Luca. De Divina Proportione. Milano: Silvana Editoriale, 1986. (Fac-simile do
manuscrito de 1498 conservado na Biblioteca Ambrosiana de Mildo, com introd. de Augusto
Marinoni. Reimpressao da edi¢dao de 1982).

2. Fontes
2.1 Pacioli

ALOE, Armando; VALLE, Francisco. Fra Luca Pacioli e seu Tratado de Escrituracao de
Contas. Sao Paulo: Editora Atlas, 1966.

BALDI, Bernardino. Le Vite de’ Matematici. Edizione annotata e commentata della parte
medievale e rinascimentale. Mildo: FrancoAngeli, 2007.

CIOCCI, Argante. Luca Pacioli e la matematizzazione del sapere nel Rinascimento. Bari:
Cacucci Editore, 2003.

MACKINNON, Nick. The portrait of Fra Luca Pacioli. Mathematical Gazette. Vol. 77, no. 479,
p. 130-219, 1993.

MORISON, Stanley. Pacioli’s Classic Roman Alphabet. New York: Dover Publications, 1994.
(Reimpressdo de Fra Luca Pacioli of Borgo S. Sepolcro. New York: Grolier Club, 1933. Foram
publicadas somente 397 copias dessa edi¢ao original).

PACIOLI, Luca; WINTERBERG, Constantin (Ed.): Fra Luca Pacioli, Divina Proportione: Die
Lehre vom Goldenen Schnitt, nach der Venezianischen Ausgabe vom Jahre 1509
herausgegeben und iibersetzt. Wien: Carl Graeser, 1889. (Transcri¢do do original com tradugao
para o alemao).

281



PACIOLI, Luca. La Divina Proporcion. Trad. Ricardo Resta. Buenos Aires: Editorial Losada,
1942. (Tradugdo argentina a partir do exemplar de 1509 da Biblioteca do Dr. Teodoro Becu, com
Proélogo de Aldo Mieli).

PACIOLI, Luca. La Divina Proporcion. Trad. Juan Calatrava. Madrid: AKAL, 1991. (Tradugao
espanhola a partir do exemplar manuscrito existente na Biblioteca Ambrosiana de Milao).

SA, Antonio Lopes de. Luca Pacioli: um Mestre do Renascimento. Brasilia: Fundacio
Brasileira de Contabilidade, 2004.

SA, Antonio Lopes de. Luca Pacioli, fcone na Historia da Contabilidade. Revista de Controle e
Administracao, Rio de Janeiro, Vol. 1, n. 1, p. 54 - 68, jun. 2005.

TAYLOR, Robert Emmett. No Royal Road: Luca Pacioli and his times. New York: Arno Press,
1980. (Reimpressao de Chapel Hill: The University of North Carolina Press, 1942).

TONIATO, Silvia. La Summa de Arithmetica, Geometria, Proportioni et Proportionalita di
Luca Pacioli. 2002. VIIIp., 379p. Tesi di Laurea (Laurea in Lettere). Facolta di Lettere e
Filosofia, Universita degli Studi di Torino. Torino, 2002. (Edi¢do e comentario da primeira parte
da Summa.)

2.2 Outras Fontes (Outros autores)

ALBERTI, Leon Battista. De re aedificatoria. Florenca: Nicolaus Laurentii, 1485.

ALBERTI, Leon Battista. De pictura praestantissima, et nunquam satis laudata arte libri
tres absolutissimi... Basileae: [Bartholomaeus Westheimer], 1540.

ALBERTI, Leon Battista. Grammatica della lingua toscana. In: ALBERTI, Leon Battista;
GRAYSON, Cecil (ed.). Opere Volgari. Bari: Laterza, 1973. v. 3.

ALBERTI, Leon Battista. Da Pintura. Trad. Antonio de Silveira Mendonga. Campinas: Editora
da Unicamp, 1999. (Traducdo do texto “vulgar” da De Pictura, Bari: Laterza, 1980).

ARISTOTELES. Aristotelis opera cum Averrois commentariis. Frankfurt am Main: Minerva
G.m.b.H., 1962. v. VIII: Metaphysicorum Libri XIIII. (Reprodug¢do da edicdo de Venitiis:
Junctas, 1562).

ARISTOTELES; YEBRA, Valentin Garcia (ed.). Metafisica. Madrid: Editorial Gredos, 1970.
v.1. (Edicao Trilingiie: grego, latim, espanhol).

ARISTOTELES; BARNES; Jonathan (ed.). The Complete works of Aristotle: The revised
Oxford translation. New Jersey: Princeton University Press, 1995. 2.v.

BARTOLO DA SASSOFERRATO. La Tiberiade di Bartole da Sassoferrato del modo di
dividere 1'Alluuioni, 1'Isole & gl'Aluei. Roma: per gl'heredi di Giouanni Gigliotto, 1587.
(Edicao com anotac¢des de Claudio Tebalducci da Montalboddo).

282



BOECIO, Anicius Manlius Severinus. Anicii Manlii Torquati Severini Boetii De institutione
arithmetica libri duo. Lipsiae: Teubner, 1867.

CASSIODORO. The letters of Cassiodorus: being a condensed translation of the Variae
epistolae of Magnus Aurelius Cassiodorus,... Introduced by Thomas Hodgkin. London : H.
Frowde, 1886.

CICERO, Marcus Tullius; HENRICHSEN, Rudolph Johannes Frederik (Ed.). M. Tullii
Ciceronis De oratore libri tres. Sumptibus Librariae Gyldendalianae, 1830.

CICERO, Marcus Tullius. Cicero’s Tusculan Disputations. Trans. C. D. Yonge. New York:
Harper & Brothers Publishers, 1877.

DUHEM, Pierre Maurice Marie. Etudes sur Léonard de Vinci: Ceux qu’il a lus et ceux qui l'ont
lu. Paris: Gordon and Breach, 1984. (Reimpressdo de Paris: Hermann, 1913).

EUCLIDES DE ALEXANDRIA, Elementa geometriae. Trad. Johannes Campanus. Venetijs.
Erhard Ratdolt, 1482. (Primeira edicdo impressa dos Elementos de Euclides. Tradugdo para o
latim a partir do texto arabe).

EUCLIDES DE ALEXANDRIA. Evclidis Megarensis mathematici clarissimi Elementorum
geometricorum libri XV. Basileae: Joanne Hervagium, 1558.

EUCLIDES DE ALEXANDRIA. Euclide megarense acutissimo philosopho, solo
introduttore delle scientie mathematice. Diligentemente rassettato, et alla integrita ridotto,
per il degno professore di tal scientie Nicolo Tartalea brisciano. Secondo le due tradottioni.
Con vna ampla espositione dello istesso tradottore di nuouo aggiunta. Venetia: Appresso
Curtio Troiano, 1565. (Traducao comentada de Niccolo Tartaglia)

EUCLIDES DE ALEXANDRIA; The Thirteen Books of Euclid's Elements. Trad., introd. e
notas de Sir Thomas L. Heath. New York: Dover Publications, 1953. v.1.

EUCLIDES DE ALEXANDRIA; The Thirteen Books of Euclid's Elements. Trad., introd. e
notas de Sir Thomas L. Heath. New York: Dover Publications, 1956. v.2 e v. 3.

EUCLIDES DE ALEXANDRIA; BUSARD, Hubert L. L. (ed.). A Thirteenth-Century
Adaptation of Robert of Chester's Version of Euclid's Elements. Miinchen: Institut fiir
Geschichte der Naturwissenschaften, 1996. 2v.

EUSEBIO, Pamphilius (Bishop of Cesarea). Church History. Trans. in Nicene and Post-Nicene
Fathers, edited by P. Schaff and H. Wace. New York: Christian Literature Publishing Co., 1890.

GALILEU GALILEI Dialogo sobre os dois maximos sistemas do Mundo Ptolomaico e
Copernicano. Trad., introd. e notas de Pablo Rubén Mariconda. Sdo Paulo: Discurso/Fapesp,
2001. (Tradugdo do Dialogo sopra i due massimi sistemi del mondo tolemaico e copernicano).

GALENO. Galen's Exhortatio ad Artes Addiscendas or "Exhortation to Study the Arts". Trans.
Joseph Walsh, M.D.. Medical Life, vol. 37 (1930), 507-529.

283



GUALTERIUS ANGLICUS. Fabulae Aesopicae. In: HERVIEUX, Leopold (ed.). Les Fabulistes
Latins. Paris, 1899. v. 2.

HUGO DE SAO VITOR. Didascalion. Da arte de ler. Introducio e traducio de Antonio
Marchionni. Latin/Portugués. Sdo Paulo: Editora Vozes, 2001.

ISIDORO DE SEVILHA. Etymologium libri XX. Venetiis : per Petrum Loslein, 1483.
JAMBLICO. On the Pythagorean life. Trad. Gillian Clark. University of Chicago Press, 1989.

JULIO CESAR. De Bello Gallico & other commentaries of Caius Julius Caesar. Trad. W. A.
Macdevitt. London: J. M. Dent, 1929. (Reimpressao de London: J. M. Dent, 1915).

JULIO CESAR; HOLMES, T. Rice (Ed.). Commentarii de bello Gallico. Oxford: Clarendon
Press, 1914.

KEPLER, Johannes. Epitome of Copernican Astronomy: IV. Trad. Charles Glenn Wallis. In:
ADLER, Motimer J. (ed.). Great Books of the Western World. Chicago: Encyclopedia
Brittanica, 1993a. v. 15.

KEPLER, Johannes. The Harmonies of the World: V. Trad. Charles Glenn Wallis. In: ADLER,
Motimer J. (ed.). Great Books of the Western World. Chicago: Encyclopedia Brittanica, 1993b.
v. 15.

LAERTIUS, Diogenes. Les vies de plus illustrea philosophes de P’antiquité: avex leurs
dogmes, leurs systémes, leur morale, & leurs sentences les plus remarquables. Amsterdam:
chez J. H. Schneider, 1758.

LEONARDO DA VINCI. Traité de la Peinture par Leonard de Vinci: Revi et corrige. Trad.
Roland Fréart. Paris: Giffart, 1716.

LEONARDO DA VINCI; AMORETTI, Carlo.; et al. Trattato della pittura di Lionardo da
Vinci. Milano: Societa tip. de' classici italiani, 1804.

LEONARDO DA VINCI. Tratado de la Pintura. Trad. Mario Pittaluga. Buenos Aires: Editorial
Losada, 1943.

LEONARDO DA VINCI. Treatise on Painting: [Codex Urbinas Latinus 1270]. New Jersey:
Princeton University Press, 1956. v. II. (Fac-simile).

LEONARDO DA VINCI; GARCIA, Angel Gonzélez (ed.). Tratado de Pintura. Madrid: Akal,
1986.

LEONARDO DA VINCI. Obras Literarias, Filosoficas e Morais. Ed. Bilingiie. Trad. Roseli
Sartori. Sdo Paulo: Editora Hucitec, 1997. (Titulo original: The Notebooks of Leonardo Da
Vinci).

LEONARDO DA VINCI. Da Vinci por ele mesmo. Trad. Marcos Malvezi. Sao Paulo: Madras,
2004.

284



MAQUIAVEL; Niccolo. Tutte le opere di Niccolo Machiavelli cittadino et secretario
fiorentino divise in V. parti. [s. .]: [s. n.], 1550.

NICOLAS, Gaspar. Tratado de Pratica Darysmetica. Lisboa: Germao Galharde, 1519.

NICOLAU DE CUSA. Nicholas of Cusa on Learned Ignorance: A Translation and an
Appraisal of De Docta Ignorantia. Trad. Jasper Hopkins. Minneapolis: The Arthur J. Banning
Press, 1990.

PLATAO. A Republica. Trad. Maria Helena Rocha Pereira. Lisboa: Fundagio Calouste
Gulbenkian, 1989. (A edigdo utilizada para a traducdo foi a de J. Burnet. Platonis Opera, T. IV
Oxonii e typographeo Clarendoniano, 1949).

PLATAO. The Works of Plato: A New and Literal Version Chiefly from the Text of Stallbaum.
[S.1.]: G. Bell, 1876.

PLATAO. Platonis Opera. Edited by John Burnet. Oxford: Oxford University Press, 1903.

PLATAO. Plato in Twelve Volumes. In: Volumes 5 & 6. Translated by Paul Shorey.
Cambridge: Harvard University Press 1969.

PLATAO. Protagoras. Ed. Greek/Spanish. Trans. J. Velarde. Oviedo: Pentalfa Ediciones, 1980.

PORFIRIO. De vita Pythagorae. In: lamblichi Chalcidensis ex Coele-Syria De vita Pythagorica
liber Graece et Latine. Textum post Ludolphum Kusterum... M. Theophilus Kiessling... Pars
posterior. Lipsiae, 1816.

PROCLUS, A commentary on the First book of Euclid’s Elements. Trans. Glenn R. Morrow.
Princeton: Princeton University Press, 1992.

PTOLOMEU. The Almagest. Trad. R. Catesby Taliaferro. In: ADLER, Motimer J. (ed.). Great
Books of the Western World. Chicago: Encyclopedia Brittanica, 1993. v. 15.

RICHTER, Jean Paul;, LEONARDO DA VINCI. The Notebooks of Leonardo da Vinci:
Compiled and Edited from the Original Manuscripts. New York: Dover Publications, 1989. 2v.
(Reimpressdo da edicdo original de The Literary Works of Leonardo Da Vinci. London: Sampson
Low, Marston Searle & Rivington, 1883).

SENECA, Lucius Annacus; FICKERT, Karl Rudolf. L. Annaei Senecae Opera. Vol. L. Lipsiae:
Sumptibus Librariae Weidmannianae, 1842.

S. TOMAS DE AQUINO. Commentary on Aristotle's Metaphysics. Trad. John P. Rowan.
Notre Dame: Dumb Ox Books, 1995.

STO. AGOSTINHO. The City of God. Trad. e ed. Marcus Dods, D. D.. New York: Hafner,
1948. v.1.

STO. AGOSTINHO. The Literal Meaning of Genesis. Translated by John Hammond Taylor.
Ancient Christian Writers 41-42. New York: Newman, 1982.

285



STO. TOMAS DE AQUINO. Suma Teolégica. Coord. geral Carlos-Josaphat Pinto de Oliveira,
O.P.. Sdo Paulo: Loyola, 2001. v. 1. (Introd. e notas de Thomas d’Aquin - Somme théologique,
Les Editions du Cerf, Paris, 1984).

TARTAGLIA, Niccolo [Fontana]. Euclide megarense acutissimo philosopho, solo
introduttore delle scientie mathematice. Diligentemente rassettato, et alla integrita ridotto,
per il degno professore di tal scientie Nicolo Tartalea brisciano. Secondo le due tradottioni.
Con vna ampla espositione dello istesso tradottore di nuouo aggiunta. Venetia: Appresso
Curtio Troiano, 1565.

THOMAS, Ivor. Greek Mathematical Works. Vol. 1, Thales to Euclid, Loeb Classical Library
no. 335. Cambridge: Harvard University Press, 1991.

VALTURIUS, Robertus. De re militari. Verona: Boninus [de Boninis], 1483.

VASARLI, Giorgio. La vite de piu eccelenti pittori, scultori et architetti. Bologna: presso gli
Heredi di Evangelista Dozza, 1647. 3v.

VASARI, Giorgio; BELLOSI, Luciano (Ed.); ROSSI, Aldo. Le vite de' piu eccellenti architetti,
pittori, et scultori italiani, da Cimabue insino a' tempi nostri: Nell'edizione per i tipi di
Lorenzo Torrentino - Firenze 1550. Torino: Giulio Einaudi Editore, 1986. (Corresponde a Edicao
Firenze: Lorenzo Torrentino, 1550).

VASARI, Giorgio. Le vite dei piu eccellenti pittori, scultori e architetti. Roma: Newton
Compton, 1997. (Corresponde a Edigao Firenze: Giunti, 1568).

VESPASIANO DA BISTICCI. Vite di uomini illustri del secolo XV. Firenze: Barbéra, Bianchi
e comp., 1859.

VITRUVIUS, Pollio. Vitruvii Pollionis De architectura libri decem. Romae: G. Herolt, c.
1486.

VITRUVIUS, Pollio. Tratado de Arquitectura. Trad., Intro. ¢ Notas de M. Justino Maciel.
Lisboa: IST Press, 2006.

ZOLLNER, Frank. Leonardo Da Vinci: Obra Completa de Pintura e Desenho. Trad. Maria do
Rosario Paiva Boléo. Colonia: Paisagem, 2005. 2v.
3. Outras Obras Consultadas

ADAM, James. On the Origin of the Word 'Arts' in 'Bachelor of Arts,’ Etc. The Classical
Review, Vol. 15, No. 4. (May, 1901), pp. 220-221.

[ANONIMO]. The Life of Saint Francis of Assisi; and a Sketch of the Franciscan Order.
Adicdes de Pamfilo Da Magliano, O.S.F.. New York: P. O'Shea, 1867.

AGAZZI, Evandro. (org.). Storia delle Scienze. Roma: Citta Nuova Editrice, 1984.
286



ALIGHIERI, Dante. A Divina Comédia. Trad. Italo Eugenio Mauro. Sao Paulo: Editora 34,
2001. 3v. (Edi¢ao Bilingiie).

AMENDOLA, Joao. Dicionario Italiano — Portugués. Rio de Janeiro: Livraria Garnier, 2000.

ARGAN, Giulio Carlo. Histéria da Arte Italiana: De Giotto a Leonardo. Trad. Wilma De
Katinsky. Sao Paulo: Cosac & Naify, 2003. v. 1 e 2. (Trad. de Storia dell'arte italiana. v. 1 e 2,
Milano: Sansoni, 2002).

AZZOLINI, Monica. Anatomy of a Dispute: Leonardo, Pacioli, and Scientific Entertainment in
Renaissance Milan. Early Science and Medicine, 9.2, p.115-135, 2004.

AZZOLINI, Monica. In praise of art: text and context of Leonardo's Paragone and its critique of
the arts and sciences. Renaissance Studies. vol. 19, n. 4, p. 487 - 510, set. 2005.

BECKER, Idel. Pequeno Dicionario Espanhol - Portugués. Sao Paulo: Companhia Editora
Nacional, 1945.

BERTATO, Fabio Maia. A obra “De Divina Proportione” (1509) de Fra Luca Pacioli. In:
SEMINARIO NACIONAL DE HISTORIA DA MATEMATICA, 5, 2003, Rio Claro. Anais...
Rio Claro: SBHMat, 2003. p. 281 - 292.

BERTATO, Fébio Maia. Fra Luca Pacioli and his “Divine Proportion”. In: History and Pedagogy
of Mathematics, 10, 2004, Uppsala. Proceedings... Uppsala: [s. n.], 2004. p. 132 - 135.

BERTATO, Fabio Maia. Fratre Luca Pacioli e su Divin Proportion (In Interlingua). Revista
Brasileira de Historia da Matematica, Rio Claro, Vol. 5, n. 9, p. 79 — 91, abr. 2005.

BERTATO, Féabio Maia; D’OTTAVIANO, Itala M. Loffredo. Luca Pacioli and the “Controversy
of the Perspective”: The Classification of the Mathematics from the Classical Antiquity to the
end of the Quattrocento. Revista Brasileira de Historia da Matematica, Rio Claro, Especial n°
1 — Festchrift Ubiratan D’ Ambrosio, p. 505 — 525, dez. 2008.

ENFORS, Erik (ed.). Matematikprofessor skriver péd interlingua. ACTUALITATES -
Interlingua i Norden, [ALA, n. 156, p. 5, 2005.

BIBLIA. Latim e Portugués. Biblia Sagrada: Santos Evangelhos. Braga: Edi¢des Theologica,
1994. (Biblia Sagrada anotada pela Faculdade de Teologia da Universidade de Navarra. Texto
Latino: Neo-Vulgata. Texto Portugués: Biblia Ilustrada, Porto: Ed. Universus, 1957. Trad.
portuguesa das Introdugdes e Notas de José A. Marques.)

BIBLIA. Portugués. Biblia Sagrada. Trad. da Vulgata Latina de Pe. Antonio Pereira de
Figueiredo. Sao Paulo: Rideel, 1997.

BITTAR, Eduardo Carlos Bianca. Curso de Filosofia Aristotélica: Leitura e Interpretagao do
Pensamento Aristotélico. Barueri: Manole, 2003.

287



CASSIRER, Ernst; KRISTELLER, Paul Oskar; RANDALL Jr., John Herman. (eds.). The
Renaissance Philosophy of Man. Chicago: The University of Chicago Press, 1950.

CAMERQOTA, Filippo. La prospettiva del Rinascimento: arte, architettura, scienza. Milan:
Electa, 2006.

CHASTEL, André. Arte e Umanesimo a Firenze. In: ARGAN, Giulio Carlo. Histéria da Arte
Italiana. Sao Paulo: Cosac & Naify, 2003. v. 2.

CHESTERTON, Gilbert Keith. Sdo Tomas de Aquino e, Sdo Francisco de Assis. Trad. Adail
Ubirajara Sobral, Maria Stela Gongalves. Rio de Janeiro: Ediouro, 2003. (Titulos originais: Saint
Thomas Aquinas “The Dumb Ox” e, Saint Francis of Assisi).

CLARK, Kenneth. Leonardo Da Vinci. Trad. Thais R. Manzano. Rio de Janeiro: Ediouro, 2003.
CLEARY; John J.. Aristotle & Mathematics. New York: E. J. Brill, 1995.

COBET, Carel Gabriél; DIOGENES, Laertius; WESTERMANN, Anton; DIOGENES;
BOISSONADE, Jean Frangois. Diogenis Laertii: De clarorum philosophorum vitis,
dogmatibus et apophthegmatibus libri decem. Parisiis: Firmin Didot, 1862.

ECO, Umberto. Historia da Beleza. Trad. Eliana Aguiar. Rio de Janeiro: Record, 2004. (Titulo
original: Storia della Bellezza).

ECO, Umberto. Como se faz uma tese. Trad. Gilson Cesar Cardoso de Souza. Sao Paulo:
Perspectiva, 2005.

ESOPO. Fabulas. Trad. Pietro Nassetti. Sdo Paulo: Martin Claret, 2004. (Titulo original em
latim: Aeseepi: fabulae).

FARIA, Ernesto (org.). Dicionario Escolar Latino — Portugués. Rio de Janeiro: Ministério da
Educacao e Cultura, 1956.

FARIA, Ernesto. Gramatica Superior da Lingua Latina. Rio de Janeiro: Livraria Académica,
1958.

GILLESPIE, C. C.(ed.). Dictionary of Scientific Biography. New York: Charles Scribner’s
Sons, 1970.

HAY, Cynthia. Mathematics from Manuscript to Print 1300-1600. New York: Oxford
University Pres, 1988.

HEATH, Thomas Little. A History of Greek Mathematics. Vol. I. New York: Courier Dover
Publications, 1981.

HEATH, Thomas L.. Mathematics in Aristotle. Bristol: Thoemmes Press, 1998.

288



HELFERICH, Christoph. Histéria da Filosofia. Trad. Luiz Sérgio Repa, Maria Estela Heider
Cavalheiro, Rodnei do Nascimento. Sao Paulo: Martins Fontes, 2006. (Titulo original:
Geschichte der Philosophie).

HIPOCRATES. Aforismos. Trad. Dr. José Dias de Moraes. Sdo Paulo: Martin Claret, 2004.

HOUAISS, Antonio; VILLAR, Mauro de Salles. Dicionario Houaiss da Lingua Portuguesa.
Rio de Janeiro: Objetiva, 2001.

HOUAISS, Antonio; VILLAR, Mauro de Salles. Dicionario Eletronico Houaiss da Lingua
Portuguesa. Rio de Janeiro: Objetiva, 2001. 1 CD-ROM. Produzido por Ed. Objetiva Ltda.

HUFFMAN, Carl A. The Authenticity of Archytas Fr. 1. The Classical Quarterly. [S.1.]: New
Series, v. 35 (2), p. 344-348, 1985.

HUFFMAN, Carl. Archytas of Tarentum: Pythagorean, philosopher and mathematician
king. Cambridge: Cambridge University Press, 2004.

JAEGER, Werner. Paideia: Die Formung des griechischen Menschen. Berlim: Walter de
Gruyter, 1973.

JAEGER, Werner. Paidéia: A Formaciao do Homem Grego. Trad. Artur M. Parreira. Lisboa:
Editorial Aster, 1979.

KOEHLER (S.J.), Pe. Henrique. Pequeno Dicionario escolar Latino-Portugués. Rio de
Janeiro: Editora Globo, 1960.

KRETZMANN, Norman; KENNY, Anthony; PINBORG, Jan (eds.). The Cambridge History of
Later Medieval Philosophy. New York: Cambridge University Press, 1996. (1a ed.: 1982).

KRISTELLER, Paul Oskar. The Modern System of the Arts: A Study in the History of
Aesthetics (Part I). Journal of the History of Ideas, Vol. 12, No. 4. (Oct., 1951), pp. 496-527.

LEWIS, Charlton T.; SHORT, Charles. A Latin Dictionary; Founded on Andrews'edition of
Freund's Latin dictionary. Oxford: Clarendon Press, 1879.

LEWIS, Clive Staples. The Discarded Image: an Introduction to Medieval and Renaissance
Literature. Cambridge: Cambridge University Press, 1994.

LIDDELL, Henry George; SCOTT, Robert. A Greek-English Lexicon. Revised and augmented
throughout by Sir Henry Stuart Jones with the assistance of Roderick McKenzie. Oxford:
Clarendon Press, 1940.

MARASCHIO; Nicoletta. Trattati di Fonetica Del Cinquecento. Firenze: Presso L' Accademia,
1992.

MARTINS, Wilson. A Palavra Escrita. Sao Paulo: Editora Anhembi, 1957.

289



MCKIRAHAN, Richard D.. Philosophy before Socrates: An Introduction with Texts and
Commentary. Indianapolis: Hackett Publishing, 1994

MENDELL, Henry. Aristotle and Mathematics. In: Stanford Encyclopedia of Philosophy.
[S.L.]: Summer Edition, 2004. < http://plato.stanford.edu/entries/aristotle-mathematics/ > Acesso
em 09.05.2007.

MULLACH, Friedrich Wilhelm August (Ed.). Fragmenta philosophorum graecorum. [Vol. ]
Poseos philosophicae, caeterorumque ante Socratem philosophorum...instruxit Fr. Guil. Aug.
Mullachius,...Parisiis : A. Firmin-Didot, 1860.

NIERMEYER, Jan Frederik. Mediae Latinitatis lexicon minus: lexique latin médiéval -
frangais/anglais - a medieval Latin-French/English dictionary. Leiden: Koninklijke, 1977.
(Reedicao de Leiden: E.J. Brill, 1976).

NOBRE, Sergio Roberto. Isidoro de Sevilla e a Historia da Matematica presente em sua
Enciclopédia Etimologias (séc. 7). Revista Brasileira de Historia da Matematica, Rio Claro,

SBHMat, v. 5, n. 9, p. 37-58, 2005.

PARRY, Richard D. “Episteme and Techne”. In: Stanford Encyclopedia of Philosophy. [S.1.]:
Summer Edition, 2003. <www.plato.stanford.edu>. Acesso em 05.22.2007.

PECK, Harry Thurston. Harpers Dictionary of Classical Antiquities. New York: Harper &
Brothers, 1898.

PEDRETTI, Carlo. Studi Vinciani: Documenti, analisi e inediti leonardeschi. Genéve:
Libraire E. Droz, 1957.

PEREIRA (S.J.), Pe. Isidro. Dicionario Grego-Portugués e Portugués-Grego. Braga: Livraria
Apostolado da Imprensa, 1998.

PEDRETTI, Carlo et al. Leonardo: Arte e Ciéncia; As Maquinas. Trad. Leonardo Antunes. Sao
Paulo: Globo, 2004. (Trad. de Leonardo: Arte ¢ Scienza e Leonardo: le Macchine. Firenze,
Giunti, 2002).

PERSCHBACHER, Wesley J. (ed.). The New Analytical Greek Lexicon of the New
Testament. Peabody, Massachusetts: Hendrickson Publishers, 1996.

RAYNAUD, Dominique. L'Hypothése d'Oxford. Paris: PUF, 1998.
REALE, Giovanni; ANTISERI, Dario. Historia da Filosofia. Sao Paulo: Paulus, 1990. v.1 e v.2.

RUSSELL, Bertrand. Histéria da Filosofia Ocidental. Trad. Brenno Silveira. Sao Paulo:
Companhia Editora Nacional, 1969. v. 2. (Titulo original: History of Western Philosophy).

RUSSELL, Bertrand. Historia do Pensamento Ocidental: A Aventura dos Pré-Socraticos a

Wittgenstein. Trad. Laura Alves, Aurélio Rebello. Rio de Janeiro: Ediouro, 2003. (Titulo
original: Wisdom of the West).

290



SCHMITT, Charles B.; SKINNER, Quentin. The Cambridge History of Renaissance
Philosophy. Cambridge: Cambridge University Press, 2000.

SCHWEGLER, Albert. A History of Philosophy in Epitome. Translated from the original
German by Julius H. Seelye. New York: D. Appleton And Company, 1856.

SMITH, David E.. History of Mathematics. New York: Dover, 1958. v. II.

TATARKIEWICZ, Wiadystaw. Classification of Arts in Antiquity. Journal of the History of
Ideas, Vol. 24, No. 2. (Apr. - Jun., 1963), pp. 231-240.

TANNERY, Paul. La géométrie grecque. Paris: Gauthier-Villars, 1887.

TURNER, William. Plato and Platonism. In: The Catholic Encyclopedia. New York: v. 12,
1911. < http://www.newadvent.org/cathen/12159a.htm>. Acesso em 06.28.2007.

VIEIRA (S.].), Pe. Antonio; PECORA, Alcir (org.). Sermées. Sao Paulo: Hedra, 2000. 2v.
WESSELY, J. E. Burt's German-English Dictionary. New York: A. L. Burt Company, [19397]

WHITE, Michael. Leonardo: O Primeiro Cientista. Trad. Sergio Moraes Rego. Rio de Janeiro:
Record, 2002. (Titulo original: Leonardo: The First Scientist).

WHITNEY, Elspeth. Paradise Restored: The Mechanical Arts from Antiquity Through the
Thirteenth Century. Philadelphia: American Philosophical Society, 1990.

ZINGARELLI, Nicola. Lo Zingarelli Minore: Vocabolario della lingua italiana. Bologna:
Zanichelli, 1995.

ZINGARELLI, Nicola. Lo Zingarelli: Vocabolario della lingua italiana. Bologna: Zanichelli,
2004.

291



