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de ?1t). Tem-se então:

F=1GnDd1(e) H 1(fõd)
0
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Seja c =a <8)b um elemento genérico de 114 . Considere-se agora o problema de

se obter 1(c) em função de 1(a) e de 1(b). De um modo geral, os elementos a, b e c

podem ser representados por:

p

a =L yni(jt,
i=l

('

('.

('

(}.

q

b =Lymj(jdj
j=l

p q

C = LL yni+mj(jti+dj

i=l j=1

(\

(}.

Utilizando os teoremas anteriores, pode-se escrever:

"
(\

(\

pq pq p q p

1(c) H VV1( yni+mj (jti+dj) H VVGniDti1(ymj(jdj) H VGniDti V1(ymj(jdj) H VGniD1i1(b)
i=l j=l i=1 j=l i=1 j=1 i=l

(\

e, analogamente:
0

('

í'

"

q

1(c) H VGmjDdj1(a)
j=l

0

('
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Teorema 4.6: Para qualquer a E 114 , as seguintes fórmulas de NK são 1-válidas:

G1(a) ~ 1(a)

1(a) ~ D1(a)
{\

('

n
"
f\

Demonstração:

a) G1(a) ~ 1(a)

r-- Seja W(i,j)E W um mundo qualquer de uma 1-interpretação; então:

o
r

"P(W(i,j),G1(a» = t

sse

('

n
(\

n
('\

('\

('

(1

"P(W(i-l,j), 1(a» =t (da definição do operador G)

sse
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As seguintes, são propriedades da operação estrela.

* *

. (a)P =a ,Vp E N.
* * *

. (a) =a .

S . + IO\* A ' * ffi+ * +
. eJa a =defa \Ota. sSlm, a = e éDa e a ~ a .

Teorema A.2O:Seja x =ax EBb uma equação implícita em x. Então x = a*bé a menor
*

solução da equação implícita em x e para toda solução x, tem-se que x =a x.

~~
r

Demonstração:

a) Mostra-se que a*b é a menor solução de ax EBb =x.

i)Se x é uma solução, então b :s;x e ax :s;x.6A partir de b :s; x segue-se que aPb :s;aPx,

c..

f-J

desde que a relação de ordem é compatível com a multiplicação e p percorre N.

ii)Por outro lado, de ax :s;x segue-se que:
~

I aax :s;ax

aaax :s;aax

l

\

,

I

aPx:S; aP-Ix.

Ou seja, aPx :s;...:s; aax :s;ax :s;x. Logo, aPx :s;x.

Utilizando o resultado de i) tem-se que aPb :s; x. Desse modo, pode-se escrever

essa última equação da seguinte forma:

00

a*b= EB aPb:S;x
p=o

Isso caracteriza que a*bé a menor solução da equação x =ax EBb.

Falta verificar que a*b é solução de x = ax EBb. De fato, a*b = aa*b EBb a qual

* * * 2
segue que, a b = (aa EBe )b a qual segue que, a b =((a EB a EB...)EBe)b, a qual segue

que, a*b = a*b. Portanto a*b é solução de x = ax EBb.

-q
I
I

r...

r I

ri

~

r
n
r~

6 Para uma discussão maior sobre equações lineares em dióides completos ver Baccelli et aI (1992) e
Cohen et aI (1989).
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